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sll<wu6  gießt  ntt$  in  ber  ©nrctfmtg  jum  7terr 
T'  85ιιφ  feiner  matr)cmattfc&ett  ©ammlnngett 
twt  mehreren  ©Triften-  ber  gtie^ifc^e»  ©eome* 
'  ter  ΏαφΗφ'ΐ,  t>on  benen  Die  metfielt  für  un$  utf 
formen  gegangen  ftnb.  ,€ine  »on  φαρρυί  ant 
angeführten  Ort  Genge&K^fe  3nnr)alt$  f  ^fojet* 
ge,  nebfl  einigen  px  ötefen  ®c^riften  geljongett 
Siefen,  Die  erim  7fen  S8ud>  fcf&fl  itcfert ,  iß 
foö  »ieien  berfclben  alietf ,  rca$  mt6  bawn  ηοφ 
übrig  ifr.  9ϊαφ  bicfen  wenigen  S5rud$uie» 
fluten  fett  $»er>3ar)rf)imberfen  ©ergebene  ?9la* 
t^emerifer  mit  met)r  ober  mtaber  ^Γΰ0ϋφ»η  <£κ 
folg  ba$  wrlb&rengegangene  »ieber  jtv  erföen. 
Unter  «)nen  K^net  |ΐφ  ber  €nge(i4nbcr  Robert 
©tmfen  btu-φ  feine  ©enautgfeit,  unb  <1φί  alt* 
geometrtfHjen  ©etj*  öorjugltd)  au&  Sfoflfcr  mer> 
rem  anbern  bar)tn  gehörigen  Triften  lieferte  et 
1749  SBieberljerfielfuttg  »on  Sipolfontuö  ebe* 
nett  Dertern.  ©φοη  »or  ir)m  &cfφ4frtgten  βφ 
Sermet  tmb  booten  mit  eben  biefer  <^rtft. 
£>er  33erfti#  bei  festem ,  ber  meiff  in  alge&raü 
fd)er  Strang  befielt ,  tarn  wenig|ren$  ηίφί 
«l*  Sßieber^erjteUwng  wro  3fpollorowö  Söerf  be* 
'  a  träfet 


{rächet  wertem  SBa«  aber  aud)  an  $ermat$ 
Sirbett  ηοφ  vermißt  werbe,  gtebt  ©imfon  in  fei* 
ner  biendctyfi  folgenden  lefen«mürbtgeh  23orrebe 
fclbfl  Γίφή9  λ»  >  worju  man  fUfct  ηοφ  bin^u  fe* 
jen  Darf,  bafj  Sermatö  Äottipi>rittonm  fogar, 
Die  übrigen«  Der  £auptfa$e  ηαφ  ,  befonberitnt 
etffen  58ηφ  mit  ben  @imfonf#en  6epnaf)e  über* 
all  cinerlep  fmb,  tynen  1>οφ  an  ooUffänbigerSnfr 
wiilung  unb  ©enautgf  eit  weit  ηαφ(ϊφη.  ©a 
wirb/  um  nur  (Em  SSepfpiel  an>ufuf)renf  bep 
5,  t  κ>οη  Sermat  ηίφί/  wte't>on  ©imfon,  ermie* 
fen,  fonbern  blo«  oorau«  gefegt;  baß  Diefelbe  ge* 
raöe£tme,  bie  Dem  einen  $rei«  begegnet;  not^ 
wenbtg  αηφ  bem  anbern  begegnen  muffe.  (Ettt 
α^ηΠφε^  t>orl<iufftger  93en>eiö  ,  ber  fyft  überall 
not&roenbig  wäre,  fe&lt  überhaupt  bep  Sermat 
i>u^g4ngig.  Sin  anberer  UnterfdS)tei>  swtfφei^ 
Sermat«  unb  ©imfon«  5Serfaf)ren  ifl  btefer,  baß, 
wo  ©imfon  einen  Ort  auf  einen  ber  loor&erge* 
tyenben  jurüf  bringt ,  Sermat  0€κδ^η1ίφ,  o&ne 
biefe  S8epf>ulffe,  58eri^nung  unb  SSewei«  un* 
mittelbar  herleitet  Sermat«  33erfa&ren  fann 
mantymatyW  lurje  Ueberjul;t,  befonber«  bep 
ber  5^ίφηΜ^,  €Γΐ«φί€Γη  ,  inbem  man  ηίφί 
erfl  auf  ba«  33orl)ergef)enbe  juruf  gemiefen  wirb, 
©imfon«  33erfaf>ren  hingegen  ift  furjer,  befon* 
ber«  in  Stnfe&ung  be«  Söeweife«,  mefyobiföer, 
unb  &at  ^οΓίύαϋφ  ben  33ort&etl,  b<$,  wenn  nun 
einmal  bep  bem  fcor&erge&enben  Drt  gejeigti^ 
&afj,  ober;  unter  wc^en  Umfidnben,  ber  ge* 
fu^te  Ort  not^weubig  gef^hitten  werben  mujfo 
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tt§  Bet>  einem  folgenben  auf  biefen  jurßf  geBrac^^ 
ten  Ort  nimmer  au$fuf)rlid)  gezeigt  ju  werben 
brauet  *)  iSBo  fonfi  ποφ  ©imfon  unb  Sermai 
se^iebeneSBege  einklagen,  iji  überhaupt  im* 
mer  ^(le  3Ba^rfφem(iφfettf  baß  ©tmfon  bett 
gufjjiapfen  bei  $ergaer$  am  ηόφ^η  folge,  weil 
er  biefelben  £ehnfa&e  ju  feiner  Sirbett  anjuroen*  #.  , 
Den  wußte,  welche  man  ηαφ  ^appuä  3wgnijj 
ίφοη  ju  feiner  3eit  barjtt  brauste,  wetö)e$  $er* 
roat  ηιφί  tyut  @o  fcbajbar  aber  triefe  egrifc 
t^eili  i^re^  intereffanten  3Ennhalt$  9  theite  ber 
ίΓείϊίφ€η  @imfonfchen  2fu$führung  wegen,  bem 
©eometer  fepn  muß;  fo  feiten  mar  fte  bod)  bi$# 
her  in  2)eutf$lanb,  unt>  felbfl  auch  auömdr«  ju 
bef  ommem  iDiefer  limfianb  allein  fann  bie  Un* 
ternehmung  gegenwärtiger  Siuäga&e  rechtfertig 
gen  ,  über  we^e  ίφ  jejt  ηοφ  ein  paar  SBorte 
bepjufugen  habe* 

Sie  paar  ©fiten  grieφifφen  Seytö,  we^e 
eigentlich  bie  @dje  bei  SlpoUonfa*  ent^altett^ 
•   fttiD  r  wie  ©imfen  jeigt,  in  allen  bi$h*r  »erglt* 

3  φene» 

*  _ 

·)  50οΠί«  man  mit  eiligen  ber  fpifer  foi^enten  efyc 
bin  Anfang  machen,  unb  fte  ungefähr  nacb  ^ermafö  21rC 
unmittelbar  erfteifen ;  fo  Itcffe  ftd)  oltfbann  baä  ©imfott« 
febe  Verfahren  umfebren,  unb  fciele  ber  ©<$J<>  bie  jejf 
Doran  flehen  ,  nte  blofft  %u1&\t  au*  ben  nacbfolgcnbeti 
bereiten.  ®o  fieffVn  ftd)  |.  ®.  bie  Θί  je  be$  erfle η  Sucb« 
4 — 19  auf  bie  Dier  16 — 19  bringen.  Äurjer  wäre  nun 
biß  ©erfabren  frenli*  ,  aber  roobt  nicf>r  eben  fo  einfach 
ober  metbobifd) ,  ald  batf  germatfebe  ober  ©itnfonfcbe. 
£)οφ  faim  biefe  gSemerfuiiii  bienen,  bie ©d|e  foWO&I,  al* 
bie  ibnen  jugeftfrigen  SBcrecbnungen ,  bef!o  leichter  mtit 
t  fnanber  |U  twaleic&en. 
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fetten  UÄfcpten  t>on  tyapp*äf  m  einfielt  @MTe» 
ιπτπφη^  3Φ  wrgl ιφ  jroar  aufs  neue  forgfafe 
tig  t>te  2  Co dd.  2 36 8  unb  2440  ber  ehemals  fo* 
mgUc^en  iQMiotyti  $u  tyar\$,  n*^e  Die  einjfr 
gen  finb  r  bte  unter  Den  bafelbft  aufbehaltenen 
DaS  7te  58ηφ  beS  9>appuS  enthalten,  uni>  ηοφ, 
wiewohl  tiefen  lejtern  febr  ρδφί*9,  einen  Cod. 
ber  ©traSburger  UnwerfttiJte#S8ibltotiKf ,  ber 
chmals  SafppobiuS  jugehort  f)attt.  SiBe  biefe 
Codd  aber  ftttö  (ehr  jung ,  tmb  off enbahr  erfl 
aui  Dem  i6ten  3ahrf>unbert,  fttraraen  αηφ  alle 
in  ben  fehlerhaften  gegarten  fiberein-  %\xm 
&int  ^at  DU  Äritif  für  nrntyrmatifefte  SSerfe  tu 
wa$ rainber  fhenge Siegeln,  als  für  bie  ©φπ£ 
ten  aui  jeber  anbern  SStffenfcfyaft.  SBemt'^u* 
fammenhang ,  wenn  matbema^e  ©wben$  eine 
£cöart  10er wirft ,  ober  anjunehmen  befiehlt/  fo 
muß  fie  troj  aller  Codd.  oermorffen  ober  ange* 
nommen  »erben,  unb  foUf>e  fritif^e  ftonjeetu* 
reu  finb  ,  wie  ^>err  £ofrath  Ätifhier  trgenbwo 
fagt,  fixerer  als  SöentiepS  SSerbefferungen  be« 
^oraj.  2luS  btefem  ©runbe  erlaubte  ίφ  mir  * 
αηφ,  bet>  ben  2ef)nfd$en  bei  g>appuS,  bie,  um 
alles  bepfammen  ju  haben,  was  wir  ηοφ  t>on 
Den  fefibaren  Uebcr6leibfeln  biefeS  SBetfS  beft> 
μη,  aus  ben  angefahrten  ©ifepten  ber  ehmalS 
^6nigliφen  $>arifer  58ibliothe£ ,  fytt  jum  erffcn* 
ma^l  im  Original  gebruft  erfreuten,  bie  ndth* 
gen  SSerbefferungen  foQki^  einjurufen,  wo  ίφ 
jeboeb  um  ber  £cfer  willen,  bie  etwa  ein  aöjiu 
)4Γ(ϋφ($  Uittfty*  ©ewifien  haben  m^ten,  bie 
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fe#er$afte  2e$ort  btrfRfrpfe  beo  fotc&en  @teliett 

«utten  am  Duwb  beifügte.  8Bo  aber  rpenujiiem* 
«n$  Der  SBfcote  eine  richtige  gebart  l)atter  Ijteft 
ίφ$  fax  überjuifju}  ,  eine  33ari<infe  anjügebem. 
3tt  Sinfe^mw  i>c$  (Simffnfcfjen  £erf$  anberfe  id> 
οίφί$  /  einige  wenige  2(6f urjun^cn  aitfgeitom* 
nten ,  rcei^e  fctc  S)eut(ta)fet<  $u  erlauben  fcf>tcn» 
ßnfliW  iDafe  fmb  in  Der  Uebcrfejung  παφ  Der 
»er&effetten  ©jmfonferjen  DrDromg,  Die  feil  öm. 
©e&eimen  £ofran)  ©φη>α&$  Ausgabe  Der SN»« 
»Min  jcjt  uuter  une.  Die  De Famuelte  i(r,  ηίφί 
wie  im  lateintftyn.  Original  παφ  Der  ©rcaow 
fa)en  angeführt.  3u  Der  eunfbnfa)en  Arbeit 
fugte  ίφ  ηοφ  analpt  ί|"φ ;  trigonometri  jif)e  9ΐ€φ* 
nung  in  allen  Denjenigen  $4Uen  6et> ,  n?o  fte  ηίφί 
ganj  unmittelbar  auä  Der  Sfompofttion  ffof. 
€^ϋφ  ftrtD  in  Dem  »on  mir  bengefe&ten  erjfcn 
9üu)ang  ηοφ  SSemerfungen  über  einige  biefet 
Ocrtcr,  unt>  in  Dem  jroeoten  3inrecnt>ungen  Der 
Derter  beo  Sfoflifung  geometi^er  Siufgabe* 
enthalten.  Heber  Diefe  2inn>cnDung  Der  Dertee 
ψ(  «upfung  Der  Aufgaben,  u«D.  eben  fo.  αηφ 
über  Die  »erfdueDenen  uragefeljrien  e&fä  tik  f  φ 
«u$  Den  Dertcrn  herleiten  (äffen  >  ttmtteh  ηοφ 
ηιαηφβ  SBemerfungen  gen^t  werben,  wenn  es 
Der  Diaum  f)ier  erlaubte. 

91οφ  erfnüe  ίφ  fcter  ttnrOTijene^me  9>(ηφί, 
tnDem  ίφ  meinem  oere^ningärourbigflen  £ef)ret> 
#erm  ^rofeffor  g>fleiberer  $u  Bübingen,  Deflen 
Vntotttyt,  KttcrariföerUnterfrujung,  unDfon* 
ffiger  ©eroogen&eit  t#nber&aupt  fe^ioieltf  ju 

Danfen 

■  » 


banfen  f)aU  t  tntfbefonbere  für  Steine  gütige 
£(>eilna&me  beo  ber  gegenwärtigen  Slrbeit,  6f* 
fent^  meinen  leb&afteffeniDanf  bejeuge.  2iuf> 
ferbem.,  baß  mia)  ber  £etr  9>rofefibr  juerfl  *u 
tiefet  Sirbett  aufmunterte,  war  <£r  ηοφ  befon* 
berö  fo  gütig,  mein  SRfcpt  bu^jufe&en/  unb 
mir  SBemerfungen  Darüber  raitjut feilen. 
-  3φ  mürbe.  miφ  βΐΰΐίίφ  fd>4$enf  »erat 
meine  93emu&ungen  αιιφ  nur  eiroaö  barju  be»> 
Hagen  follten,  ba$  ©tubturo  Der  fo  treffen 
«nalnt^geomef^en  83ύφεΓ  ber  Stften  unter 
vM  allgemeiner  ju  ηιαφβη.  m4re  Οοφ  wirf* 
Ιίφ  Γφϊηιρ|1ίφ/  roenn  e$  ηοφ  tänger  (Belehrte 
geben  folfte ,  bie  €u«iw  ©ata  für  &tfd>mU 
anf<*f>en ,  ηκΐφί  irgenb  ein  arabtfa>er  (Emir  beut 
Sie^errf^er  ber  ©laubigen  juSuffctt  gelegt  fco* 
fr,  ober  Söibliot&efate  **),  bie  «polfoniitf  35u# 
efremoon  &egelfa)nttten,  ober  anbern  geometrU 
föen  S^nitten,  ifiren$la$  neben  bett  Sib^anbi 
Jungen  »oro  &aiferf$nttte  anroiefeu. 


*)  ©·  Otiam  Hannoueran.  fiae  MifceHan«  Leibnir» 
Ρ·  1«· 

5*J  β,  Kraft  Inftitutiones  Geometr,  fublim.  ρ.  2θ# 
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ie  alten  © co me  f et  haben  md}(  wen  iger  c f β  bren  unb 
br*9$9  5U*  ^nai^fe  gehörige  Sucher  gefdjrieben* 
Di§  erjage  $appu$  bon  Tflejranbrien ,  ber  allein  £ίέ 
Siafjmen  btefer  ©udjer ,  unb  He  @<5 je,  roeidie  ftt  ent* 
fcietoen ,  ju  großem  QJortfcetl  ber  ©eometrie  und  aufbe« 
galten  £at.  £r  fagt  $uglei$ ,  biefe  ©üefier  feijen  bi es 
für  fciejenigen  ηά^ίφ,  bie  Γιφ  eine  Sertigfeit  in  Tiufid* 
f«ng  Der  ?iuf^oben  ermerben  wollen.  X>a  bie  9ieuertt 
fcie  $)eutltd)feii  unb  SwtiAfrit  bep  ben  S5e» 

torifen  unb  93er§et^nunacn  Der  ie^r)aje  unb  Aufgaben 
bemerften,  fcDtoffen  f*e  {mar 'mit  9ied)t,  jene  müßten  bit 
3inalt>fe  T>orjiigiid)  bearbeitet,  unb  barinn  feijr  roeil 
gebracht  haben ;  toben  aber  dufferten  einige  ben  ipunber* 
fielen  ©ebanfen,  bie  Gilten  fcaben  btefe  Äunjl  gefii  fiatt* 
ίίφ  gebeim  geraten,  €o  fd)reibf  Jranj  ©d>oeren  ftt 
feiner  #bf)anMung  de  concinnandis  demonftrationi* 
fos,  bie  2fmjierbam  1 66 1  gebrurft  roorien,  fcott 
ton  ölten  ©eometern  foigenbei :  ?>fte  (Die  Älten)  febeinen, 
»um  mit  i£ren  Crfmbunijen  unb  beren  töeroeijen  bep  ber 
»9lad)n>e(t  befh>  größere  2>ercwnDerung  §u  erregen,  (ιφ 
•r«f)t  9Äüf)e  gegeben  ju  £aben,  bie  Ärt,  roie  fie  auf 
»tiefe  (£rtinbungen  unb  JÖen>eife  gefommen  waren,  t>cl* 
»lig  ju  unterbrufen  unb  31t  oerfiefen.«  Unb  ηοφ  beut* 
li^rr  &r«fc  3>erer  ©φοο(0ΐ^  Sranjen*  »ruber,  in  ber 
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ÖJorrebe  ju  eben  biefem  ©ucft ,  granjen*  SReinung 
<tu* :  »€r  (Sronj)  jioeifeite  audj  gor  ηίφι  baran ,  ba§ 
»iDO&l  bie  2(Iten  fco*  meiite ,  momit  fif  ftd>  fo  grofcen 
„SXufjm  erwarben,  bunb  bieTinatyfe  gefunden,  unb  nur, 
»um  mit  ifcren  ©rjtrtbungen  beßo  größeres  Ttuffe^cn  ju 
»tauften,  tiefe  Äunß  geheim  Ralfen,  unb  i(>re  ©aje 
„blo$  in  ber  geroo&nltc&frt  fem^etifcfcii  5orm  targcjMt 
„f>abem  2Seil,tr  nun  fa&e,  baß  etf  tureb  btefe  93er- 
«{ρίηιίίφΜφ  ber  Blten  bahin  gefommen  fepe,  bag^SJieie 
,ηίφί  hur  btefen  treten  SBujen  ber  analptijäjen  9Re- 
»t^obe  mdjt  fennert,  unb  *ernad)lat|tgen,  fonbern  aücfr 
»felbjl  an  t£rer  ©erntereif  unb  Cwbenj  jmeifefn,  unb 
»befjroegen  unglucfütft  genug  fepett,  (ϊφ  über  ber  ^^n« 
»tfcefe  allem  mube  ju  arbeiten,  §ielt  er  e$  für  gut  u,  f.  ro*« 
iBirflid?  eine  tfarfe  Bnflage  ber  2tften,  ju  ber  fte  abec 
toa£t$afrig  gar  feine  2?eranfaflung  gegeben  $aben,  fon# 
tetn  t>te  βφ  blo$  auf  bre  geringe  33efannt|ci>aft  ber 
Steuern  ju  ©(booten*  3* *Γ*η  mi*  "ben  ©eferifren  ber  2(1· 
ten  grünbet!  ©enn  ba@d>ooten  unb  anbere  geaug  η>φ 
ten ,  ba&  ben  Gilten  eine  Tinalgfe  befanut  geroefen  feije, 
unb  6οφ  au$  eigener  ©d;uib  feine  anbere  2(na!pfe  fann- 
ien,  als  bie  2(Igebnnfd)e,  υοη  ber  Algebra  aber  t>or  35io- 
j>£ant  feine  ©pur  fanben;  ίφίοβ>η  fte  tavau$,  biegten 
$aben  bie  Tinaltfe  mit  2(bfid?t  verborgen  gehalten»  9>e» 
ter  Slunnej  fφeint  biefe  SReinung  juerfi  aufgejieüt  ju 
£abert,  ber  fol.  114.  b.  feinet* 2t(gebra  fo  über  bieTil* 
ten  flagt:  »3Bie  gut  rodre  ee,  trenn  biejenigen,  bie  über 
»mat&ema^e  ©egenfianbe  gefφrieben  £aben,  i£re©> 
»futbungen  ηαφ  eben  berSRetfcobe,  unb  eben  t»en  ©φ1ύ(* 
»fen  aufgejei^net  Rekten ,  burφ  roe^e  fie  felbft  barauf 
»gefommen  finb,  unb  eö  ftidjt  gemaφt  Ratten,  roie  2(rt« 
»fioteie*  in  friner  ^φαηίί  t>on  jiunfHern  fagt ,  bie  um 
»if>re  ?^lafφinen  nur  tton  auflen  jeigen ,  aber  bas  Äunjl* 
»wert  serftefen,  bamit  fte  bejto  me§r  ben>unbert  werben 
»wogen»  SDte  Srjinbung  ift  fielet  in  jeber  Jtunji  tnm 
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»bem  fe$rt>orfr<ig  fefpc  te^ieben ,  unb  man  barf  gar 
»nidjt  glauben,  ba§  bie  meifien  ©aje  (£uflib$  ober  2ir« 
»cfiimefctf  auf  Dem  2Beg  erfunfren  roorten  fei?rn,  auf  trei* 
»φ«η  fte  un$  barju  flirren.«  Unb  tiefe  Stteimmg  nimmt 
fcann  αιιφ  ©aÜis  an  im  Tfnfang  bes  2fen  Kapitels  fri- 
ner  Wgebra,  wo  er  eben  biefe  ©teile  beädhmnej  aui 
tem  ©pausen  ins  iatctmfdje  iiberfejt  (>αί·  55er  nem* 
liefen  Sftetnung  ifi,  roie  tcb  fdjon  bemerft  §abe,  auefr 
e^ooten ,  unb  bte  meitfen  JWeuern.  2Ba$  9>eter  97un# 
nej  betriff,  fo  rerfcient  er  drntfdjtil&igung,  weil  er  ιρ<φΓ· 
fd)dn(id>  bie  mat£emafif$en  ©ammlungen  tes  ?)appu$ 
toon  ÄifjranCrien  niemals  gefefcen  £at.  Denn  OTunnej 
^Igebra  ifi  ju  Hntroerpen  im  ^a^r  1 567*  getnift  wow 
bm,t>on  pappus  Sammlungen  aber  {jatte  man  i>or  bent 
34r  1 588·  f«n*  TiuSgabe.  Äl>er  Wallis  (f.  ©.  2  fei* 
ner  Älgebra  Vol.  2.  Opp.)  unb  ©d>ooten  feint  Φογ· 
rebe  ju  ben  Locis  Pknis  Apollonii)  fa^en  φαρριιβ 
SSdrrebe  jum  7ten  ©πφ  feiner  ©ammlungen ,  n>orian 
er  bie  angeführten  anaintifeben  33ud>*r  ber  2tlten  free 
SKei^e  nad)  £erer  jifclf,  unb  aus  tem  ^nufpaif  tiefer  *8ύ· 
rter,  ton  bem  in  eben  biefer  QBorrete  ein  voUfranriqer 
Tfiiajug  geliefert  ifi ,  fiefot  man  fe&r  beurlfφ/  baß  fcif  1U* 
Un  iijr*  atiatytifdje  jfunff  fogar  nid*  umerbruett  un& 
geheim  gehalten  £aben,  baß  fte  meiner  tiefeibe  ηίφί 
nur  mit  großem  $ltü  bearbeiteten ,  fontern  auch  bur$ 
fo  »tele  baruber  <jefd;rtebene  Sud;er  öffentlich  befannf 
maebten.  9tun  waren  biefe  HÖudjer  6co  3a£re  unb 
brüber,  nem^  twn  2ipolloniu6  bis  auf  ^appus  Reiten 
in  ten  jjanben  ber  ©eometer.  Soigitd)  ifi  biefe  Untiagt 
gegen  bie  2iiten  fo  abgefφmaff ,  baß  fie  blos  w>n  ber 
Ünacbtfamfeif  ber  Beuern  {jertufcri,  aber  feinesiwgs  für 
toajjr  gehalten  n>erben  ξαηη. 

©er  berühmte  Jpailep,  bem  ä*fe  ©eometrie  fo  tue! 
ju  banfen  &at,  meijnt  (f.  feine  »Sorrete  ju  ben  *-Öu*ern 
bw  BpoHomu*  de  fectione  rationi^) ,  ftoppu*  Jjate  Cte 

n  %  ans«. 


imgefi^rfen  53  53ucf>er  unter  tanliiel  τίνα  avakufi* 
jiev»  gammelt  ,  um  jurti  Üniemd)t  in  ber  TCnolpfe  redji 
tteffenfce,  unb  ber  gaflungs*  .SWift  ber  lemenben  anp'af* 
fehbe  ©epfpiele  jti  geben»  SRan  -  fie$t  ata  au*  bem, 
toasroir  fcon  feem  ^nnfjalt  biefer  S3ud;er  wtffin,  beut* 
licl),  bag  fie  tn  ber  libfid;i  getrieben  roorben,  um  ba« 
jburd)  ben  iiebfcabern  ber  Tinalyfe  bie  ju  Tiuflofuug  ber  , 
Aufgaben  »orjugfid)  notfcroenbigen  Jjjuifsmirtel ,  fcf)crt 
|onj  jum  ©ebraud)  borbereitei,  ftt  bie  Qante  ju  liefern, 
3u  biefem  S^etf  nun  M^'ten  fie  auf  i>erfd)iebene  2lrf, 
Cuflib*  £>ata  enthalten  ©dje,  bie  bet?  Tiiifiofung  tcr 
Aufgaben  jeber  2irt  bejidnbige  unb  notfjroenbige  'iinrcen« 
bung  ftrtbem  ©ie  Öderer  von  ben  ebenen  Dertern,  Mit  - 
ben  öertem  an  ben^egelfdnutfen  (loca Tfolida)  unb  aort 
ben  öerfern  an  ber  Dberflddje  (ioca  ad  fuperficiem), 
fo  rote  aud)  bie  9>orifmen  fmb  bei;  fcer  Suflofung  twfd;ie« 
bener  Aufgaben  brauchbar.  SDetin,  wenn  j.  95.  aus 
einer  QSorau^fejung ,  ober  53ebingimg  einer  iufgabe 
folgt,  baß  ein  in  ber  Aufgabe  gefügter  9>imfi  einen  bei? 
Jage  ηαφ  gegebenen  Ort  beruhe,  unb  aus  einer  anbertt 
JSebtngung  folgt ,  baß  berfelbe  $)unft  einen  aubern  bei 
läge  ηαφ  gegebenen  ört  berühre;  fomuß,  roenn  mart 
biefe  Oitüt  betreibt ,  ber  gefud;fe  9>unft  uot()roenbi<$ 
in  ifcrem  ©ΜΓφΐ'φηίΚ  liegen,  unb  eben  tamii  ifi  folg(id) 
bie  Aufgabe  aufgelegt  2)ie  &u$er  WM  bem  iSerfcalf- 
tiiß  *  Θφηίίϋ ,  (stimitt  beö  SKaumö ,  unb  beflimmfeti 
jSc^nttC/  t>on  ben  ^Berührungen  unb  Sieigungen  (libri 
de  fectione  rationis,  ipatii,  de  fectione  d'etermi- 
inata  ,  /de  taetkmibus  et  Inclinationibus)  enthalten  ' 
fef>r  allgemeine  Aufgaben,  auf  rceldje  bie  Äuftöfu'ngm 
anberer  Aufgaben  öfters  jurufgebrad^t  werben.  ©0  oft 
*hun  biß  gefd;iejjt ,  fo  bie  Aufgabe  aufgcloft ,  un5. 
ttiantarf  nur  baß  93ud>  unb  ben  6aj  jitiren,  auf  »et 
cf)en  fte  jurufgebrad;t  roorben,  ιυο&οη  man  bc\)  3>apput' 
teepfpieli  jinbff»   SDeßroegen  waren  au$  in  aHen  btefett 
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tto&tytifäen  %>\ιφ*™  äffe  Sdffe,  unb  olle  ©efTtmmuri* 
•  $en  ber  in  t^nen  aufgelegen  Vufgaben  fcoöflanbig  i>erge* 
jajjit  unb  aufgelofi,  bamit  ,  fo  oft  eine  Aufgabe  auf  ei* 
neu  biefe?  3*ai(e  junifge bvad)t  warf,  bie  2fuflofuug  bie* 
feg  Safe,  unb  feine  ^eflimmung,  wenn  er  eine  fyatte, 
jbfiieicfMit  bi?  fingen  fiele* 

Unter  biefen  93ud)ern  bereiten  far  bie  geomeirifebe 
3fnafyfe  haben  bie  jirep  23ud>er  be$  ΉροίΙοηίΜ  t>on  ebe* 
wen  Oettern^  bei)  ber  ÄujUfuftg  *erfd)iebener  Aufgaben 
fccfonberö  (jauftge  unb  *oriuglid;e  Ünroenbung. 
§atte  biefelbige  ber  fvi;arffi,nnige  Sermac  nod)  t>or  bem 
j$afyv  1629  wieber  £erge|]el(f,  wie  man  aus  einem  33rief 
Don  $m  ©.in  feiner  Qpp-fiehi.    ©je  würben  aber 
yrfl  im  %φ  xtio  unter. germatö  Operibus  Variis 
gebruft.    2ίπφ  ©φοοίηι £αί  fie  wieberfjergefMt,  unfc 
Don  btefem  eifd}ienen  fie  gebruft  im  3a£r  1657  twtec   .  . 
feinen  Exercitationibus  lyjathematicis.    S5ei;be  abe& 
ließen  t>ie  befonbern  Saüe  unö  ^kftimmun^en  ber  Oer* . 
ttv  hinweg,  ofcne  roeldje  fie  nur  wenig  braMdjbar  fmbj 
cvd)  jf  igen  .fie  bloß,  bie  ©9nt£efe  ber  Detter  o(jne  if^r«, 
2tnatyfe,  außer  ettvQ  bey  2  ober  3  Oettern ,  wo  ©φοο·. 
len  bejt  ari{^metifd)en  ifalfui  braucht, 

€6  fc^ien  mir  alfo  ber  ÜRifye  wertf)  ju  fart,  tieft 
S3ud)er  toolIfWnbiger,  u#>  me£r  bem ßryet  bes  Tipotta*. 
nius  gemäß  barjufMent  αΐίφ  glaubte  $#  ber  (Sebraudfc 
unb  bie  (ärrfidrumj  ber  M;nfaje,  welche  9>appu$  für  biefe 
525udjer  jtyrieb,  ober,  wejmjte  wn  2fpoHoniu$  §m&fy 
rtn ,  für  uns  aufbehielt,  biirften  ben  (Deometern  ηιφΕ 
unangenehm  fein»  2)er  größte  unb  &orjuglid;jie  Xtyil 
twoon  ifc  t>on  J$e rgtat ,  ©φροίβη  unb  Tttjbe rn  gar  ηίφί 
i^rufjrt  worben,  unb  man  wußte  feit  ber  erfön  2lu$gabe 
fcjon  9>appu$  Sammlungen  bis  auf  unjjre  Seiten  ηίφί,  , 

meiern  Ort  ße  gegärten ,  unb  ju  wekfjem  ©ebraud) 
fie  bienten.  SDItt  Jpiiffe  einiger  Don  biefen  ieipnfdjen  i(J 
$ie  2(uftofuri£€  ntflcfc  2fpiioniu$  felbß  von  bem  Ott  get 
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gefen  fcoffe,  ber  in  tem  $ten  @aj  be$  afen  S3udji(t>or* 
femmt,  unb  ben  $ermat  einen  ber  fdicnfien  ©ajebee 
©eemcfrie  nennt,  mit  einer  3iniid)teit  wieber^ergetfelli 
roorben,  tie  Snmafs  Suflifi'ng  weit  iibertufh  ©φοο* 
fen$  Tfufldfung  i|l  ein  blo$  arit&metifd;er  SaltuL 

SBielleidrt  werben  einige,  bie  mtty  an  afgebraif 
ff en  ^olfuf  alö  an  geometrifd;e  #nalt>fe  geahnt  fmb, 
meinten ,  bie  ebenen  Derter,  unb  bie  Derter  an  ÄegeU 
f&nitren  (>aben  nur  geringen  SWujen,  weti  fie  feine  ©aje 
enthalten ,  bie  man  ηίφί  ouf  wenige  allgemeine  (afge* 
braifebe)  dxegeln  juruf bringen  fonne,  bergfei^en  man 
t>on  ©efeartes  unb  Johanne*  beSBit  §af,  we^e  ηαφ« 
$er  3<>^anne5  Sraig ,  unb  au6  i&m  ber  SWarqui*  be 
l'JJopital  nod)  aligemeiner  au$gebruft  fcaben.  Allein 
biefe  Regeln  fihb  t>on  feinem  ©ebraudj  bet?m  2iuffuc^en 
ter  Oerter,  fontern  btenen  nur  barju,  einen  Ott,  ber 
in  einer  frfion  geftmbenen  ©(eiφung  entölten  ifi,  mif 
fytiie  einer  bieferÜKegeln  {ti  Mrjetcfyten.  ^a  felbfif  barju 
f nb  biefe  Diegeln  nur  wenig  ίαικ}1ίφ,  wenn  ber  jufcer* 
jeidmenbe  Ort  entweber  weif  einfadjer,  aber  totit  jufam« 
menqefejter  all  derjenige ,  welcher  in  ber  Siegel  tnU 
fairen  ift,  nad)  welker  er  fcerjetebnee  werben  fott*  £>emt 
in  bie  em  Sali  wirb  man  immer  bie  $>erjetd?nun9  bwwfj 
Umwege  auf  eine  gar  ηίφί  flarurltc^e  Htt  ersten» 
Ueberttf?,  wenn  einma^l  bie  geomerr^e  Utiaiqfc  einer 
Aufgabe  ober  eines  Orrs  gut  gemaφt  i(l;  fo  ergiebf  ftdp 
gemeiniglid)  bie  tfompoftrion  o^ne  weitere  ©djwierig« 
feit  t>on  feibjl.  hingegen,  wenn  ein  Ort  auf  eine  ©lei* 
φ»?ης  gebracht  tff;  fo  wirb  iftcr$,  bie  Äompofition  ηαφ 
ter  allgemeinen  SKegel  ju  madien ,  ntefcr  Arbeit  unb 
€d)arffmn  erfobetf,  al$  bie  ©ietftung  ju  fmben,  €$ 
tonnte  biß  lei*t  mit  fielen  SJeijfpieien  au$  bem  War- 
qute  be  Γ  Jpoptral  unb  anbern  &d)ii\tttettem  frewte« 
f?n  werben ;  ίφ  wili  aber  nur  eines  bav>on  anfuhren. 
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c      ©fc  Siegeln:  y=c+-^,  unbyesc  ~  - 

f\nk  jiüfp  t>cn  benen ,  weiche  tte  6*r ififhlfcr  jur  9fa  r- 
Innung  frer  Omer  an  ber  geraben  linie  angeben.  Diu» 
tpotten  mir  bann  fefcen ,  »ie  fie  birff  SXegeln  enmtntat 
beij  ber  QSerjeidjnunu  ein«  Otts,  j,  fcefffn,  ber  in 
tem  1 1  ten  €aj  frei  1  ße  η  3$»φ$  ber  Don  ©$ooten  »ί«· 
ber£ergetleüien  ebenen  Qtrttx  bc$  Äpotfofiiu«  Derfommfc 
5>iefer  Ort  rojrb  ηαΦ  ©d>ooien4  Ifaflefaug  (Ejcerciat, 
Mathem.  ©♦  >*^T"öuf  fblgen&f  ©ίπφυπ$  gtbracbt:  24 

y  =  cdio  +  ef  ko  +  ghlo  +  abnx  +  cdox  —  cfo* 
^hox  geseilt  bur*  mxx  +  bnx —  dox  —  fox  +  hox. 
THirn  fagt  Qd)ootenf  man  fofle  Äurje  falber  ρ  fcfcrcib«« 
jiatt  cdio  +  ef  ko  «f-  ghlo  geseilt  burd;  mxx  +  bn* 

—  dox  —  fox  +  hoz,  mt>  —  fiat(abn+c4Q~efo 

r 

«—  gho  geseilt  ίφτφ  ιηχχ  +  bni,  τ-  dox  —  fox 

4  box ;  fb  erbäte  man  y = ρ     3,  χ,   $Jtai  man  nun 

tiefe  ©ieicfotmg,  wenn  p,  q  unb  r  Wannt  finb,  ieidi>{ 
ΐ*τ^ίφη*η  fann;  fo  glaubt  er  bamit  bie  <8erjftd?ntin<i 
ber  aorgdegten  ©lwi)ung  geirrt  ju  ^aben;  benn  aufler 
bem  angeführten  findet  man  ηιφίδ  bei)  ©*ooren  ftir  bic 
fömrofifioti/  b.  i.  bie  OSerjetonung  unb  ben  3}eu><i* 
fre$  Ort*.  Unb  fo  ^aben  btejenigen,  ire(d;e  tief?«  2S?g 
ttnf$(agen ,  mit  fofcfrf  η  f inbiftfen  Operationen  (ιφ  unb 
bte  @ά)ύΙ*τ  ber  ©eometrte  jum  2lb?r  autler* 

bem  bafc  tiefe  unb  ίξ>Γ  άί;ηϋφ·  ©leidjungen  t?6üig  ungfot 
tnen^  fmb/  war  fitfyt  ηιφί;  bafc,.  bi?  ©rofcfn  p,  q,  r 
geometrifty  ju  finben,  um  ftermittfiji  berffiben  bi^  ©let* 
ri}ung  ju  wrji^nen,  »fit  f4a>crer  fajn  \nü$tt ,  als  bit 
©fei4ung  fefbtf  ju  fmben ,  unO  bag  ^tcr|u  bi*  3vegf l 

y  =  Ρ  +  3-  χ  gar  md;t*  fcife?  Unb  Μ  roug 
r.         -      -        H  4  wan 


man  toon  ben  SUgefn  fagen,  »eldj*  fi<  für  bte  $8* rjeti « 
tumg  ber  Oerter  am  Streife,  unb  an  ben  Äegeifcbnitfett 
angeben,  ©iejenigen,  bie  bloß  an  bergfefeben  algebrai* 
fcf)e  SKecbnungen  geroifjni  fmb,  roerben  nie,  als  ema 
Don  of)ngefa£r ,  im  @canbe  feijn ,  natärttdje  unb  jtyone 
S&eroeife  ber  ie£rfdje,  ober  2Juftöfungen  ber  2tufigaben 
tinb  Oerter  ju  geben,  Unb  man  §at  für  geometrifcfye 
2(natyfe  unb  ffompofition  t>on  ben  in  ben  angeführten 
«natytifcfyen  S3ucbern  ber  Wien  enthaltenen  ©djen  mit 
£Ked>(  me£r  jti  errwirten,  ai*  &on  allen  iefcren  ber 
Algebra. 

£>er  tyev  fofgenbe  grietfjifdje  $ejri  tff  au*  ber  9Sor* 
rebi  bei  $appu$  t>on  "Miejranbrien  ju  bem  7fen$}ucb  fei* 
Her  tnatfyematifdien  Sammlungen ,  bk  ber  berühmte 
J^aßei)  ben  2  2J}ud)<?rtf  bei  Äpoilonftis  t>on  bem  iBerfcili- 
?it§ » vSd>nite  fcorbrufen  lief*.  '  3)iefer  gebrufte  $e;i  tjt 
inte  jvoet)  in  b/r  ffaigltdjen  ®ibüot$ef  ju  9>ari*  befintv 
liefen  SWfcpten  genau  wglicben  tporben  t>on  Jjterrij  3$' 
cob  SSKoor,  ber  fid)  foroo&i  mit  ber  9Wat(jemattf,  afe 
imt  ber  grt^ifc^ert  €prad;c,  W  er  $uf  unferer  Unfoer«» 
frtäf  (ju  ©laögom)  fefcrf ,  t>ie(  unb  gtAflid)  befcMftigl 
φαί*  SRit  ^lulff  biefer  9Hfcpte  fmb  einige  (JBerbefierun* 
gen  vorgenommen  roorben,  Die  unten  am  SXanb  bemerff 
fmb.  Qet  eine  Äobw  i|i  No.  2  36g,  b?r  anb*re  Np- 
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ων  τοττων  χαΒόλζ  οϊ  μεν  ιϊ<τ$ν  -εφικτ&θ}» 
ΗΑίπο]λώνιος  πξό  των  ϊ&Ιων ")  μοιχειών  Key  1 1  σΐήμ*ίχ  μεν 
τόπον  σημεΐον,  γξαμμης  Si  τρ7Γ$ν  γςαμμνν,  επιφα- 
νείχς  Ιε  επιφάνειαν ,  9*g*2  3«  πξείν  ol  ii  &f  £>&xöiÄ 
toi  σγιμείχ  μεν  γξαμμγιν,  γξαμμης  επιφάνειαν,  επι· 
φα,νεΐας  δέ  ςεξεόν  ol  δέ  άναςξοφιχοί ,  σημεία  με κ 
ίπιφανειαν ,  γξαμμΐίς  δε  9?f  εόν.  Τ#ν  δέ  εν  'tä 
«ναΚυ^'νω ,  ο!  μεν  των  &εσ·ει  δεδομένων  εφεκτικοί  tU 
civ  ci  δε  επίπεΰοι  λεγόμενοι  ο\  ςεξεοι  mc$  7?α#· 
|πχοί  δ<ε|βδίχοί  βσι  σημείων  ci  δ?  πξος  επιφανείας 
άναςξοφικοί  μεν  εϊτΐ  σνψ,είων,  Ιιε'ζοΙιχ,οΙ  δε  γςαμμων. 
$  μεν  tu  γξοφ,μικρϊ  άπο  των  προς  επιφάνεια,*  οείχνυν- 
ται.  λέγονται  δε  επίπεδοι  μεν  τόποι  5τοι  τβ  πεξί  ων> 
ίπάγομεν,  χαΒόλχο<τοι  elali  εν&εΐαι  γξοιμμαϊ  $  κν- 
κλοΐ'  <?εξεο\  δε,  όσοι  εισ\  κώνων  τομαΐ ,  πχζαβολαϊ ,  # 
?λείψε&9  ί  ύπεςβολχί.  ΤςαμμικοΙ  δε  τόποι  λεγον· 
Τικ,  οσαι  γξαμμαΐ  ε/<ην  ντε  εύΒεΐαι,  &τε  κύκλοι,  £τ· 
*1ζ  των  είξημίνων  κωνικών  τομών*  01  δε  υπό  Έςατοτ 
?§έννς  ίπιγςαφίντες  τόποι  πξός  μ$σότψας%  ίκ  τω* 

%  5  H*m 

1 

a)  3η  Qctöty*  $vi9d)ifä*n  %nt  rüitt  ίφ  «οφ  αη«  &«ι 
Btort  J^-y  ein.         S?ort  i>at  αμφ  fca*  SXfcpt  von  2>a* 


Itftttyftthw** ·  W  τφ  yivtr  dito  ii  της  βιότητος+τΰ* 
νποΒέτεων  *  tut /vojf.  Ol  με ν  Sv  άξχαΤοι  των  επινείων 
τόπων  τύτων  τα'£ιν  αποβλέποντες  ε<ηχ§Ιωσ»Τ  ης 
άμελησοάτες  ol  μετ  αύτύς  πξζσε dvjxav  ε τίξ ας ,  ώ?  «χ 
απείςων  το  -ϊτλίϊθ'β^  βντων,  */  3·ιΓλο4  τίδ*  πςο/τγξάφαν 
i  της  τάξεως  ίχείνης  εγαμΐνα.  Θ^'σω  ί ν  τα  jxev  π^ο* 
%(ίμενα  ϋνεςα ,  tä  ϋ  τΐ,ς  b)  τοί'£εως  πςοτεςα,  μια  ττ#. 
ριΚαβων  πςοτάσει  ταύτη.  Έα*  δυο  *ι/θ·£αι  «χ·&3· 
σ<ν*-),  ήτοι  απο  ενος  οεοομεν*  σημε&,  η  απο  quo,  naß 
$τοι  επ*  ev&etag  %  ι?  παοάϊληΚοι ,  η  ΙεΙομενην  πεςιίχΧ* 
σαι  γω\ίαν ,  ήτοι  \iyov  εχνσ-at  πςίς  οίϊληλας ,  # 
χωξίον  πεζίέχασαι  ΙεΙομίνον,  άπτεται  Ιε  ts  τΐ,ς  μιας 
πίςας  ςπιπίίζ  τόπν  Bfoei  hltysvH  αφεται  τσ 
της  ετέρας  ττίξας  επιπείχ  τοπχ  &εσει  ΰε^μήχ,  οτι 
μίν  τ5  ομοψψς,  οτβ  8β  tS  fTf'fa,  7(0$  οτε  μεν  ομοίως 
χειμίν*  πξος  την  εν&εΐαν%  οτε  $ε  εναντίας*  ταντα  H 
γίνεται  παζά  τάς  ίιαφοξάς  των  υποκείμενων.  Ύα  II 
προσκείμενα  εν  ύπο  Χαζμάνΰξα  y  συμφωνϋ  d) 

ταύτα.  Έαν  $ ύ&ίας  τω  μεγ&βι  ΙεΙομίνης  το  h  πί* 
ξας  Ί\  ΙεΙομίνον^  το  ετεςον  αψεται  Βίσει  Ιεΰομερης 
πεςιφεξείας  κοίλης.  Έάν  απο  ο*ύο  Ιείομίνων  σημείων 
%λατ0ώαπν  εύ&εΐαι  ΰείο&ίνην  πε^εγνσαι  γων/oir,  τα 
xowov  αυτών  σημβίον  αψεται  &ε<τει  ΙίΙομίνης  πεξΐφ$· 
ξ  ε  Ιας  κοίΚης.  *Ε«ν  Τζηώνπ  χωςίν  μ&γί9§ί  ΰεΰομεΜ  η 
ßotw&htinorf  μ€γε&εί  ΙεΙομίνη^  η  κοςυφη  αύτ* 
φίψθται  &έσ§ι  ΙεΙομενης  εύ&είας.  Έτ?£α  ii  τοιαύτη 
*Εάν  εύ0(ίας  Τ$  μτνί&Η  ΙεΙομίνης,  %&}παξχ  τινα  ·θί- 
&ει  Μομένην  ευΆίΐκν  ηγμίνης,  το  ίν  πέςας  α*ηττ/\τα% 
&εσει  ΰεΰομεντ,ς  εύ&είας,  αψεται  χο/$  το  ϊτψςον  ευθείας 
hhynivrs.   'tciv  από  τίνος  σημεί*  inl  9&ει  ΙεΙομίνας 

b)  Die  angifrti)rren  tO?fcpte  fyahtn  t  in  r»c  τ«ί#«β. 
£)it  angifü^rffn  ^fcpte  (efcn  qawh  ridijrfg  toi  ®ort 
•x5#r^f  bai  in  $aütx)i  gcDruftrm  %nt  fef^t* 

d)  3ώ  \mt  aui  t)«n  3D?fcpt«n  *νμψ*η*  ftM  Μ  im  9*' 

— 
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ivo  ivöe Ιας ,  τιοίξΛ&ιίλές  η  συμνητΗσοις  χαταχθω- 
σιν-ίν  ΰείομίνχις  γωρ/αις  $τοι  λο7ον  ϊχνϊχι  *jt£oV  αϋλ^' 
λα*  8*οομίνον,  η  ων  i  μι  α,  μ%$%  %ς  ττξος  a?y  jj  «t^ä 
hiyov  ϊχει  $ο9ίντχ,  Μομίνΐ}  mr  άψ* τα*  το  σνιμ$7οψ 
9ίσα  ΙιΙομίννις  wdsixq.  KaJ  iav  (3ow  oiro?xiSv  *ιί- 
dsVf*  3*ίομίναι,  ΐ(α/  f  π'  αυτά;  άιτο'  τ*νο$·  σν\μ*ίν 
χαταχθωτιν  «5θ*?αι  I*  ί$$ομίν&ις  ηωνίχις,  %  Ii  το 
νπό  ίο&έίσνς  qgrf  χχτ^μίννις ,  μετά  τϊ  ύττο  ίοθ*/συί" 
Κ#  f  χχτ^μίντ,ς  ίσον  τω  ύτο  ioSgfotf  ι&)  ί  τβ- 
ξχς  %ατντγμίνΐ}ς ,  xcfi  των  KontSv  ομοίως,  το  ανιμύοψ 
αψ*τα*  θ·εσ£*  Μομεν^ς  evdtlctg.  Έάν  xito  τίνος  σ^- 
f«&  *iri  Φιουι  Μομίνχς  πχξχΑιηΚχς  χχτχχ9ωσιν 
tvdeuxi  iv  ΙεΙομίνχις  ^ωνίχις ,  #τοι  β)  άποτ/μνβσα* 
πζος  τόϊς  iii  χύτων  Ιο&ιΐσι  σνιμ$ίοις  $ύ$ίίχς  \oyov 
ίχάνχς  $ο&έντχ  ,  i?  χωξίον  τηξίίχπσχι  ΙίΙομίνον,  % 
ώ?ι  τά  fir*  αυτών  τ£ν  χατνημίνων  SsScpfvx  eßvj,  $  τη* 
ν-Μξοχνιν  των  ütäv  fayv  etvai  $ξ$ομενω  χωξίω,  το  σνι· 

To  ίεύτεξον  βιβΧίον  Tt§pie%th  Ta'Jf.  'EaV 
οίττο  $ύο  ΰεΰομίνων  σημείων  tv&tTxi  κλασθωσιν ,  ngc?  ^ 
τα  aV  αύτΰν  ScSem  χωξίφ  ίιχφίξοντχ  Λ  το  σνμίΐοψ 
αψ*ται  θίσ«*  Ι&ομίννις  $ύ&€ίχς.     Εάν  ü  ωσιν  εν  λο'- 

8ο«θ/ντι ,  #Τ04  Βυ&Η*ς  η  ™ςιφ$ζ€(χς.  Έάν 
«*  ΙεΙομενίή  evdfi»,  χομ  ίτν'  χύτης  ίοΒϊν  σνιμεΤον,  %orf 
άτιο  τύτχ  ΙιχχΒίίτχ  τκ  ττίΊΠξχσμίν^  ,  άπο  τ? 
9Γ^ατο$·  α'χθίί  ir^oV  cf&aV  ίττ2  την  θίσ«  1*Ιομένήν% 
χα} 1  ^  το  awo  τ??  $ιχχ$*ίαΊ\ς  ϊτον  τ$  t3wo  5c«&f/b-i7f  5(α^ 
"ff  άπολαμβοίνη ,  ίίτο*  ir^cc  τφ  δοθί'ντ*  σνιμείω  η  πφς 
ίτίςω  Jo&Vn  σ)?μβ<ν  «Vi  w    σ*<  Μομίνιις  Ϋ  το  ττί- 

e)  5&f(fe  2(enberun$  er(au6te  (φ  m(r  not^cbrun^rit^ 

t)tC  Ccöart :  ar$r^vweu  *f  οζ  τβΐζ  iv*  uvt*v  ieStTwt  typtfotQ  »im 
Bittet  *tröt  Xoyov  i%*tac  Zrttvra ,  n  χωξίον  *·$ςΐίχ*β·Αζ. 

btefer  2tiart  »4r«  ber  Ott  im  ^mepten  Safl  (tin  ttrtntr  Cntt, 
fonter«  tin  Ort  an  tfotr  Hyperbel 
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ξχς  τηςδε  άψετ&ι  δέσει  δεδομένης  πεξίφεςεΐας.  Έάν 
απο  δύο  δοθέντων  σημείων  εύΒε&ι  χλασδωσιν ,  ^  * 
το  airo  TJff  μιας  τ«  απο  τ>#  ετεξας  ö^t^Ti  μ^ζον  η 
iv  λόγω  ,  τα  σημείον  άφετοιι  δέσει  δεδομίνης  πε^ιφε* 
ξείχς.  Έάν  άπο  ίσων5ι/  δεδομένων4  σημείων  χλοισδω* 
σ*ν  ftlS-fibci  7rgoV  evi  σημειω,  *φ|  ji  τα  απο  πασών  ε'&η 
ίσα  δοδίντι  χω^/φ,  fto  σνμεΐον  όίφεται  δέσει  δεδομένης 
πεξίφερείας.  ' Εάν  άπ Ό  δύο  δοδεντων  σημείων  κλα- 
ςδωσιν  εύδεΐχι,  απο  δε  τ5  σημεία  ποίξά  Τφ  δέσει 
άχδεΐσα  ενδεΐ*  άπολαμβανομένη  άπο  δέσει  δεδομένης 
ςύδείας  πςος  δοδέντι  σημειω,  ygjj  y  τά  cfaq  τδν  %*- 
■  %λασμένων  εύη  (τα  τω  υπο  δοδείσης  της  άπολαμ- 
βοίνομενης ,  το  πξος  Tjf  κλάσε ι  σημε7ον  αψετομ  δέσει 
δεδομένης  πεξίφεξείας.  Έάν  εντός  κυ'κλί*  δέσει  δεδο-. 
μένα  δοδέν  τ*  σημεΊον  J,  nyj  δι  αυτ*  αχθ>?  τις  έν- 
δεια* επ  αντης  ληφδη  τ;  σημεΊον  έχτος^ίφ]  rj 
το  o{7ro  της  άχξΐ  τ2  δοδέντος  εντός  σημεία  ισον  τω  υπο 
της  όλης  >@]  της^έχτος  άπολαμβοινομέιης,  η  το  μί- 
(βν,  ί  τ$τό  τεη#}  το()  υπο  των  εντός  δύο  τμημάτων^ 
yo  εχτος  σημεΊον  ^ψεται  δέσει  δεδομένης  εύδείας. 
Κα/  εάν  τίτο.  μεν  σημεΊον  άπτηται  δ-έσει  δεδομένης 
*ύδεία,ς>  ο  δέ  χύχλος  μη  υπόκειται ,  τά  έφ'  έκατέξβ 
τ»  δεδομένα  σημεΧα  άφεται  δέσει  δεδομένης  πεςι- 
φε^είας  αύτης.  "Eyj  ι  δε  τά  τόπων  επιπέδων  δύο 
βιβλία  δεωξημντα  faoi  διγάμματα  ςμζ,  Κψρ*- 
τα  iß  οκτφ. 


f )  2>ie  U*fad>«  btefer  3f*nb*una  i(l  unten  αη$*9*6«ι. 
«Denn  in  bem  gebruiten  ^eyt  unb  in  ben  SDifcpten  ^eig«; 
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Πα'ττ*  ,  λύματα  §1ς  τα\  των  imrefw  τόπων 

ßtßKi*. 

Fig.  ι. 

Ja)  Τςίγωνον  ti  aßy9  ig)  Ιιγ,χ§&  τΰχξ&Λ  y  aJ, 
eV«  ώ$·  ij  ßS  πξος  τ/y  3γ,  St  ω  το  άο  /3λ  irfci" 
Vi  «Tri  ay  οτι  yforw  foov  το  υπο  των  ßiy  τω  oivS 
«ϊ.  "Ηχ&ω  hol  tS  y  τ?7  α$  ΐϊαζάΤλΥ,λος  ί\  yg.  "Eft* 
ΰξ»  ως  -ή  /SS  ττ£ος  τ/ϊν  έ'τα$·  ^  α/3  πςίς  τήν  yg, 
το  λίγο  α/3  flfeV  το  wo  αβ\  y$.  ως  ij  ßb*  πξος  τηϊ 
ίγ,,  »τως  h  το  diso  ßü  >πζος  το  «ΐτο  αγ· 
i ςϊ  το  ύττο  /3α ,  yt  τω  ύττο]  cty.  Άναλογον  άξ λ  tfopf 
ρ^ξΐ  ΐσ&ς γωνίας  τάς  έναΤλάξ.  "Ιση  οϊξ&  i<*lv  y  υπο 
yoL$  Tjf  β.  ώ?8  ίσον  ίς\  το  ύ^ο  ßly  h)  τω  im  λ5.  Τ* 

■ 

EU  τον  hvrtfov  rlxoj* 

Fig.  3; 

♦  ■>»·... 

j8)  Τξ/γ«νον  το  &ßy>  tiofi  xdSsTcg  jj  iV  οτι  μ& 
J5  tc?v  (Xtto  ßx ,  «7  ύπεξοχιί  tTjy  gel  τ£?  τ  Λ  äwo  /3J, 
07  uirffoj£?f*  Eav  P7  0<%a  τμηχ·/}  το  e,  '4  τω* 
ώττο  /3δ\  07  ι)  Μ  το  tk  iito  /3γ,  Λ  JöTt  μέν  h  n 
των  άπο  ßct-,  ay  υτχζ^αχη  fcy  isl  τγ  των  dito  Iß,  3γ 
νιπξοχίίτ  φανίξόν.   "Eft  yccq  το  μ*ν  «wo  tS  k)  aß 

ίσο* 

g)  £>imfott  maefct  jtqar  am  gierigen  Ort  g*gm  bieOrb* 
hun$  tiefer  £ef)nffye  bebeiucnbe  (ginwarfe.  3njwifd)m 
!ie§  ίφ  pc  ^ier  ί)οφ  auf  einanbei  folgen«  wie  fie  in  t)ett 
<D?fcpten  flehen»  3ftan  wirb  ^tmfon^  Simöenbun^fti  hur 
Inn  fo  beffer  werben.  %  ö.  U. 

,    h)  Sic  SDKcpte  ^a6en  ^ay. 

i)  Sie  ^Kfctc  bloii  i|  r£»  pi. 

k)  i^fepte  «re  t*y  «p. 


■ 
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Γ*ον  toTc  αϊτό  των  ßi ;  ai.  To  ίί  λττο  ay  τοΤς  άπο 
των  «3,        &  £*χ*ι  τό  αττο  aj3  τδ  άττο  αγ» 

τδτω  ύπεςίχίΐ  τα  *)  «ίτο  αδ,  δ|3  των  απο  αδ  3γ.  3(^/ 
βφι^Φ&ι  το  απο  αδ.  λοίπον  άξα>·$  υ-Μξίχκ  tc  dnto 
βϊ  τδ  λκο  o*y<  m)  τδτω  ύτζί^ίχα  το  ατά  aß  τδ  dito 
^7·  Των  δί  λτγο  jß3,  {γ  tc  oi?  ννο /3γ>  Λ 
Των  αιτο  α/3 ,  «7·  °Οτ<  ^  »5  των  άπο  β J ,  J7  vnt%o- 
χή  ίτ*  το  '&$  ύπο  των  $7  ♦  δ*  ίίτως.  'Eitel  7«?  finy 
f τ<ν  1$  08  τ?  07 1  ί  $δ  ά^α  fr>j  f^J  συναμφοτέξφ  τ jf 
γ? δ.  το  α'ττό  /3δ  n)  άξα  hcv  eVJ  τ£  άπο  συχαμφο- 
νίςχ  τ?£  7?^·  ΆΑ*  το  α'ιτο  συναμφπίςχ  τϊς  ye$ 
τδ  awo  7^  ύπεςίχα  τ$  τ?τξακίο  ύπο  7*  δ »  tutc^i  τφ 
i]f  tJwo  των  ßy,  δ*.  Ή  α^Λ  τ#ν  άτεο  βδ,  ^7 
*%*5  ift  το  δίί  υ7Γο  των  ßy ,  δ*. 

Fig-  3· 

*  -ν 

γ)  Tffywvov  το  α^7»  *W  ™  τ«  βί'το  «7 

Jo^/vtoc  /κ«£ον  £τω  ν  iv  Kcy<#'  SoSsv  μεν  το  f ,  λ 07« 
τ$  τ?£  jSi  irgoV  τ^ν  87·  οτ*  μ**£ο'ν  ίτι  το  «5  wo  Sßy  °) 
τδ  ί  %ω£  18.  'Αφ^ιίοΦω  7*?  το  δο£ίν  χωξίον  το  υπο 
-aj3>7.  λο<πδ  ρ)  ά^α  τδ  υπο  ßay  πφς  το  ύττο  «7  λ^3*" 
i^J  Ιο§ύς  ο  αυτός  τω  τί$·  ir^cV  τ>}ν  δ7· q;  Ke/ovhti 
τω  υττο  /3a)j  iVov  το  ύπο  ^*7·  λοίπον  aga  τδ  t57ro  ^«7 
^τζος  το  ά*κο  «7>  τβτίτι  τ?ί"  πξος  rf,v  ay ,  ο  αυτός 
τω  T?f  )3δ  ^rfoV  τ>}ν  δ7·  Πα^ά^λο$-  άξα  teiv  y  αδ  xj? 
^/!3.  ίτ)?  agÄ  ifiv  yu)via  τ>?  ά-ττο  yab*  ywl%.  αΊλ* 
i  ζ  ϊαηή  isl  τρ  υπο  ot>?7  ywia.  v&j  η  vito  atfy  7ω· 
via  hri  iVJ  Tff  into  yaS  7ων/».    Μί/^ων  ϊ<ς\ν  y  άττο 

αδθ  T?r  χίττο  *7Λδ·      τ?ί"       ψ&       μ^ζ®*  ί 

....  ^ 

i)Sit|:ri.       m)g»f.¥.  «)·>. 
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ύνο  a35  7cöv/ä.  ifct  μείζον  ie*  τβ  υπο  ißy  rS 
αβη  9  τχτένι  τ5  t  τ2  ίο&ίντος  χωξί*. 

- 

ι 

Fig.  4> 

- 

3)  Τζ/ywvov  το  «#7,  ^  ^ä^Sj  τις  «3  3/χ* 
τ$[ΐνχσα  T)jy  ^7.  βτ<  τα  απο  των  /3α  Λ7  τ*Τ£αγα>ν6ΐ 
5*πλά<πά  f 9«  των  «ττο  των  «3  $y  'τ# τξ β^ώνων.  "Ηχθω 
καθίτος  jy  α*.  Τά  Se  άττέ  των  ße  Τ)  ey  τeτξάyωvΛ 
^ιΐίΚα'σιά  hi  ϊων  από  Των  /3S  *5  Τ6Τζ«7^νων· 
Of  χομ  το  3if  t^ro  α*  f*rra  τ5  3J$*  απο  {?  3*φΚα'σ*ον 
tS  απο  α3.  τα  oe  αττο  των  /2e  «7  /**τ*  τ*  3fc  άτο  α* 
Κτα  hl  τοις  άττο  των  βα  ay.  Τα  άξα  άπο  β*  «γ 
Ζινλάσιά  hi  των  απο  β)  β$  α3  τίτ^αγώνων,  ^ötw 
tiV  αττ3  γ3  α3  r*Tga7«vaiv. 

•      Fig.  5.. 

β)  Aiy*  orw  τδ  t?c  aß  WfoV  τ^ν  £7 !)  ^ 
χωςίχ  tS  vtcc  των  γα  a8.  f  αν  των  3)3  #7  μίνη  ανα'λο- 
7cv  λ>?φ·&#  ι}  0£,  3f*^Ä'j  οτί  το  Äwo  αε  τ«  απο  $y 
μέϊζον  hl  τ  φ  υπο  ya  α3 ,  $  ev  Kc'yp  τω  T5fc  aß  flrf eV 
Τ>;ν  /3ν-  1\νκοΐΥ\ν&ω  yaq  ως  ν)  aß  πςος  τ*?ν  ßy  >  £τωΓ 
ά'^>7  τ)γ  ^  Λ  irjcV  tjjv  ty:  'Avähoycv  ά'ξα  hl  *ατα 
tialeeeiv  s  ως  \)  &y  ττρος  τνίν  yß,  ιίτως  jj  £7  wcV  tij? 
•y*.  Kai  cäjj  a^a  jj  a£  tt^cV  SXjjv  t^v  ßt  *VJv,  &>V  9 
*7  wföV  Τ)?ν  /3γ.  *EvaÄva|  .ά'ξα  ·*2ν  ως  ί  $a  <*ξ?ς 
t>iv  Λ7,  ίτωί  sß  πξος  Τϊ,ν  ßy.  ωζ  le  >5  fj3  wföi  tijv 
^87,  htsi»£  «<-Jv  iy  3f  wgoV  tijv  ry ,  ix  τδ  *Τναι  μ/ σι?» 
avihoyov.    Kai  ως  άξΛ  y  ζ*  νςος  την  ay,  3τως  ί 

Φ 


ίτον  ΎυΊς  άΐτσ  των  /2 1 ;  *J.  To  J*  λτγ<?  «γ  το£  απο 
των  αδ,  8γ.  1?  α£α  υτκξίχιι  το  αττο  α|3  τ»  απο  αγ, 
τι/τ»  ύπίξίχίΐ  τα  ')  eeiro  αί,  ί/3  των  απο  α8.  3γ. 
βίφρ^β'θ'»  W  άπο  ΛΟ.  λοίΐτον  άςοι^φ  ύπεςίχςι  tc  απο . 
/3S  τ2  άνο  ϊγ»  m )  τ»τω  ι5π*(?ίχ«  το"αιΛ  α/3  τδ  αττο 
^7·  Των  5ί  λίγο  j3S ,  iy  rc  ölg  υπο  ßy,  ti  ύ*ε  ycrf 
Των  απο  uß>  cty.  "Οτι  Kgj  ν\  των  άπο  /33,  oy  iirego- 
χΛ  έτι  το  'ίΐς  υτεο  των  #7»  2*  ό'τω^.  Έττ*]  7«?  fcny 
f τιν  i  ße  τη  t y ,  v)  /3J  άξα  foij  συναμφοτίξφ  τ jf 
7f  J.  ^  τί  αϊτό  )3ί  n)  άξχ  hcv  ίςϊ  τ$  άπέ  συν&μφο- 
τίζχ  T?f  yeti*  Ά&α  το  άττο  συναμφπέξχ  τϊς  yei 
τί  άνο  yi  ύπεξίχΗ  τφ  ΤΈτςοίχις  υπο  yei ,  τητ^'τι  τψ 
ίΐς  ύνο  των  ßy9  $e.  9 Η  άξ»  τΰψ  άνο  j33,  iy  t5ir*g- 
*Χ*Ι      ™  &ς  υπο  των  ßy ,  5*. 

Έλι  fe>,eW»,.i«i  μπ  β  Aoy«C  «int  »ρβς 

ι 

Fig.  3. 

7)  Tffyöwov  το  aßy,  *οβ  το  aire  βα  τ3  rfiro  αγ 
δοί^ντος  μεϊζον  ?τω  ι?  ίν  Kcy<$'  Jo9*v  μίν  το  *,  λο7ω 
ie  τφ  της  jß$  ΐίξοζ  την  Sy.  οτ*  μ? ££ον  ίςι  το  ύπο  3/3γ  °) 
τ2  t  χωζίν.  'ΑφγξνσΒω  yi%  το  3οθ·ίν  χωςίον  το  ύπί 
~aßvi.  ΚοιττΣ  ρ)  α§α  τ«  νπο  βχη  <*ξος  το  ύπο  0:7  λο*/ος 
«τ!  Söxfric  ο  Λυτός  τω  tjJV  /3ί  ir^cc  tj^v  iy.q)  Ke/srÄw 
τω  iJtto  βαη  faov  το  ύπο  ^«7·  λο<πον  ά'^α  t5  υ7το  ^αγ 
*ξος  το  αττο  «7^  τ»7^4  τ?ί"  ^α  wgef  tjjv  »7  >  ρ  »ύτος 
τω  τ?$·  ßl  *πζος  την  ly.  Πκξά^ϊΐλος  άξΛ  faiv  γ\  ah  xjf 
ζβ,  Ϊ7ΐ\  άζκ  i?lv  γι>ζ  ytawct  τ>ί  ätto  yao  ywlx.  otAoi 

1}  ^  Srjy  ίτϊ  τ?  ύπο  «>?7  7ων/'?·  W  V  wir  ο       «f «  7ω· 
ψίχ  fon  hl  Tjf  t/iro  7«8  7ων/ί56.    Μ?/^ων  ετ/ν  >J  άπο- 
«3θ  τ?$-  tJiro  7«3·  X&j  ι*ίϊ  νπο  7^  λ§«  μίίζνν  fcb  η 

ΐ)  m  ti.     «ο  m  »ß-      η)  ·>. 

β)  f )  *·<*;..  q)  «y. 

I  » 
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ύτ*ο  α33"  7ft>v'Ä-  φΐζον  ß**  τ«  wo  ißy  τϊ  vifi 
aßfi  ,  tütw  tS  t  tS  lo&irtcg  χωξίχ. 

tU  r*t  r*/m  rem. 

Kg.  4. 

J)  T^fywvev  το  «#7,      ΙιχχΒγ  Tic  >}  α?  3/χ* 


-  ι 


Tfpnwa  tijv  |3γ.  οτ<  τα*  απο  των  ρ*  »y  TtTPeiyu>v& 
λπλάσια'  w  των  αττο  των  αί  87  τ*τ£α7ωνων.  "Ηχθ» 
%ο&*τος  i  α*.  Τά  απέ  των  ßs  τ )  sy  rtr(>iyv}V& 
λπλρσιά  f<r<  των  άπο  των  J3S  *8  τ^τςαγ.ωνων·  'EW 
3e  ^ol/  tö  Ιίς  uro  α*  μετά  τ2  3fc  κνό  de  δ 
τ£?  απο  α$.  τα  ίί  απο  των  )3β  «7  f*'7«  τ*  3i$*  άπο  at 
?<τα  is-J  τίϊίτ  από  των  βα  tty.  Τά  «ga  άπ$  /3α  «7 
λπλάσιά  *V;  των  άπί  *)  j33  α3  τετραγώνων,  tst*Vi 
των  «πο  7^  Ä^  τ*Τ£α7«ν«ν. 

"      Kg.  5-· 

t)  Λο'7«  ovtoc  τδ  T?f  »ß  tj?\  /5γ l)  ng) 
χωξ ix  tS  vkc  των  γα  α3.  f  αν  των  iß  ßy  μίστη  άνάλα- 
ycv  ληφΘζ  f\  ßs ,  hct'fcoLt ,  οτ*  το  ώττί  α*  τ5  άττί  «7 
μείζον  eV*  τω  υ7τέ  γα  *3  >  ί  * ν  λ^ΤΨ  τω  Tjfc  »|3  flrfcV 
Τίίν  ßy.  ΏνκαφΟω  yiq  &  *  Äß  w£ö%*  τ>?ν  /37>  «τω* 
A^yj  τ)ς  η  ξε  πξος  tj)v  ty.  *A\oiKoycv  όίξα  i*l  κατά 
{la/ptciv-f  ω$·  ^  «7  tj?v  7i3>  «τω$·  ^  ζy  *Κξος  tjj? 
7*.  Kai  chvj  άξΛ  i  αζ  πξος  SKyv  τ#?ν  ße  sVJv,  fcfc  ί 
«7  Τ)} ν  ]37·  Ένα&ά£  «άξα  «Vlv  ώς  ί  ξχ 
tjjv  «7^  ^τω^  jj  f/3  irgor  τ/>  ^7·  ώ$  3«  ί  f/3  ν^ος  την 
$7*  »τω$  ί^ν  ^  3*  9rgoV  τ^ν  ry ,  ix  τδ  *Τναϊ  μ,εσφ 
amhoyov.    Kai  ώ?  ας*  ί  ^α  Wfo^  τ^ν  αγ,  ίτω^  ί 

•  -r 
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ri*  y*.  Xrtf&»  $ρξ$·  ™  r®¥  *ζ  fV 

hov  ες\  τξ  ώττβ  «7  ^·  .  ·Το  Ii  u)  t3wo  α£  τ*  τ*  ^πό 
α*7  νπεςεχη  τ$  ύνο  ζε'^.  Γ?  Jp  ύπεξίχει  το  iito  oty 
}ρ  τ3  χίττο  α^7»  τ&τ<ρ  υπερέχει  Y&j  το  ύπο  α»  tS  υττΐ 
3<κγ.  ν)  Τί  ά'ξα  από  αε  τετξ^ωνον  τ2  ύττο  γ«?  μρΓ- 
£ον  pV*  υ7Γο  ^7  *)  λο7^ν  εχονη  πξος  το  άπο  sy 
τον  αυτόν  τω  της  αβ  ιτξίς  την  ßy.  ωςε  το  λέο  αε  τ5 
άπο  ey  μείζον  i?L  τφ  υπο  7α^>  $  ^  λο'7Ψ  της  *β 
*ξος  rijvßy. 

% 

Fig.  6. 

♦)  Ao7öf,  ä]3  w^oVtjjv  ßy,  χωξίον  το  iitl 
*yaJ,  ραν  των  iß  ßy  *)  μέση  iwXoyov  λνιφ$η  η  βε· 
£τι  το  άττο  «β  τ2  αττό  t?c  ρ7  f1^^  όπ* 
7*3  β)  j?  ρ  ν  λο#7^  τω  τ5?γ  α/3  7Γ£ος  Τί}ν  ßy.  Πεπόνι^ 
σ$ω  ydig  ως  η  αβ  πξές  tj?v  ßy,  χτως  äfoy  τΙς  a)  ι?  ζ* 
<πξζς  τί\ν  ty.  άιεΚοντι  άξοι  ng)  Konty  πξίς  Κοιτιην 
ts*iv  ως  y  ζα  b)  πτξος  την  βε  &τως  η  oty  ττξος  rj}v  ßy. 
ivoxJkujr  efiv  ως  y  ζα  πςος  τν)ν  ovy,  «τως  aj  ρ/3  πζος 
*ην  β*ϊ>  ν  εβ  ßy  >  ^τωζ  *&i  jy  ε i 

9ξος  τίν  ,ey.  i&j  ως  οίξ&  y  ζχ  πςος  την  ay  ,  ΰτως  η 
eS  c)  προς  την  yε.  Χωξίον  χωξίω.  το  άξ&  vitc  τωφ 
ζκ  ye  ϊσον  fVJ  τφ  xJirc  &y  Ιε.  d)  Κοινον  πξΰνχείτ&ω 
το  ύττο  Λεy*)  μετά  tS  ίττο  y&$.  ίλον  το  οίττο  otff) 
Ζτ*ν  ε?1ν  οΚφ  τω  τε  υπο  ζεy ,  τ(ομ  ετι  ύτνο  yab*.  ω?8 
*ο  άττο  αε  8)  τ3  eine  εy  μείζον  τω  ύτιο  yxS  εϊ  εν  λίρ/φ 
τ$  τνις  αβ  ΐϊξος  την  ßy.  το  yoig  νπο  ζε^κξος  τ$  άπο 
•V  rffrcv  ίχε *  τον  hiyov. 

Fig. 

V)  το  is  Τ9Τ?α**ς  ν*ο  αξ  yi.  ,       V)  τΖ  Μ  hy. 

τφ  v*i        λόγβν  !%ον  το  Äro  sy  τον  «ντο»- 
y)  Sm*ß.  ζ)  τφ  Μ  β*2. 

Μ)  mAn  τ)«  η  gy  *f\  τι}»  yß.        b)  <ίς  »  ξ-y  *f o«  t«I 
C)  Srmc  μ  Sy*  d)  τφ  υπ  ο  t$y* 

e)  ταχ  Cxi  a)y,  f)  ra  W 

g)  n%  «^  ^ 
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Fig.  ί.  / 

Έ.ν3-Λ&  ρ  λ$,  Kg]  Ιύο  σημεία  τά  γ,  J.  Sri  τ& 
kvno  'αΰ  ngJj  το  \6yov  ίχον  τι'ξος  το  dito  ?/3  το»  άύτο* 
t?j  Αγ  wjj ος  την  ßy  h)  «rtfitfeihfaf tat ,  «yferef  f ί 
'**  ****yj  nsti-ri  λόγο*  fyoY  *%og  yi  civc  yß  τά 
teureV  τφ  τ%  ay  πζος  την  yß ,  *crf  iVf  0  Kiyov  Ίίχ& 
φξος  το  airi^yi  το»  αυτό»  τφ  t?$  tt)3  rtjoY  tfjvßy* 
Τω  ')  τ^?-τ%  *7 τ>?»  yß'Kiytp  ό  λι/tcV  7*7°· 
Wtw  1  της  ζΐ'ητξίςτην  3$.  ^  σνν^'^&εταί  aeou 
*gc/  ta  λο<πΛ·  ί  αξ  <ήξος  λοιττην  Ιην-yl,  το 
υπ  ο  γί  gr^eY  το  vif  ο  yi  hkdg  iy  aß  πςές  την  ßy. 
Πς·β  το  μίν  λόγο»  ϊγον  πςίς  το  «*o  iß  τίν  «ι5το»  τω 
"in  ay  *ζος  τ%ν  ßy  τό  Λτί  $3.  Το  Ü  λόγο» 
*%<>ν        το  «W  >yjS  W  icfao^ayß.  ToÜKiyoi 

l%0V  TTf  θΥ  TO  Ä7TO  78  TO»  ΛϊίτΟ»  τ£  Τ jfc  ot/9  Wot 

τϋν  ßy  hl  τ3  tk3  άξ  o*y.  "ότι  j»  Vov  *|  iJni 
tS  ζΐβ  k)  fco»  Μ  τ$  τέ  ίιτον  ^  τ5  fcj 
ä£ 7}.  e  Koti kW» ^e^'^^^V-'  Aou 
«jro»  το  vito  aly  μπα  τί  ύ<πο  ξίβ  ίσον  i?i  τΒ  τ*  vfto 
«γ  3/3,  φ}™  wro  78.  Koi»oV  οίφ^σ&«  το  xmo 
*ζ yl  "Οτι  ώα  το  ϋττό  $γ ■)  ^τ«  τ«  ώτο  $3  «ι 
Λον  τίΜ  ζί  yß)  üov  fr  «2  Μ  «γ  3/3. 
Τξτι  ii.  avciKoyov  γάς  *ί«γ,  yß,       Iß  °)  mk 


.  ·  ....  ,  Ί     .  .  "  ·; 


f  ig.  ί· 


Tt?- 


*Ö  j(o^  μ^ίθη  ° )  έύ&ΟΛ  ν  aß , '  ^ 

Jt©»  το  γ  οτ*  iri  3οθΛ  ί-ττ»  τ?^  aß,  fci  το  ά-κο  ay 
^  *°  hoyov  ίχον  νφς  το  oiiro  τ$ς  yß  io&ivta  Ρ) 

fco* 


^)  i?^  J )  ξ-ry.  in)  41  0«. 
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ϊτον  fil  io&ivu  xg)  τω  \hov  htf**i  W  a'™x  ' 
t>?c  >ι?τα£ι)  rS  fcShrog  wj'iäy*-)  δοθέντος.  ^  Πβ-  * 
mciiaSu)  7«e  ^  *  hBsk  hiyog,  δτως  η  αδ  πςος  Try 
3/2.  λο^ος  αςα  φ  της  αδ  ττ^οο  tj?v  δ/3  δοθί·<Υ.  ciVe 
8c3lv  ί^ϊ  το  δ  σν.μ&ν·  'Ετγ*2  δε  it&ffai  fViv  >5  α/3, 
δύο  σ>ί(α6?£«  το»  δ,  7*  ™  «?α  αΎ  W  ™  ^TW? 
*Vcv  προς  το  απο  7/3  τον  αύτον  τω  της  αδ  -π^ος  τγ> 
δ/3  1  tcrpv  i*i  τω  τε  άπο  αδ^,  ^  τ?  Myov  ίχοντι 
το  άττο  δ/3  s)  τον  αυτόν  τω  τ%  αδ  TrgoV  τγ,ν  δ/3,  ^  ') 
ίτι  τΐ  \c7cv  ? χοντί  *£ος  το  απο  7δ  τον  αύτον  τω  της 
ϋίβ  προς  την  β$.  Το  δε  λο7ον  εχον  tt^cj  το  απο  δ3 
τον  αΰτον  τω  της  αδ  ττξοο  τ>;ν  δ/3  το  ύπο  αδ/3.  Το 
άςα  αττο  α7,  χα/  το  λο73ν  ^Xcv  το  απο  7/3  το» 
αύτο>  τω  τ?ί  αδ  irgrff  τ)?ν  δ/3,  t»tw  u)  δοθέντα,  Γτον 
(Efljr?  'τε  υπσ  /3αδ  ,  Τ8Τ&  δοθέντα  ,  και  τω  λο^ον 
?χοντ*  νξος  το  άπο  ^1 ν)  τον  αυτόν  τω  της  α/3  πςοψ 
την  /3δ,  τ«τετ<  δοθ/ντα.  Χ)  9  Ομοίως  κα2  εαν  το  δσ- 
&ν  το  7  bijti  \  της  α/3  i^jfe,  τη  WTjf  ακολ*θ^ 


Cj  J  */   *Jff    ·ο  ξ"   »·     ^        γ    ~  m 

t)  »jy  ιν  τω  hoyov  e χοντι  χξο;  το  χτο  αβ  τον  αυτόν  τ«  r*C 
aß  Tfoc  τ>ίν  £3,  r*/'  tw  A<r,ov  ϊχοντι  χςος  το  απο  αγ  τον  βι/- 
τον   r«    ri;  «j3  t;Jc  rj*  |W<    ΓΙ  Μ   ui.l.    το  ί*ο  ay 

u.  f.  m. 

u)  T«TfVl  TM  Tf   v*o  V) 


-v;v        r^A  ?*         *  r " 
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.  Ctate  Otttrr*  sSSötfer. 

I 

**'·-- 

■  · 

δκ°η       Oettern  überhaupt  fmb  einige  ίφικτηοΐ 
f^7  (gletdjfom  an  einer  einzigen  ©teile  .onjjamjenbe), 
in  biefem  ©inn  fagt  2ipofloniu$  »or  feinen  Elementen, 
äer  Ort  emeö  9>unfr6  fene  ein  9>unff ,  ber  Ort  einer  Ii- 
t}ie  eiheiinie,  einer  Öberflddie  eine  Oberflddje,  eines 
■iforpers  ein  Körper-,  anbere  jmb  &e£c&xcj  vfortfd)rei. 
ienbe),  wnn  nemiid)  ber  Ott  eine*  $unft$  eine  iimV/ 
fcer  Ort  einer  iim'e  eine  Öbeif  4d?e,  l>er  Ort  einer  Obet- 
fldd;e  ein  Ädrper  if!*;  nod)  oncere  fmb  άχατςοφηοΐ  (bop- 
peit  fortbewegte),  wenn  ber  Ort  eine*  fünfte  eine  Ober* 
fldd)e,  ber  Ort  einer  itnie  ein  ^orper  ifu    »Bon  ben 
öertern  nun ,  bie  in  ben  anulntifcben  Sucbern  t»orf om- 
nten,  fmb  tie  fen  ben  ber  iage  nodv  gegebenen  öröferi 
φεχτιχοί;  biejeni^ey  bie  man  ebene  Oerrer  nennt,  unb 
<$en  fo  bie  iiegeifd'nitte  unb. übrige  frumme  Hn'un  ober 
fogenannte  Loci  lolidi  unb  lineares  fmb  hepQ^xoi  ööu 
9>i4rtfieh;  enMid)  fmb  öte  Oerferon  fcer  Oberfiadje  (nu$ 
benen  YibrigenS  aud)  bie  loci  lineares  bemieffn  werben) 
άνατςοφΜοΙ  von  $nt\heii,  'unb  3ί*|οδ<κ<>λ  »ort  linjeru 
2ttttn  nennt  ncmlUtf  fbene  Oetter  *j  biejenyen ,  Don 
-  ι  .     :  ;  *<^r^iö  mS  welchen 

'  *)  Um  Änfaftafrn  bnj  beflo  wltötti-ltytr  }ü  η*ιφ*π, 
»irb  <et>  πίφΓ  unnüili*  fei)«,  tolgenbe  awep  fceufpieie  »on 
f*,r  einfe^en  ebenen  Öerietn  anjufttyren:  Denn  öte  Omer 
«n  ben  Äegelfani tun,  unb  bie  öbn^en  gebören  ηίφί  m 
in«  gegenwärtigen  3»*ί.   OS*  fey.  alfo  (Fig.  9.;  eine  Üinie 

Aß 


toctdjen  fyiet  bie  Siebe  iH,  tmb  Miß  ffttb  überfyaupr  gt> 
rate  itnien,  ober  Xteti  ·  Urnen.   Loci  folidi  §etffin 

äffe 

AB  btr  Sage  nad),  unb  aüf  bcrfclBcn  ein  $unft  Α  geg^ 
Ben;  wenn  nun  innerhalb  bei  regten  QSinfelö  HAB,  ober 
feine*  (Stylte!  *  SSinfeK  KAL  irgenb  eine  gerabe  fiinie  CD 
fenfredjt  auf  AB  gebogen,  unb  babürd)*  ein  ®täf  CA  ab* 
gefdjnitten  wirb,  befien  einer  (Snbpunft  Α  <(l ;  fo  i(t  offene 
bahv,  ba§  auf  ber  geraben  £fnie  CO  ein  Qiunft  £  gencin^ 
,  »en  werben  ίαηη ,  fo,  baß  EC  ju  CA  jebel  gegebene  Sfcf 
*'  f)&(tntg  $abe,    &  bag  feC  boppeit  fo  grofj  fene  αί$£Λ? 
»       fön  η  en  aber  uujablid)  tffefe  gerabe  Linien  fenfred)t"  auf 
AB  gebogen  werben,  unb  auf  feberberfelben  wirb  ein  ^unffc 
fcv» /  ber  eben  ba*  leiftet,  wa6  ber  ψηηΗ  Ε,  b.u  bellen. 
Grn tfernung  öon  AB  boppeit  fo  groß  Iff>  atö  bää  0t ut,  bat 
biefe  T*nfr?4)t  <*uf  AB  gejogenc  gtra6?  ?inie  awifeben  fm 
•  tinb  bem  ^unft  Α  abfe^neibet.    Φ?αη  ^1^4)'  ^ 
wenn  man  tie  Ctnic  AE  jiebt,  unb  ηαφ  bepbetr  weiten 
$in  verlängert,  ieber  anf  if>r  gelegene  9>unit,     ©.  ber 
,  $unft  F  eben  ba«  leifle,  wa$  ber  9>unft  E,  b,  i  jba|j,: 
wenn  man  FG  fehfrety  auf  AB  jiel)t,  FG  boppeit  fo  grofjT 
fetye,  als  GA,  weii  jia)  FG  ju  GAvftty&lt,  wie  EC  jii  CA, 
■  unb  bag  (ein  $unft,  ber  ni$t  auf  ber  geraben  2ime  AE! 
-Siegt,  innerhalb  ber  benannten  ÖBinfei  bafielbe ieiflen  fin- 
j  ne.    SBeü  alfo  alle  biefe  fünfte  auf  ber  geraben  l'mic  AE 
liegen,  fo  heißt  biefe  gang  eigentudEj  ber  Ort  biefer  fünfte. 
@ben  fo,  wenn  auf  bie  ber  Sage' unb  @r6ge  ηαφ  gegebene 
$tnie  AB  bie  Sinie  CE  fenfreefct  gebogen  wirb;  fo  ficf>t  ma* 
kid)t,  bag  auf  biefer  ein  $unft  D  gefunben  werben  ttnne, 
fo  baß  ba*  auabrat  Wer  DC  ^ίφ  fev  bem  Died&tef  ACB^ 
ba<$wif$en  ben  Stufen  Don  AB  enthalten  ifr;  unb  auf 
Unliebe  ^rt  wirb  man  auf  jeber  auf  AB  fenfreebt  gejoge^ 
nen  Hinte  einen  ^unft  pnben  fÜnHin,  ber  ba*  nemiiebe  UU 
'■  ffet.   ©eftbreibt  man-nun  übVr  AB  aU  JDu^meffer  einen 
.Äretö ;  fo  erteilet  au«  ber  Statur  be*  Äreifei,  ba§  jeber  auf 
bem  Umfang  biefe*  Greife*  iiegtnbe  ^untt,        F,  unb 
feiner  innerhalb  eber  aufferljalb  be*  Greife«  bai  nemli*e 
leifte,  wai  ber  $unft  D.  'toit&ta' tyfgt  Mef«  Umfft«g 
•,mit  Dtaijt  ber  Ort  aller  biefer  fünfte.    SBJre  »erlangt  Φ 
neu  φιιηΐί  ju  finben,  ber  biefe  beyben  gigenfa^aften  i>aber 
b.  i.  fo  befφaffen  fey/baß  ein  pon  i^m  auf  AB  gemiltei 
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eüe  JfrgeffcfaiMt  /  ηβηιΚφ  bie  tyatahtin,  cberffilipfen, 
ober  fyypetbeln ;  loci  lineares  enöiicft  oflc  ί  inten,  t)ie 
rottet  gerabe,  ηοφ  jfreö  ·  iinien ,  ηοφ  Äegelfcftnitie 
fnb*  diejenigen  Detter,  bie  »on  €rato#r)enes  loci 
ad  Medietat  es  genannt  werben,  geboren  tfjrer  ^iajfe 
ηαφ  aud;  unier  bie  fceriun  angeführten,  unb  fmt>  nur 
διιτφ  bie  eigenen  babep  fcorfommenben  SBebingungen  ba- 
pon  unter  fd>ieben.  ; 

die  Elten  nun  trugen  i£re  ieljren  fcon  biefen  ebe- 
nen öertern  in  9νΛί|ϊφί  auf  eine  geroiffe  Drbnung  t>or, 
»eld}*  aber  bie  fpafern  ©eometer  ι^ηαφ  langten ,  unb 
tuxferanöere  Oertee  beifügten,  egne  $u  befceufen,  baf 
f ö  eine  «njafclige  SERenge  Qerter  gebe ,  menn  man  aml> 
foidje  barju  nehmen  null,  bie  ηίφί  in  bieferörbnuug  ent- 
halten iinfc  3Φ  »tü  alfo  bie  fpater  angelangten  jnleje 
anfuhren',  unb  biejenigett,  toa$t  einer  gegriffen  Orb» 
»ung  foigen ,  twranfcfcifen,  unb  fie Jn  fblgenben  einji* 


:  ·  fiBenn  aud  einem,  ober  aus  jmetj  gegebenen  $)unf# 
<en  jmeirg«rab*  iinien  geigen  werben,  roe^e  eotroeber 
©tufe  einer  unb  ebenberfeiben  geraben  «nie  finb,  ober 
tinatibet  g leid) laufen,  ober  einen  gegebenen  ÖBtnfei  ein» 
(φ(ι^η ,  unb  wenn  uberbij;  tiefe  jroep  iinien  entoeber 
irtn  gegebenem  iBer&altnijj  unter  emanber  fcaben,  ober  ein 
....  .03  gege* 

$erpenbife(  doppelt  fo  greß  fen ,  aU  baä  jnjtfc&en  Meiern 
.fp.erpenbifcl.unb  btm  $unft  Λ  abgefebnittene  etuf ,  unb 
ba£  öaö  CLuabraj  biefe*  QPcrpcn^ifctö  g(etd)  fei)  bem  &φι{, 
ba*  junfeben  ben  Stufen  enthalten  ur,  öie  ftwif$en  bicfctti 
^erpenbtttl  unb  ben  fünften  Α  unb  Β  liegen ;  (b  fte$t 
man  leitfct,  ba&  biefer  φηηίί  liegen  ber  erfreu  SJebingung 
*  nottywenbig  auf  ber  geraben  l'-.nic  AE,  unb  roegen  ber 
Renten  natt)»enbig  auf  Com  übet-  beni  &urd)nH|]Vr  λΒ  be- 
triebenen .Kreis  liegen  tnÄflfe,  baß  er  al\o  in  it)rcm  iDurd)* 
ftyutt*i$unftF  gefunben  werbe.  Unb  au*  biefcm  Φγρ* 
fpiel  erteilet ,  wie  bie  £er)re  von  ben  Oertern  Da"  21ufc 
Wfung  ber  Aufgaben  biene. 


gcge6ene$  fRtd>t&  etnfcf>ife(fen ;  unb  wenn  enbUä)  ber 
€n^pimff  ber  einen  bfefer  iinteri  einen  ber  iage  ηαφ  gc« 
gebenen  ebenen  Ort  berühre:  fo  wirb  ουφ  ber  Cnbpunft 
ber  anbern  einen  ber  iaqe  ηαφ  gegebenen  ebenen  Ort  be» 
rühren*;  unb  jmac  manc^ma^l  einen  Ort  tum  ber  nein« 
Ιιφ/η,  ιηαηφηκφί  einen  toon  wrfc^iebener  ©attung; 
ιηαηφηια&Ι  einen  Ort,  bejfcn  iage  in  SJejug  auf  bie 
gerabe  iinte  mit  bem  erflen  Ort  α^ηΐίφ  ηιαηφηια^Ι 
einen,  beffen  läge  ih  33ejug  auf  biefe  iinie  mit  bem  er* 
jien  Ort  nίφt  οί^ηίίφ  ί|ϊ.  SDtß  fcängt  nemliφ  Don  bell 
Begebenen  Sßebingungen  ob.  ·  '·  'i 

£ie()er  gehören  ηοφ  fotgenbe  brep  Don  Qtyarmait* 
ber   ( ben  Omern  be$  Äpofloniiis )   *οΜΐ^φίί te 

SBeim  ber  eine  €nbpunfi  einer  ber  ©rof? c  ηαφ  ge^ 
gebenen  geraben  iinte  gegeben  tjl;  fb  berührt  ber  onbere 
€nbpunft  bie  fcole. @eite  eines  ber  iage  ηοφ  gegebene» 
Umf reifem  · f  .: 

Qöenn  au*  jtö«)  gegebenen  fünften  jtoet;  gerabe 
üftien,  bie  einen  g/gebetten  QBinfei  emfblSijfa,  ge§o* 
Bin  roerben  ;  fo  berührt  tyr  ©Μφίφηίίί*  -  9>unft  bie 
§o(e  ©eite  eines  ber  iage  ηαφ  gegebenen  &retfe& 

SBenn  bie  ©runbiinie  eines  ber  ©röge  ηαφ  gege* 
benen  ©retjetf*  ber  iage  unb  ©ri&e  ηαφ  gegeben  tfo 
fo  beruht  ber  @φette!puuf  t  be$  ©rei;ecf$  eine  ber  iage 
ηαφ  gegebene  gerabe  iinte* 
'  -    2)ie  übrigen  @aje  finb  fofgenbe: 

SBenn  ber  eine  (Enbpunft  einer  ber  ©ro§e  ηαφ  ge« 
gebenen  geraben  itriie,  bie  mit  einer  ber  iage  ηαφ  gege« 
benm  gietd^Iauft/  ett^e  ber  iage' ηαφ  gegebene  gerabe  i\* 
nie  berührt;  fo  berii^ri  αιιφ  ber  anbere  Snbpunff  *tne 
Cer  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinte. 

3Öenn  ans  einem  $unft  an  jwet)  ber  iage  ηαφ  ge- 
gebene gerabe  Knien,  bte  entroeber  sleic^iaufen/  ober 
jufammenßojfen  ,  unter  gegebenen  ©infefo  jroep  gerabe 

tiniett 

s  - 


Urnen  gejogen  »erben ,  tOcidje  enttöfber  ein  gegebene* 
Ö3er§ditni§  unier  eimmber  fcabert,  ober  be^  roeldjen  bie 
(Summe  ber  einen,  unb  einer  treffen  iinie,  ju  weiter' 
bie  antere  ein  gegebenes  Q3er£aftnij?  fcaf,  gegeben  ijl: 
fo  berührt  ber  f>unft  eine  ber  tage  ηαφ  gegebene  gerate 

Unb  wenn  eine  beliebige  2inja£i  geraber  iinien  bee 
iage  ηαφ  gegeben  ift,  unb  an  jebe  terfeiben  gerate  ίί· 
Jiien  au$  einem  9>unf f  gebogen  merben ;  unb  (j.  β.  in 
bem  Sali  t>on  g  geraten  iinien),  bie  ©umme  be$  EK'exbt»' 
tf$,  baö  j»if(^en  einer  gegebenen  iinte,  unb  einer  ber 
gezogenen  iinien  enthalten  ifl,  unb  emeß  anbern  !Xecf;e-« 
tfs,  ba$  §rotfφen  einer  gegebenen  iinie,  unb  einer  an« 
bem  ber  gezogenen  iinien  tntfyaiten  tjl,  ^ί€(φ  iß  beut. 
0t^)fef,  ba$  jn^en  einer  gegebenen  iinie,  unb  ber  brtt» 
Un  ber  gejogenen  iinien  enthalten  tjt;  unb  fa  »eiter  fort 
6et>  ten  übrigen  Sötten;  fo  berührt  ber  f)unft  eine  be- 
sage ηαφ  gegebene  gerate  ünte*  .  * 

3Benn  au*  einem  9>unf f  an  jmet?  ter  iage  ηαφ  ge* 
gebene  parallel  ·  itnjen  unter  gegebenen  SMnfeln  jtD*p> 
gerate  iinien  gejogen  »erben ,  n>e$e  entmebtt  auf 
ben  parallel»  iinien  jrot'cben  (ιφ  unb  gegebenen,  f)unf* 
ten  ©tufe  cbfAneiten,  bie  ein  gegebenes  93er()älfnijj  un« 
ter  einanter  $aben  ;  ot>cv  einen  gegebenen  Siaum  ein« 
fifefieffen,;  ofcet:  fo  t^affen  fmb,  tag  tie  (Summe,  oter 
ber  Unfe^ieb  t>on  geraten,  ter  ©attung  ηαφ  jjegebe»  » 
nen,  über  ifcnen  befebriebenen  S teuren  gegeben  ift:  fo 
berühre  ber  f)unft  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerate 
iinie.  *) 

- 

*)  ©tefer  «Paragraph  ift  in  bim  aiicrf)ifcijcn  %Ht  ffft- 
(evfyaft;  Defwegm  wnoarf  $ermar  feine  3  Ic.uertSbeDtnflrmu 
gen  al£  urtrid)tig,  unb  unrerfc^üben ;  er  t>^rtc  aber  nur  bie 
gwepte  verwerfen  follen.  SDiff  geringe*  (aben anggebener) 
'23eränberung  wirb  aber  aüe*  richtig.  ©d)ooten  tyat  t)ter-  - 
fan  ben  βίηη  Μ  φαρρΜ  gan$  gut  erfiirt. 


24 


jw^ie  55ucf>  entölt  fotgenbes  * 
QBenn  auö  jwetj  gee^beri^n  fünften  jw<t>  gerate 
iinien  an  einen  fcritteft  spunft  fcin  gejogen  werben,  unfc 
her  Unterfdji^ö  b«r  Aber  tfrnen  befcfertebenen  Cluabrate 
gleich  ift  tinm  gegebenen  SKaum :  fo/berityrt  ί^φιιτφ^ 
?  (φηίίίέ « ?Punf  f  eine  Der  läge  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie* 
J^aben  aber  bie  gelegenen  ίίηί*η  ein  gegeb^neä  SBerfcaif» 
Hig  unter  eipanberj  fr  berührt  i(>r  ©uc$fd;nttt$  *  $unf t» 
entwehr  eine  ber  tage  ηαφ  gegebene  gerate  itni<>,  qber 
einen  ber  tage  ηαφ  gegebenen  Umfreie*  j 

Söenn  eine  gerabe  iinie  ber  läge-  ηαφ,  unb  auf 
terfelben  ein  |>u«ft  gegeben  ifi,  aus  bem  ein*  enbltcfje  „ 
'gerate  iinre  gejogen  wirb;  wenn  bann  au*  bem  €nb% 
punft  biefer  gezogenen  iinie  ein  $)erpenbife(  aufbietet: 
tage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  gefaßt  wirb ,  unb  bat: 
£luabrat  ber  (juerjl)  gejogenen  iinie  gfekb  iR  bflnSvecfcfc 
ef,  ba*  entsaften  iji  jn>i|d)en  einer  gegebenen  gerabet« 
$inieA  unb  bem  ©tuf  ber  ber  läge  ηαφ  gegebenen  gera^ 
ben  iinie ,  wekbeö  jtt>ifc{;ett  bem  $>erpcnbif  el  unb  bem 
gegebenen  f>un&,  ofrer  jn^en  bem  Perpenbtfei  uw& 
einem  anbern  gegebenen  9>unf t  abgeritten  ifi :  fo  be* 
rityrt  ber  (Enbpunft  ber  gejogenen  iinie  einen  ber  iage 
ηαφ  gegebenen  Umfrei*« 

Söenn  ax\6  jwetj  gegebenen  fünften  gerate  itnrent 
an  einen  briffen  5>unff  hin  gejogen  werben  ,  unb  t>et' 
Uebe^uf?  beö  Üuabrafä  ber  einen  über  einen  gegebene« 
«9taum  jubem  £luabra(  ber  anbern  ein  gegebene*  Wet* 
(tfitnig  jjat :  fo  berührt  i&r  ©ur^mtt3«$>unft  einen 
ber  $age  ηαφ  gegebenen  tf  ntfreiö, 

Senn  au*  einer  beliebigen  Tfnjafcl  gegebener 
fünfte  an- (Einen  9>unff  £in  gerabf  innen  gejogen  wer- 
ben/ unb  bie  ©umme  -ber  über  biefrn  Linien  befd)vifbe* 
nen ,  ber  ©atfung  ηαφ  gegebenen  Sigurep  gleid)  ijl  ei« 
wem  gegebenen  SRaum:  fo  beruht  ber  getneinfcijaftlicije 

55ικφ· 
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llmfreia.  . 

5Benn,<|u$  J*»W  3?9*&WU  *Putf(en  gerabe  iinie$ 
an  einen  9>unft  (ptigejogen  merken  <  unb  auö  fciefero 
35u^fdmitt$  ·  9>unf t  eine  gerate  Jinie  mit  einer  ber  iag$ 
ηαφ  gegebenen  gle(d)laufenb  gebogen  wirb,  unb  btef% 
puf  einer  ber  tage  ηαφ  gegebenen  linie  yiriföw  fieb  unt) 
finem  gegebenen  ?>unfe  ein  ©tut  ab|$netb?t,  unb  $enn 
J>ie  ©umme  t>o|t  Figuren ,  bie  frer  ©ettung  ηαφ  gege» 
Ben,  uno  über  ben  an  einen  $unf(  §in  gezogenen  Jiniet* 
f>efd>rieben  fmb,  gle^  ifl  bem  SKedtfef,  bae  jn)i|"d)ett 
finer  gegebenen  iinie,  unb  bem  abgefdinittenen  ©(uf 
fn^alren  i(h  fo  berührt  ber  £>urd>fd)mii$ « ^unff  (je* 
ner  jroe»  au*  ben  gegebenen  f)utiften  gejogenen  iintenj 
einen  ber  tage  ποφ  gegebenen  Umf  rete* . 

3B*np  innerhalb  eines  „b?r  läge  ηαφ  gegeben^ 
ßreifeö  ein  ^rntft  gegeben  itf,  unb  man  buxd)  biefeR 
9>unff  irgenb  eine  gerabe  iinie  jiefct,  unb  auf  berfelben 
einen  SPunft  öujfcr&alb  be$  Är^ijes  nimmt/  unb  roentt 
entroeber  $a$  CJuabrai  be$  jn)ifd;en  biefen  fünften  obge* 
fd)mrrenen  ©tuf*  atiein,  ober  bie  ©umme  biefes  Üua- 
brate,  unb  be$  jmifc^en  ben  benbeii  irowrn  ©tufen  ent« 
$altenen  SKe^fef β  gleich  ifl  bem  ÜUdjtet ,  büß  enthalte** 
iß  jmifc^en  ber  ganzen  iinie,  unb  jtwjfyen  bem  auffem , 
*ι«τφ  ben  Ärete  abgefφnίttenen  @tuf;  fo  berührt  bec 
autferfcalb  bei  Äreife*  gekommene  9>unft  eint  ber  Itfge 
ραφ  gegebene  gerabe  iinie. 

Unb  *)  n>enn  biefer  tyimft  eine  ber  iage  ηαφ  ge*' 
gleite  flfrab*  #m  berührt,  ber  $rti$  aber  ηίφί  als 

*)  Söicfer  ftjte  ©aj  ifl  fld>er  Derflämmelt,  benn  au6  be« 
In  bemjetben  gegebenen  ^täteit  wirb  man  ιηφί  bewetfeit 
f6nnen ,  tag  bt«  fünfte  einen  be'v  £age  ηαφ  gegebenen 
Um  frei*  berühren.  3bn  urieberfyei^ii  (teilen,  mujj  ηοφ  f)in* 
iugefeji »erben;  unb  wenn  ba*  Stecktet  gegeben  ifl,  ba* 

«nt* 


38. 

*  - 

^inroe 5  5  f i>  ift  fotgttd)  ber  U eber fd)u j$  6e*  üuöbro Η  Don 
ßi  über  bod  Quabrat  t>on  87  βί^ίφ  b*m  Uefarfdjufj  be$ 
Üuabrati  t>on  aß  über  bq*  Quabrat  t>on  «7.  €6  ijl 
ober  ber  Ueberfdbuß  beö  üuabrat*  ton  ub<r  basüua* 
brat  t>on  87  ^Μφ  bem  boppeften  SXd)(f  jwijfyen  j3y  unt> 
e8-,  folg^  ουφ  ber  Uebe^ug  beö  &uabrat$  Don  aß 
über  b<te  £uabrat  t^on  «γ.  ©α  £  aber  n>irf  Ιίφ  ber  lieber« 
fdjup  beö  üuabrats  ton  £8  über  baö  *on  87  9ίβιφ  fet>e 
bem  bpppehen  9£cf>tf  ί«>ίΓΦ*η  £7  ut\b  «8,  lagt  βφ  leidjt 
fo  jeigem  2Beü  /3·  ^ίφ  Ψ  «7;  f<>  Φ  ß8  ^ίφ  b** 
©uttvne  $01171?  unb  e8,  mithin  baß  Üuabrat  *on  /3J 
3^ίφ  bem  &uabrat,  baö  über  7«  unb  ei  a(*.  einer  iinte 
befcf}rte&e|t  werben  fantv  Tiber  ber  Uebe^ug  btefe* 
iber  7«  unb  *δ  α(β  einer  Jtinie  be^vitben^nßi^a^taiß 
über  bas  Üuabrat  ron  78  i|i  Α^ίφ  bem  merfac&in  Svdjtf 
jttnfdjen  7«  unb  eh  bas  ^ei§t,  Ijem  bpppeiien  SKcfctf 
jroijtyen  187  unb  8*.  SHiifcin  t|i  ber  Uebetfφu&  bei 
öuabratö  t>on  |38  über  bas  üuabrat  fcou  87  gleiä)  bera 
fcoppeltfn  ütä)tt  sn>pen  07  «Hb      .  ί  * 

.··».* » ·. .   *  '  *        ·        .·..  '  *«  * 

gu  cN^mfrfbfn  Ort  f  totmt  «i*t  t>a$  »e^iftnig  bat 

>  Fig.  3, 

-  3)  fege  ein  SDre^ef  «ΐ3γ,  unb  ber  tteberf$ufi 
tes  Üuabratö  t>on  aß  über  einen  gegebenen  SKaum  fcabe 
§u  bem  üuabrat  t>on  ety  ein  gegebenes  98er&d(tni§  (tie- 
fer gegebene  Siaum  fei;e «,  ba$  gegebene  Qßer(jäitmfc  aber 
t>a*  ©erftflmifc  t>on  ß8  ju  87):  ju  jeige»i  ,;  baß  ba* 
9W)tf  8/37  grpfler  fe^  als  ber  gegebene  Siaum  *.  SWatt 
mad)e  ba$  üifytt  aß*i  gt^td>  bem  gegebenen  Siaum,  ynb 
ttefcme  eß  t>on  bem  Quabrat  υοη  aß  fcinroeg ;  fe  ijl  ber 
SXeji,  nemliφ  baö  9id;if  ßxn  ju  bem  üuabrat  t>on  ay 
in  bem  g^ebenen  93et^dltnip  t>on  /38  ju  87,  5Wan 
Η^£%#*73^Φ  ßaW,  fP  bleibt  fplgli*  ba*f8ef 

fedlt- 
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ijaffm§  bei  m<S>tU  #*7  &  txm  Üuobwt  »o«.  iy»  tv 
ber  iinle  ξ»  ber  imie  *7  boi  nemlicbe  mit  bemiöer* 
(witnif  txc  iirtie  /3S  ju  $7.  Sofglid>  ift  «δ  mit  #3 
gieidflaufeiibi  SJlif&tn  b*r  QDinfel  £  gieidj  bem  <Bm* 
fei  7«ί.,  3«).«r  ber  ®imM^  tfi  gietd;  bem  ξΕΒίηΜαυγ» 
folglich  bei-  üötnfel  άυ7.$ΐΜφ  bem  2Binffl  7a  5.  9?uit 
ift  ber  2Btnfel  α3θ·  griffet  als  ber  Sßinfel  7«$,  mithin 
aud>  griffet,  ab  ber  SÖBinf ei  «»7.  SQMtßiufl  b«*  ZKdjtf 
$7  griffet  als  bat  «Kd>tf  »·  b,  fe.  grifier,  als  b«r 
gegebene  Staunt  α  .  .  ..!.;.'·'·  ή  t 

•  ·  .  *  *       .  .       -  . 

».·  ·"·  ·  1'»  '  ·*..,»■♦ 

3um  brittett  Ürfc  ·.·*·><. 

4)  '  flty*  «fo  iÖrepef  α/3γ,  uttb  eö.fep  eine  ge* 
tobe  ünie  ä8  gejogen  >  η*ίφβ  Du  (SrunÄlmie  ?/3γ  tri 
jvqgfeic&e  S&eile  ifctilt;  gu  j«9«t/  Uap  ^  ©timm^ 
ber  üuabrate  über  ßx  unb  0,7  glctd;  fen  ber  boppeffeti 
©umme  ber  £tuabrate  über  aS  unb  3γ.  2)?an  falle  baö 
Pcrpmbtfei  «e.  9lwt  iß  bie  @umme  ^  Üiwbra« 
über  j9e  mw  *y  gletd)  ber  boppEiten  ©umoie  Üua* 
träfe  über  ßl  unb  c8.  €s  iji  fefner  6aö  bippieltl  6Ä 
Üuabrats  t>on  ae  nebfl  beto  böp|>e(ren  be$  Üuabrotö  bort 
•J  9ίβίφ  koppelten  besüuabrat*  *ön  ^tib  bie 
Summe  ber  £tuabr<tfe  über  ße  uttb  17,  unbbf*  boppei* 
ttn  öuobiatö  über  as  ifi  $1ύά)  ber  (Summe  bei:  Üua* 
brate  ufier  ä/3  unb  «7.  $οϊ#ίίφ  ifi  bie  ©umme  ber. 
Üuabrate  über  */3,  unb  «7  qieid;  ber  hoppelten  ©umme 
tot  Öuabrare  über  ßÜ  unb  «Sv  fe.fe»  ber  &uabreie  .über« 

7«unb,4  ;,:·.  #  \  .E 

~ίϊ·  5·.*     \.:/τ?*;·  ·  >'· 

5)  9&*ntt  ä/3  ju  ί3γ  ksenbvtin  (B^ahnlh  unb; 
toi  1Rd)tf  y*it  irgenb  dnen  Siaum  tjerfieUr,  uni  man 
»immt  ίιρίίφβη  3/3  unb  ßy  bie  mittlere  g)roportionaU 

ß*  i  ju  i^iflm/ .  öaß  ber  Hebt  Γ(φυ^.  brt  öi«ibra». 

ton 


t>ott  cu  übet  bas  JKcfetf  γαχ«5  ju  bem  ütmbraf  bon  **y 
bö*  aierf)offm£  *>on  a/3  y\ßy  fcabe'.  ©enn,  man  nefj* 
me,  roie  i$  ju  £7,  fo  eine  anbere  iinte  ju  17.  $olg* 
(id)  ifi  geseilt  «7  ju  7$,  rote  £7  ju  €7.  9Ηίφίη  andy 
bie  ganje  itnie  αζ  ju  ber  ganjen  itnie  j3f,  »Je  «7  ju  #7.' 
SWitipirt  t>erroed)|eli  ξ»  ju  »7,  roie  e/3  ju  /3γ.  7(b€r, 
wie  ej3  ju  07,  fo  J*  ju  «=7,  weil  nemitdj  *ß  tU  mittlere 
proportional  *  itnie  iß  jroifd)en  5/3  unb  #7.  δ^θΐίΦ 
iffc,  nrie%$*  ju  «7,  fo  fi  ju  7*.  Unb,  ba  baö  9id>tf 
ber  auffern  ©lieber  gleid)  tft  bem  9vd  tf  ber  mittlem,  f& 
ifl  folg^  ba*  SKd)ff  a£xry  gleid)  bem  9id>tf  ayxte. 
©β  ifi  «ber  ber  Ueberpimf  beö  9{d)tfö  a£x*7  über  bai 
Sid)tt  aty  gleid)  bem  *Rd)tf  φγ.·  9ϊιιη  i)t  fcer  Ueler* 
ftyifj  beö  9id)tt$  «7x8*  iiber  ba*  SKd;tf  «ry  giejcb  bem 
Ueberfdjufc  be*  öuabrats  »ort  ae  ufrer  ba$  SKdxf  l*y. 
8Jliti;in  ifl  ber  Ueberfd)ug  te*  Quateai*  W  ae  über 
ba*  SRdtff  ί«7  gleid)  bcm  9u1)tf  ξty,  roefcf;e$  lejfere  ju 
Wmj  Chm&rat  tw  ^7  bei  93erl)alrnt(5  feon  «3  }u  ß*j 
£άέ  '  δοί^ίΦ  i|T  frer  Ueberfäjtifj  fcc*  Üuöbratö  t>on 
iber  ba*  9ϊφί  7*8  ju  bfm  £Uiatrat  wh  «7  in  bem 
JBerWltnip  ton  */3  ju  /3γ.  ··■  V  V  r# 

ss  :  P}ur'h  &  ·      .  Flg.  6.  '  r^C'ajöS 

1  :G)  ©i  jtye  ai3  ju  j37ein  geroi(föQ3er£aftmk  ba$ 
9td)tf'7aJ  ein  gerotjfer  Üiaiim,  unb  /3e  bie  mittlere  9>ro* 
portiontrf- iinte  jrotfd;en  hß  unb  ßy\  ju  jetgM,  ta^  fcer* 
Ueberfd)u£  beö  Üuabrats  bon  ae  über  fras  9ld)tf  7«3  ju 
bem  Quöbrat  t>on  *y  tat  SBer^ftniß  x>on  *ß  ju  ßy 
fyabt.  -·  5Denn  man  tie^me/  n?i?  «i3  ju  /3^γ  fp  eine  an« 
bere  iinte  ζ*  ju  ry.  Sciglicf?  i|i/  geteilt,  unb  iierrSXeft 
jum  Siefi  genommen  (fc  [p.  17,  5  ν  unb  1 9,  €.)  rote 
^  i«  fo  *7  ju  ß>fi  mt$n  ttvn>i$ft\i "i? α  ju  «7, 
irie  ju  ^  ^ber/  töte  φ  ju  /3γ,  fo  f3  "ju  ey.1 
5olgliil>  ξχ  ju  ay,  wie  €$  ju  ry.  3lim  t|i  ba^  Did)tf 
Ur  aujjern  (äliq  er  gieid;  Dem      f  Der  jnirrfe  tu  aVic»  ^ 

t-  ί  .  Jjm 
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£ίη  fcuö  SKcfirf  ζαΧψ  fltetd)  bem  ffld)tt  ayxfc.  Οίαη 
fae  bewerfe«*  bas  SKd;tf  aey  nebfi  bem3id>tf  y&l  ^in* 
jU  *,  fo  ijl  mithin  bie  Summ«  einerfeite  b*  ba$ 
0uabrot  t>en  üb  gleid)  ttt  <Bunme  anbernfrit*,  b. 
bem  9\d)tf  £7  nebft  bem  $d)tf  7«$.  Seigiid)  ifi  ber 
Ueberf$ufrfce*  üuobtats  ton  xs  übet  tas  9id)tf  7a $  3 υ 
tem  üuabjrat  von  ry  in  bcin93e:£ditnt|3  uon  a/3  ju  /Jft 
JDenn  bi£  PS*r£dltnij"  §at  bas  SKd;cf  {«7  ju  bem  Üua«. 
brat  von  ey.  , 

..mim:  ·  -       Fig.  7.  '  '    #  e 

7)      fet)e  eine  gerabe  iinie  aß,  unb  auf  berfeiben 
s  fünfte  7,  &    SDJan  ne(;me  itaßüuabvoi  υοη  aS,  unb 
einen  Diaum,  ber  fid)  ju  bem  Üwabtüt  von  ter^dit, 
n>ie  ay  ρ  ßy,  jufammen,  unb  man  rcirb  erraffen  ba$ 
SluabräkWn  «7,  einen 9\aum,  ber  ftd)  jum  üuabrct  t>on: 
7j3  t>er$dlt,  nne  ay  §u  7/3,  unb  nocl)  einen  anberrt, 
Siaum,  ber  fid),  ju  bem  üuabrat  Don  78  Dermale,  roie 
aß  iu  ßy.   &cnn  man  nehme  ^S^u  S/3,  wie  a7  jU7/3;. 
fb  ifi  folgitcO  /  jufammengcfejt,  unb  ben  SXefi  jum  JKeft 
genommen,  (b.  Ij*  1 8, 5·  unc  1 9, 5·  €.)  ui  5U  ^  &· 
bas  £Κφίί  «^Χ7^  ju  bem  £^uabwt  ron  7J,  twe  a/3  ju 
187.   ΏΚΐφίπ  ill  JUtoorfcirfl  baö  5Kd)tf  $3  ber  aiaum,, 
ber  (ιφ  ju  bem  Ündtrat  t>on  Iß  freihält,  rote  ay  ju  yß. 
Serner-iji  ba$  9id>if  ayß  ber  SKaum,  ber  ju  bem  £lua* 
brat  tten  7/3  baä  angeleinte  93erf)dlcnit"  |>at.  (Enbh'd) 
ijtfcaiö  9id)t£  ,0^x87  ber  Diaum,  ber  fid)  ju  bem  üua* 
brat  von  7^t>er£aii,  n>if  aß^ußy.    0:6  feil  aifo  selige, 
»erben,  ba£  bif  Summe  be£  £luabratvo  \>on  ad  unb  bei 
3id;rN  ^3/3  gleich  fei;  ber  Summe  be$  SRd)tt$  ßayy  unb 
beö  Did)tf$  «£xtJ.   Sföan  nei;me  beeberfeit*  baö  £$φίί 
ί«7  fcinrceg;  fo*  ift  ju  eirodfeu,  ba^  bie  eiimme  be$  ( 
IKdjtfö  ÄS7  j4n,b  bei  9vd)tf5  ζΰβ  gleitf)  (i'o  ber  iäiuiime , 
bee 3vd;tf s  dyxlß,  unb  be$  9td)tfs  άζχνδ.  ίΚαη  ηφ" 
me  nod;  ba5  9νφ:Τ    χ  yi  ^inn?egj  fo  i|l  ju  jeigen,  ba§ 

bie 


3*  ·     irr-  η 

bie  Stimme  bes  9M>tfs  $7  unb  ξ&'&  (b.  6α0  ba$ 
£Kd>tf  $X7/3)  gidA  fen  bem  SKcfctt  «7x5)3.  Dtp  tjt 
eber  fo,  weil  «7,  7/3,  £J,  JjS  proportional  finft» 

Fig. 

δ)  <5ö  fetj  a/3  ber  tage  unb  ©ro£*  ηαφ,  unb  duf 
f§r  irgenb  ein  9>unft  7  gegeben;  ju  jeigen,  bag  auf  aß 
tffti  ^unft  (8 >  gegeben  ift ,  fb ,  baß  bas  üuabr jt  bon 
«7,  unb  ein  SKaum,  ber  ju  bem  üuabrät  tH>vf  ein  ge* 
gebenes  93erf)dltniß  fcat,.  gleid)  fet>  ber  (Summe  eine* 
gegebenen  Diaums,  unb  eines  Staums,  ber  ein  gegebe« 
ftes  $Jerf)dltnij$  ()at  jju  b*m  &uabräe'bet  iinte,  n>eld# 
gn)ifcbi?n  bem  gegebenen  tyuhtt  (i)  unb  bem  gegebener* 
fhmft  7  abgefebniaett  ift.  5Denn  man  neunte  a8  ju  i/f 
ίη  bem  gegebenen  ©ei^dWlißi  fo  itf  folgHd)  baö  QSet* 
^aieniß  Don  a3  ju  iß  gegeben,  mithin  ber  ^uhft  δ  ge* 
geben»  3öeil  nun  aß  eine  gerate  Itnie,  unb  7,  J  t 
fünfte  auf  i$r  ftnb ;  fo  ift  bfe  ©umm*  bes  üuabrafS'  , 
*ön  «7,  unb  eines  SKaunis,  ber  fiä)  Jü  bem  Sluäfrrae  böit' 
.  7/3  wfcdlt,  rote  aJ  ju  $ß,  g(etct)  öä:  ©umme  Des  Üua* 
fcrats  t>on  «δ,  eines  9\aums,  ber  jicb  jum  Üuabrar  t>crt 
iß  wripdlt,  rote  alfrx  iß,  unb  noeb  eines  SRäume,  ber 
fid)  jum  Üuabrat  bon  yi  \>erf)d(t,  n>ie  aß  ju  j3i.  3hm 
1(1  bas  SXdjtf  Der  9iaum ,  ber  fid>  ju  bem  ünabrae 
tfon  iß  t>er&d(t,  wie  aS  ju  Sj3.  5οί9ίίφ  ί|ϊ  bie  ©utttrtte 
fces  Üudbrars  *>on  «7,  unb  eines  SXaums,  ber  ju  bem 
ßuabratfcon  7/3  ba&  ©erbditm§  wn  tt?  ju  δ/3, 
*tn  gegebenes  £ierf>dltm|i  fcar,  gleich  ber  '©umme  bes 
SKdjtfs  ßai  b.  eines  gegebenen  SRaums  ,  unb  eines 
SHaums,  ber  ju  bem  üuabtat  t?on  78  t>as  Qierfjdltmß  ; 
Don  a/3  ju  /3δ,  b.  ^  ein  gegebenes  93eri)dltni§  l>at*  Huf 
d^nlicbe  #rt  roirb  ber  ©üj  ηοφ  erliefen,  n*nu  ber  ge> 
gebene  5)unf c  7  außerhalb  ber  iime  aß  liegt» 

'   
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ebene  Oerier.  ·  ι 


«rfte*  35  «φ» 

ι.  <3aj. 

SJon  efjarmanber. 


enn  ber  eine  ©tbpunff  einer  ber  ©rofle  ηαφ  gtget 
6enen  geraten  itnie  gegeben  tfi ;  fo  Berührt  bf  t 
anbere  (Entyunir  t>ie  (>o(e  @eite  e ine*  ber  iage  ηαφ  ge» 
gebenen       ·  Umfange 

Fig.  ίο. 

&  fet>  bte  ilm*  AB  ber  ©rofle  ηαφ,  unb  auf  beW 
felben  ber  9>i;nf ί  Α  gegeben ;  fo  ifl  ein  au*  bem  Wittel* 
punft  Α  mit  bem  ^aibmefler  AB  bef*riebener.fima  bin? 
läge  imb  ©rdjfe  ηαφ  »gegeben  ©ef.  φ·)»  Unb  ei 
erhellet  t>on  felb(ly  baß  ber  Umfang  biefes  Steifes  bei 
Ort  fei;,  auf  ben  ter  (Enbpunff  von  jeber  geraben  ί  irrte 
irife,  bie  aus  bem  $>«nft  Α  gebogen  roirb  unb  g(ftd>  φ 
AB:  fo  toie  umgefe£rc  jebe  gerabe  iinie,  bte  aus  bem 
φικιίί  Α  an  ben  Umf  rrte  gejogen  wirb ,  $ίήά)  iji  AB. 

SSwt  Sbarmanber.;  · 

®enn  2  gerabe  iinien,  bie  einen  ßBinf e(  t>on  ge* 
gebener  ©rofle  cinfe^fteffrn  ,  bu^  ä  gigebene  fünfte 
ge^enj  fo  liegf  ber  ©urebfebmt  *  ^unfi  biefer  ί  inten 
auf  einem  ber  Jage  ηαφ  gegebenen  Jtretö»  Umfang* 

-  S  <£  .  Fig. 


Fig.  Ii. 

2)te  geriben  iinien  AC ,  BC ,  »ricfje  ben  *B\nM 
ACB  einfcfyliefjen ,  ber  einem  gegebenen  SBmfel  gleίφ 
ifi,  ge^ert  ÜUttf)  bie  gegebener!  $imttt  .A,  -  Et.  Um  ba$ 
©repef  ABC  fe»  ein  5?rei$  befd)rieben ,  beffen  Wittel* 
punft  D;  unb  man  jtefce  AD,  BD,  AB.  ffieil  ber 
SBinfel  ACB  gegeben  ifi;  fo  ifl  aucfc  ber  ©infel  ADB 
gegeben  ,  ber  c(*  QBinfel  am  SHtttelpunfc  boppeie  fo 
grog  ifi,  öte  ACB  ;  iiberbij*  iji  baö  qSer&älmig  txm 
AD  ju  BD  gegeben  ,  weil  AD  =  BD  :  olfo  iji  ba* 
SDrepef  ADB  ber  ©atf  ung  ηαφ  gegeben  (44.  3D.) :  folg« 
,  Ιιφ  tji  ba*  ©er&afthifj  t>on  AB  ju  AD  gegeben  (3·  ©ejv 

50.)·  '  SÄ««  ifi  AB>  aif°  ouc&  AD  ber  ©roffe  nachgege- 
ben (2.  ©.)·  iji  «btt  AD  αιιφ  ber  Jage  nad>  ge* 
geben ;  weil  bie  läge  tnm  AB  unb  ber  φιιηΓί  Α  nebji 
Λχχα  SBinW  BAD  gegeben  finb  (3  a,  I).);  fofgli$  iji 
fcer  §>unft  D  gegeben  (30·  :  nlfo  ifl  ber  äussern 
5Wi«elpunfi  D  mit  bem  £albmeffer  DA  befφriebene 
Ärefe  ber  iage  unb  ©n?f]e  ηαφ  gegeben  (7·  3>ef.£>0. 

©ie  Äompofttion  ifi  bie  nemlufje  mit  ber  QSer» 
jeidjnung  unb  bem  S3eroetö  bei  3jfien  <8aje$  im  3fen 
ι  δ5ηφ  ber  (Element*.   3Ran  befφreίbe  nemliφ  über  AB 
einen  Kreis  »  #6(φηί«,  ber  ben  gegebenen  3Btnfel  faßt  5 
fo  ifi  beffen  Umfang  ber  gefixte  Ott,  toie  uon  feibfi  er« 

3n  bem  ©retjef  ADB  ifi  bie  @etie  AB  tiebfl  äffen 
Sßinfeln  gegeben,  folgltd)  l£ßt  fid)  AD,  Der  £albmef« 
J«r  bea  Greife*,  (eid;t  teted>nem   &  ifi  nemlid)  f 

fin.  C  J  :  jfin.  tot.  ΔΏ  _ 

.  fin,  tqtf      ?  cofec  C  ~    *  : 
©erlangt  man  DE,  b,  i>  ba*  aui  bem  ÜRittelpunft 
D  auf  AB  gefällte  $>erpenbif  el ;  fo  fcat  man 
fiß.tOt;cotg,  C=»i  AB:  DE. 
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  öoti  g&armaitber. 

23enn  bie  ©runbltnie  eine*  ber  ©rofie  ηαφ 
getanen  SDrepefg  ber  iage  unb  ©roffe  ηαφ  gegeben  ifi; 
fo  liege  ber  <£d)€it el » ^imf ί  be$  5Dtei;rf$  auf  einer  ber 
iage  ηαφ  gegebenen  geraten  iinie,  '  :,  ·  ,» 

(£$  fei;  bie  gerabe  iink  AB  ber  läge  unb  ©roffe 
ηαφ,  unb  bas  35rei;ef  ABC  ber  ©rofle  ηαφ  gegeben; 
fo  faßt  fein  ©φeίfel .  ψ\χχ\Η  C  auf  ein*  ber  läge  ηαφ 
gegebene  gerabe  iinie.  , 

SKan  falle  auf  AB  baö  ?)erpenbtfei  CD ,  unb  er* 
ganje  ba$  g)rilgrtm  ADCE.  SBeil  ber  5ΐαφ€η  ·  3nn(>alt 
be$  ©repefö  ABC  gegeben  ifi;  fo  ί|ϊ  αυφ  ba$  boppeite 
babon,  alfo  baö  fÜedjtet  AB  χ  CD,  b.  t.  bat  fRed)ttt 
EAB  gegeben  ;  nun  ifi  AB  unb  ber  5p*infel  BAE  be* 
©roffe  ηαφ  gegeben  ;  folg^  tfl  AE  ber  ©reffe  ηαφ 
(6i.  SD.)/  ober  αιιφ  ber  iage  ηαφ  (32,  ©.)  gegeben, 
alfober  tyuntt  Ε  gegeben  (30.  mithin  bie  gerabe 
iinie  EC,  auf  n^er ber  9>unft  C  liegt,  ber  iage  ηαφ 
flegeben  (31. 


4  >   ν  . 

ÄompofittDrt.  ν  ;:f 

Ue&er  ber  iinie  AB  betreibe  man  bas  9>rligr* 
AEFB  fo,  ba£  bergigen. ^nn&alt  be$9>rllgrm&  bop* 
peltfo  gro£  wirb,  ateber  §\ad)en · ^Mifyalt  be$  5Dr*t)» 
efß.  ©ie  iinie  EF  auf  beeben  Seifen  verlängert  wirb 
ber  gefud)feOrt  fepn,  SDenn  wenn  man  an  einen  SPunit 
C  biefer  iinte ,  an  rcefäen  man  will,  bie  iinien  AC ,  BC 
liefet ;  fo  ifi  immer  ba$  $>repef  "ACB  =  i  ^JrUgr. 
AEFß  b.  u  3'«Φ  tcjn  gegebenen  -Stamm  .  V 

»  «  .  '  ·  *  i 


Sillgemeiite*  ©α$  t>e6  $>appu$;  in  welchem,  tote 

au*  9>appu$  «α^φ^ίηΐίφ  wirb/  biejenigen  ©aje  be$ 
crßen  ΰιιφ*  enthalten  jmb ,  bte  oon  .21  po&oniu* 

felbjt  fcerrufcren* 

®enn  au*  einem  ober  au*  jtoep  gegebenen  9>unf« 
fen  jmep  gerabe  ί inten  gejogen  werben/  n>e(d;e  enfmeber 
«Stufe  etnfr  unb  eben  berfelben  geroben  iinie  finb*  ober 
einanber  g^Iauffen  ,  ober  einen  gegebenen  5Bmfe( 
cίnfφIieffen ;  wenn  uberbiß  biefe  jmep  tinten  entroeber 
ein  gegebene^  93erf)<ilrntjj  unter  einander  £aben ,  ober 
ein  ber  Wrdffe  ηαφ  gegebenem  SKcdjfef  eίnfφίίeften ;  unb 
mtm  enbli^  ber  Ornbpunft  ber  einen. biefer  i in ien  eine» 
ber  tage  ηαφ  gegebenen  Ort  berührt :  fo  wirb  ουφ  ber 
Cnbpurtf ( ber  antern  einen  ber  tage  ηαφ  gegebenen  ehe* 
nen  Ort  betören ,  beffen  9}ef$affen$eit  unb  iage  in 
ÖJejie£ung  auf  biefe  iinie,  jebe  tnäbefonbere ,  oon  bet 
nen  be*  eefien  Ort*  belieben  fepn  finnen>  ober  ηίφί· 

<   1  t  · 

i  * 

*  t  I 

£t£  51pottoniu$  erjier* 

«  ^  ......  ,  - 

,QBenn  auf  einer  geraben  iinie,  oon  einem  auf  i$r 
gegebenen  ^unft  an,  §n>et>  ©fufe.  abgefφmtίen  werben, 
weldje  ein  gegebenes  flSer^ältntß '  unter  einanber  jjaben ; 
unb  ber  €nbpunft  eine«  biefer  @tufe  «we  ber  iage  ηαφ 
gegebene  gerabe  iinie  berührt :  fo  berührt  αυφ  ber  (Enb* 
v  punft  bei  anbem  @tüfö  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  ge« 
tabe  «nie,  (Äommt  aud)  in  €ufl.  SDat\  a(*  ber  391** 
©aj  t>or.)  ;  . 

Fig.  13.  a.b. 

SBon  bem. gegebenen  tyuntt  Α  an  werben  auf  einer 
geraben  iinie  bie  beeben  ©rufe  AB  unb  AC  abg^nit* 
Un,  bie  ein  gegebene*  $8er$dlf niß  unter  einanber  fcaben; 

"  .  '·  unb 
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unb  ber  5>unft  Β  beruhte  bte  ber  iage  ηαφ  gegebene 
gerate  iuue  DE :  fo  roirb  aud)  ber  ?>unfi  C  eine  ber  ia- 
ge ηαφ  gegebene  gerabe  itnie  berühren* 

Sföan  falle  au*  bem  9>unfi  Λ  auf  bte  itnie  DE 
fca*  9>erpent>tfe(  AF,  big  wirb  ber  läge  na*  gegeben 

.  fityti  (33·  ©0?  nun  (ηαΦ  9Sorau$feiung)  ουφ 
"  DE  ber  iage  ηαφ  gegeben  iß;  fo  tfi  ber  9>unft  F  gege* 
ben  (»8.  ©0i  foC3lid>  AF  ber  läge  unb  ©röffe  ηαφ 
gegeben  (29*  £>·)·  3R<w  &"γΦ  C  bte  itnie  CG 
gh^lauffenb  mit  DE;  fo  tfi  AF  :  AG  =  AB  :  AC, 
alfo  ba£  95er^dirni§  t>on  AF  ju  AG  gegeben,  unb,  loeii 
AF  ber  ©r6flfe  ηαφ  gegeben  tfi;  fo  tfi  αηφ  AG  ber 
©reffe  ηαφ  gegeben;  e$  tfi  aber  aud)  bte  iage  Don  AG 
unb  ber '$tmft  Α  gegeben,  foigiieb  i|l  ber  ^unft  G 
(30*  £).)/  mithin  bte  itnie  GC,  ιpeίφe  ber  jPunft  C  be* 
tufcrt,  ber  iage  ηαφ  fei.  £>♦)  gegeben» 

Äompofttiotv 

55lan  falle  auf  DE  ba$  ^erpenbifef  AF,  unb  rtefc 
me  auf  bemfelben  AG  fo,  bag  AG  ju  AF  baö  gegebene 
?8er§alint§  £at;  burφ  ben  ^unft  G  jief>e  man  GH  mit 
DE  g^lauffenb :  fo  mtrb  GH  ber  verlangte  Ort  fepn» 
S)enn ,  roenn  man  an  DE  trgenb  eine  gerabe  itnie  AB 
jie&t,  bie  ber  itnie  GH  in  C  begegnet ;  fo  tfi  AB; 
AC=AF;  AG,  b.  u  in  bem  gegebenen  S&er&altni^  . 

Fig.  14.  a.  b.  c.  d, 

*  *  · 

SBemt  auf  einer  geraben  itnie,  t>on  einem  auf  t^r 
gegebenen  9>unf t  Α  an ,  jroefl  ©tiife  AB ,  AC  abge* 
ίφηι^η  werben ,  ^oeidje  ein  gegebenem  5Ber&dlin$  un» 
fer  einander  fjaben ;  unb  ber  Snbpunff  Β  eines  öiefet 
©tufe  ben  Umfang  eine*  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Äret* 

£  3  '  '  frt 


Digitized  by  Google 


'   '  J 

38  ■ 

fee  berührt:  fo  berührt  απφ  ber  ©ibpunfi  C  be$  nnbern 
©tiif*  ben  Umfang  eines  ber  iage  ηαφ  gegebenen  ifrei« 
'  ,  feö,  toe^er  entroeber  feine  fcole  ober  erhabene  Seite  ge« 
gen  bie  iinie  AC  fefjren  mirb,  je  nad>bem  entroeber  bie 
$o(e  ober  bie  erhabene  @ctie  be$  Umfangs,  ben  Β  be« 
rityrt,  ber  iinie  AB  jugefef)ri  tf?, 

SDenn  es  fei>  D  ber  SKiftelpunfc  be*  ÄreifeS,  bef* 
fen  Umfang  ber  9>unft  Β  berührt;  man  jief)e  DB ,  unb 
mit  biefer  gi#id)Ianffenb  CE ,  meiere  ber  iinie  DA  in  Ε 
begegne.  ®  eil  nun  DB  unb  EC  gleid;lauffenb  finb ;  fo  ifi 

DB  £  :  )eC  "  AB  :  AC  (4/6·  e)i  aI(b  6öSq5fr# 
fditntß  biefer  iinien  gegeben,  £ö  ift  aber  AD  ber  iage 
tmb  ©roffe  nad)  gegeben ,  weil  bie  fünfte  A,  D  gege* 
'  ·  6en  finb  (29·  3X)5  0·ί°  W  AE  ©röffi  ηαφ  gegeben 
(2. 15·)·  ®*  Φ  a^er  aMC&  iage  t>on  AE,  unb  ber 
5>unft  Α  gegeben,  a(fo  audj  ber  9>unft  Ε  (30·  $).); 
unb,  roeil  DB  ber '®r Affe  ηαφ,  unb  bas  Berfcaltmg 
ton  DB  ju  CE  gegeben  ijl,  fo  ifi  EC  ber  ©roffe  ηαφ 
gegeben ;  es  iji  aber  αυφ  ber  ^unft  Ε  gegeben ;  alfp  be* 
tufjrt  ber  9>imf  t  C  ben  Umfang  «eine*  ber  iage  ηαφ  ge« 
Sebenen  greife**  ζϊ· 

.    '  Äompofiiiütt. 

» 

SÄan  jie^e  AD ,  biefe  iinie  begegne  bem  Greife, 
fcejfen  SOltffelpunf  t  D  ijl ,  in  F ,  unb  man  nefcme  AD : 
AE  in  bem  gegebenen  33erf)ditni§,  unb  in  eben  btefem 
,  *  ουφ  DF  :  EG ;  (man  muß  aber  AE  auf  eben  berfelben 
©rite  mit  AD,  ober  auf  ber  enfgegengefejten  ©eife  ne§« 
inen,  je  naφbem  AC  auf  einerlei; ,  ober  auf  ber  entge« 
gengefejten  ©eife  fcon  AB  liegen  foll,  »eldjes  aus  ber 
SSorauöfejung  ju  beurteilen  ijl)  au*  bem  SJJitfefpunft  Ε 
mit  bem  $albme|fer  EG  befireibe  man  einen  Äreis;  fo 
wirb  bejfen  Umfang  ber  ge^te  Ott  fepn,kb.  wenn 

man 
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man  aus  bem  ^unft  A  irgenb  eine  iinie  AB  an  benUm* 
freie,  beffen  SRittefpunft  D  ifi,  jiefce;  fo  wirb  biefeii- 
nie  bem  .tfrei* ,  beffen  $Jlitte\puntt  £  ifi  ,  in  einem 
§)unf  t  C  begegnen,  unb  ei  wirb  feyn  AB :  AC=AD :  AE. 
JDenn  man  jiefce  Die  iinten  DB,  EC r  unb  es  fep 

- 

♦ 

Fig.  14·  *·  b. 

1.  ber  5)unft  Α  innerhalb  be*  tfreifes,  beffen  9Rii- 
fefpunft  D  ijl;  fo  roirb,  weil  ηαφ  ber  9Jerjetcbmin<j 
AP  :  AE  =  DF  :  EG ,  unb  AD  Keiner  ifi  /  al*  ber 
J^albmeffer  DF,  aud)  AE  fleiner  fepn,  alt  ber,  $alb* 
me|Ter  EG  (1 4,  5.  €.),  b.  f,  ber  9>unff  Α  toirb  inner» 
fcalb  Des  Äreife*  liegen,  beffen  SNittelpunff  Ε  ifi;  äff* 
<  roirb  bem  Umfang  Hefe*  Äreife*  jebe  iinie  AB  begeg* 
nen ,  bie  Don  bem  tyunft  Α  aui  gebogen  tpirb,  2iuf 
af>nlid)e  Urt  rourt^  man  ίφΙί€|]τη  ,  wenn  Α  auf  bem 
Umfang  be$  greife*  I4$e,  beffen  gRittelpunft  Q  ijl, 

• 

* 

Flg.  14.  c.  d. 

3.  C?ö  fep  ber  9>unfi  Α  auffer&atb  bei  breite, 
teffen  SWittelpunft  D  iff ;  man  jiefce  bie  iinie  AH,  roel- 
cbe  biefen  5?rei$  in  bem  ^unft  Η  auf  eben  ber  ©eUe  ber 
Iinie  AD  beruhe,  auf  roeld>er  AB  liege,  ferner  jiefje 
man  Die  iinie  DH,  uub  mit  biefer  gleicblauffenb  bie  ii* 
nie  EK,  bie  bem  Greife,  beffen  SDiitcelpunfc  Ε  ifi,  in 
Κ  begegne,  ©eil  nun  AD :  AE  =  DF :  EG  =  DH :  , 
EK;  unb  DH,  EK  gleicblauffenb  fmb ;  fo  fmb  bie  fünfte 
Α,  Η,  Κ  in  einer  geraben  ituie,  OÖifc  erteilet  au$  26, 
6.  €♦  ober  au*  33,  6.  <£.)  3Run  iß  aber  ber  QBinfei 
I>HA  ein  regier  (18/  3.  <Φ  ift  <*«Φ  EKAein 
red)cer 3Binf el  (39,  ».<?♦);  fo!s(i4?  beru^riAKben^rcii 
GK  ( 1 6, 3.  €♦)♦  3^be  gerate  iinie  alfo,  bie  ben^rete 
FH  tyntitet,  b.  i.  bie  jmifdw  AD  unb  AH  fdttt,  n>irb 
αιιφ  jt#t>en  AE  Mnb  Die  ^erityrung*»  iinie  AKfal* 

S  4  lw/  ' 


Digitized  by  Google 


(«ι ,  b.  f.  wirb  Im  Ärete  GK  in  einem  $unft  G 
fd}neibem 

3n  betjben  Satten  aber  ifi ,  roeil  D,  Ε  bie  Sföittel« 
punf  te  ber  Greife  finb ,  DB  ;  EC  =  (DF  :  EG ,  b.  t; 
ηαφ  ber  Φημιφη.  —)  AD  :  AE,  unb  in  ben  S)ret)# 
cfen  ADB,  AEC,  bie  einen  gemctrtfc^aftljcben  ober  glei* 
eben  5Btnf ei  bei)  Α  §aben ,  finb  bie  SBtnf  el  ABD,  ACE 
enfroeber  bepbe  fleiner y  ober  beijbe  ηίφί  f (einer  aiö  ein 
rechter  (benn  man  mup  be^be  AB  unb  AC  enäpeber  ju* 
gleid)  an  bie  erhobene  ober  an  bie  fcole  @eife  bes  Um- 
(reife*  jie&en)  ;  >ί$1ίφ  ifl  ber  2Binfel  ADB  gieieb  AEC 
(7, 6.€.),  mithin  AB :  AC= AD :  ÄE,  b.  i.  in  bem  ge. 
gebenen  fljerfcaitniß* 
»  ** 

Fig.  15.   a.  b. 

■  * 

"  SBenn  auö  einem  gegebenen  $unff  Α  jroep  gerabe 
Knien  AB,  AC  gejogen  roerben,  bie  einen  gegebenen 
SBinfef  BAC  einfcblieffen,  unb  ein  gegebenem  Q3er&a(c# 
*i§  unier  einander  £aben  ,  unb  ber  (infrpunff  Β  einer 
tiefer  Knien  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  BG 
berühre:  fo  berfi&rt  αυφ  ber  ffnbpunft  C  ber  andern  ei- 
ne ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie. 

üttan  jie&e  an  BG  bie  gerabe  iinie  AD  unter  jebem 
gegebenen  ©infef  ,  unier  bem  testen  ©infei 

ADB,  unb  ιηαφβ  ben  ©infef  DAE  gieic^  bem  ©infet 
BAC ,  unb  es  fep  bas  93er{)aiimg  t>on  DA  ju  AE  gletcfc 
bem  «er&attnif*  »on  BA  ju  AC,  um  nemlidj  ηοφ  einen 
anbern  φύηΗ  Ε  auf  bem  gelten  Ort  ju  erraffe*, 
eubM)  jiefce  unb  verlängere  man  CE.  ©eil  mmau* 
bem  gegebenen  IßunU  Α  an  bie  ber  iage  ηαφ  gegebene 
gerabe  iinie  BG  bie  iinie  AD  unter  einem  gegebenen 
©infei  gebogen  roorben  ifi ;  fo  ifi  AD  ber  iage  ηαφ  ge- 
geben  (33.  ©·;;  Φ  ber  gJunfe  D  (28·  ©♦), 

ΑΌ 
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AD  ber  iage  unb  ©roffe  ηαφ  gegeben  (39,  Φ,);  unb, 
»eil  baö  93er§aUnt§  t>on  AD  ju  AE  gegeben  tji,  fo  tfl 
(2.  ©♦)  AE  ber  ©roße  ηαφ  gegeben,  aber  aud)  ber 
iage  ηαφ,  weil  bie  iage  *on  AD,  ber  9>unft  A,  unb 
ber  ©infel  DAE  gegeben  fmb  (32.  SD.);  foigli*  tfl  ber 
9>unfr  Ε  gegeben  (30·  ©.)·  finb  aber  bie  ©infel 
DAE,  BAC  $ield),  mithin  ifl,  einen  gemetnf$aftlid)en 
®infel  fjinjugefejf,  aber  f)imt>eggenommcn ,  ber  ©in* 
fei  DAß  gleid)  EAC ;  unb ,  weil  t)  Α :  AE  =  Β  Α :  AC, 
fo  iß  *ertoed)feit  DA :  BA  =  AE :  AC ;  e*  fcblieffen  aber 
DA,  BA  unb  AE,  AC  gfeic&e  QBtnfei  ein  ;  folg^  finb 
bie  Drenefe  DAB,  EAC  gleicbminflicbi  (6,  6·  <£.),  alfo 
ber  SBtnfH  AEC  gleίφ  bem  gegebenen  QBinfel  ADB. 
2Beil  alfo  aus  einem  gegebenen  tyuntt  Ε ,  auf  etiler  ber 
iage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinie  AE,  bie  gerabe  iinie 
EC  unter  einem  gegebenen  2Binfel  AEC  gejogen  tt>or* 
ben;  fo  ijt  EC  ber  iage  ηαφ  gegeben  (32.  £).).  3®Ig* 
Ιίφ  berührt  ber  tyuntt  «C  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene 
gerabe  iinie, 

•  ■ 

Äompofttton. 

» 

2(u$  bem  ^unfi  Α  jtef;e  man  an  bie  ber  iage  ηαφ 
gegebene  gerabe  iinie  DG  irgenb  eine  gerabe  iinie  AD, 
nu^e  ben  QBinfel  DAE  Qleid)  bem  gegebenen  SSBtnfel, 
unb  neunte  AE  ju  AD  in  bem  gegebenen  93er£alrniß, 
ίικφ  ben  tyunh  Ε  jiefce  man  EF  unter  bem  QBinfel 
AEF  =  ADG,  fo,  baß  biefe  gieid^e  SBinfel  auf  einer* 
lf9@etten  ber  itmen  AE,  AD  liegen :  fo  wirb  bie  gerabe 
iinie*  EF  ber  ge^te  Ort  fetjti ,  b,  t.  wenn  man  au$ 
bem  ^unf(  Α  an  bie  iinie  DG  irgenb  eine  gerabe  iinie 
AB,  unb  an  EF  eine  gerabe  iinie  AC  fo  jte£f,  baß  ber 
SBinfel  BAC  gl^  wirb  bem  SBinfef  DAE,  fo  wirb 
AB  ju  AC  eben  bad  SSerfcaltnij;  fcaberi,  wie  AD  ju  AE. 

t)enn,  weti  bie  2Btnfel  DAE,  BAC  gleicfy  finb ;  fo  fihb 
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αηφ  D AB,  Ε AC  Qieii) ;  nun  fiob  ηαφ  bar  ©erjeiintmä 
oucfc  t>te  %'mtel  ADß,  AEC  gieicft,  a(fo  bie  5Dret>efe 
DAß,  EAC  g^minf  Ιίφί ,  mithin  AB ;  AC  =  AD :  AE 

b.  u  in  bem  gegebenen  iöerfcditniß, 

/ 

S3ere((jnung.  : 

35ie  iage  unb  ©rofie  ber  iinie  AE,  foigii*  αηφ 
bie  tage  ber  itnie  FC,  lu§t  ftd>  (€ΐφ(  ηαφ  ber  Äompoft» 
tioi\  αυφ  burφ  Segnung  befttmmen^  Sßoilte  man 
ten  2BinfeI  FLG ,  unter  meiern  bie  gerabe  iinie,  »ei» 
d>e  ber  Ort  itf,  unb  bie  ber  iage  ηηφ  gegebene  iinie  BG 
einanber  (φΜ^η,  nebfl  bem  φιη-φίφηίκ* » ψιιηΐ t  L 
beftimmen ;  fo  fdnnce  biß  fo  gefφe^en♦  Die  iinie  AE 
f4neit>rt  bie  iinie  FC  entroeber  in  bem  tyimtt  L,  ober 
unterhalb  ber  iinie  BG ,  ober  oberhalb  betreiben» 
i^neibet  AE  bie  iinie  FC  in  bem  $)unit  L,  (Fig.  1 5, 

c,  )  fo  i|t  ALG,  b,  ALF  +  FLG  =  ADL  +  DAL 
(32,  1.  €·).   9ϊαφ  ber  OJe^nung  ab*r  ifi  AEF, 

oberer  ALF  =  ADL:  foig^  i(lFLG= 

©d)»eib«e  AE  (Fig.  i$.  d.)  bie  iinie  FC„unier&alb  ber 
«nie  BG ;  fo  muß  folgte  AE  bie  iinie  BG  iti  einem 
§)unfi  Ρ  f$neiben/  unb  bie  iinie  CF  n>irb  bie  iinie  BG 
üivtf  immer  in  einem  Punft  fφnei&en.  ©enn  wenn 
biß  ηίφί  wäre;  fo  mußte  CF  mit  BG  gl^fauffen; 
ίο^ίίφ  mußte,  ba  ηαφ  ber  3?er^;nung  AD  fenfredjt 
auf  BG,  unb  AE  (enttety  auf  CF  ifi,  AE  ebenfalls 
fentted)t  auf  BG  feijn ,  ober  es  müßten  in  bem  ©retjef 
ADPbie  ®infel  bet>  D  unb  Ρ  ted)U  fepn,  unb  biß  ijt 
«ηηιό§Ιίφ*  fφneibe  alfo  CF  bie  iinie  BG  in  L  ·,  fo 
ftnb  in  ben  ©reifen  ADP ,  LEP ,  bie  ®infel  bet>  Ρ 
<x\*  ©d)eitelmtnfei/  unb  ηαφ  ber  ®erjei$nimg  αηφ  bic 
fflJinfei  btt)  D,  Ε  gi^,  ^οΙ^Ηφ  ifl  αηφ  ber  9Binfef 
»AP  Oto  PAE  $lei#  bem  ELP  ober  FLG.  .  φι&Ιίφ, 
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wenn  AE  (Fig.  1 5.  a.  b.)  bie  iinfe  FC  o&er$aib  BG 
fdjneibef;  fo  teerten,  wie  t>or£in  erroiefen,  ftcfe  aud> 
bie  itnten  FC,  BG  föneiben.  <£$  gefd)e£e  biß  wiebet 
in  L  *,  fo  entfielt  enfroeber  ein  hievet  ADEL  , 
um  toe\d}e$  (ϊφ  ein  Ärete  befd;rei&en  lagt  (a,  ©φοί, 
5,  4·  &)/  böfcer  ifi  ber  SBinfel  FLG  =  D AE  (22,  3# 
(£,),  ober,  wenn  bie  fünfte  D,  L  jufcimmcn  fallen, 
b.  (>·  roenn  berffiinfel  AED  9(6ΐφ  tfi  bemQBinfcfl  ADB, 
fo  ifi  CDA,  b.  CDB  +  BDA  =  DAE  +  AED,  obec 
BDA  c/>  CDB  =  AED  co  DAE.  9}un  ifi  BD  Α  ηαφ 
ber  S8erjei*nung  ^ιφ  AED  >  folgfid)  ifi  CDB  obec 
FLG  gletd)  DAE.  3»  allen  $dUen  ifi  mithin  bet 
25infel,  unter  welchem  fid)  bie  itrtten  FC,  BG  jebnet« 
ben  gieid)  bem  SBinfel  DAE,  b.  t.  bem  gegebenen  BAC. 
Um  nun  (ωφ  ben  ϊ)ΐίτφ[φη(ίίί  ·  ^unf t  L  ju  be|ümmen, 
fudjrmanDL,  unb,  wenn  AD ,  wie  bei)  bet  SJerjetd)* 
mmg,  frnf^c  auf  BG  fiefct;  fo  ifi'  y 

in  bem  2)ret?ef  DEL :  DL :  ED  =  ίίη  DEL  ^ .  \  finFLG 

cofinAEDpffin  BAC 
Mb  in  bem  £)ret>ef  AED ;  ED :  AD  =  fin  BAC  :  (m  AED 

folgii^g^formigDL :  AD=:cofin  AED/  l{mAED 


3n  bem  ©reibet  DAE  aber,  in  weitem  bet  2Binfe{ 
DAE  gleid)  BAC  unb  DA  ;  AE  =  BA ';  AC  ifi,  jtnbet 
man 


2(uf  bte  u&rtgen  Salle,  wo  enfroeber  baä  ©reycf  DEL, 
ober  baö  3>re^ef  AED  terftyroinbei,  wirb  man  bie  2fat 
»cnbung  leid;t  matf;en  tonnen* 


ι.  £  e  ^  η  f  α 

Fig.  16.  a. 

SBenn  auö  einem  <Punft  Α  an  bie  SWittefpunfte 
fcon  jwetj  greifen  bie  cjeraben  itnien  AD ,  AG  gejogen 
werben,  unb  biefe  iinien  eben  bas  Q3erf)dtemg  unter  ein» 
onber  fcaben ,  wie  bie  ijalbmejfer  ED,  FG,  unb  man 
bte  geraben  Knien  AK,  AL  jie&t,  meiere  bie  Greife  gegen 
einer  Seite  fcin  unb  AM,  AN,  weld)e  fie  gegen  ber  an* 
bern  ©eite  §in  berufen :  fo  tfi  jeber  ber  beeben  ® in W 
KAL,  MAN  g(eiφ  tem  QBinfel  DAG,  ber  jttfifdjen 
fcen  geraben  iinien  entsaften  ifl ,  meiere  au$  bem  5>unf t 
Λ  an  bie  SWittelpunfte  gejogen  worben. 

£)enn  man  jiefce  DK,  GL,  unb,  well  in  ben  ved)U 
n>inflid)ten  ©reifen  (18,  3*  <i0  AKD,  ALG  ηαφ  ber 
93orau$fejung  AD  ;  AG  =  DK  :  GL,  ober  t>erroed)fe(f 
AD :  DJi  =  AG  :TiL ;  fo  ftnb  biefe  ©ret>ef  e  glei$winf« 
Ηφί  (7,6.^0;  olfo  («Λ  bie  OBinfel  DAK,  GAL  glei#, 
unb  /  wenn  man  ju  jebem  berfelben  ben  3£inf el  DAL 
fcinjufejt :  fo  fmb  bie  SBinfel  KAL,  DAG  βίβιφ.  (Eben 
fo  wirb  bewtefen,  baß  MAN,  DAG  gleich  feyen* 

7.  β  α  |.  .  ·  ·  ·  ' 

Fig.  16.  a.  b. 

Sßenn  au*  einem  gegebenen  φιιηίί  Α  |wei>  gerabe 
ifoien  AB ,  AC  gejogen  werben  ,  bie  einen  gegebenen 
2Binf  el  Β  AC  einfd)lie(fen ,  unb  ein  gegebene*  ©erhalt« 
hiß  unter  einanber  ^aben,  unb  ber  Snbpunft  Β  ber  ei« 
nm  ben  Umfang  eine*  beriage  ηαφ  gegebenen  greife*, 
|.  S5.  be*Äreife*,  befien  SRtttelpunft  D  iji,  bertJ&rf: 
fo  berührt  auef)  ber  (Jnbpunft  C  ber  anbern  einen  ber 
iage  ηαφ  Svenen  Umfrei*, 
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fDtart  jie£e  AD,  BD  unb  bann  AF  fd,  bafj  ber 
SBinfel  DAF  girid)  »erbe  bem  ÖBinfd  BAC  5  on  AF 
§in  jte^e  man  CG,  fo,  baß  ber  SBBinfe^ACG  gW* 
werbe  ABD.  ®eil  nun  bie  ffiinfei  DAG,  BAC  g^ 
fmb;  fo  fmb  ουφ  D AB,  GAC  gleich;  et  ftnb  ober  ουφ 
bie  SBinfef  ACG,  ABD  glrid),  mithin  bieSDreijefeACG, 
ABD  gl ric&mini Ιίφί ♦  3lfo  D Α :  AG  =  AB :  AC.  Unb, 
»eil  baö  93erl)dlfmß  bon  AB  ju  AC  gegeben  i  ji ;  fo  ijt 
ουφ  bat  £?er()<Sltntß  t>on  DA  31t  AG  gegeben ;  e$  ijt 
ober  DA  ber  ©ι  0  jfe  ηαφ  gegeben,  »eil  bie  9>unf t e  A,  D| 
gegeben  ftnb  (29.  $)♦) ;  aifo  ifl  ακφ  AG  ber  ©rojfe  ηαφ 

gegeben  (2·  3).)/  <**r  <"*Φ  *ö9e  ηαΦ  (*2 ·  ©0} 
fcigltcf)  tfl  ber  9>unft  G  gegeben  (30·  £)♦)·  Unb  roegen 
ber  glet^winf «*fen  SDretpfe  ijl  BD:  CG  AB:  AC, 
Q(fo  baö  ©etfyJitmß  *on  BD  ju  CG  gegeben ;  tmb,  »eil 
BD  ber  ©reffe  ηαφ  gegeben  ijl,  ijl  αιιφ  CG  ber  ©rojfe  · 
ηαφ  gegeben«  ®eil  alfe  au$  einem  gegebenen  §)unfc 
G  eine  ber  ©rdffe  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  GC  gebo- 
gen wirb:  fo  berührt  ber  tyuntt  C  einen  ber  iage  ηαφ 
gegebenen  Umfreis  (1·  @aj,)* 

Äompoftttotn 

2iu$  bem  gegebenen  tyuntt  Α  jfefce  man  bie  iinie 
AD  an  ben  SWitrelpunft  be$  ber.  iage  ηαφ  gegebfcneti 
Sreifee,  btefe  begegne  bem  Umfreiä  in  E,  ferner  jief)o# 
man  AF,  fo,  baß  ber  UBinfel  DAF  ^Μφ  roWbeöertt* 
gegebenen  SBinfel,  unb  jioar  ntuß  AF  auf  eben  ber 
©eite  gegen  bie  iinie  AD  («gen,  auf  n>eld;er  AC  gigen 
bie  iinie  AB  gebogen  »erben  fofl;  auf  AF  nc$me  man  . 
AG,  fo,  baß  AG  ju  AD  bat  gegebene  SBerfcaltniß  fcaf, 
unb  bann  öF  fo,  baß  GF:  DE  =s  AG  :  AD,  unb  be* 
f^reibe  aus  bem  IWicrelpunft  G  mit  bem  Jpalbmeffer 
GF  einen  Greift;  fo  mirb  bejfen  Umfang  ber  gefugte 
Ort  feyn,  b*  U  »enn  man  au*  bem  9>un£t  Α  an  bea 

Um- 


I  ι  -  ·  * 

/  » 

4$  1      !»  ; 

Umfittt,  beffen  %Rittelpunlt  D  ttf,  jrg*nt>  eine  gerate 
iinle  AB,  unb  bann  eine  anbere  AH  jte^i/  fo/  ba§  ber 
SBinfel  BAH,  beti  biefe  beeben  «nien  einf*«eflen,  glei* 
wirb  bem  ffiinfel  DAG,  unb  baß  AH  gegen  AB  eben 
bie  tage  befommt,  »ekfoe  AG  gegen  AD  fo  wirb 
AH  bem  Umfang  bed  anbern  greife*  in  einem  9>unft 
C  begegnen,  unb  es  wirb  fepn  AB:  AC  =  AD:  AG, 
totrin  man  nemlKfy  immer  biejemtjen  ©urd)fc(>niita* 
^unfie  B,  C  ober  b,  c  jufammen  nimmt/  meld)*  in  #n« 
fe&mtg  bei  fünfte*  Α  auf  einerlei  @eiten  ber  greife 
Hegen*  ©enn  #  »eil  AD:  AQ=:DE:  GF;  fo  ifi, 
wenn  ber  9>tmff  Α  innerhalb  bes  jfreife*  B£ ,  ober  auf 
feinem  Umfang  liegt ,  b.  i»  wenn  AD  f (einer  ober  gieicb 
%\t  DE,  auc^  GA  fleiner  ober  gleicfc  GF,  b.  i.  ber  0unft 
Α  liegt  απφ  inner&alfc  be$  Äreife$  CF,  ober  auf  feinem 
Umfang;  folglich  begegnet  jebe  au*  bem;?)unft.  Α  gejö* 
gene  «nie  bem  jfreife  CF»  3(i  aber,  ber  9>urtft  Α  aufr 
fer^alb  beö  jf  reifes  BE  *,  fo  wirb  man  auf  α^ηΐίφί  ^ 
jetgen,  ba£er  αυφ  außerhalb  bes  Breill*  CF  fep;  unb/ 
»eil  ber  3Öinfe!  BAH  glei^  ifi  bem  Sßinfei  DAG,  b.  i* 
Λαφ  bem  ie^nfaj  g(etc^  bcm  SBinfel  KAL,  fcer  jroif$t« 
bm  &on  Α  aus  ηαφ  einerlei)  (Seite  ber  greife  £tn  gejo« 
genen  $Seruf)cung$  ·  itnien  enthalten  ift;  weil  uberbt^ 
ABben.ifreisBE  entweber  berührt,  oter  jwifdtfn  bie 
i&n  ber%enben  iinien  fällt*  fo  muß  aud)  AH  benifreiS 
CF  entmeber  berühren,  ober  jrotfcben  bie  ifcn  beriftrenbeti 
Knien  AL,  AN  faden  :  in  jebcm  Sali  α  (f>  begegnet  AH 
bem  Ärei$€F:  es  geföefce  btp  in  Cy  unb  man  jtefc , 
bie  iinierf  BD,  CG.  ι  ©eil  nun  bie  ®infel  DAG,  BAC 
gWAfinbj  fo  finb  αιιφ'  DAB,  GAC  gUMj,  unb  ηαφ 
ber  QSerjeicbnung  ift  AD  ι  AG  =  DB  ς  GC >  bie  2Btt* 
hl  ABD,  ACG  aber  finb  eritweber  be»be  f (einer/  obe& 
ber^nidtffletner,  ds  eior^ter;  fbiglid)  fwb  (7/  ^ 
β·)  bie  iDrepef*  .ABD,  ACG  gleidjmfof^t*  mithin 

AB  :  ACä^AD;  AGf  bf  i  in  gegebenem  &e^aimi|K. 
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bem  ©refltf  ADG  ffi  bi>  6Mr»AD<  unb  bec 
SßinfelDAG  gegeben  ,  unb  Die  ©eiie  AG  wirb  .ηοφ 
ber  Äemjx>fitii>n  leicht  gefunben.    ©ie  ift  nemlicb 
AD  AG 

—  ·   ^(eraus  fdgt  fid?  riurt  αι»φ  fcaö  ii&Wge 

AB 

frerecfoneiu  <£*  ί|ϊ  η*ιηΙίφ.  ctg  ADG  = — .  eofee  BAC 

AC 


AC  AC  


—ctg BAC, uttö DG = AD  ^.cofinBAC. 

Λϊ$  ΛΒ 

€ηΜίφ  ifi  fcr  Salfornffec  GF  «  £J .  DE. 
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Fig.  17. 

SBenn  auö  einem  gegebenen  *punff  Α  auf  einer  ge* 
töten  iinie  jroep  ©fufe  AB,  AC  abgefdjnfiten  werten, 
»eldje  ein  gegebenes  9ved;tef  entfcaifen ,  unb  ber  (Enb* 
fünft  be$  einen  ©ruf*  Β  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene 
gerabe  iinie  DE  beruht;  fo  bentyrt  ber  €nbpunftC 
bes  anbern  ©fute  einen  ber  iage  nad)  gegebenen  Um; 
frei*. 

7tu&  bem  $unft  Α  fälle  man  auf  DE  ba$  Kerpen* 
bifei  AF ;  auf  AF  finbe  man  ben  tyimtt  G ,  in  welkem 
tor  Ott  ber  fünfte  G  ber  iinie  AF  begegnet,  b.  I  man 
beflimme  AG  fo  ,  baß  ba*  Stecftfef  FAG  glei*  wirb 
bem  gegebenen  SXaum ;  fo  iji  folglich  ber  5>u«f t  G  ge* 
jeben,  »eii,  ba  AF  gegeben  ifl,  αυφ  AG  gegeben  fe^n 
n>irb  (61.  £).)♦  Unb,  »eil  ηαφ  ber  (Boraudfejung  tu* 
Sicfof  BAC  eben  biefem  gegebenen  SÄawm  βίείφ  i|i ;  fo 
ftnb  bte  dted)tete  BAC,  f  AG  gfeίφ ,  affo  BA  >-  AF  m 
AG:  AC;  ^Ιίφ  jmb,  nwm.CG  gejogen  «wrb,  Die 


I 
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JDte^efe  BFA,  GCA  gietctyroinfitcf)*  (6,6·€.),  offober 
SBinfel  Λ  CG  g(ei<$  Dem  regiert  3Binfel  AFB.  ®eil 
öffo  twedf  jmet>  gegi&ene  fünfte  A,  G  jroep  gerabe  ii» 
nie«  AC,  GC  gebogen  fmb,  roeldje  einen  gegebenen  3Btn« 
fei  emfc^Iifflen;  fo  beehrt  ber  Durd^nirw^nff  C 
tiefer  Knien  einen  ber iage  ηαφ·  gegebenen  Umfret*  (ηαφ 
bem2ten@oi). 

^iuf  bie  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  Unit  DE 
falle  man  baö  ^erpenbifel  AF,  unb  neunte  barauf  ben  χ 
9>unft  G  fo  an/  bag  ba$  9ted)fef  FAGgieid)  werbe 
tem  gegebenen  iKaum,  über  bem  5Durchmeffer  AG  be» 
fd)reibe  man  einen  Ärete;  fo  wirb  beffen  Umfang  ber 
gefugte  Ort  fetjn.  £)enn  man  jie^e  aus  bem  9>unft  Α 
irgenb  eine  gerabe  iinie  AC,  roeldje  bem  Umfrete  in  C, 
ber  geraben  iinie  DE  aber  in  Β  begegne,  ferner  jiefce 
man  CG,  91un  i(i  ber  ©infel  ACG  im  J&albfm* 
gieid/tem  red)ien  ©infei  AFB;  alfo  finb  bie  Drepefe 
ACG,  AFBgleid)nnnflid)t;  fo(glid)AF:  AB=.AC:  AG, 
«Ifo  itf  9id)if  BAC  g(etd)  bem  0tytf  FAG,  b,  u  3^ίφ 
bem  gegebenen  -Kaum. 

QBenn  aus  einem  gegebenen  $unft  Α  auf  einer  g** 
taben  iinte  jroeij  @täfe  AB,  AC  abgefd)niffe»  »erben, 
welche  ein  gegebene«  dtethttt  enthalten,  unb  berSnb* 
punft  be$  einen  ©ttife  einen  ber  \age  ηαφ  gegebenen 
Umf rei*  betört;  fo  rotrb,  wenn  ber  gegebene  tyutitt  Α 
auf  biefem  Umfreie  liegt,  ber  €nbpunft  be*  «nbern 
©tute  eine  ber  iage  nad;  gegebene  gerabe  iinie  berühren* 
iiegt  aber  ber  9>unfi  Α  ηιφ*  auf  biefem  Untf reis ;  f» 
fceru^rt  ber  ©nbpunft  be$  anbern  ©tüfo  einen  ber  iefl* 
«αφ  gegebenen  Umfrei*, 

Fig. 
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ι.  5^·  35er  (inbpnnft  C  bes  einen  Stih  6e# 
ttifcr*  ben  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Äreis  ACG ,  unb*er 
,  «egebene  9>tmft  Α  lifcge  auf  bem  nemtt^en  greife. 

SÄön  jief>e  ben  JDurd^meffer  AG  (biefer  tfi  ber  fage 
imb  ©rojfe  ηαφ  gegeben)  unb  We  iinie  CG,  auf  AG 
tie£me  man  einen  tyuntt  F  fo,  ba£  ba$  9td)tfe  GAF 
fileicb  tmrb  b*m  gegebenen  SKdjff  CAB ;  f©  ifi ,  ta  AG 
gegeben  iji,  αηφ  AF  (61. 35.),  <xl(b  ber  ψηηΗ  F  (30· 
2)0  gegeben.  <i$  iji  aber  wegen  ber  gleiten  iXedjiefe 
AG :  AC  =  AB :  AF,  »enn  man,  alfo  FB  iiefjr ;  fo 
{mb  bie  Drerjefe  GÄC,  BAF  gleidmunflid  t;  e*  i#  aber 
ber  5Btnfel  ACG  im  Jpaibfreife  ein  red)ter,  fbiglicb  ifi 
ουφ  AFB  ein  reebeer  2BinfeI;  nun  iji  bie  Jage  ton  AF, 
fatb  ber  tyuntt  F  gegeben ,  mithin  ifi  BF  ber  tage  ηαφ 
gegeben  (3  2  ♦  35·) ;  elfo  beruhe  ber  f)unfc  Β  eine  ber 
läge  ηαφ  gegebene  gerabe  iinije* 

€s  ifi  big  ber  umgefe^rie  »orige  βα$,  unb  bie 
Äompofttton  ergiebe  fid)  leίφ^  9Jlan  be|ümme  nem* 
Ιίφ  ben  ^)unfe  F  fo,  ba£  ba*  Sicbrf  GAF  glei*  n>erbe 
bem  gegebenen  JRaum ,  am  bem  spunfc  F  tmd)tt  man 

DFE  fenfmfyt  auf  AG. 

·■· 

Fig.  1 8.  a.  b. 

gafl*  ©er  Grnbpunff  Β  bei  einen  ©fufö  6e* 
ru^re  ben  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Ärei*  DBF,  ber  ge- 
gebene 9>unft  Α  aber  liege  ηιφ*  auf  biefem  Umfrefo 
DEfe^e&on  bem  gegebenen  fireü  ber  jenige  ©urdjmef» 
fer,  ber  burφ  ben  ^unfe  Α  ge£i,  unb  AB  begegne  bem 
jfreife  aneber  in  F.  9ßeil  nun  aus  bem  ^unfr  A,  ber 
innerhalb  ober  auflfer^alb  bei  Äreife*  DBE  gegeben  ifi, 
bie  iinie  ABF  an  einen  gegebenen  Äreie  gebogen  iti ;  fo 
ifi  bae  3ied)te{  BAF  gegeben  (95.  oOer  96.  3X),  9ίαφ 
ber  ©orausfejung  aber  ifi  ba*  3\ά)Λ  BAC  gegeben;  alfo 


ifl  ba$  !8er§ataug  ber  bebten  ^φαΐέ  BAF,  unb  BAC 
(Y*  ©V)  ;  fb(glw#  bÄ6  SOcr^aif«i^  t>on  AF  ju  AG  gege* 
ton*  <£*  fmb  alfb  au*  einem  gegebenen  9>unfi  Α  auf 
einet  geraten  itm*  510*9  ©<uf*  AF,  AC  abgeftynitten, 
-n^e  ein  gegebene*  SBer§almi§  unfer  einanber  fcaben, 
tihb  ber  ^n^punfe  F  bei  einen  ©tute  berührt  ben  Um» 
fang  be*  ber  tage  ηαφ  gegebenen  8t*tft$  BDE ;  fo(glici) 
Utii}tt  ber  £nbpunf(  C  be*  anbern  ©iuf *  ben  Umfang 
eme$  ber  iage  ιίαφ  gegebenen  Greifes  ηαφ  b«n  sie« 

<£ö  £9*  DE  t>on  bem  be*  iage  ηαφ  gegebene« 
greife  berjeniflf  ©untymeffer,  ber  buvdy  ben  $>unft  Α 
gfi;e,  unb  man  maφe  ba6  SKe*ief  DAG  gleicfr  bf m  ge* 
ebenen  Saum,  Μΐηίίφ  fo ,  baß  bie  fünfte  D,  G  auf 
.cin<?r(et>  ober  t>erf*tebene  ©eiten  be$  ?)unfte$  Afraien^ 
je  ηαφ&βηι  tütywitte  B>  C  auf  einerlei  ober  auf  oerfdjie* 
bene  ©eifen  *on  eben  biefem  i>unfi  fallen  follen*  9luK 
treibe  man  ηαφ  bem  sfen  6<y  ben  ÄreiöHCGfo 
ba£,  wenn  aus  bem  ψηηΗ  Α  irgenb  eine  ijnie  AF  an  t>et| 
Ärei$  DFE  gejogen  rotrb,  biefe  bem  $rete  HCG  in 
einem  tyimtt  C  begegne ,  unb  AF :  AC  Qleid)  fepe 
AE :  AG,;  t?t£  wföitQt  nemiW) ,  menn  man  ten  9>unft 
Η  fo  befHmmt,  bag  AE  :  AG  =  AD :  AH,  unb  bann 
,  über  bem  &u^mejfer  GH  «inen  Äreiö  bef$refti ;  fo 
wirb  beflen  Umfand  ber  gefixte  Drt  f<?9*.  £enft  du* 
bem  $unft  Α  jiefce  man  an  ben  DE  irgertb  fftife 
£*rabe  iinU  AB,  bte  üem  £rete  nneber  in  F  begtgtie} 
fo  begegnet  ηαφ  ber  ißerit^wig  AF  bem  Ärefc  HG 
in  einem  ^unffe  C,  nnb  e*  ifl  AF :  AC  =  AE*  AG,  alf6 
3{φ(ί  BAF  :  SKcfjtf  BAC  =  mtf  DAE  :  SKcf>Cf  DAÖ 
(1 ,  6,  €.)»  8ln«  ftttb  aber  bte  Di^fefe  BAF,  DAE 
&tid)  <3uf.  36,  3·  Hlfb  »fi  ba*  -Stf$tef  BAC 

βίβίφ  tem  9\ed;tef  DAG,  b*  ι,^φ  b«m  gegebene« 

,    -  '  ftaum» 

\ 

I 

S 


*·  I. 

»  Digitized  by  Google 


5* 


Slauwu   Unb  man  fie&t  U\d)t  r  ba§  t>t^  Jage  ber  fünfte 
B,  C  gerabe  bie  ent<jegen<}efejce  feye  Do«  6«  iage  ber 
;  §)unfte  F,  C 

♦  « 

Ρ  i  g>      ι  9> 

,  SBemt  aus  einem  gegebenen  95unff  Α  jtDfp  gerate 
Ihnen  AB,  AC  gezögert  werten  ,  melcfie  einen  gegebenen 
SBtnfel  BAC,  unb  ein  gegebenes  9ied>tef  BAC  enthalten, 
unb  ber  tjnbpuuft  Μ  einen  Β  eine  -ber  iage  ηαφ  gege« 
bene  gerabe  i inie  berührt;  fo  berührt  ber  (JnbpunPt  bec 
entern  C  ben  Umfang  eines  ber  iage  ηαφ  gegebene« 
Äreife*. 

Sflan  falle  au$  bem  tyunft  Α  auf  bie  gerabe  iinie 
DE  baö  ißerpenbifel  AF,  unb  jielje  bie  Unit  AG  fo, 
bafj  ber  QBiftfef  FAG  gίeiφ  werbe  bem  gegebenen  5Bin« 
Μ  BAC,  ben  9>unf(  G  tefumme  man  fb;  ba§  bai 
^fef  FAG  fllet*  fepe  bem  9ied)ref  BAC,  enblid?  jie« 
fce  man  GC.  QBett  mm  bie  2£infel  FAG,  BAC  gfeicfr 
fmb;  fo  finb,  einen  gemeinfd)aftiid)en  Fintel  ^tnjuge» 
jqt  ober  (untpeggenommen,  and)  bie  SBinfel  FAB,  GAG 
ί^ίφ;  unb/  weil  bie  9ved)fefe  FAG,  BAC  g(dd>  fmb; 
fo  ί|ϊ  FA:  AB  =  AC:  AG,  foitfbd)  f«*b  bie  Qteyete 
FAB,  GAC  Qieid)mniüd)t  (6,  6.  <£.),  <Φ  iß  ter®üi« 
fei  Α  CG  gleid)  bem  red)ien  SÖinfel  AFB ;  nun  ig  bie 
iagei**.  3)4  unb  ©roffe  (28.  29.  D.)  t>on  AF,  imi 
«αφ  ba$  SXe$tef  FAG  gegeben  ,  mii^in  iß  AG  bec 
©rojje  nai)  gegeben  (6u  XX)/  aber  aud;  ber  tage  ηαφ 
wegen  bes  gegebenen  2Binfel$  FAG  (32.  55,);  alfo  i|t 
ber  5>unft  G  gegeben  (sc*  ÖBeil  alfo  αυΰ  jtt>e$ 

gegebenen  fünften  A,  G  jroejj  ί inten  AC,  GC  gebogen 
finb/  meiere  einen  gegebenen  ißinfei  ACG  einfd)lief]en; 
jb  berührt  btv  tyuntt  C  ben  Umfang  eines  ber  iage  ηαφ 
flegebeneo  Äreije*  (ηαφ  bem  zten  ©aj)*. 


;  2fo*  bem  begebenen  9>unfe  Α  )itf)t  man  AF,  unb 
AG  n>te  oben,  über  AG  al*  X>urd)me(fer  bef(irei6e' man 
einen  Ärei* ;  fo  wirb  beflen  Umfang  ber  gefudrte  Ort 
fepn.  iDenn,  man  jie^e  au*  Α  an  DE  trgenb  eine  ge* 
rabe  finie  AB,  unb  maefce  ben©tnfelBAH  $ieid) FAG \  ι 
fo  wirb  AH  bem  Umfrei*  ηοφ  in  einenj  3>unit  C  6e» 
gegnen,  unb  ba*  dld)tt  BAC  wirb  gίeiφ  fetjn  bem  SKcfctf 
FAG*  €*  ftnb  nemttd)1  wegen  ber  ©leitete  ber  SSBitn 
Tel  FAG,  BAH  au*  bie  SBinfei  FAB,  GAH  gfcid); 
alfo  ifl  ber  SB&tnfel  GAH  fpijig,  ,folg«c$  föneibet  bie 
jjerabeimie  AH  ben  $rei*;  fiefdmetbe  i&n  in  C,  unb 
man  jiejje  GC,  fo  ftnb  bie  £)ret>efe  FAB,  GAC  gleich 
tmnf  iid)t,  benn  ber  SSinfel  AGG  im  £albfrei*  ffi  gieiefc 
bem  red/ten  OBinfel  AFB;  alfo  AF:  AB  =  AC  :  AG» 
folgli*  bas  9id)tf  BAC  $\ήφ  bem  SRtyt  FAG ,  b*  i. 
gleid;  bem  flegebenen  SKaum* 

IL  ßU 

Sßenn  au*  einem  gegebenen  f>unft  Α  jwet)  gerate 
linien  Aß,  AC  gebogen  werben ,  we(d>e  einen  gegebene« 
SBinfel  BAC,  unb  ein  gegebene*  dientet  enthalten,  unb 
Nr  (Enbpunft  ber  einen  ben  Umfang  eine*  ber  iage  ηαφ 
gegebenen  greife*  berührt ;  fo  wirb ,  wenn  ber  9>unf t  Α 
auf  bem  Umfang  biefe*  greife*  liegt,  ber  (Snbpunff  ber 
tanbern  eine  ber  Jage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  berufc 
ren.  iiegt  aber  ber  gegebene  ^unft  Α  ηίφ*  auf  bem 
Umfang  biefe*  Äreife* ;  fo  berührt  ber  Snbpunft  ber 
enbern  iinie  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfrei**  . 

ι  · 

i 

Fig.  19. 

1  ■ 

1»  9alL   ©er  gegebene  3>unft  Α  liege  auf  bem 
lXmfan$  be*  ber  iage  nad;  gegebenen  greife* ,  beflett 
.  '  5Durd^ 
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JÖurtfimeffer  AG      n>e ld)et  ©u^mejfer  AG  affbbefcv 
iage  «αφ  gegeben  tff/  unb  'ber  (Snbpunfe  C  ber  einen, 
ber  gezogenen  iinie  betil&w  ben  Umfang  eben  biefe$Äret* 
fei  j  fo  berühre  ber  Cnbpunft  £  ber  anbern  eine  ber  ^age* 
ηαφ  gegebene  gerabe  iinie.    ©erin  man  jie^e  CG  unb 
^τηαφ  AF,  fo,  baß- ber  ffitnfel  GAF  g^  roerbe  bem 
©infel  CÄB,  unb  be*  SHe&rf  GAF  gfetd)  bem  $$efr 
CAB,  unb  bn§  AF,  AB  auf  einerlei  leiten  ber  gelben 
iinienAG,  AC  faflen,  enbUφ  jiefce  man  ηοφ  bie  iinie 
BF.   <£$  fmb  alfo  bie  ©retpfe  FAB,  CAG  g^tbinf*  · 
Ιίφί,  mithin  ber  SBinfel  AFB  glei^  bem  reφeen  ffiin* 
Μ  ACG,    SBeilaber  bie  iage  wti  AG,  ber  £Dinfei 
CAB  ober  GAF,  unb  ber  tyuntt  Α  gegeben  fmb;  fo  ijl  · 
bie  gerabe  iinie  AF  ber  Jage  ηαφ  «gegeben  (*2<  SD«),* 
aber  ουφ  ber  @r6ffe  ηαφ  >  mei(  AG  ber  ©teflfe  ηαφ, 
tob  ba$  91φίί  GAF  gegeben  ftnb/  *ffo  iff  ber  Stinte 
F  gegeben.   SRun  ifl  aber  αυφ  ber  red)fe®infet  AFB,  * 
mithin  bie  gerabe  Unk  FB,  roe^e  ber  tyimtt  Β  berieft/ 
Jet  iage  ηαφ  gegeben,   ©te  Äompoftfion  ergiebf  βφ 
bfeftt.    SRan  jiefce  Μΐηϋφ  bie  gerabe  «nie  AF,  mie 
gefagt  rborben ,  unb  bu^  F  erriete  man  auf  AF  bb* : 
§>erpen&ifel  FE.  ,       -  · 

.  ·  * 

30,  ;     '       .       :,  « 

2·  gaff,  ©er  gegebene  9>tinft  Α  Hege  ηίφί  auf 
bem  Umfang  bes  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Greifes  BDE, 
unb  ber  (JnbpunftB  ber  einen  ber  gejo^enen  iiniert  be« 
rityre  biefen  Äreis;  fo  berührt  atd)  ber  ^nbpunft  C  ber 
otitern  einen  ber  iage  nad)  gegebenen  Umfreiö. 

35enn  AB  begegne  bem  greife  roieber  in  D ;  fo  ί|ϊ; 
»ei(  aus  einem  gegebenen  9>uhfrA  an  eitlen  ber  iage 
ηαφ  gegebenen  Äreid  bie  gerabe  iime  ADB  gejogen  ifl, 
ia$  9\fd)tef  BAD  gegeben  (95.  ober  96.  φ.) ;  min  ijl' 
ηαφ  ber  ©orausfejimg  baö  9td>rf  BAC  gegeben  ;  folg» 
Ιίφ  ifl  (i.DO  ***  Wetf)altM$  berief*  BAD,  BAC>  ' 


olfo  tat  ββφΜιιφ  Λ>οη  AD  §u  AC  $ejjc&em  ®*tt 
ft[fo  aus  einem  gegebenen  ^>Unfi  Α  bie  gerabe  iwien 
AD)  ACgejogien  ftnb,  bie  einen  gegebenen  ffitnfel  DAC 
einfcfcllflTm/  unb  ein  gegebenes  i8er(>ditm£  unter  eman« 
ber  feaben,  un&  roeil  ber  €nbpu»ft  D  ber  einen  biefee 
iinien  einen  her  iage  nad>  gegebenen  Umftetö  berührt; 
fo  betört  au4)  ber  €tibjumf f  C  ber  anbern  einen  ber  tage 
ηαφ  gegebenen  Umf  reis  ηαφ  bem  7<en  ©04* 

·ν„·    ■:.  , ,   Äompcfittütt.  - 

;  ifuö  bem  gegebenen  tyuntt  Α  jie$e  man  buref)  bw 
SJUifeipuaft  be*  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Äreife*  bie  gei 
rpbe  Jipie  AEF»  unb  au$  eben  biefem  tyirntt  jie&e  man 
AG  fo,  bafc  foroo&l  ber  UBinfel  FAG  gletcb  merbe  Dem 
gegebenen  Wintel,  als  αμφ  ba*  9tat?tef  FAG  gkicfc 
werbe  benf  gegebenen  Siaum ;  unb  ηαφ'  bei;  Äompofw 
I(oh  Des  Tten  ©ajes  b^reibe  man  einen  UrofreiS/  tori« 
cfyer  ber  Ort  iß  bpn  atten>  fünften  G>  bie  Μΐηϋφ  €nt)« 
punf  fe  füib  bon  gelben  ί inien  AQ  >  we^e  mit  b**  0« 
fcen  ,Umfrei$  BDE  gezogenen  iin^en  AE  einen  Söinfel 
mαφen  gleid)  bem  gegebenen  SBinfel  FAQ  ,  unb  ju 
toelcben  bie  iimen  AE  ein  93er§dltm§  £aben  gfeίφ  bem 
QSerijaitnig  t>on  ΛΕ  :  AG.  €*  fepe  ber  befφrίebene 
ttmfrete  GClf;  fo  tpirb  biefer  fce*  Ort  fetjn, 

b.  u  wenn  man  aus  fcem  sPunft  Α  irgenb  eine  iinie  AB 
on  ben  Jfiete  BDE,  unb  aus  eben  tiefem  $unfi  eine  ίί· 
nie  AKjiefcc,  fo,  baß  ber  ©itifel  BÄK  <^ίφ  wirb  bem 
SBmfel  FAG ;  fo  begegnet  AK  bem  greife  GCH  in 
jU5c?>  5>unften  C,  Η  (wie  aus  fcem  7teu  ©a$  erhellet), 
unb  es  ifr  baS  9νφίί  BAC  glei*  Dem  Gegebenen  ίΚφιί 
Ε  AG,  wenn  man  nur  immer  ven  Den  £)urd.#mit$* 
fünften  ber  iinien  ADB,  ACH  mit  pen  Reifen  biejent» 
g*  jufammen  nimmt  /  rseid;e  eine  entgegengefejte  iage 
fcaben*   £>enn  ,  »eil  ηαφ  ber  OJer^nung  (nemM 

« 
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nad)  b«m  Tttn.ßaj)  An  ;  AC  =*'  A£  ι  AG;  fo  ifl  , 
£ΚφίΡ  BAD  ;  «Kcbtf  BAC  (AE-  AG  ,  b.  i.  =). 
9{φίί,  ΡΑΕ  ;-«Χφίί  FAG.  «Run  i(i  SK*tf  BAD 
ss  Si^tf  FAE  ;  mifbm  SKcbtf  BAC  =  9vd>tf  FAG, 
1. 1.  ijieici;  btm  gegebenen  staunt.  Unb,  weil  ηαφ  eben 
bem  7te«  Saj  AD  :  AC  =  AB  :  AH  ;  fo  t(t  9icbtf 

p.AH  =  0νφίί  BAC  ober  FAG ,    i.  flUWi  bero  gegr * 
benen  SXoum% 

l 

.  ν        ?ö  e >  t *  φ  tut »  0»  · . 

•  $)fe  SJeredmung  be$  ijl«t  toitb  fe$r  ieici^  , 
cus  ber  Äompofciton  f^rgeleitei,   Sur  bw  ztm  $aü  tjt 

AG=  ^Tf~>  fc(g(M[) AG :  AE=AB  ÄC:'AF.  AE, 

imb,  wenn  Ο  ber  SBlitttlpuntt  bei  flegebeuen ,  Μ  be* 
}u  fitfbenben  Greife*  iji ;  fo  ifi  ηαφ  b«ro  im.  @a| 

*μ=*τώ£·  3"  »■»      A0M  ·  Η 

mtäitm  alfb  jeje  bie  ©eilen  AO,  AM  netyl  bem  einge* 
jtyloflenen  ©infel  befanni  ßnb ,  jwbet  man  ferner 

Ctg  ΑΟΜ  =  eofee  BAC  —  ctg  BAQ 

enb0M^A0^^|)-3.§^.cOfinBAC, 
S>*  $albmefler  GM  c  nblid?  φ  ss  -^f^  * 


r 


Fig.  9*4· 

SBcnn  au*  jmeij  gegebenen  fünften  Α,  Β  jfleg  ge* 
übe  9>arauei«tinien  AC,  BD  geigen  werben/  »peldje 

.··.:.  £>  4  <»« 
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ein  gegebenes  <8erf)a(rmfr  unter  einönber  $a6en  ,  tto& 
ber  (fnbjwnft  C  ber  einen  biefer  liniin  eine  ber  Jage 
ηαφ  gegebene  gerabe  itnie  EF  bmtyrt;  fo  berührt  αηφί 
ber  (frtbptmf  t  D  ber  anbern  eine  bec  tage  ηαφ  gegeben* 
gerate  iinie.  * 
SDenn,  manfiffe  ai«  Α  auf  EF  bfcö  9>erpenbif f t 
AG  ,  weiche*  a*fo  Der  tage  (33**3>0  «nb  ©röffe  ηαφ 
(38·  ay*  3)·)  gegeben  ijt.  * 
.  3ue  Β  jieipe  man ,  auf  m\d)tt  Seite  man  tütlf^ 
BH  mit  AG  gieiebiauffenb  ,  unb  ne&me  BH :  AG  =» 
BD:  AC;  fo  if*  BH  ber  tage  (31.  t>.)  aber  aud>  bee 
©rojfe  (3.  3>.)  nachgegeben,  unb,  weil  ber  $unft  Β 
.gegeb**.  i#;  fo  ifc  folgluf)  aud>  ber  9>unft^H  gegebet* 
(30.  ©.)♦   SRan  jiefceDH,  unb  »et!  AG",  BH,  tote 
ü\\d>  AC ,  BD  gleid)iauffenb  jfnb  ;  fo  ftnb  bie  9Binf  et 
G AC,  HBD  gletd).  2Bcil  uberbifj  AG :  BH  =  AC :  BD  \ 
fo  fmb  bie  ©re^ef e  GAC,  HBD  g^nnnf  Ιίφί  (6, 6. 
mithin  BHD  glety  bem  rechten  ®infei  AGC.  2Beit 
aifo  aus  einem  gegebenen  ^unft  Η  auf  einer  ber  iage 
ηαφ  gegebenen  geraten  tinie  BH  bie  gerabe  iirne  HD 
unter  eineijt  gegebenen  SBinf  ei  gejogen  motten ;  fp  i(i 
HD  ber  iage  ηαφ  gegeben  (32·  SD.),  mithin  berührt  D 
eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  itnie* 

Äonfpofttion.          "'·  » 

5Wan  falle  auf  EF  ba$  9>erpenbifei  AG,  burt&B 
jt'efye  man  BK  mit  AG  gicKblauffenb ,  unb  auf  BK  ne§« 
me  manBH  :  AG  in  bem  gegebenen  ©er^ältnifj,  enb# 
Ιίφ  jie^e  man  burdj  Η  bie  iinie  HL  gleicfclauffenb  mit 
EF ;  fo  roirb  HL  ber  gefu$te  Ort  fet>n.  3Benn  man 
nemltd)  au6  ben  fünften  Λ,  Β  an  EF,  LH  irgenb  jroei> 
parallel .  linien  AC,  BD  jtef)t ,  fo  ftnb  bie  ©retjefe 
GAC,  HBDg^)minfItö)t,  alfo  ifr  AC :  BD=AG :  BH, 

b*  u  in  bem  gegebenen  9ta$altmß«  · ' 

13.  Θα|. 
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QÖewi  ait*  jtt>*0  gegebenen  fünften  Ä,  Β  jmey  ge« 
wbe  sparatteMinien  AC,  BD  gejogen  »erben,  mtld* 
ein  gegebenes  93er(>aUmß  unter  einanber  $aben ,  unb 
ber  <£nbpunft  C  ber  einen  biefer  ihnen  einen  ber  iage 
ικιφ  gegebenen  Urofrei*,  j.  ben  Umßrete ,  teffe« 
SRittelpunft  £  if!,  bentyrt;  fo  beruht  αιιφ  ber  €nb* 
pxmtt  D  ber  onbern  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Um* 
fcei& 

•  *  ·  *  *   .  . 

Fig.  33. 



SWati  jie$e  AE ,  tmb  burdj  ben  9>unfc  B,  auf  totU 
(^er  Seite  man  miß,  BF  mit  AE  gleictyatiffenb,  neunte 
BF :  AE  =  BD :  AC ,  unb  jiefce  EC,  FD.  ifi  a(fo 
BF  ber  iage  unb  ©roffe  ηαφ  ,  folgM)  αηφ  ber  Punft  F 
gegeben,  unb  bie  ©reyefe  AEG,  BFD  finb  gfeiφ»mfr 
liü}t,  mei4eö  rpte  im  vorigen  @oj  eroiefen  mirb.  geig» 
Ιίφ  ifl  EC :  FD  =  AC :  BD,  b  i.  in  bem  gegebenen  ©er* 
(jitni$;  imb,  weil  EC  ber  ©rifle  ηαφ  gegeben  if!; 
ifi  aucb  FD  ber  ©roffe  ηαφ  gegeben  (2.  ©0/  »eil  «ber* 
bi§  ber  9>mtft  F  gegeben  i#;  fo  beruht  ber  ?>unfi  ,D 
einen  ber  jage  ηαφ  gegebenen  Umfrei*,  ηαφ  bem 
iflen  βα^ 

Äompofiftott. 

Q)ian  jiefce  bie  gerabe  {inte  AE,  bie  bem  gegebenen 
Urnfretö  in  G  begegne,  b*u*b  Β  jiefce  man  mit  ΑΈ  eine 
^araüeMinie,  auf  biefet  ne^me  man  BF  jti  AE,  unb 
FH  ju  EG  in  bem  gegebenen  93erf>affm£  ,  aus  bem 
STiitteijyjnft  F  mit  bem  $afbmejfer  FH  betreibe  man 
einen  Äfceis;  fo  wirb  beffen  Umfang  ber  gefuc&fe  Ott 
jetjn,  b*  i,  wenn  man  am  Α  irgenb  eine  iinie  AC,  bie 
bem  Ufflfrete,  beffen  SRittetpunft  Ε  ijl,  in  C,  c  begeg- 
'  .     *         1      ©  5  net, 
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«ei;  tmb  bann  au$  Β  nxii  AC  eine  ^arattef » iime  BK 
jie&f;  fo  wirb  biefe  bem  Umfrei*,  bejfen  SRitfelpimfi  F 
fft,  in  jme?  9>unfien  D,  d  begegnen  ,  tmb  Μ  iwto  fepn 
AC:  BD  =  AE:  BF,  alfo  in  bem  gegebeneh  93er (ja fr* 
iu§,  wenn  man  nemlid) immer  biejemgen ^Unfte  C,D 
ebet  c,  d  jufdmmen  nimmt,  bie  in  2infe$ung*er  fünfte 
Α,  Β  auf  einerlei  ©eieen  ber  Greife  Hegen,  ©enh  man 
jie$e  AL,  BM,  roeld)e  bie  $Wfe  auf  ben  @etten  ber 
tyunitt  C,  D  berühren,  tmb  ^cmaeb  bie  iinien  EL,  FtyL 
SDie  ©re^cfe  AEL,  BFM  finb  gleidjroinfUdjt,  roeicfeeS 
ganj  wie  im  i(3en  iefmfaj  ermtefen  mirb;  folglich  ftnb 
fcie  QBtnfel  EAll,  FBM  gleidj ;  es  ftnb  aber  αιιφ  bie 
SBmfrfEAO,  FBK  gleich,  weil  AE,  BF  tmb  AC,  BD 
g(eid)Jai*ffenb  fmb ;  toeä  nun  AC  innerhalb  <bed;®infefe 
EAL  faßt,  fo  wirb  BK  innerhalb  beö  SBinfefe  FBM 
fallen ,'  alfo  1>em  Ärete  begegnen ;  big  gefdjefoe  in  D,  d, 
tmb  man  jief>e  EC,  FD.  3ßetl  min  ηαφ  ber  ©er  jeicfc 
mmg  AE :  BF  =  EG :  FH  =  EC :  FD ,  unb  in  ben 
Siefen  AEC,  BFD  bie  SBinfel  EAC,  FBD  Βίβίφ# 
imb  bie  3Binfel  btp  C,  D  enifoeber  bepöe  fleiner,  ober 
bei)be  ηιά)ί  t leinet  finb,  afe  ein  rechter;  fo  ftnb  bie 
©rei>efe  AEC,  BFD  gleicbn>inflid;e  (7/  6;  €0;  alfo 
i(l  AC:  BDf=»  AE;  BF,  b.  u  in  bem  gegebenen  93er* 
fcdfoiif. 

...      *  Fig.  23. 

* 

<ffienn  öue  jmey  gegebenen  ^nnffen  Α,  Β  §met;  ge* 
tabe  $>ara8el « Hnten  AC,  BD  gejogen  roerben,  welche 
ein  gegebene^  SKedjtef  etnfd)lie{fcn ,  unb  ber  (Enbpimft 
C  ber  einen  biefer  imten  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  ge« 
rabe  «nie  EF  beruht;  fo  beruht  ber  €nbpunff  D  ber 

anbern  einen  ber  iage  nad)  gegebenen  Urofrefo  . 

♦«  '  ' 
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©enn  man  negme  auf  ber  geraben  Unit  AC ,  auf 
mldjev  ©eite  man  roill,  AG  gleicb  BD.  QBeü  nun  auf 
einer  gefaben  iinie  au*  einem  gegebenen  <Punft  Α  jroet; 
©tufe  AC,  AG  abgrfdjniiien  finb,  meiere  ein  gegebenes 
Siec^ief  entölten ,  unb  ber  (Enbpunft  bec  einen  C  eine 
ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  berührt;  fo  berührt 
ber  (Jnbpunft  ber  anbern  G  einen  ber  iage  nad)  gegebe« 
nen  Umfreie  ηαφ  bem  Gfen  @a$.  Unb ,  mei(  aus  jroep 
gegebenen  fünften  Α,  Β  jroei;  gerabe  parallel » iinten 
AG,  HD  gejogen  fmb ,  bie  ein  gegebenem  Q3er(>dltnig 
unter  einanber  £aben  (benn  fie  ftnb  gietφ)/  unb  ber€nb- 
punft  ber  einen  G  einen- ber  iage  ηαφ  gegebenen  Um* 
frei*  berührt;  fo  berührt  αυφ  ber  Cnbpunfi  D  beran*  · 
bem  einen  ber  Jage  ηαφ  gegebenen  Umtat*  ηαφ  bem 
twfcergefcenben  ©aj. 

SDte  tfompofttion  folge  feiere  au*  ben  tfompoftfto« 
wen  be*  gfen  unb  t>orfcerge£enbett  1 3ten  ©aje*.  ©lart 
falle  nefym(id)  au*  bem  $)unff  Α  auf  bie  .gerabe  iinte  EF 
baö  5)erpenbife(  AH»  unb  beftimme  auf  biefem  ben^unft 
Kfo,  baß  ba*  fRd)tt  HAK  g(ei*  rntrb  bem  gegebeneu 
SKaum,  au*  bem  tyxmtt  Β  jie()e  man  BL  mit  ΛΚ  gleich 
unb  ylctchlnuffcnb ,  unb  befd;reibe  über  tem  3>ttrd)me|fec 
BL  einen  £rei*;  fo  roirb  beffen  Umfang  ber  gefixte  öri 
fepn,  b.  i.  wenn  man  au*  Α  an  bie  gerabe  iinie  EF  ir*  * 
genb  eine  gerabe  iinie  AC,  unb  au*  B;mit  AC  βΜφ* 
lauffeub  eine  it^ie  BD  iie^i,  bie  bem  Ärei*  BDL  in  J>  ■ 
begegne;  fo  wirb  ba*  9ίeφίef  AC  X  BD  gietö)  fej)n  bein 
9ied)tef  HAK.  Denn  man  benfe  fid;  über  bern35u^# 
meffer  AK  einen  tfrei*  befd;neben ,  bem  AC  in  G  be* 
flegtte;  fo  ifl  ηαφ  bem  1 5  eeh  ©a$,  roeii  BL  =  AK, 
αϋφ  BD= AG  ·,  nad)  bem  8*en  ©aj  aber  ijl  ba*  9νφίί 
CAG,  mithin  aud)  ba*9id;tf  CA  χ  BD  g(etφ  fcem9td;te 
ΗΛΚ,  b.  u  $!eid)  bem  gegebenen  Svaunn 
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2Bmn  aü$  gn>ei>  gegebenen  fünften  Α,  Β  jme^ge« 
•  rabe  parallel  *  iiniett  AC,  BD  gebogen  werben,  roekfoe 
ein  gegebenes  SXec^trf  6ΐηΓφ1ΐ€(|€η ,  unb  ber  €nbpunft 
ber  einen  biefer  iinien  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen 
Unrfreiö  berührt;  fa  mirb,  wen«  bei-  gegebene 
fcon  meinem  auä  biefe  iinie  gejegen  nibrben ,  αιιφ  auf 
btejero  Umf  reis  liegt/  ber  €nbpunft  bei*  imbern  eine  ber, 
läge  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  berühren«  itegt  hinge- 
gen biefer  9>unft  nid>t  auf  biefem  Umfrete;  fo  berufne 
ber  (£nbpunft  ber  anbern  ebenfalls  einen  ber  log*  ηαφ 
gegebenen  Umfrefc, 

•  ■  «  »     ·  .  ·  |  .  ,  · 

x  Fig.  '-2  j. 

•  ·       .    . .  .  ί 

ι.  $ail,  ©er  ©ibpunft  ber  einen  D  Wege  auf  ei« 
fi*m  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfrm,  }♦  95«  auf  bem, 
beflen  Stow&mefler  HL  ifl,  unb  üer  gegebene  9>unft  R 
fepe  auf  -eben  biefem  Umfrete;  fo  berührt  ber  {fn&punfi 
C  ber'  andern  ein*  ber  tage  ηαφ  gegebene  gerate  Unit. 
35enn  mön  neunte  auf  AC  ben  Spunft  G  (b  an,  ba£ 
AG^=HD;  fo  berührt  ηαφ  bem  i3ten@ajber  9>unft 
G  eilten  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfreie,  nemltd;  ben 
Umfrei*  ,  beflfen  Du^me  fier  AK  mit  BL  -glwb  unb 
g^lauffenb  itf.  Unb,  roeil  au*  einem  gegebenen  tymtt 
Α  auf  einer  geraben  iinie  jme?  ©iufeAC>  AG  abge« 
(φήί^η  werben ,  toAfyt  ein  gegebenes  9id)tf  entsaften, 
unb  ber  ©tbpunft  bes  einen  G  auf  eben  bem  ber  iage 
nach  gegebenen  Umfreie  liegt  ,  auf  roeld>em  aud)  ber1 
5>wnft  Α  liegt ;  fo  berührt  ber  ©ibpunft  bes  anberi* 
(Scuf^  C  eine  ber  iage  nad)  gegebene  gerabe  iinie  ηαφ 
bem  f  ten  @aj  i.  Sali.  €tf  ifi  bif*  ber  umgefefcrfe  üo* 
rtge  unb-bie  Äompofition  ergiebe  |ΐφ  leicht  au* 
ben  jfompoftfionm  be*  9ten  unb  13  ten  ©aje$»  SKait 
jtefce  nemltd;  AH  gleK^laufjfenb  mit  BL ,  befiimme  ben 
^  g>unft 
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$tmft  Η  fb,  bat  bas  «Kc&tf  AH  xBL  ober  HAK  gieirf) 
wlerbe  bem  gegebenen  9tyum,  aus  Η  extid)U  man  EHF 
jenfreAt  auf  AH ;  fo  ifi  EHF  ber  verlangte  0rf.  SDenn 
wenn  man  aus  Α,  Β  jroep  Serat* -Parallel ·  iwiie n,  n>eld)e 
man  mill ,  |»  53.  AC,  BD  jiefct ;  fo  ifi  bau  »φ# 
KD  χ  AC  ,  b.  u  GAC  gletcb  bem  9ιφίί  HAK  ober 
AHkBL,  b.  ί·  g^  bem  gegebnen  fXaum* 

Fig.  24· 

2,  $aflt  ©er  (Jttbpunft  C  ber  einen  ber  Serben 
parallel » Knien  liege  auf  bf m  ber  iage  ηαφ  gegebenen 
Umf  reis,  beffen  £>Nrd>meffer,  ber  burd)  Α  ge(>e,  EF 
ijl,  ber  gegebene  $)unft  Α  aber  liege  ηίφί  auf  biefem 
Umfreie;  fo  berührt  ber  (Enbputtft  D  ber  anbem  φα· 
tattel-itnie  ebenfalls  einen  ber  tage  ηαφ  gegebenen  Um« 
freißt  ©enn  man  ne^me  auf  AC  bas  <Btuf  AG  gletφ 
BD.  ®eü  nun  aus  einem  gegebenen  9>unfi  Α  auf  ^ 
nec  qeraben iinie  jroet>  Stufe  AC,  AG  abgef4niften 
worben,  roelcbe  ein  gegebenes  9ted)ief  enthalten ,  unb 
ber  <£nbpunft  C  bes  einen  ©tufs  auf  bem  ber  iage  ηαφ 
gegebenen  Umf reis  ECF ,  ber  gegebene  Spunf t  Α  aber 
nicht  auf  biefem  Umf  reis  Hege;  fb  berttyri  ber  €nbpunft 
G  fces  atibtxn  ©cufs  einen  ber  tage  nad)  gegebenen  Um« 
freie  ηαφ  bem  <;teu  θα$  §al(,  Unb ,  roeü  aus  jroep 
gegebenen  fünften  Α,  Β  jroei;  parallel  Linien  AG,  BD 
gejogen  fmb,  rotkfre  ejn  gegebenes  ^et^ältnif?  unter  ein» 
anfeer  £aben  (benn  fie  ftnb  gleid;)  unb  G  einen  ber  iage 
ηαφ  gegebenen  Umf  reis  bentyrf;  fo  berührt  αυφ  D  ei- 
nen ber  tage  ηαφ  gegebenen  Umf  reis,  ηαφ  bem  i3fen 
6aj.  3)ie  5?ompojttion  ergtebi  ftffr  aus  ben  Äompofc> 
tionen  bes  gttn  @ajes  2,  $aü  unb  beS  i^ien  ©ajes. 
5Kon  bejHmme  nemiiφ  auf  AF  ben  5>unft  Η  fo,  ba§ 
bas  fRdjtt  EAH  gleid)  roetbe  bem  gegebenen  SXaum, 
«nb  ben  ftanft  K'  fo,  bap  AF :  AH= AE :  AK }  buwfc  Β 


6a 


gie^e  man  eine  gerate  mit  AH  gfeicfcimiffrnbe  Unit, 
uni?  nefcme  darauf  BL,  BM  glridj  AH,  AK  ,  über  Dem 
jDurd)mef|>r  ML  beftyreibe  man  einen  ifreis;  fo  wirb 
beffcn  Umfeng  ber  gefucbte  jOrr  fepn ,  &♦  u  wenn  man 
aus  bem  $>unft  Α  an  ben  reie  ECF  irgelib  eine  gerabe 
itnte  AC,  unb  auö  bim  ^)unft  Η  mi(  AC  g(eic^(auffenb 
eine  iinte  ÖN  jie^t ;  f?  n>irb  BN  bem  Ärei*  MDL  in 
einem  fymtt  D  begegnen ,  unb  es  wirb  bas  9veφteΐ 
AC  x  BD  ^leid)  feyn  bemStafcef  EAH,  b.  i.  giei*  bem 
gegebenen  SKaum,  ©enn  man  befd;retbe  über  bem 
3)iird)meffer  KH  einen  ^reiö  KG  Η ;  fo  begegnet  ηαφ  m 
bem  aten  gaü  bes  Qten  ©ajeS  bie  gerabe  iinte  AC  bie* 
>  fem  Ärets  in  einem  9>unftG,  unb  bas  SRecfttef  CAG  ifl 
<*!Ηφ  bem  SUtjtf  EAH.  3Bdl  aber  auf  ben  geraben 
53araffel «iinien  bie@itife  BL,  UM  gleid>  fmb  AH,  AK; 
fo  begegnet  BN  bem  ÄreiS  MDL  ηαφ  bem  nten  @a| 
in  einem  9>unft  D,  unb  es  ifl  BD  g^  AG ;  .alfo  ijl 
bas  9l*tf  AC  χ  BD  ober  CAG  g(ei*  bem  9ίφί  EAH, 
&♦  i.  bem  gegebenen  SRaum.  9)ΐαη  fie§t  übrigens  twn 
felbfl,  bag  man  bie  gerabe  ί  inten  AH,  AK  ni*r  notfcig 
gehabt  fcätfe,  um  BL,  BM  ju  finben,  unb  ben  Stmi 
MDL,  melier  ber  gefi^re  Ort  ifl,  ju  befφreiben;  fon« 
bern  man  ^αϋφί  fte  nur,  bie  jfompojtrion  ju  bemeifcn. 
eben  biefes  ifl  bep  einigen  foigenben  ©ajen  ju  be- 
merfen* 

Fig.  2$. 

*ffienn  aus  jmer>  gegebenen  fünften  Α,  Β  yoef  ge* 
rabe  iinien  AC,  BD  gebogen  »erben,  toeld}e  einen  gege« 
benen  QBtnfri  AEB  entließen  ,  unb  ein  gegebenes 
8?eri)aimt£  unier  einanber  fcaben  ,  nnb  ber  <i  nbpunf t  C 
ber  einen  biejer  iinten  eine  ber  läge  «αφ  gegebene 
gerabe  iinte  FG  berührt ;  jb  berufctt  α«φ  ber  <fnb« 
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punft  D  ber  atxbetn  eine  ber  tage  ηαφ  gegebene  gerate 

«nie. 

$urd)  Α  gte$e  man  eine  mir  BD  gfet^e  unb  gieicfc 
laufende  iinie  AH,  roeil  nun  ter  3Binfe{  \£ß  gegeben 
ifh  fo  ijl  αιιφ  ber  i&m  gleidje  CAH  gegeben.  SBJeii 
lffb.au*  einem  gegebenen  $unft  A  gerate  iinien 
AC,  AH  gejogen  ftnb,  rceicfce  einen  gegebenen  QBinfeC  « 
emfefcltejfen ,  unb  ein  gegebenes  93tT^oItni§  unter  »einan* 
her  (jaben,  unb  ber  (Enbpunft  C  ber  einen  eine  ber  tage 
ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  berührt;  fo  beruhte  aud)  ber 
£ntpunft  Η  ber  antern  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  ge- 
rade iinie  ηαφ  tem  6ren  ©aj.  Unb ,  n>ei(  au&  jroep 
gegebenen  fünften  Α,  Β  jiren  gerate  parallelen  gejtyen 
ftnb ,  welche  ein  gegebenem  9Serf)<iltni§  unter  einander 
[wben  (bennfte  ftnb  gleid)),  unb  ber  Snbpunfi  ber  einen 
Η  eine  ber  tage  ηαφ  gegebene  gerate  iinie  berührt ;  fo 
berührt  aud)  ber  ©lbpunft  ter  antern  D  eine  ber  iage 
ηαφ  gegebene  gerate  iinie  ηαφ  tem  iaten  ©aj. 

Die  &ompofition  folgt  aus  ten  ^empofitionen  be* 
Cttn  unb  taten  ©aje*  fo:  ber  gegebene  3BtnfeI  fe?e 
KLM>  unb  ba*  gegebene  ©er&dlmif?,  roekfce*  tie  burtfr 
Λ  )U  jie^enbe  iinie  ju  ter  bvx(ty  Β  ju  jte^enben  fyaben 
fbtt,  fe^e  ba*  $8erk<iirm&  fron  KL  ju  LM.  Hu$  Α 
falle  man  auf  FG  ba*  ^erpenbifel  AN\  tmb  §te£e  AO 
fr,  tilg  b*r  SBtnfel  ΝΑΟ  g(ficf>  rcirb  bem  gegebenen 
SBinfel  KLM.  €*  mu£  aber  AO  gegen  AN  auf  eben 
ter  (Seite  liegen,  auf  rce^er  ber  ©orausfejung  ηαφ 
tie  iinie  AE  (*eld5fc  mit  BE  ben  SJinfel  AEB  =  KLM 
tinföHegt)  gegen  AB  liegen  frü;  benn  ber  SBinfei  AEB 
fann  r  auf  weidet  ©ette  t>cn  AB  man  rotll,  (iegen. 
2tuf  AO  beftimme  man  ben  $unft  Ρ  ba§ 
KL :  LM = AN :  AP.  *u*  Β  jiefce  man  ,  [auf  roeldxr 
Seite  man  roill  ,  BQ  mit  AP  gleich  tmb  gleidjkiufienb, 
flu*  tfm  9>unft  Q  en^re  man  auf  BQ  ba*  f>erpenttfei 
QRj  fo  wirb  biß  ber  gefiu^e  ^Orc  fegn»  £)etw  man 
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lief*  au*  bem  f>unft  Α  an  FG  irgenb  eine  gerate  Vinxt 

AC,  unb  au*  eben  biefem  9>unft  biß  gerabe  iitrie  AS  fo, 
lafc  ber  ®inW  SAC  gleicb  mirb  bem  gegebenen  QJinfel 
KLM,  unb  eg  fe»)e  PT  fenfredtf  auf  AP.  (£*  i\l  alfo 
PT  ber  im  6ten  @ej  befdjriebene  Ort ;  folglicb  begegne* 
fcit  gerat*  iinie  AS  ber  geraben  iinie  PT  in  einem  φιιηίί 
Η ,  vnb  ei  ift  KL :  LM  =  AC :  AH.  SSKan  jtefce  * 
BV  mir  AH  gleid)Iauffenb/  unb  biefe  iinie  Β V  begegne 
fcer  iinie  AC  in  E,  weil  nun  ber  SBinfel  ΒΕΑ  <fl$idf  ifl 
Um  mnt ei  CAS ,  b.  i.  bem  SBBmfei  KLM;  fo  ifl  BE 
eine  gerabe  iinie/  weiche  mit  AC  einen  bem  gegebenen 
gieidjen  QBinfel  einschließt.  QBeil  aber  bie  gerabe  ix» 
Uten  AP,  BQ  gleid)  unb  gleidjlauffenb,  unb  bie  geraben 
iimen  PT,  QR,  fo  n>ie  ΛΗ,  BV  gleicbiauffenb  ftnb;  fo 
Begegnet  ηαφ  bem  taten  ©aj  BV  ber  iinie  QR  in  ei* 
mm  9>unfi  D,  fo,  ba£  AH,  BD  gleicfc  werben*  golfl* 

lic&illAC:  jj^  =  KL:  LM. 

SBerec&nung. 

* 

©ie  läge  unb  ©rifle  ber  «nie  AP,  foig(ic&  au* 

ber  ifyt  gleichen  unb  gieiφlauffeιtben  BQ  werben  leidbt 

au*  ber  .ffompofttion  bejftmmt.   SBollte  man  ben  2Bin- 

fei  FZQ,  unter  meinem  bie  gefugte  iinie  QR  bie  gege* 

bene  FG  ffcneibet,  unb  ben  £urd;fd;mtt*«$unft  Ζ  be* 

flimmen  ;  fo  fonnte  bif*  fo  gefd)e£en*    ©er  SBBtnfel 

TGZ  ί(ϊ  gίeiφ  bem  gegebenen  SBinfel  KLM ,  loeldx* 

billig  >  n>i*  ber>  ber  2$ered>nung  beö  6ten  ©aje*  ermie* 

fen  wirb ,  unb ,  n>eii  ZQ,  TG  gleidjlauffeu ;  fo  ift  aud; 

ber  SBinfel  FZQ  g(eiφ  bem  gegebenen  SBinfel  KLM. 

Um  nun  ηοφ  ben  SDurd^nitt*  ·  9>unft  Ζ  ju  beflim* 

men ,  falle  man  aus  bem  tyuntt  Β  auf  bie  ber  iage  ηαφ 

gegebene  gerabe.  iinie  NC  ba*  ^erpenbifel  BF;  fo  ifl 

ber  SHJinfel  FBQ  gleid;  bem  SKebemowfel  wn  FZQ> 

alfo 
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Φ  9*fl*fcen,  wnb  man  fennf  ii6erbt§  FB,  BQ  (feuere 

AM  Τ  \A 

«nie  η«ηΙ·φ  ijl  =  AP  ==  ~^),  folfll^  iß 

BQ 

ctg  BQF  β  g^r .  cofec  FBQ  —  ctg  FBQ. 

AN.LM  , 

BF-KL  '  "fecFBQ-ctgFBQ 
ΣΠιιπ,  ffl  in  bem  2>r«>ef 

FQZ:  FQ:  FZ  =  fin.  FZQJ  .  Jfin.  FQZ 

fin.KLMf  '  fcofinBQF 

wib  in  bem  SDr«;ef 


FBQ:  FB;  FQ  =  fin.  BQF:  fin.  · 

FB  ·  FZ  —  ¥m-  BQF£  ·  icofin  BQF 
8Rtfl;ini(l 

FZ :  FB  =  £?2·.  cofec  FBQ  -  ctg  FBQ} :  fin.  tot, 


1  '/♦      ü  u 


17.  ©  a$. 

■ 

Fig.  36. 


SB*nn  au*  jroe^  gegebenen  pnnffen  Ä,  Β  jroefl  ge« 
wbe  iiniert  AC,  BD  gebogen  roertun,  n>eW)e  einen  gejje* 
Jenen  5Btnfel  AEB  einf0Uef|en,  unb  ein  gegebenes  3?er- 
^oirniß  unter  einanber  §aben,  unb  fcer,  £nbpunft  fcer  ei* 
ntt\  C  ben  Umfang  eine*  gegebenen  Äteife*,  25.  bca 
Greife* ,  beflen  SWirtelpunft  F  i(i  beriif>rr ;  (0  bereit 
«ιιφ  ber  ßnbpunf t  ber  anbern  D  einen  b*r  iage  ηαφ  ge# 
Sfbenen  Umfreiö* 

$)uv(t)  ben  $>unfe  Α  jfe&e  man  AH  gieidj  unb 
9fHd;touffenb  mit  BD,  foba£  bie  SSBinfef  ΑΚΰ,  CAH 


,  gtetφ  wtttm  r  fo  itf,  roeil  ber  $[ptnfei  AEß  &wUn  ifa 
cud)  ber  Fintel  CÄH  gegeben/  £Seil  öljo  au$  efnem 
gegebenen  §)imft  Α  jroe^  gerate  iimen  AQAHgijö» 
,  gen  (irrt,  n>eld)e  einen  gegebnen  SBinfel  einfcblicjfeti, 
unb  ein  gegebenem  £frr§altmß  unter  einanber  (>α|#η> 
tmb  t>er  Snbpunft  ber  einen  C  einen  ber  iage  nadj'gege* 
benen  Umfrete  berührt;  fo  berührt  au*  ber  (tnbpunfe 
Η  ber  anbern  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfrei* 
nad)  bem  7ten  @aj,  ferner,  roeil  aus  310*9  gegebene^ 
Junten  Α,  jmei)  gerabe  $araiM*  iimen  AH,  BD  ge> 
jogen  fmb>  n)elcl;e,etn  gegebene?  3?er()d(ini§  unter  ein« 
cnber  &aben  (benn  fie  ftnb  3(είφ)  unb  trer  €nöpunft  ber 
einen  Η  ?inen  teriage  ηαφ  gegebenen  Umfrei*  bextyrt; 
fo  berührt  aud)  ber  Snbpunft  ber  anbern  D  einen  ber 
iage  ηαφ  gegebenen  Umfreie  nad)  bem  i^ten  <Sa^  ,  ; ; 

3)fe  Äompoftf ton  folgt  äuö  j>en  Äompofirionen  bei 
7teu  unb  i3fen  <Saje$_fo.c  ber«  gegebene  QBiufeli  fene 
KLM,  unb  bas  gegebene  (ßerfcaitnip,  welcbeö  biefcutdj 
Α  j«  jiefcenbe  #nie  ja  ber  bur$  Β  ju  jtefcenben  fyabm 
fdft/feVe  ba^fBer^affniß  tn>n  KL  ju  LM.  £)tefe@tufe 
olfo,  unb  ben  Ärefe,  bejfen  SJlittelpunft  Pijl,  ab  ge* 
geben  trorauö  gefejt,  benfe  man  [ιφ  ηαφ  bem  7fen  ©aj 
ben  tfrei* ,  beflfen  SÖliitelpunf  t  Ν  ϊ# ,  fo  befφrieb*n, 
ba$ ,  wenn  man  irgenb  eine  gerabe  iinie  AC  an  ben 
Ärete,  bejfen  SittiKelpwifc  F  ijl,  unb  bajin  eine  anbere 
<JiVa&e  iinie  AO  $te$t,  roeld>*  mit  ber  Vorigen  tWi^HJin« 
fei  GAO  gfetd)  KLM  tinfd;liefr,  baf  bann  biefegwibr 
tfnfe  AO  fcem  Ätefe,  teffen  öttiftelpunft  Ν  ί|ϊ,  in  ef*? 
ttem  9>«nft  Η  begegne,  unb  AC V  AH  =  KL :  LM' 
\tt)t.  SRan  jie^c  weiter  btc gerabe  iiuie  AN,  bie  bem 
jtt«fd  in  Ρ  begegne,  unb  bur$-ften  tyuntt  Β  ein*  mif 
AN  gfridjiauflfen&d  ürrfe,  auf  btefer^  nd)tne  man*  ätlf 
tt>e^er  ©eiie  »on  Β  man  ιυίίί,  BQ,  BR*glei$  AN,  AP, 
unb  befd)reibe  αιιά  bem  SKitteipunft  Q  mit  bem  Jjjalb* 
meffer  QR  eiixm  βμί&ΐ  fo  »irb  Cejjen  Umfang  ber  ge* 
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fud)(e  Orr  fet>tt.  £)enn  man  jiefce  BT  mii  AH  gici*. 
iaujfenb,  unb  BT  begegne  Der.  iinie  AC  in  bem  9>unft 
E;  fo  ijl  ber  Ußitifei  ΒΕΑ  $ltidy  bem  SSHnfef  CAO, 
kubem  SBinfet  KLM;  unb  weit  BQ,  BR  mit  AN, 
AP  $^ίφ  unb  s^lauftenb,  unb  AH  mit  BT  glettf- 
fouffepb  i|i fo  begegnet  BT  (i  3.  @aj)  bem  jfrefe,  bef< 
(in  mttelpunh  Q  ijt ,  in  einem  §>unf(  D  fo ,  bag 

AH  ^=BÖ.    9?αφ  bem  7fen  ©aj  aber  ift  AC : 

s'KL:  LXtj  fofglic^  ber  Umfang  be*  jfreife*,  befleft 
2Jitoeipunft  Q  itf,  ber  ge^te  Ork  - 


I» 


3«  bem  Dretjef  ABQ  ί(ϊ  bie  ©eiie  AB,  unb  ber 
SBinfel  ABQ  =  ΒΑΝ  üermitteffi  ber  gegebenen  ©in* 
felFAN,  F AB  gegeben,  unb  BQ  jwbet  man  leid)C 

A*P  LM 

χ  β  AN  =  -         .    hieraus  ίάβί  (ιφ  bas  iibri- 

je  auf  β()ηΙίφ*  twe  betjm  7fen  ober  neen  @aj 
Wtyjnbein  &en  v^rfa^rr  man  bestem  folgenben 
iMcttunO  i  gten  @aj» 

.  \  *  *  ·  ·  *  *  -f 


ϊ  8-  β  <*  \: 
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ί '.Λ  ·.       ..        .  Fig.  37.       ί  Λ 

Ι<      ,  #      »  .„V 

Ößenn  äu$  jroet?  gegebenen  fünften  Α,  Β  jme^  ge* 
NAe  iinien  AC,  BD  gejogen  roerben  ,  welche  einen  gege* 
benen  iffiinfel  A£B,  unD  einen  gegebenen  9iaum  ein* 
fiiieffen,  unb  ber  (inbpunfr  C  ber  einen  eine  ber  iagt 
ίιαφ  gegebene  gerate  iinie  FG  berührt;  fo  berührt  ber 
Snbpunft  D  ber  anbern  einen  ber  tage  «αφ  gegebenen 
Umfriis. 


©urtf)  ben  $unff  Α  lieht  man  AH  glricfr  unb 
g(fid)lauffenb  mit  BD,  roeii  nun  ber  9Binfel  AEB  gege* 
ben  ί|ϊ;  fo  ijl  αυφ  ber  t£m  giet<fre  ®infel  CAH  gege- 
ben. Söeil  alfo  au*  bem  gegebenen  ?>unft  Α  ju>et>  ge- 
rate  iinien  AC,  AH  gejogen  pnb ,  roelcfa  einen  gegebe- 
nen ffitnfel  unb  einen  gegebenen  SXaum  einfcfrliejfen,  unb 
ber  (Jnbpunft  ber  einen  C  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene 
gerabe  iinie  berührt ;  fo  berührt  ber  (inbpunft  ber  an* 
bem  Η  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfrete  ηαφ  bem 
teten  @aj.  Unb,  roeii  AH,  BD  9(6ΐφ  unb  gleidjlaufr 
fenb  ftnb,  unb  Η  t inen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Um- 
freie berührt ;  fo  berührt  αηφ  D  einen  ber  iage  ηαφ  ge- 
gebenen Umf reis  ηαφ  bem  i  3ten  @a§. 

Die  ^ompofuion  fliegt  aus  ben  jfompofiiionen  bes 
ictcn  mit)  Mten  €aje$.  SWan  faüe  nemliφ  aue  Α 
euf  FG  baS  3>erpenbife(  AK,  unb  }ie£e  AL  fo,  bog  fcet 
SBinfel  KAL  bem  gegebenen  <ffiinfel  ,  unb  αιιφ  ba$ 
$Hd)tt  KAL  bem  gegebenen  SKaum  gleich  »erbe  j  burdj 
ben  9>unfi  Β  jie^e  man  EM  mit  AL  erleid)  unb  g(etd)* 
(auffenb;  fo  mirb  ber  Umfang  bei*  über  bem  Ttoit^efiee 
BM  b^riebei\en  Äreifes  ber  geftMtfe  Ort  fetjn/  ©ehrt 
man  benfe  ^φ  einen  Äreis  über  bem  ©m^nwffer  Ali 
belcfcrieben ,  meil  nun  beffen  Umfang  ber  in  bem  ι  ofett 
©aj  befφrie6ene  Ort  ijt;  fo  begegnet,  wenn  man  ir* 
genb  eine  gerabe  itoie  AC  an  FG ,  unb  bann  AN  fo 
jie^t,  ba§  ber  3Öinfel  CAN  gieiφ  wirb  bem  SBinfel 
KAL,  biefe  iinie  AN  bem  Ärei$  ALH  in  einem  ^Junft 
K,  'tinb  e*  i|i  bas  SRd)tt  CAH  Sleid)  bem  fKdjtt  KAJ^ 
SRun  Jt>§e  man  BO  mit  AH  gleidjlauffenb,  unb  ts  bei 
gegne  BO  ber  iinie  CA  in  Ε  ;  fo  itf  ber  ©infel  ΒΕΛ 
gleiφ  bem  28inM  CAH,  b.  i.  bem  gegebenen  SBinfef 
KAL,  unb,  weil  AL,  BM  g!eiφ  unb  gleicfelauffen^ 
ΑΉ  unb  OB  aber  g(et$!auffenb  fmb;  fo  begegnet  ηαφ 
bem  i3ten  @aj  OB  bem  J^rcie  BMD  in  etnefn  ^unff 
D,  unb  AH,  BD  fmb  gleid;*  3um  i|l  gejeigt  iporben, 
0  ..J  *  ν  ba£ 
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Afa-bq*  SKcfitf  CAH  gleite  fat  bem  SKt6tf  KAL,  off» 
iji  β»φ  t>a*mtt  ACxBD  gleicfc  btm  ΣΚφίΕ  KAL,  b.  u 

19.   ®  α  j. 

5Benn  au*  jw?  gegebenen  fünften  A,  Rjtpei)  ge* 
rabe  Knien  AC,  BD  gejogen  werben,  meiere  einen  gege» 
benen  38infel  AEB  unb  einen  gegebenen  SKamn  ein« 
fdjliejfen,  unb  ber  (Enbpunfc  ber  einen  btefer  Knien  ei- 
nen ber  iage  ηηφ  gegebenen  Umf  reis  berührt;  fi>  roirb/. 
»enn  ber  gegebene  9>unfi,  t>on  meiern  aus  tiefe  Knie 
gejogen  n>irb,  oud>  auf  biefejn  .Umfreiö  liegt bec. 
(£nbpuntt  ber  anbern  eine  ber  tage  ηαφ  gegebene  gerabe 
Knie  berühren*  iiegt  hingegen  biefec  gegebene  ^unft 
tdd)t  auf  biefem  Umf reis ;  fo  beruht  ber  <£nbpunf  ί  bec 
«nbern  einen  ber  tage  ηαφ  gegebenen  Umfrei*, 

F. 
ig.  37· 

ι ,  Satt»  €*  liege  ber  gegebene  ψηηΗ  Β  auf  einem 
bringe  ηαφ  gegebenen  Umf  tei$ ,  5.  auf  bem/  bef* 
fen  3)u^me(Ter  BM  ifl,  unb  ber  tyuntt  D  berufcreebert 
tiefen  Umfrete  BDM ;  fo  berührt  ber  55unff  C  eine  bec 
Jage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie.  2(u6  bem  9>imff  Α 
jie^  man  ÄH  giefö  unb  gleicblauffenb  mit  Bp  ,  roeil 
nun  bie  $unf  ie  Β,  Α  gegeben  fmb ,  unb'  Ϊ)  einen  ber 
tage  ηαφ  gegebenen  bu^  Β  gefcenben  Umf  reis  berührt; 
fo  berii^rt  αηφ  Η  einen  ber  tage  ηαφ  gegebenen  burd) 
Α  ge^enben  Umfrete  ηαφ  bem  1 3fen  @aj.  <£$  ifi  aber 
eud)  ber  3Binfel  HAC  gegeben,  als  ipeldjer  ^ίφ  ijl 
bem  gegebenen  5B(nf  el  ΒΕΑ ;  weil  alfo  au*  einem  gege* 
benen  $unft  Α  jn)et>  gerabe  Knien  AC,  AH  gejogen 
(int) ,  ηκΐφβ  einen  gegebenen  SBinf  el  einf4>(te(feti ,  unb 
bae  fKtyt  CAH  gleid;  ijl  bem  Svdjcf  ACxBD,  unb  bec 

€  3  3>«nfC 


5>unft  Η  eben  ben  Umftefe  beruf>rf ,  atrf  n>ef$*m 
liegt;  fo  beruht  ber  $uaft  C  ein*  ber  ioge  ηαφ  ge* 
gebend  gerab*  iinie  ηαφ  bero  tflett  gall  beö  ι  ttw 
©aje$«  ¥ 

S)te  Äomrofition  flit%t  aus.beti  tfornpofttionen  be$ 
lflen  Satte  »om  uten  ©aj,  unb  bei  !3ten  ^aje*„ 
Sttan  jtefce  η*τηΙίφ  AL  qitid)  unb  gfett^auffcnb  mit  BM, 
unbAKf*,  boß  ber  ®irtfd  KAL  bem  gegiAenen  ®m*: 
fel>  unb  aud>  bas  3i(t}it  KAL  bem  gegebenen  SXaum 
glefcfj  »erbe,  burd)  Κ  erriete  man  auf  AK  ba$  9>erpenV 
bifel  EKG ;  fb  mir b  FG  ber  qefmi)te  0rt  feptu  £)emv 
u>emt  man  an  FG  trgenb  eine  iine  AC,  unb  bann  AN 
'  fo  jie&t,  ba§  bec  ©mfe!  CAN  gleid)  wirb  bem  tyinUt 
KAL  -,  fo  begegnec  AN  ηαφ  bem  ifren  $αίί  bes  n  tcn 
©ajeö  bem  Umfang  bei  jfreifee  ,  Don  bem  AL  ein 
ϊ>υΓφη^(]>Γ  ifi ,  in  einem  f)unf ί  Η ,  unb  e$  ift  bai*' 
9id?rf  CAH  βΜφ  bem  9ιφ#  KAL :  man  jie&e  :*κφ 
len^unft  Β  Die  gerabe  «nie  BO  mit  AH  g^lauffenb, 
unb  eöjbegegne  HO  ber  iinie  AC  in  E;  fo  ί|ϊ  ίοΐβΐίφ 
BÖ  eine  gerabe  iirye ,  bie  mit  AC  einen  QjBinfei  ΒΕΑ 
φιά)  bem  QBihfei  HAC,  b.  u  ^Ιείφ  bem  gegebnen, 
SDtnfel  KAL  einfc&lieffc  Unb  ηαφ  bem  1 3ten  @öj: 
begegnet  BO  tem  über  bem  £>u«bmejfer  BM  befφrίebe* 
nen  ^rete  in  einem  ^unft  D,  unb  es  iff  BD  =  AH^ 
mithin  bas  9ίφ*  ACxBD  9^ίφ  bem  91φίί  CAH,  b.  i; 
glßty  bem  gegebenen  ΣΚφΓί  KAL, 

» 

Fig.   2$.  < 

3.  &Λ,  Der  $mft  C  berühre  einen  ber  legi 
^gegebenen  Umfreiö,  j.  Q$.  ben,  befjen  bu«&  fceit 
gegebenen  5>unft  Α  ge&enber  SDur$meffer  FG  ifl ,  bei 
gegebene  tyuntt  Α  aber  liege  ηίφί  auf  biefem  Umfreifej 
fb  krityrr  αιιφ  ber  9>»mft  D  einen  ber  läge  ηαφ  gege« 
^enen  Umfretö.  äftm  jiefce  AH  3ΐβ»φ  «Hb  gleicfyautV 

fenl) 


I 
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ffi?nt>  mit  BD,  weU  nun  ber  ®infei  AEB  gegeben 
j6  tjt  ακφ  ber  i£m  gleiche  CAH  gegeben ;  e$  tfl  ober 
αιιφ  ba$  9td;tf  CAH  gegeben ;  mithin  berührt  ηαφ  bem 
2ten  gali  be*  ι  itep  @aj«e  ber  §>unft  Η  einen  ber  iage 
Παφ  gegebenen  Umf reis,  '  Unb ,  weil  aus  jroet;  gegebe* 
wen  fünften  Α,  Β  $ti>C0  g^ra&e  iinien  AH,  BD  gleich 
jmb  giei^(aujfrnb  gebogen  ftnb ,  unb  Der  tyuntt  Η  einen 
Iber  fage  ηαφ  gegebenen  Umfrei*  berührt ;  fo  betört 
<ηιφ  ber  9*unft  Deinen  ber  iage  ηαφ  gegebenen Umfrefe 
ηαφ  bem  i3fen  ©aj*  v 

Sie  Äompofitjon  fliege  au*  ben  j?empoffrionen 
te$  2ten  gaite  Vom  Yifen  ©aj  unb  tes  f  sten  ©aje& 
SKan  jie^e  neipW)  bie  gerabe  iinie  AK  fo ,  baj;  ber 
SBinfel  FAJi  bem  gegebenen  SSBinfei ,  unb  aud)  ba$ 
Κφίί  FAK  bem  gegebenen  Siaum  gicteft  rotrb ,  man 
fmbe  KL  ben  ©ut^meffer  be$  im  2ten  jail  be$  ι  neu 
©ajeg  befφriebenen  jfreife*,  jiefje  au*  bem  ^unfi  Β 
eine  mit  AK  g(etφίau)1τnbe·  iinie ,  unb  nefcme  barauf 
ΪΜ,  BN  gicidf?  AK,  AL ;  fo  mirb  ber  Umfang  b# 
ibet  tem  ^urc^meffer  MN  betriebenen  Greife*  ber 
'^fuef^re  ört  fetjn.    SDcnn  man  ji^e  au*  Α  irgenb  eins 
Iinie  AC  an  ben  Umfrei*,  bejjeti  Qur$m*jfer  FG  iff, 
unb  au*  eben  biefem  ^Punff  eine  anbere  iinie  AO  fo, 
tap  ber  SBinW  CAO  gleich  werbe  beni  ®infel  FAK; 
'(o  begegnet  ηαφ  bem  2ten  gail  be*  ι  ifrn  ©aje*  AO 
lern  über  bem  ©mxfyineffer  KL  befφrrebeHen  greife  it\ 
einem  fünfte  H,  unb  r*  ift  ba«  9v*tf  CAH  gleid)  bei? 
gkd?lf  FAK.  ·'2ίϋ6  bem.  fünfte  Β  jietje  man  BP  glei** 
Jnuffenb  mit  AO  ,  unb  es  begegne  BP  ber  iinie  AC  in 
Ε ;  fo  tfl  foiglid^  BP  eine  gerabe  iinie,  bie  mit  AC  ei» 
nen  SBinfel  AEB  g(eiφ  bem  ®tnfd  CAH ,  b-  ί.  gfeίφ 
bem  gegebenen  gßinfel  FAK  cinföliefa.    Unb,  weil 
BM,  BN  gieid)  unb  giekbiauffenb  fmb  mit  AK,  AL? 
unb  BP  g^laujfenb  mit  AH;  fo  begegnet  ηαφ  bem 
}  3ttn  ©a*  BP  bem  Greife  NMD  in  einem  fünfte  D, 

-     -  /      f  *  URO 
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unb  ei  »ff  BD  φίφ  AH  j  folgtftfc  twi  «Xdjtf  ACXBD 
g(e»d)  lern  $Κφιΐ  CAH  ,  fc.  ί.  ^Ιηφ  b«m  gegebenm 
Didjtf  FAK. 

'  2  G.    @  (t  J. 

Fig.  29.. 

SBenn  ber  eine  <£nbpunft  Β  einer'ber  ©riffe  nad> 
gegebenen  geraten  iiuie  AB,  bie  mit  einer  ber  läge  ηαφ 
gegebenen  geraben  iinie  CD  gleic^Iauffenb  ifi,  eine  ber 
läge  ηαφ  .genebene  gerate  iinie  CE  berührt;  fo  berührt 
aucb  ber  entere  Snbpunft  Α  eine  ber  tage  ηαφ  gegebe- 
ne gerabe  iinie. 

2Deil  bie  geraten  iinien  CD,  CE  ber  iage  ηαφ  je» 
geben  fmb;  fo  ifi  tlpr  ΦϋΓφΓφηίΛί-φϋηΛ  C  gegeben 
l*  8.  DO*  "Äuf  ber  iinie  CD  nefcme  man  auf  ber  6eit« 
t>on  CE,  auf  roeldier  BA  liegt,  CF  ^ίφΒΑ. 
nun  Β  Α  ber  Wrofie  ηαφ  gegeben  ifi;  fo  ifi  eö  auti)  CF: 
es  ifi  aber  CF  ter  iage  ηαφ ,  unb  uberbiß  aud)  Ut 
53unf t  C  gegeben ;  foiglic^  ifi  ber  ψιιηΗ  F  gegeben  (30, 
3)0·  SJton  iiefce  AF,  unb,  roeil  AB,  FC  g^  unb 
Sleid>iauffenb  fmb;  fo  ifi  aud?  FA  mit  CB  gleM)lauffen&» 
SBeil  alfo  burφ  einen  'gegebenen  tyimtt  F  bie  iinie  FA 
mit  ber  ter  iage  ηαφ  gegebenen  CE  gίeiφίauffenb  gejo* 
gen  ifi;  fo  ifi  FA  ber  iage  ηαφ  gegeben  (31· DO 5  Φ 
berührt  ter  $)unft  Α  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gera« 
fce  iinie» 

Die  Äompofttion  ergiebt  Γιφ  Μφί.  Huf  ter  gf 
raben  iinie  CD  nd)me  man  CF  gleίφ  ber  ber  ©ro|]e 
ηαφ  gegebenen  geraten  iinie ,  unb  bu^  ben^unftF 
jie^e  man  F Α  mit  CE  g^lauffenb ;  fo  roirb  FA  bet 
gefixte  Ort  fern.  Denn/  wenn  man  aus  trgenb  einem 
5>unft  Α  auf  berfelben  eine  iinie  AB  mit  CD  jjleity 
lauffenb  jiefct;  fo  ifi  AB  tftid)  CF,  b.  i.  Qleid)  ber  ψ 
gebeneu  geiaben  iinie  ηαφ  34,  ι.  £. 
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liefen  fejte  Sermai  jum  *orfcerge$enben  fclnjm 

'  Fig.  30,  :  ν 

SBenn  6er  eine  ffnbpunft  Α  einer  ber  ©rofie  ηαφ 
gegebenen  geraben  iinie  AB ,  Die  mit  einer  ber  iage  ηαφ 
flegebenen  CD  g^lauffenb  ifi,  einen  ber  iage  ηαφ  ge* 
gebenen  Umfreis,  j.©.  beu,  beflfen  SJttftelpimft  Efft 
berührt;  fo  berührt  aud)  ber  anbere  ©ibpunft  Β  einen 
ber  löge  ηαφ  gegebenen  Umfrefe. 

7lu$  bem  SÖJitfelpunf t  £  jiefce  man ,  ηαφ  me^ec 
©ette  man  irill ,  bie  gerabe  iinie  EF  mit  AB  gfetφ  unbi 
gleic^lauffenb ,  unb  uberbig  ΛΕ,  BF ;  weil  nun  AB  bei 
©roffe  ηαφ  gegeben  ifl;  fo  tft  αυφ  EF  ber  ©roffe  ηαφ 
gegeben ;  unb,  u>eil  AB  mit  ber  ber  iage  ηαφ  gegebenen 
geraben  iinie  CD  gleicblaujfenb  ifl;  fo  ifi  aud)  EF  mit 
CD  gletd^Iauffenb»  (Jö  ijl  aber  bertyuntt  Ε  gegeben  ; 
folgM)  ifl  EF  ber  iage  ηαφ  gegeben  (31*  ©.),  aber 
αιιφ  ber  ©rofle  ηαφ ;  a(fo  ifi  ber  ?>unfi  F  gegeben 
(30.  Unb,  tveii  AE  ber  ©rijfe  ηαφ  gegeben  ifl; 
fo  ifi  t?ie  iijr  g(eiφe  (33,  η  £)  iinie  BF  ber  ©rofte 
ηαφ  gegeben.  2Beii  enb^  ber  funtt  F  gegeben  ijl; 
fo  beruht  ber  g)unfi  Β  einen  ber  iage  ηαφ  gegebener! 
Umfreie  ηαφ  bem  ißen  ©qj< 

Äompofittott. 

Sttan  jiefce  intd)  ben  SWitfefpunft  Ε  be*  ber  iage 
«*Φ  gegebenen  Äreifee  eine  mit  CD  gUM)iat#nbe  iintej 
tmb  nefcme  auf  berfelben ,  auf  roekfcer  ©eite  υοη  Ε  matt 
ftttt/  bie  gefabe  iinie  EF  ^{^ίφ  ber  ber  ©rijfe  ηαφ  ge#% 
jebenen  Iinie.  @$  begegne  EF  bem  gegebenen Umfres* 
ψ  G,  unb  man  nefcme  FH  =  EG ,  unb  befφreίbe  au* 
tom  SKitfeipunfi  F  mit  bem  J$a(bmeffer  FH  einen 
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fo  mirb  beflenilmf^  ber  gcfucf)te  Ort  fenn,  b.f. 
roenirman  aus  kgenb  eiyem  ^unft  Α  auf  bcm  Urofrete, 
teffcn  "iWirtc ipunft  Ε  ijt,  eine  gerabe  mit  CD  gieicljlauf* 
fenbe  iinie  jie^t;  fo  tt>irö  tiefe  bem  Ärcte,  befleu  SÖlit* 
felpunfc  Κ  ML  in  einem  $uuft  Β  begegnen,  ir>ic.  Ieicf>C 
erteilet;  unb  eö  a>irt)  AB  gleid)  fet;n  EF,  wenn  man 
nemlid;  mir  b'tc  ^imfie  Λ>  B  auf  einerlei;  ©eifeu  ber 
greife  cmnimmf,  SDenn  man  jtebe  AE,  BF,  unb  fade 
(iuf  AB  Die  ^crpcnbifel  EK,  FL  ;  fo  flrit)  tiefe  unter  ein-- 
anber  glelcf)  (h,.  *·  £·)·  ^5  finl>  aber  auci)  AE,  BF 
gleid);  o!fo  fmb  in  ben  5)m;efen  AEK,  BEL  ΛΚ,  BL 
gleich  (47,  folg«*  ijt  AB  =  KL,  b.  t.  =  EF 

φ,  {♦  gleich  ber  Oer  ©rp}TG  παΦ  gegebenen  gehaben  iinie* 

'*>·'' 

»  *  ·    ·  *  4 

»  ·  ·  ·  ·  r  j 

5Benn  aus  einem  $unft  Α  <m  jmet)  ber  iage  nad) 
gegebene  parallelen  BC,  DE  jroei)  gerabe  iinien  AF,  AG 
entroeber  ouf  ber  nemlidjen  geraben  iinie ,  ober  unter 
gegebenen  ©infeln  gebogen  werben,  unb  tu  beeben  5<il* 
len  AF,  AG  ein  gegebenes  9?erf)<5itnt$  unter*  einanber 
aben ;  fo  berührt  ber  9>unf(  Α  eine  ber  iage  ηαφ  geg^ 
ene  gerabe  iinie*  '  ' 

Fig.  31.  a.  b.  . 

1.  Sali»  3Benn  AF,  AG  auf  ber  nemlicf;en  gera* 
ben  iinie  liegen»  2fu$  bem  «oßen  ©aj  ber  Dat.  er» 
$ellt,  baf$  eine  büref)  ben9>unff  Α  gejogene  -mit  ben  betp 
Weit  iinien  BC,  DE  gletdjlatiffenbe  iinie  fcer  iage  nad) 
gegeben  fetje;  alfo  berührt  ber  9>unft  Α  btefe  ber  iag^ 
nachgegebene  gerabe  iinie.    2)ie        -:'J ·.  <  " 

^ompofition  ergiebi  ftcl)  απβ  eben  biefem  ©aj  ber 

SDaf.   Sftan  $ief)e  nemlid;  au©  irgend  einem  9>unft  Η 

auf  ber  geraben  iinie  BC  au  DE  irgenö  eine*  gerabe  iinie 

HK, 
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HK,  wtb  ,  wettit  b<*  Punft  Α  jmifcfcen  ben  Paraffefetl 
BC,  DE  folle  gefunben  rcerten;  fo  fcbnetDe  mein  HK  in 
Ljfc/taß'HL  ju  LK  frag  gegebene  ^erljaftnifj  fyabe> 
»eldjeö  bie  an  BC  ju  jie£enbe  itnie  ju  ber  an  DE  ju  jie» 
fcenfren  fcaben  fotl*  ©oll  aber  ber  Punft  Α  aufferf)al& 
ber  parallelen,  j*  55.  auf  ber  Seife*™  HC  liegen  ;f* 
verlängere  man  KH  bis  L,  fo,  ba£  HL  ju  LK  bä*  t»or* 
§in  gefagte  gegebene  ^erlpqlfnftr  fcAbe.  ©urd)  ten 
Punft  L  iie^e  man  eine  gerate  mit  HC,  DE  gle^lauf* 
ff nbe  linte;  fo  wirb  tiefe  ber  gefudjte  Ort  fet)n,  b.  ΰ 
wenn  man  von  trgenb  einem  punft  Α  auf  betfeiben  eine 
gerabe  itnie  jief)t,  bieben  Parallelen  BC,  DE  in  F,  G 
begegne;  fo  wirb  AF  ju  AG  ft$  vergaffen,  roie  HL  ju 
LK.  SDenn  man  jte^e  ΚΑ  ,  twö  e$  begegne  KA. 
ber  itnie  BC  in  Μ  ;    fo  ift  wegen  ber  Parallelen 

AF:  AG  ~  (AM  :  AK=)  HL :  LK ,  b.  U  in  tem  ge« 

gebenen  QJer^dftmg. 

SDlan  fte^t  Uiijt  ,  baß  in  bem  Sali,  wenn  be* 
Punft  Α  aujfer^alb  ber  parallelen  foüte  gefunben  wer- 
ten, ba$  93erbdUm^,  meld?e$  AG,  bie  an  bie  entfern* 
fere  parallele  ju  jier)enbe  itnie  ju  AF,  ber  an  bie  ncU 
§ere  Parallele  $u  jiefjenben  ίϊηχέ  f)at,  ba$  SSer^dtfnf^ 
be$  grofjern  jum  fleinern  fn;n  muffe,  ■  ·  ■ 
•  2.  galh  ;  SBenn  AF,  AG  unter  ben  gegeben^ 
SKJinfeln  AFC,  AGE  gebogen  wtben,  unb  jmar 

•  ·    ■     ■  '.  ·  Fig.  31.  c.  <    <  ■ 

a)  wenn  ber  pimfi  Ä  aroifcfjen  ben  Parallelen  Ii*» 
gen  folL 

6egegne  AG  b#r  itnie  BC  in  H,  nnb,  meil  bei* " 
SBinfel  AGE  gegeben  ifi;  fo  i|]  aurh  ber  ihm  gjeidje 
ÄHF  gegeben  ;  es  i\t  aber  aud)  ber  ößtntel  AFH,  n\it* 
fcmbas  £)ret>ei  AHF  ber  ©artung  nad)  gegeben 
».);  Φ  Φ      ©er&altmß  bon  AH  ja  AP  gegeben; 

ηαφ 


?*     Λ    —  . 

ραφ  ber  40orau$fe  jung  aber  tjl  bas  tOet^fcmß;»mt  *AF 
ju  AG  gegeben ;  mithin  i(r  (9. bas  Q3er&aünt£  *on 
AH  jn  AG  gegeben;  alfo  ip  bie  gerabe  itnie,  bje  burd) 
X  mit  BC  gleid)lauffenb  qejogen  wirb,  ber  foge  ηαφ  ge- 
geben (40.  ©0 ;  folglid)  berührt  bec  9>unf t  Λ  eine  bei 
Jage  ηαφ  gegebene  gerabe '4inie*  ·  ; 


Äompoftttott« 

,  3iu$  trgenb  einem  9>unft  Η  auf  ber  giraben  itnie 
$JC  jiefce  man  an  bie  anbete  DE  bie  gerabe  1  inten  HG, 
HK  fo,  bajp  ber  ©infei  HGE  glei*  roerbe  bem  gegeben 
tien  SBinfel/  ben  bie  an  DE  $11  jiefjenbe  iinie  mit  Dß 
ma^en  fotf,  unb  ber  5Binfel  HKD  g(eid)  roeroe  bem 
anbern  gegebenen  SBinfel*  <£$  fepe  ba$  SSer^airmfe 
H>eic&e$  bie  an  DE  ju  jie^enbe  gerabe  iinie  ju  ber  an 
BC  ju  jiefjenben  fcaben  foil,  gleid)  bem  SSer^alintg  t>on 
JLH  ju  HK ,  unb  man  fφneibe  GH  in  Α  fo  ,  baß  GA 
ρφ  ju  AH  Derfcalte,  tme  LH  ju  HG,  biird)  Α  jiefce 
man  AM  mit  BC  glek&iauffenb ;  fo  rotrb  AM  ber  ge- 
fugte Ort  fepn,  b.  u  wenn  man  auö  irgenb  einem  9>unft 
•  Ü  auf  berfelben  bie  Knien  AF,  AG  an  i>ie  gJarattelen 
unter  ben  gegebenen  SÖinfeln  jie^t;  fo  n>irb  AG  |1φ  jü 
£F  »erhalten ,  wie  LH  ju  HK.  3)enn  ηαφ  ber  »er« 
jeufenung  ijl 

AG :  ÄH  =  LH :  HG.    <£*  ifl  aber  αυφ 

AH :  AF  =  HG :  HK.  φοί^ίφ g^förmtg  (ex  aequo) 

Ag7aF=Th:  HK  ,  b.  i.m  Um  gegebenen  J8er- 
§aftm§, 

b)  QBenn  ber  5>unf(  Λ  außerhalb  ber  5>'arafleien 

liegt 

Tinafyfe  unb  Äompofttion  bfei6en  wie  bet>  bem 
afenSalU,  nur  baß  man  ben«9>unft  Α  aufberQSer« 
langerung  t>on  GH  nehmen  muß.  Und)  fiefct  man  \eidjt, 

baß, 
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,  nie  föentty  ton  iffen  $aü  erinnert  morbeit,  *a< 
J»erl;ältnig,  welche*  fctfanbie  entferntere  ?)aralieie  jtf 
jieijenfre  iinie  ju  ber  an  bie  flafere  «Parallele  §u  jie^en« 
fcen  fcat  ,  Mr-Bttfeatemj}  be*  ©vöflern  jum  kleinem 

*  «  .  -  · 

.·#,,-.  ·  ►.···«  · 

{!*#·■        ·  »        ··  '      '  ·  t 


ι 

Fig.  32. 


«  -  .  »*<■····«  «      .  -      "#^*  _·  _    ι  ·  '  t 


SBenn  aus  einem  $)unft  Α  an  jroei)  ter  iage  ηαφ 
gegebene  gerabe  ί inten  HC,  DE,  bie  einanber  in  einem 
tyimtt  F. begegnen,  jmetj  gerabe  iinien  AG,  AH,  bie 
ein  gegebeneö  93er^a(tni^  'unter  eirianber  £aben ,  unter 
ben  gegebenen  ©infein  AGF,  AHF  gebogen  werben,  foJ 
f>erii§rt  ber  3>unft  Α  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene' gerabe 
iinie.  :  ^  1  „  ·'■.■? 

• .  ι.  *  ΐ£·  3^·  ^·  *      ι  - 

U  Sali.  SBenn  bie  iinien  AG,  AH  mitbwtto? 
iage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinien  DE,  BO  glei#iauf* 
fcnbfmb,       :r  .     :     .  : 

3n  btefem  Sali  tfl  bie  gigur  AGFH  ein  ^arailefo- 
gramm,  unb,  mil  bae  ©et^aitmß  bon  AG  ju  vAH; 
tu  u  t>on  AG-ji  GF  nefefi  bem  SBinfel  AGEg«gebert 
tft;  fo  i(i  bas  SDre^ef  AGF  ber  ©artung  ηφ^ώΜ 
(44.        alfo  ifl  AF  ber  iage  ηαφ  gegeben  (32.  Φ.)· 

35ie  Äempcfition  ergebe  βφ  ΐ€ίφί.  üRan  jiefje 
nem(iφ  au$  trgenb  einem  ^unfl  Κ  auf  ber  iinie  BC  eine 
ftiit  DE  gfetd)(aujfenbe  «nie,  u*b  n*f;me  auf  betfelben 
KM  fo,  baß  KM  ju  KF-ίη  bem  gegebenen  QJerfjaltnifi 
fhje*  SKan « jie£e  MF,  unb  big  n>irb  ber  gefuefete  Ott 
\er>n.  3>nn  man  nefjme  auf  tot  iinie  MF  irgenb  einen 
§3unftA,  unbjie&eAG,  AH  mir  FE,  FCgtei^lauf. 

fent>;  fe  ijl  AG :  ^ "  =  KM :  KF,     u  in  bem  ge- 

j«t>enin 
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unb,  mittat  gpfer^ciiiniß  »on  AG  j«  AH,  uhboud) 
fcae  t>on  AH  ju  AK  gegeben  tfi ;  fo  ift  ουφ  ba$  Cßer. 
^atcnt§  *on  AG  ju  AK  gegeben  (9.  $)·)  ,  olfo  berührt 
fcer  95unft  Α  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie 
«αφ  bem  aten  S«ö  biefee  @oje$.  . 


r  »  '  · 

•      .  »··. 


tfornpofttiom 


2fu$  irgenb  einem  $unft  L  auf  ber  iinie  FC  jte£e 
man  an  bie  anbere  ber  iage  ηαφ  gege&ene  Knie  DE  bte 
gerabe  ί inten  LM,  LN,  meiere  mit  ben  Ernten  BC,  DE 
biegegebenen  3Binfel  einfdjlieffen ,  roeldje  bie  au*  bem 
9>unft.A  an  BC,  DE  jw  gietdienbe  iinien  mit  biefen  ein« 
fdjiieflenfolten;  unb  auf  ber  iinie  LM,  meldte  mit  BC 
»inen  SBmfei  ηιαφί  gleid)  bem ,  ben  bie  au$  Α  an  BC 
gu  jie^enbe  iinie  mit  BC  machen  foti/  beftimme  man  ben 
gjunf t  Ο  fo ,  bag  OL  ju  LN  bat  gegebene  QJer^dlfnig 
fcabe ,  roelcbe*  bie  mit  LM  gfeίφίauffenbe  bu^  ben 
§>unfi  Α  ge^enbe  iinie  jjj  Der  antern  au*  bem  ^unft  Α 
gejogenen  iinie  fyaben  feil«  Unb  ηαφ  bem  2ten  Sali 
biefes  ©ajeö  jie^e  man  innerhalb  besjenigen  t>on  ben 
Sßinfeln  EFC,  EFB,  innerhalb  beffen  ber  $unft  Α  fai- 
Ifn  foftv  bie  gerabe  iinie  FP;fo,  baß  fte  ein  £)rt  fei;e  t?on 
ber  ίδefφaffen^eiί/  bagf  joenn  man  au^irgepb  eiriem 
gJunft  A :  auf  berfelben  bie  gerabe  iinie  GK  mit  LM 
fllet^iauffenb  jie&f,  GA  (ίφ  ju  AK  »erfcaite,  nne  OL 
ju  LM  j  fo  roirb  FP  ber  ge^te  Ott  fepn#  SDenn 
«αφ  ber  9^^ίφηυη3  ifi 

GA:  AK  =  OL:  LM 
Crijl'ö&er  '     .     AK :  AH  —  LM :  LN 

folg«* g^eίφfΰrmtg (ef aequo) GA:  AH  =  OL:  LN,  b, 

i,  in  bem  gegebenen  93er£d(tmg.  1 
SBenn  in  bem  $ail,  ba  bie  gerabe  iinie  LM  inner* 
$alb  beä  3flebenn>infel$  Don  EFC  fallt  ,  bas  gegeben* 
iöer&alimf  β^ίφ  iji  bem  OSer^ditniß  t>on  LM  ju  LN ; 
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fo  fie$f  man  UW,  baf}  bie  gefabe  mit  LM  gieicfiiatif. 
fjWbe  tinit  FP  ber  gefucfre  Ort  fe^e/  $enn  ,  trenn 
vtnan  au*  trgenb  einem  tyuhtt  A'  öuf  berfeiben  eine>ge« 
rabe  iinie  AH  mit  LN  g(ei$lauffenb  jiefcfj  jb  i|i 

^q£:  AH=  LM  :  LN. 

gufhj.  ©er  Ort  ge$t  immer  burd)  ben  JDurdj. 
fd)niK6«9>unfi  F  ber  herben  ber  iage  ηαφ  gegebenes* 
itmen  BC/DE. 

SSerec&nune; 

0fir  äffe  Ifl 

AH:AF=fin.EFA:fin.AHF  tfflb 

AF:  AG  =  (in.  AGF:  fin.  (CFE— EFA)  foiflHc& 

*  _    ^  

AH:  AQ  =  iii>.  EFA  fin.  AGF:  fin.  AHR  fin.  (CFE— EFA) 

-issiiih  AGF:  fin.  AHF.  (fin.  CFE.  ctg  EFA-cofinCFE) 

*λ  AG.  fin.  AGF  *  β 

Wfb,ilctgEFASx^— 0_  +ctgCFE. 


*4*   6  α 

Fig.  33. 


:  SBemt  ou*  einem  tymtt  Α  on  jwet>  ber  fege  ™φ 
gege&ene  |>areOe(*Unieit  BC,  DE  jipe?  gerabe  ί  inten 
AH,  AG  unter  gegebenen  3Binf ein  gejogen  werben,  unb 
»enrt  HK  bie  Summe  ber  einen  AH ,  unb  einer  brttten 
linten  AK,  ju  tueldjer  bie  enbere  AG  ein  gegebenerer* 
f)äifnt£  §at,  gegeben jf};  ober./  toenn  entwebet  ber 
ttefcerfcfcug  ber  einen  ÄH  über  eine  gegebene  iinie  HK, 
•ber  bie  Summe  ber  einen  unb  einer  gegebenen  iinie 
gur  anfeern  AG  ein  gegebenem  9Ser£ofcnig  fyati  fo  be* 
r%*  ber  9>unft  Α  ein«  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe 
«nie. 

-    f  Fig. 


ΐ%  33-  a.  b.  c.;ct.  in  tru  v. 

I.  'gatt;  SSettn  HK'fcie  ©umme  ber  efaefc  ttte 
Α  gnogene rt  llftte  AH  (roefcfye  tt>ir  bt e  erfte  fjetffto'tMf» 
iftt^nVcfrifc  föftteri '  itttte  Ali ,  jtt  roefdjer  bie-atibitt 
cm$  Α  gezogene  «nie  AG  (bfeffe  $rifirtrie  jn*9ft0:e|n  gif» 
gebenes  (Berf^lcnjj;  §at,  gegeben  tjl»  ättan  fcetlongere 
AH  ηαφ  ber  ©ette  υοη  Α  i^|n  ,*  üttt> '  fd^nelb^  äuf  btefer 
^erfangemrtä'bfe^  brtW  iftite:  AK  ah  2B*if  erffo  an 
*tne  ber iage  ηαφ  gegebene  gerade  ÜnieBCbte  ber©r6f[e 
ηόφ  gegebene  iinte  J-iK  unter  einem  gegebenen  SBtnfel 
gebogen  tfl ;  fo  berieft  ber  Pünft  Κ  eine  ber  iage  ηαφ 
gegebene  mit  BC  gletc^Iäuffenbe  iinte  ηαφ^αη^οβίη 
©aj.  €$  fepe  ty&bie  i inie  LM  y  fo  ftnb  aus  bem  Pv^if  t 
Α  an  jtpeji  ber  iage\n(Kf;  gegebene  parallel«  i inien  ύ£, 
LM  jroet;  gerate  iinten  AG,-  AK,  t>ie  ein  gegebenem  93er* 
§ältnt§  unter  einander  f;aben,  unter  gegebenen  SBinftfa 
gebogen ;  τηίίφίκ  ber%t  ber  Punff  Α  eine  betFtage  ηαφ 
gegebene  gerabe  iinte  ηαφ  bem  2  aßen  ©aj„  ©oll  ι^μα 
(Fig.  33.  a.)  .  ·'  '» 

1·  ber  Punft  Α  auffertjaib  bet  ber  iage  ηαφ  gege« 
benen  Parallelen  anf  ber  ©etie  *6n  BC  liegen ;  fo  liegt 
αυφ  LM  aujfer&alb  biefer  parallelen  auf  eben  ber  ©et* 
te ;  unb  ,  tpeil  ber  punft  Α  jtt^en  ben  parallelen 
LM,  DE  Hegt  5  fo  tmcb  fein  ört  gefönten  ,ιτβφ  aa» 
@öj  2·  $ait  (£6  tatrn  aber  ba$  gegebene  9ßc$ä{tiü$ 
jn)(fφen  AG  unb  AK  fo  b^ajfen  fei;n,  baß  ber,  punft 
Α  $η^φ*η  bte  Parallelen  BC,  DE  fallen  mußte,  unb  bi£ 
iwirbe  ber  vorigen  SBorauöfejung  tmbcrfprecfyen,  atfof/ec 
Ort  umrnSg^  fetjn*  SOian  map  belegen  bie  QJefliim 
mung  finben ,  unter  η)β1φ* r  ber  Punft  Α  immer  aujfer» 
£alb  ber  Parallelen  BC,  DE,  unb  jroar  ηαφηκη/ίίφ 
äroif$en  BC,  LM  fallen  wirb.  <£$  begegne  bemn^ 
GA  ben  iitücn  B&  LM  in  Ε ,  Ν,  unb  man  jiebe  au£ 
bem  Punft  F  an  LM  bie  iinte  FO  mit  HK  gleicMwf' 

fenb- 
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fmb*  9Β*Η' mit. GA  grdfier  fet>n  muß,  dte  GF;  ft> 
muß*)  GA :  AN >  GF :  FN {tyn ;  nun  iflAN:  AK 
=  FN  :  FO  ;   folgliifc  muß  gldcbformig  GA  :  AK 

>  GF :  FO  fepn ,  b,  i.  ba*  gegebene  flte^ftm'fc  n>ei* 
dje$  Die  jroe^e  gerate  «nie  AG  ju  ber  brtffeu  AK  fcaf, 
mld)e  mit  ber  erfien  AH  eine  gegebene  (Summe  aus» 
maefo,  muß  groffer  fet>n ,  als  ba*  (Oer&dliniß,  n>eld)e$ 
baö  »on  ber  jroepten  iinie  jtmfcfren  ben  Parallelen  BG, 
DE  abgefundene  ©ruf  GF  ju  FO  ober  HK  ber  ber 
©rojfe  nad)  gegebenen  iinie  jjat.  QBenn  alfo  ber  Punfc 
Α  aufferfjalb  ber  parallelen  auf  ber  ©eite  ber  iinie  BG 
liege,  an  roeldje  nemli$  bie  erfie  itnie  AH gejogen  roer* 

ben  foUj  fo  ί|ϊ  folgenbee  bie 

.*     1  ·        .  i  *  ·  ·  · 

*  m 

ftompoftttotn 

— 

I 

#us  irgenb  einem  Punft  F  auf  ber  iinie  BC  jie^ 
man  bie  gerate  fmie  FO  gleicblauffenb  mit  ber  iinie,  bte 
auö  Α  an  eben  biefe  iinie  BC  gfyogen  reerben  fall,  Unö 
neunte  auffer^alb  ber  parallelen  FO  gleid;  ber  gegebenen 
geraben  Hnie;tmd)  Ο  jiety  man  LM  mit  BC  gleid)* 
lauffenö,  an  DE  aber  jiefce  man  FG  gleicblauffenb  mit 
ter  iinie,  bie  aus  Α  an  DE  gebogen  »erben  folf>  Unb 
nad)  Dem  22.  @aj  2.  gall  ä.  jiefce  man  bie  gerate  iinte 
AQ  jrotfdjen  ben  parallelen  DE,  LM;  fo,  baß  AQ 
ein  Öre  ferj  t>on  ber  Sefd;affenljeii,  baß,  wenn  man  aus 
irgenb  einem  punff  Α  auf  berfelbert  an  bte  iinien  DE, 
LM  bie  iinien  AG,  AK  mit  FG,  FO  gleicblauffenb 
jiel)t,  Das  ®erj)ditniß  t>on  AG  ju  AK  bem  gegebenen 
8fa$a(fm£  gld$  fepe ,  welches ,  n>ie  gezeigt  roorben, 
Srijfer  fepn  muß,  alö  baß  iBer&dlmiß  wn  GF  ju  FO ; 

5  *  fo 

*)  ©eil  GA  >  <SF,  unb  ΑΝΪ  <i  FN ;  fo  i(liGA:  GF 
>  AN:  FN  (7.  £)ef,  5,  6.)/  rotten  GA:  AN>  CF:  FN 
(27,     ©0  X  0,  U. 


(b  nurb  AQ  ber  geftufre  Ort  fepn.     £enrt ,  »eil 

AG:  AK>  GF:  FO,  unb  AK:  AN  =  FO:  FN; 
jo  ifi  gleichförmig  AG  :  AN  >  GF :  FN;  alfo  i|i 
GA>  GF>*)  unb  ber  9>unfi  Α  falle  jn^en  BC  unb 
LM.  91αφ  ber  95erjwd>nunq  aber  ifi  GA  ju  AK  in 
bem  gegebenen  3ierfcalcm&  QBenn  man  alfo  bie  iim'e 
AK  verlängere,  bie  fie  BC  in  bem  9>unfc  Η  fd)titüet) 
fo  ijl  bie  Summe  fcon  AH  unb  ber  iinie  AK,  jti  roel» 
d)er  AG  baä  gegebene  Q3er&ältniß  &αί,  8ΐβίφ  ber  gege« 
benen  geraben  iinie  FO. 

Fig.  33.  fa. 

> 

SBenn  ter  $>unfi  Α  jroifdjen  ben  ^Parallelen 
BC,  DE  liegen  fofl;  fo  wirb  LM  auf  eben  bie  ©eite 
t>on  BC  fallen,  auf  melier  DE  liegt ,  unb  jroar  entroc 
ber  jrotf(l)en  bie  parallelen  BC,  DE,  ober  auf  DE  felbfi, 
ober  aufltprfcalb  ber  parallelen  BC,  DE.  $aüt  LM  jtoi« 
(φβη  bie  parallel™  BC,  DE ;  fo  ift  GA  <  GF ,  folg. 
Ιίφ**)  GA:  AN  >  GF:  FN,  unb  (jieraua  trirb υδΙ· 
lig,  wie  Dorfun  vq(fcf>lof|rn,  baf;  ba*  gegebene  3] erhalt* 
«ig  von  AG  ju  AK  griffer  fepn  mujfe,  a(*  ba*  ©erhalt* 
nij?  υοη  GF  ju  FO>  ofcer  HK,  unb  man  jinbet  AQ 
ηαφ  bem  22jlen  @aj  2»  $all  b.  $)je  ^ompoftrion 
bleibt  übrigens  »eilig ,  rrte  bie  t>or£erge£enbe,  nur  taf; 
man  FO  ηαφ  ber  (Seife  t>on  DE  jtefcen  mu§*  gällf 
LM  (Fig.  33.  c)  aujfer&alb  ber  parallelen  BC,  DE; 

fo 

*)  9B*UAG:  AN>  HF:  FN;  fo  i(!  AN:  AG<FN:GF 
(26Λ5-  A)  AN  *  AG:  AG  <  FN  +  GF:  GF  (28, 
5.  <£.>   9}un  ifl  AN  -f.  AG  r:  FN  +  GF,  wirt)in  AG 

>  GF  (10,  5.  ©.)·  ,  X  D.  U. 

**)  SBtfl  AF  —  GF  —  GA  —  FN  —  AN,  unb  AG 

>  AN;  fo  ift  AG:  GF — AG  >  ΛΝ :  FN  —  AN  (fc, 5·. @.) 
folgltt*  AG:  GF>  AN«  FN  (28,  5.  <J.)  ober  AG:  AN 
>GF:*N(27,S-<Jr.).  XU. 
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jb  ifl  AG  f feiner  oto  GF,  unb  αιιφ  Weinet  ate  AN, 
fofglt*  ifl*)  AG :  AN  <  GF:  FN,  unb  &ierou$  mirb 
gefdjloflen,  ba§  ba*  gigebene  93er(><ilrm&  bon  AG  ju  AK 
Keiner  fer>n  roäfle,  als  ba*  SBer^difntg  bon  GF  ju  FO 
ober  HK,  nrtb  man  ftnbet  AQ  ηαφ  bem  32.  ©aj  3» 
Satt  b.  ©ie  Äompojttion  bleibt  übrigens  *ollig  mie 
borfcin ,  nur  mujj  wieber  FQ  gegen  DE  £in  gebogen 

lurruvu« 

däüt  LM  mit  DE  jufammen ;  fo  ifl  bon  feibfi 


mit  bem  f&et$alm$  bon  GF  $u  FO, 

3*  QBenn  ber  9>unft  Α  auffer^afb  ber  gegebene« 
5>araüeien  auf  ber  (Seite  bon  DE  liegen  foti;  fot  ifl  fei- 
ne ©eflimmung  ndt&tg ,  afc  tag  bie  gegebene  gerabe 
iime  HK  grofier  fepnimifc,  afö  ba*  @tuf  bat>on,  ba* 
j»ifd)en  ben  parallelen  BC,  DE  abgefdjnitten  wirb,  tmtk 
We  Äompofition  gefegt  ηδφ  *a*  @aj  2, gell  a, 

Fig.  33.  e.f.g. 

II.  SBenn  ber  Ueberfftu§  ber  einen  ou$  Α 
jejogenen  iinie  AH  über  eine  gegebene  iinie  HK  jur 
onbern  AG  ein  gegebene*  Qer$#fttig  1;α'ί.  ©on  AH 
w^memon  bie  gegebene  gerabe  iinie  HK  fcmn>eg;  fo 
ifl  bas  93cr£dltntg  be$  übrigen  ©tufä  AK  ju  AG  gege- 
ben; unb,  roeil  an  eineter  iage  ηαφ  gegebene  gerabe 
iinie  DE  bie  ber  ©roffe  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  HK 
unter  einem  gegebenen  3B  Inf  ei  KHE  gebogen  ift  3  fo  be» 

AF=GF— GA=:FN— AN,  unb  AG  <  AN; 
fp  i(l  FN  — AN:  AN  <  GF  —  AG:  AG  5.  S  ) ;  feig* 
ϋφ  FN:  AN  <  GF:  AG  (28,  *  β.)  0&«r  FN:  GF 
<  AN :  AG  (27,  5,        '  21.0.  U.  · 


rii&rt  6fr  9>uitft  Κ  eine  gerabe  mti.  DE  gfei^iauffenbe 
iinie  (30«  @aj  )♦  3>iefe  ityie  fepe  LM ;  tpetl  nun  aus 
einem  Punff  Α  an  bie  ber  iage  ηαφ  gegebene  Parallelen 
JJM,  BC  jroep  gerate  Knien  AK,  AG,  Die  ein  gegebenes 
ißerftälintß  unter  einanbev  fcaben>  unter  gegebenen  3Bin« 
fein  gejogen  futb;  fo  berührt  ber  Punft  Α  eine  ber  iage 
ηαφ  gegebene  gerabe  itnie  ηόφ  bem,  2  2f}en  @aj*  @ott 
nun  (Fig.  33.  c.)  ber  punfe  Α  aujferfcalb  ber  Parade« 
Jen  BC,  DE  auf  bie  (Seite  t>on  BC  fallen}  fo  fann  bie 
gerob$  {imcLM  entwber  gmif*en  ben  Parallelen,  »ber 
aujferjjalb  berfelben  auf  ber  ©eiie  topj^BC  liegen;  je 
naefrbem  bie  gegebene  gerabe  iinie  HK  fbiner  ober  grof» 
ferijt,  als  ba$  ©tuf  HF,  baö  jrc^en  ben  Parallelen 
DE  unb  BC  enthalten  ifh  ^m  erjlen  §all  muß  bas  ge« 
gebene  93er§altmß ,  ibekfye*  AK  ju  AG  §at ,  griffet 
fepn,  als  bas  8$er§<iffmß  t>ou  AF  ju  AQ  -,  imattfcenf 
muß  e$  Heiner  fepn ,  ab  btefes  93er§älimß  (2  3.  ©aj 
3,  Satt  b.),  φοΙΙ  afyr  ber  Punft  Α  (Fig.  33,  f.)  jroi- 
fefreri  bfa  parallelen  BC,  DE  fallen;  fo  muß  er  αυφ 
ju^en  BC  unb  LM  fallen,  unb  es  t fl  in  biefem  ^alf 
feine  Seftimmung  notfcig,  ate  baß  bie  gegebene  iime 
HK  fleiner  fep  muß  als  HF.  ©οΙΙ^ηΝίφ  ber  Pünft 
Α  (tig.  33.  g.)  aujferfcalb  ber  parallelen  auf  bie  ©ette 
t>on  DE  fallen ;  fo  muß  er  αυφ  aujferfcalb  ber  Itnien 
BC,  LM  liegen ;  mithin  muß  ba$  gegebene  ©erhalt' 
itiß  jn^en  AK  unb  AG  (leiner  fepn  als  ba$  SBerfcdlC* 
niß  jrotffpn  AF  unb  AG  (22.  ©aj  3.  Sali  b.). 

55ieÄompofrtipnn)irbbermittelft  bed2  2jlen@a« 
ges  gemac&f*  SKan  jie&e  ^ηιϋφ  aus  irgenb  einem 
Punft  Η  auf  ber  iinie  DE  eint  gerabe  iiflie  HF,  fo, 
baß  ber  5Btnfel  FHE  glwl)  fege  bem  gegebenen  OB  in» 
fei,  ben  bie  auö  Α  an  DK  ju  jie^enbe  iinie  mit  DE 
ηιαφ*η  foli ;  twn  HF  nef)me  man  bie  gegebene  gerabe 
ihn*  HK  ()inn>eg,  utib  jiefje  LKM  mit  DE  gleiφlauf· 

fenb;  nun  ji$e  man  bte  gerabe  4inie  AQ  fo,  baßffe 

ein 

» 
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ein  Ort  fet>  t>on  ber  2*efd)dffen§eif,  ba|,  min  man  au* 
irgenb  einem  5Punf*  Ä  auf  bemfeifren  bie  eferabe  ί inten 
AK.,  AG  an  LM,  BC  unter  ben  gegebenen  QBtafeW 
j4*§t  ^AK^nb  AG  *a$  gegebene  Q3eriji(t«i§  unter  ein* 
anber  fcaben ;  fo  wirb  AQ  ber  gefugte  Ort  fet>n*  ©enrt 
ce  ^t'AK  ju  AG  bdö  gegebene  g3erf*ilhti§ ,  unb  HK 
ift  gegeben;  alfo  £at  ber  lieber  jtyug  yeti*  AH  über,  bie 
gegebeneiinieHK  juAGAa*  gegebene  0er$iiftt$#  ~ 

JII*  Sali,  £dfte  tue  ©umme  ber  einen,  bon  ben- 
gejogerten  iinieu  unb  einer  gegebenen  iinit  ?jur  anbert^ 
ein  gegebenem  95er^a(mi§ ;  fo  mürbe  bfr  0ri  auf  d^nfid;e 
3ir(  gefunben  werben.^ ober  es  fann  autf;  tiefer.  Sali  auf 
fcen  Ilten  juruf  gebraut  werben.  2)enn  ,  wenn  bie 
©urnnte  ein^r  gewi([e^©rp(Te  un,b  einer  gegebenen  ©reffe 
ju  etn^r  anbem  '®jäfftei#  gegebenes  58er§d(tni$  §at; 
fo'  φαί  ümgef el>ri  ber  ueberfd>u(j  biefer  iejten  .©rofle  über 
eine  gegebene  ©rofje  ju  ber  erjien  ein  gegebenes  iBerfyiftit  '· 

*ip.  (Μ·  Q$  /f;i 


ι  · 


•  Fig/*34- 


Söenn  aus  einem  9)unft  Α  an  jwetj  [ber  iage  ηαφ 
'gegebene  gerabe  innen  BC,  DE  ,  bie  einanber  in  F  be- 
gegnen ,  jwe^  gerabe  iinien  AH,  AG  unter  gegebene^ 
SB iuf e-ί η  ge jogen  werben ,  unb  HK  bie  ©umme  ber  ei» 
m  AH,  unb  einer  britten  iinie  AK,  ju  welker  bie  an« 
WreAG  em  gegebenes  SSer£ditni£  fjat,  gegeben  iß;  ober 
entweder  ber  lieber jä)u£  ber  einen  AH  über  eine  gegebene 
itnie  HK,  ober  bie  ©uirane  ber  einen ,  unb  einet  gege* 
benett  itnie  jur  andern  AG  ein  gegebenes  93er&dltnijj 
$at :  fe  Nr%£  ber  9>unf t  Α  ein?  ber  iage  md)  $egeb? n* 
gerabe  iwie. 
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Fig.  %4.  π. 

I.  ftatt.  ®emt  HK  bie  ©umme  ber  einen  oti* 
Α  gejogenrn  iinie  ΛΗ,  unb  einer  triften  AK,  ju  tvtb 
d)er  bie  onbere  AG  ein  gegebene«  ißerfcdlinifj  φαί,  ge* 
gtben  tfh  - 

ffleii  bie  ber  ©roffe  na*  gegebene  iütie  HR  ritte 
ber  iage  ηαφ  gegebene  iinie  BC  unfer  einem  gegebenen 
©infel  FHK  fäneibet ;  fo  berührt  ber  ψηηΗ  Κ  eine 
ber  iage  ηαφ  gegebene  mit  BC  gteicfyauffenbe  iinie  (*c 
6aj).  fetK  biß  LK,  unb  LK  begegne  ber  iinie  DE 
in  M.  ffiett  nun  au*  einem  9>unf  f  Α  an  $11*9  ber  Jage 
ηαφ  gegebenen  iimen  DE,  LK,  bie  einanber  in  Μ  be* 
gegnen ,  jroep  gerabe  iinten  AG,  AK,  bie  ein  gegebene* 
3Jerf)alrm§  unter  einanber  fcaben ,  unter  gegebenen 
SBinfeln  gejogen  roorben;  fo  berührt  ber  fünft  Α  eine' 
gerabe  ber  iage  ηαφ  gegebene  bur$  Μ  ge$enbe  iinie 
(2  3·  βα}  unb  3«f )  ; 

Äompofitiom  .."·.-* 

SRan  jie£e  aü*  irgenb  einem  9>unft  Η  auf  ber  ge- 
gebenen iinie  BC  bie  iinie  HK  g(eid)  ber  gegebenen  ge- 
raten iinie  unter  bem  gegebenen  5Binfel,  ben  bie  aue 
Α  an  BC  ju  jie&enbe  iinie  mit  btefer  einf*lieffen  foli, 
unb  bur*  Κ  jte&e  man  LMK  mit  BC  g^laujfenb* 
fBermittelf!  be*  2  3  jien  @a$ei  jiefye  man  innerhalb  bee 
QBinfel*  FML,  ober  innerhalb  feine«  SÄebenwtnf el6 ,  Je 
ηαφίκηι  nemlid)  ber  §)unfl  Α  entmeber  innerhalb  be* 
SBinfels  EFB,  ober  innerhalb  be*  ffiinfe»  Ε  FC 
liegen  (od  ,  bie  iinie  MN  fb ,  bajj  fte  ein  Ort  fep, 
bon  ber  £5ef$ajfen{pit,  bajj,  wenn  mart-au*  irgenb 
einem  9>unf  ί  λ  auf  bemfeiben  an  bie  iinien  FE ,  LA1 
bie  iinien  AG,  AK  unter  be#  gegebenen  SBinfeln 
jie^t/  AG,  AK  bae  gegebene  SJerljültiuß  uttfer  firombec 
*  |abenj  fo  wirb  bae  ^ipif^eit  ben  parallelen  abgeftynif* 
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um  βίύί  ΜΝ  kr  gefügte  Ott  fcpn*  φ*ηη 
matt  au*  trgenb  einem  9>unft  Α  auf  btejem  ©tüf  bte  «· 
nien  AH,  AG  an  BC,  DE  unter  ben  gegebenen' QBtn« 
febt  jie&t,  unb  AH  verlängert ,  btd  fte  ber  itnie  LM 
in  Κ  begegnet*  fb  $at  AG  ju  AK  ba*  gegeben*  flSerjjalM. 
iti£;  esift  aber  bte  ©umroe  wtt  AH  unb  AK  $€ίφ  ber 
gegebenen  itnie  AK. 

Fig,  34.  b. 

II.  Jatt*  SBenn  Mr  Ue6erfcfeu§  ber  einen  au*  Λ 
gejogenen  i inte  AH  über  eine  gegebene  itnte  HK,  ober 
bie  vöumme  ber  eineft  AH  unb  einer  gegebenen  itnte 
HK  jur  anbern  AG  ein  gegebene*  QJer&alenig  r)at* 

SNan  ne(;me  bie  gegebene  itnie  HK  fpinroeg,  ober 
feje  fte  (>tnju ;  fo  fcat  ber  SHefl ,  ober  bie  ©umme  AK 
ju  AG  ein  gegebenem  SSerfcalfntfj/  unb  e*  roirb/  rote 
bep  bem  twr&ergerjenben  ©aj  bemiefen  werben,  ba§  bec 
tyuntt  Κ  eine  ber  ^age  ηαφ  gegebene  mit  BC  g(etd}iaufr 
fenbe  itnte  LM  berühre;  unb/  meil  ba*  ©erfealfnif;  bec 
iinien  AK,  AG  gegeben  tjt,  roekfje  au*  einem  9>unft  α 
an  bte  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinien  LM,  DE 
unter  gegebenen  Sömfeln  gebogen  Horben/  fo  beruhe 
ber  $unft  Α  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  itnie 
MN,  bte  Dermittelfi  bei  3  3f!en©aie$  gefunben  roirfe» 
"Xu*  irgenb  einem  ψηηΗ  Α  auf  berfelben  jiefce  man  att 
BC,  DE  unter  ben  gegebenen  ©infein  bte  gerabe  iinien 
AH,  AG,  unb  AH  begegne  ber  «nie  LM  in  K.  SBeti 
mm  AK  ηαφ  ber  QJerj^nung  ju  AG  ba*  gegebene 
2?err)ältm§  f>at,  unb  HK  gegeben  ijl;  fo  §at  ber  lieber* 
$uf?  »on  AH  über  eine  gegebene  ©nJffe  HK ,  ober  bie 
©umme  t>on  AH  unb  HK  |u  ber  anbern  AG  ba*  ge- 
gebne f8er&ä(Cni§* 

j$n  bem  3aU/  wenn  AH,  AG  mit  fren  ber  iage 
ηαφ  gegebenen  geraben  iinien  DE ,  BC  gleidtfauffen, 
fann  ber  ©aj  ηοφ  anber*  fo  ausgebruft  werben : 

;     ~  5  5 


9θ 

'  VO^nncne  timm  Pttnfr  Α  an  Μ&άΖαϊ 
ge  ηαφ  gegebene  geraöc  fiime  BC ,  ettf  tDefct>er 
i>er  Punit  F  gegeben  tfl;  öie  «nie  AH  nnter 
einem  gegebenen  iDinfel  gebogen  i&frö ,  unö 
S>ic  enmme  einer  öer  fitnien  ah,  HF  itrit>  ewee 
dritten  ,  su  roelcf>cr  &te  cnöere  ein  gegebene*1 
X)cvt)cilt\\i$  bat,  gegeben  ift;  ot»er,  n>eim  tnu 
a>et>er  &er  Ueber^uß  i>cr  einen  &er  fiinten 
AH,  HF  über  eine  gegebene  Zinie  (  obet  t>ie 
eumme  t>er  einen/  «nö  einer  gegebenen  Äinie 
341  öer  an&ern  ein  gegebenes  v>erbafcni^  b^t; 
fb  bereit  i>er  PunEe  Α  e(ne  öer  £agc  ηαφ  ge- 
gebene geraöefiinie* 

ι·  3«f*  ;<Hknn  (Flg.  34.  a.)  au$  einem  ^unfe  Α 
<m  jroei;  ber  iage  ηαφ  gegebene  geeabe  imtert  BC,  DE 
fcie  gerabe  iinien  AG,  AH  imfer  gegebenen  SBBmfein  ge* 
gegen  werten,  unb  t)ie  @umme  berS^fefe,  biejt&i« 
feben  biefen  iinien,  unb  jroer>  anbem  gegebenen  itntett 
a,  b  enthalten  fmD ,  gegeben  iß;  fo  beruht  ber9>unfi  Α 
*tne  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iime*  ©enn  ei  fei)« 
bie  ©umme  ber  Siecbfefe  AG  χ  a,  unb  AH  χ  b  gleich 
htm  fRefytet  HK  xb,  toenn  man  nemliφ  HA  gehörig 
verlängert  biö  Κ ;  fo  iß  alfo  bas  fRdjtt  HK  xb  gegeben/ 
unb,  meil  b  gegeben  iß,  fo  iß  HK  ber  ©reffe  ηαφ  ge- 
geben (6r,  ©♦)♦  9)?an  neijme  bal  gemeu^aft(id># 
9ιφί£  AH  *b  hinweg;  fo  iß  ber  SXeß  auf  ber  einen 
<Beii*4  b,  u  baö  9ίφ*ί  AG  xa  $leid)  bem  9leß  auf  bipr 
änbern  tSeiie ,  b.  u  bem  ΕΚφίί  AK  χ  b  ·  jblg^iß4 
AG :  AK  =  b :  a ,  b,  ie4  in  einem  gegebenen  93erfcdii« 
Qßeii  alfo  au$  einem  ^unft  Α  an  jroetj  ber  iage 
ηαφ  gegebene  iinien  BC,  DE  jroetj  gerabe  iinien  AH,  AG 
unier  gegebenen  2Dinfe(n  gejogen  roorben,  unb  HK  bie 
©umme  ber  einen ,  unb  einer  brirten  AK,  juroekfjerbie 
anbete  ein  gegebenem  SCer^diiniß  φαί,  gegeben  iß;  fo 
beruht  te*  funtt  Α  ηαφ  bem  gegenwärtigen ,  oter, 

>  wenn 
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iMttttBC,  DE  gieic^iöuffen,  ηαφ  fcem  t>or$erge§enben 
©oj  eine  ber  iage  ηαφ  gegebne  gerate  iinie. 

3.  Suj;  2ίηφ,  roenn  (Fig.  34.  b.)  i>a$  eine  free 
gegebenen  9teci;iefe,  j,  2)·  ΛΗχί>  um  einen  gegebenen 
Staum  groffer  ifi,  afä  ba$  anbere  AGxa;  fo  berührt  ber 
3>unft  Α  eine  ber  Jage  ηαφ  gegebene  gerat*  iinie«  £6Afei)$ 
ber  gegebene  SKaum  gleich  bem  SKd>rf  HKxb,  wo  nem« 
Ηφ  HK  tum  HA  hinweg  genommen  wirb;  fo  ifl  mitlitt 
HK  gegeben.  Ur\b,  roeil  ηαφ  ber  QJorausfejung  ba$ 
SRdjtt  ÄHxb  3ί6ΐφ  ί|ϊ  ber  ®umme  ber  3\d)tU  AGxa, 
qnb  HKxb;  fo  ί(ϊ,  bas  gemein ftiid;e  9ί φ tf  HKxb 
,  fcinroeg  genommen ,  bas  ΣΚφίΡ  AKxb  gleίφ  bem^rf 
AG  xa ;  folgte  tji  bas  2?er(jaftni§  Don  AK  ju  AG  ge» 
geben,  imb,  roeii  auti)  KH  gegeben  ί(ϊ;  fo  ijat  ber  lieber* 
ίφϋβ  Don  AH  über  eine  gegebene  ©rifieHK  ju*AG  ein 
gegebenes  58ei^aicni^ ;  .mithin  berührt  ber  tyuntt  Α 
naφbem  gegenwärtigen,  ober,  wenn  BC,  DE  g^;* 
iQMjfen,  ηαφ  bem  t)pr^rge^enben  ©aj  eine  ber  iage 
ηαφ  gegebene  gerabe  iinie*  SDte  tfompofttion  biefec 
Sufojc  ifl  Λ  tüte  *>on  felbft  erteilet ,  einerlei  mii  bec 
^ompofition  ie$  ge^enmdrf^n,  pber  t)e$  vpr&ergefcen« 


Φ  e  re  φ  η  u  tt  g. 

gut  6ei>t>e  ί|ϊ  fin,  EFC :  fin.  ΚΉΒ 

=ps  HK :  MF 

twfr  ηαφ  bem  33f!en  <Saj  *  .· 

ctg  EMA  =  Aafin.AGRfinGMK+ctgGMKv 

Der  SSinfel  GMK  aber  tji  enfroeber  bem  SÖinfel  CFE, 
Oft r  feinem  SRebenmmfe!  3ί?ίφ· 

»  >     ,      ,  ,» 
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2  6.    6  ύ  }· 

F.  Λ  -  -* 

ig-  35- 

©enn  breip  geröbe^araffeMmien  BC,  DE,  FG 
ber  löge  ηαφ  gegeben  finb ,  unb  auö  einem  ^unf t  Α  an 
biefelbtge  brep  gerabe  Lintert  AH,  AK,  AL  unter  gege» 
Genen  SBinfein  AHfe,  AKD,  ALF  gejogen  werben,  unb 
wenn  bie  ©umme  ber  bepben  SXed'fefe,  ιοο&οη  bao  eine 
imifcfjen  einer  ber  aus  Α  gezogenen  iinten  AK ,  unb  ei« 
ner  gegebenen  iinie  M/3,  bo5  anbere  jroifd/fu  einer  an« 
bern  aud  Α  gezogenen  iinie  AL,  unb  einer  onbern  gege« 
benen  iinie  Sy  enthalten  ifi,  gleid)  ift  bem  SKedjtef,  bo$ 
jroifdjen  ber  briffen  au*  Α  gejogenen  {inte  AH ,  unb  ei- 
ner brttten  gegebenen  iinie  Ha  enthalten  if!:  fo  berührt 
ber  $unft  Α  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie« 

Fig.  35·  a. 

ι*  $a(L  9Behn  bie  iinie  AH,  »ehfc  nebfi  einer 
gegebenin  Utile  H*  ba$  S^tef  ent^dtr,  n>e($e*  ber 
6umme  ber  betjben  übrigen  9ίeφίefe  gfeid)  ifi,  an  eine 
ber  duftem  φαταΜ· i inien  BC  gejogen  ifi,  bie  mir  bie 
erfle  duffere,  fo  rote  bie  anbere  FG  bie  jroettfe  duftere 
§>arofleie  nennen  tooifen,  unb  ber  9>unft  Α  aufler f)al> 
ber  g)aratteien  auf  ber  ©eite  ber  erjien  duflern  BC 
liege* 

©ie  iinie  AH  begegne  ben  f>araßefen  DE,  FG  in 
ben  fünften  Μ,  N,  uub  roeil  ba$  3)ret;ef  AKM  ber 
(Sattung  ηαφ  gegeben  tjf ;  fo  ifi  ba*  QBer&dltnig  wn 
AM  ju  AK  gegeben;  in  eben  Wefem  18er&dffn#  nun 
fepe  M/3  ju  ä3;  ba  nun  M/3  gegeben  ifi;  fo  ifi  ουφ  »3 
gegeben,  unb  boiSie^ef  AMxai  tfi  gleich  bemfXedjtef 
AK  χ  Mj3L  gben  fo,  »eil  ba*  »er&dltniß  toon  AN  jn 
AL  gegeben  ifi,  ifi,  wenn  man  Νγ  ju  Je  in  eben  bie« 
*.  ^  fem 
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ftm  Sierfcälfnfg  nimmt,  fc  gegeben,  unb  ba$9^tef 
AN  χ  Je  gletdj  bem  SXedjtef  ΑίΧΝγ.  9ϊαφ  ber  flßor»  - 
ousfejung  aber  tjl  büß  JKecbfef  AH  χ  Ha  gieid)  bet 
(Summe  ber  9te*tefe  AKxM/3,  unb  ΑίχΝγ,  fofg- 
lieh  tfl  bad  ΣΚεφίίί  AH«  gfetd)  [ber  ©umme  ber  SXedjtefe 
AM  Χαδ  unb  AH  X  Je,  b.  i.  ( ι ,  2 .  ff ·)  glefö  ber  Summe 
Der  S^tefe  AHXaJ,  AMXaJ,  AH  χ  Je,  HNxJe,  , 
b.  I  (1,  ».  ff.)  gleidj]  ber  ©umme  ber  S^fefe 
AHxw,  HM^äJ,  HNxJe,  unb,  ba$  gemeinfcfy&fr« 
Ιιφ«  9ie$tef  AHxae  ^tntreg  genommen,  bleibt  ηοφ 
6aö  9ied)eef  AHf  $\eid)  ber  ©umme  ber  SRcdjtete 
HMXaJ,  imbHNxie;  ed  finb  aber  Die  Urnen  HM, 
HN  ber  ©rojfe  ηαφ  (3  5·  Φ.)  unb  eben  jb  aud)  bie  ii« 
nien  ai,  Je  gegeben;  mithin  fmb  bie  JKedjfefe  ΗΜχαί, 
HNxJe ,  unb  ba$  Der  ©umme  tiefer  beeben  <fleid)t 
SKecfcef  Α  He  gegeben.  Unb,  weil  bie  iinie  He  ber 
©rc|Te  ηαφ  gegeben  ift,  fo  tfi  alfo  αυφ  AH  ber  ©roflfc 
ηαφ  gegeben.  9?un  ifi  bie  iage  t>on  BC  unb  ber  3Bin» 
fei  AHB  gegeben ;  mirfcin  berührt  ber  9>unft  Α  eine 
ber  iage  ηαφ  gegebene  gerate  iinie  ηαφ  bem  2oßen 

.  Äompofüton. 

3iu$  trgenb  einem  ^unft  Η  auf  ber  geroben  Knie 
BC  jiefce  man  an  FG  bie  gerabe  iinien  HN,  HR,  HS, 
unt1  jroar  HN  unter  bem  5Sinfe(  HNF,  ber  gleich  ί|ϊ 
l>em  gegebenen  ©infel,  ben  bie  au*  bem  f>unft  Α  an 
BC  ju  jie£enbe  iinie  mit  BC;  HR  unter  bem  QBinfet 
HRF  gleich  bem  gegebenen  2Binf el ,  ben  bie  au*  Α  an 
DE  ju  jie^enbe  iinie  ihit  DE ;  unb  HS  unter  bem  9Btru 
fe{  HSF>  ^ιφ  bem  gegebenen  SBiitfei,  ben  bte  au*  Λ 
an  FG  ju  jiefcenbe  iinie  mit  FG  etnftyiieffen  fbtl.  €* 
fenett  weiter  H«>  M/3,  Νγ  ^Μφ  ben  gegebenen  iinien, 
treld>e  bie  ©eifert  »on  ben  Sved^efen  jrpn  fallen ,  bete ti 
«nbere  ©eiten  We  au*  bem  9>unft  Α  an  BC,  DE,  FG 
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gu  \\etytfte  itnien  finb»  9hm  madyt  man  tote  NH  ju 
HR  *fo  Mßju  unb  trage  «J  auf  bie  iini«  «Η 
aus  bem  9>unft  λ  gegen  Η  ßfa.  gerner  macf;e  man 
rote  NH  ju  HS  v  fo  N7  ju  Je  ,  unb  (rage  Je  aus  bem 
$Punft  S  gegen  Η  fmu  Unb,  iceti  bermefen  roorben, 
baß  bas  9^φίβί  Α  Ha  gie'jd)  fet;e  ber@umme  berSKedjt* 
cfeAHxae,  ΗΜχαϊ,  HNxJe,  fo  muß  folglich  ba* 
SRecfetef  AH«  großer  fet?n  als  bas  Öied)tef  AHxw, 
a(foHa>ae;  folglich  bas  Siec^tef  NHa  >  NHxäs, 
6.  u  NH«  >  NHXaJ+NHxJe,  b,  ή  wegen  ber  an- 
geführten Proportionen  NH<t>'  HRxMj3  +  HSxN7, 
tiiiO  öiB  Ui  &ie  öefhmmunci  für  triefen  Sali. 
fer?eaifoNHa>  HRxM/3  +  HSXN7,  fo  roirb  ruf« 
toarts  geftyoflen  werben ,  baß  αηφ  Ha  großer  fepe 
als  «e. 

SDian  ma$e  ferner  ein  jtmfäen  ben  iinien  Ο,  Ρ 
enthaltenes  dicdjtet  gleich  ber  (Summe  ber  Siedjtef* 
HMxaJ,  unb  HNxJe  (45,  1,  <£.)  unb  befiimme  eine 
iinie  Q,  fo,  baß  He:  0  =  P:  Q,  Verlängere  bdntt 
NH  ηαφ  Α  (μη,  unb  ne£me  HA  =  Q,  bmd)  ben  $>unf t 
Α  jiefje  man  bie  gerate  iinie  AA  mit  BC  gl^lauf* 
fenb:  fo  mirb  tiefe  iinie  AA  ber  gefu$re  Ort  fepn,  b.  u 
wenn  man  aus  irgenb  einem  9>unft  Α  auf  berfelben  bie 
iinien  AH,  AK,  AL  an  bie  5>araaeieu  BC,  DE,  FG 
unter  ben  gegebenen  SBinfeln ,  b.  u  mit  HN,  HR,  HS 
g(etcf)Iauffetit)  jief)t ,  fo  roirb  bas  Sledjief  AHa  gieiefc 
fe$n  ber  ©umme  ber  D^fefe  ΑΚχΜ/3  unb  ALxNy. 
SDenn  roegenber  g(eίφlaMffenben  iinien ί(ϊ  AM:  AK=ä 
(NH:  HR,  b,  t.  ηαφ  ber  QSer $«φηυη3  =)  Mß :  äJ; 
fcfgitcf)  bas  9ied;tef  AMxaJ  AKXMß.  &en  fo 
ί|ϊ  AN :  AL==:  (NH :  HS=)  N.y :  Je,  mithin  ANfcJe 

=  ALX.Ny.  (£$  ifi  aber  ηαφ  ber  93ec^;mmg 
He:  0  =F  P:  AH,  mithin  AH XHe  =  Oxi\  b,  t. 
ηαφ  ber  ©er^nung  AHe '=  HxMxaJ  +  HNxJe; 

man  jejg  auf  beeben  ©eiteu  ηοφ  iemtmfd)a\tiiä)  bas 


·: 
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9te$fef  ΑΗχΛβ  >  ober  bü  icete  9U<i)ieTi  Ai$xa$ 
unb  AH*i#  £in$u ,   fo  ί(ϊ  bae  Siebtel  aHä  = 
AH« oft.'*  AHxfc  +  HMxaJ  +  HNxi*, .b.  i.  (i, 
€.)  ΑΗλ  ζζζ  AMxaS  +  ΑΝχδβ,  b.  i.  tote  f$on  fc* 
wiefeit  werten  >  AHä  =  ΛΚχΜβ  +  AL χΝγ. 

ι  ι-  i  -      Fig.  ^ 

,  3·$<*&  ®enn  ber$unfi  Α  jtmfcfiett  ber  erfleh 
öuflirh  9>araÖeIeBC,  unb  ber  mittlem  DE  liege,  unb 
ba*  übrige  wie  im  ι  flen  Soll  b(eii>f. 

SRart  beflimnie  (>ter  Die  ©reffe  ber  iimen  «3,  Sa, 
roie  im  erflen  $αίί ,  fo  wirb  öuc&  wie  bort  beroiefen  wer- 
ben, baj*  baö  SXed^eef  AH*  gieid)  fet?e  ber  Summe  ber 
SiedjiefeAMXaJunbANxJe,  folglich ί(ϊ/  mennmanauf 
bebten  ©eiien  bas  Sv^tef  AH  Χα*  gut  jufejt,  baö  SKecfetef 
AHe  ==  (AH*a8  *  AH-xA.  +  AMXaJ  +  AN*it, 
HMXaJ  +  HNxSs,  unb,  weil  bte  itnienHM, 
ΗΝ,  ai,  δ*,  Ht  gegeben  fmb,  fo  iji  AH  gegeben*  Unb 
ber  φηηβ  Α  berührt  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe 
Knie,  tt>e($e*  toie  bepm  iflen  Saß  erroiefen  wirk 

SDfcm  jie^  bie  iiruen  HN,  HR,  HS,  unb  fmbe  e&, 
$e  mie  in  ber  »or(jerge£enben  5?οιηρρ(ΐαοη, .  uul)  (rage 
fie  aus  ben  fünften  *,  ί  auf  bie  »erlangerie  iinie  H<^ 
unb,  weil  ber  9>unft  Α  ηαφ  ber  9Jörau$fejung  jtmfctjen 
ten  5>areßelen  BC,  DE  liegt,  fo.imif?  not^wenbig  MH 
grofjerfei;n  φ  AH;  mithin  iji  ba$£^;iefMHe>  AHe> 
b.i.  MH*>  ΗΜχ«δ  +  HNxSe,  unb,  n>enn)|man 
auf  beißen  (Bexten  ba*  9led;tef  MHxa*,  ober  We  bepbe 
SKed^fefe  MHxaS  unb  MHxJ*  fcinroeg  nwmij  fo  iji 
fca$  SU^Cef  MHa>  MNxSi ,  fölglicb  ΜΗ  :  MN 

>  i*:  H«,     ί.  ΜΗ:  MN  >  NHx&,:  NiiflPj  i> 

MH: 


ΜΗ:  ΜΝ  >  HSxNy:  ΝΗ·,  weif  nemttcfc  ΝΗ:  HS 

s=N7 ;  3*.  Unt>  Wg  tft  ötcöefltrmntmg  für  ben 
atenSail,  <£*  ftp  ölfoMH  :  MN>  HSXN7:  NHä, 
tinb  matt  madje  ein  jwifdjen  ben  Urnen  Ο  unb  Ρ  enfr 
$a(tene*  9ied)tef  gldd)  ber  ©umme  ber  JKednefe 
HMxaS,  HNx3*,  unb  bejiimme  Q  fo,  bajj  He:  Ο 
es  Ρ :  Q,  unb  auf  ber  iinie  Η  Ν  nefyme  man  *on  bera 
j)unfi  Η  aus  HA  =  Q,  fo  itf  folglich  baö  SKedjtef  AHe 
9(πφ  bem  Siec^tef  OxP,  b.  t.  gleid;  ber  ©umme  ber 
9ve*fefeHMxai  unb  HNxJe.  Unb  weiiMH:  MN> 
(HSXN7:  NH«,  b.i.  >  NHxie:  NH*,  b.  t.  » 
h :  Ha;  fo  ί|ϊ  ba$9ie*iei  MHa  greffer  ald  bW  SJedjtfrf 
MNxS*.  Sföan  feje  ba*  gemeinfcbaftli*e  SRedjtef 
MHxae  fcinju ;  fo  ί(ϊ  baö  SKecbte?  MHf  groffer  als  (bie 
©umme  ber  ÜKedtfefe  MHxae  unb  MNxJ*  ,  b.  t. 
groffer  a(*  bie  Summe  ber  Üiednete  MI  IxaS  unb 
HNxii,  b.  i.  groffer  als)  ba*  S^fef  AHr,  alfo  iff 
λίΗ>  AH ,  unb'ber  9>unft  Α  fallt  jmifd;en  bie  9>araU 
Wen  BC,  DE.  $)urd>  tiefen  ψνιηΗ  Α  jiefce  man  bie 
ünie  AA  mir  BC  gleidjiauffenb ;  fo  wirb  biefe  ber  ge* 
fuφίe  Ort  fepn.  3)enn ,  man  jie^e  au6  ir£enb  einem 
$)unft  Α  auf  berfelben  bie  iinien  AH,  AK,  AI,  wie 
berjm  t>or§erge£enben  5'ail.  Unb,  weii  ba$  dicd)tet 
AH*  gieidj  iji  ber  ©umme  ber  SKecbfefe  ΗΜχαδ  unb 
HN  x3e,  fo  ifl,  wenn  man  bad  gemeinfd)afc^e9ie$fef 
AHxae^inmeg  nimmt,  ba*9ied)ief  AHa  gieid)  ber 
©umme  ber  Diedjtef*  AMXaJ  unb  ANxJe,  b#  ή  ber 
©umme  bet  SKecbtefe  AK  χ  Mß  unb  AE  χ  Νγ. 

3·  5δ*««  **r  3>unft  Α  jwifdjen  ber  §wet>* 
fen  aujfern  9>arallefe  FG,  unb  ber  mietiern  DE  liegt/ 
imb  bat  übrige  bleibt  tote  im  1  fren  Sali. 

SRan  beßimme  bie  ©r6(fe  ber  iinien  aJ,  fo  wt 
fcepm  ertfen  gaU;  fo  wirb,  wie  bort,  bewiefen  werben, 
baß  ba*  SKedjtef  AH«  gleich  fe^e  ber  ©umme  ber  SKecbt* 
efe  AMXai  unb  ANxie,  unb  wenn  man  ηοφ  bie  betjben 


■ 
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9!e$fefe  ΝΑχΗα  unb  NAxaJ  fcinjufejt ;  fo  t(l  bie 
©imime  Der  9ved;tefe  NH«  unb  NAxaJ  gUictj  ber 
Summe  Der  9led?fefe  ΝΜχαί,  ΝΑ  χ  Uta,  ΝΛχί*. 
SDte  iKedjtefe  NHa  unb  NMxäJ  (mb  eneweber  unter 
einanber  unglei* ,  ober  9'«Φ·  fepen 

1  -  \ 

a.  ungleich;  fe  ifl  ber  Uttfetfc^ieb  ber  ©umme  ber 
SKedtfefeNAxHa,  NAxJe,  unb  be*  9terf)tef *  ΝΑ  χ  «ί 
gleidjjbem  Umevfdjteb  ber9ied;tefe  Ν  Ha  unb  NMxaJ, 
fc.  Lgieict)  einen  gegebenen  SKaum»  Unb  weil  bie  ge* 
rate  Hmett  Ha,  Je,  ai  gegeben  fmb;  fo  ί(ϊ  folglich  αυφ 
AN  gegeben;  nun:  ijl.bie  tage  ton  FG ,  unb  ber  3Βίη· 
fd  ANF  gegeben;  aljb  berühre  ber  puntt  Α  eine  ber 
Jage  ηαφ  gegebene  gerate  iinie  ηαφ  bem  2öjlen  ©aj. 

■·...»'.  /■«:·.♦ 

T  !  *'  *  .  . 

SBeii  bie  Summe  ber  9ved)fcfe  NH«  unb  ΝΑ  χ  αί 
δ^φφ  t>er@uiBmeber  &*d)tete  NMxaS,  ΝΑ  χ  Ha, 

ΝΑ  χ  δ* ;  jb  ί|ί,  wenn  bd$  9^φί<ί  Ν  Ha  ^  NM  χ  a3, 
<Μφ  NA  x  ißx  +  .ΝΑ  χ  Je  ^  ΝΑ  χ  αί ,  mithin 

Ha*  If^ai,  unb,  weif  bi£  bei)  ben  in  bem  @aj 

gegebenen  ©tuten  nid)t  immer  not(>wenbtg  ©taif  ftn« 
tet fo  wirb  ber  Ort  nidjt  immer  t>erj^net  »erben 
f innen,  SKan  muf*  aifb  unterfi^en  ,  wie  bie  gegebene 
©ro|fen  blaffen  fetjn  muffen,  bamic  noe^wenbtg  ent« 
n>eber  Ha  4^  fo  >  *3  ober  Ha  +  i*  <J  al  werbe* 

SSJian  jiefce  alfo  bie  tfnien  HN,  HR,  HS  unb 
ftnbe  ai,  je  wie  bep  ber  £ompofttion  beö  erfftn  Saite 
gfjeigf  worben,  αί  trage  man  auf  bie  gerabe  iinie  aH 
m  bem  9>unft  α  ηαφ  Η  fcin ;  ie  aber  au$  bem  9>unfc 
I  ηαφ  entgegenge^ter  9vtd;tung^ 


Fig.  35·  v 

Shirt  fetf*      .  ·  ι 

Ϊ)  Das  9Wjirf  NH«  >  NMxäJ  f  fo  $ 
NH:NM>  (αδ:  Ha,  b*  t.  >  ΝΗχαδ:  NHa, 
Vi.  >)  HRxMj3:  NH*,  weil  η*ιηΙίφ NH :  HR 
=  Mß :  αδ.   3Me  erfle  SBörAuSföufig  fce?  ben  gege* 
letön  ©roflen  föe  alfb  bilfe,  b<*§  NH?  NM 
^>HRxMj3:  NH* ;  fo  wirb  rufwärtt  gcfc^bffett 
»erben,  es  föe  NHfc>  NMxfcJ,  mithin  t(l  ιταφ 
i  bem,  was  bor£m  gefügt  werben ,  βϋφ  NAxHä 
t   +  ΝΑχδ«  >  ΝΑ  χαδ  unb  bann  mug  not£roent>ig 
Ha  +  fo  grojfer  fei>ti  αί5  αδ.  €*  mufj  atfo  bie  ©um« 
tne  ber  SXedjtefe  NH«  unb  ΝΗχδ*  gro^r  fön,  afc 
NH  χ  αδ;     k  (weil  NH HS  ss  Νγ :  fo)  tt  mf$ 
"bte  ©utwne  ber  Öiedtfefe  NH«  unb  HSXN7  grof* 
fer  fön  als  ba$  9ied;f ef  HR  χ  Mß.   Unb,  wenn  biß 
iejtere  gefejt  wirb,  fo  wirb  man  ruf  wart*  fc£lie|feft 
f^fonnen,  e*  föeHa+ie  >  αδ» 

SBMI  Äferb«^  tJörauegefeji  wirb,  ber  f>unft  Α 
liege  JWifd;en  ben  5>arafleteii  DE,  FG ,  fb  mufc  Ν  Μ 
griff«  fön  als  NA.   SRun  iß  bewfcfö  worben,  ba§ 
bie  ©umme  ber  Dtec&ieft  NU»  ünb  NÄxaJ  gleich 
tyje  ber  ©umme  ber  Stecfctef*  (ΝΜχ«),  NAx  Ha, 
NAxi?,  b,  i.  weil  Ha  4-  &        +  H*,  gfeid)  ber 
©umme  ber  £Red)(ef  e)  ΝΜχκδ,  NA  x  αδ,  ΝΑ  χ  Hü  ; 
φ^Ιίφ  ifi>  bo<  gemeίnfφafrtίφe  ^leφcef  ΝΑχαδ 
Jihroeg  gem>ntatt;n<,  baö  SKedjftf  NH&  gfe id)  brt 
i©umme  ber  9vedxef*  NM  χαδ,  uhb  ΝΑ  χ  Η* .  Unb> 
«Jeil  NM  >  NA ;  fo  tjl  ΝΜχαδ  +  N^xHe  > 
(NM χαδ  +,NA xH* ,  tfc  i.  > )  NH* ;  fdlgli^, 
:  ·  »eil  αδ  ♦  Η*  =  Ha  +  8e ,  Me  ©umme  ber  9β'φί* 
Vfe  NMxHaittfbNMx*?gröfitt>  al*  ba*  SRe^fcf 
j  NHa  ;  unb,  wenn  man  baö  gemrinfd)dftlictc?  SKcc^ief 
'  NM  χ  Ha  fctnroegttimmf,  fb  ifi  ba6  SKsÄief  NM  χ  δβ 
grfffö  flte  tote  9ίέφ(#  ΜΗ*    2Ηίφίη  muß  ba* 
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ä&erfcaffnig  t>on  NM  ja  MH  $riffer  fepn,  afe  bd* 
iZ?€r^alrni|i  t>on  (f  i«  ju  fo,  b.  i.  grofler  die  tote  QSer. 
'  ptnig  bfed  9ied)irfs  NHä  ju  tem  9ied)tet  N#  χ  J*, 
fc  f.  8**ΙΓ»  ö'ö  bd«  9Ber&altnig  »ort)  bem  Stecfirtf 
NH*  ju  bem  SXecfeicf  HS  χ  Ny«    Unb  umgefei;ri, 
G  mmit  NM  :  ΜΗ  >  NH«  :  HS  χ  Νγ,  fo  tann  man 
:  bfe  gänje  Siei&e  biefer  @φ[%  n>ieber  tufrodrf* 
butibmad)m,  unb  beweisen,  bap  NM  grifter  fepi. 
f  als  NA. 

Öei)  bet  erfien  (Öorau4jejuhg  dffo,  ήαά)  mtäet 
fttaa  Wernitz  annimmt,  ba£NH :  NM  >  HR  χ  M/3: 
:  NH« ,  muffen  Überbig  notj)»epbig  αυφ  btep?  bei;bi 
l  fSebtngungen  ηοφ  @ratt  ftnben,    i.  ba§  NHd 

*HSxN<y>HRxM&unb  baß  NM :  ύ.Η 
.  t>  NHa  :  ΗβχΝγ. 

!       £>tefe  ie^ie  SSebtngurtg  nun  ifl  6e$  ^egenmarf^ 
jer  SBorauöfejung  jur  2>e|limmung  föoti  §mveid)enb> 
benn  au*  bieffcr  unft  ber  93orauöfeaung  folgt  bie  erjle 
Ö..93ebingunq  not^enbig*   $)enn,  toeil  NM  :  Μ  Η 
,  >  NH*:  HS  χ  Νγ,  fo  ί|ϊΗ&χΝγ:  NHä  >  MH: 
.  NM,  unb  »erbunben  (componendo)  HSxNy 
+.NH« :  NHä  >  NH:  NM.    9ίαφ  ber  QSorau*- 
„  faung  über  iftNH :  NM >  HR*  M/3 :  NHä,  mit«* 
(  &ίη  ηοφ  inclme^r  HS  χ  Νγ  +  NHA:  NH* 

>  HRxM/3:  NHä.    Wfo  ΗβχΝγ  +  NH* 

>  HR  χ  Mß  ,  unb  bifj  tbär  eben  bie  erfle  23£bin« 
gung*  2iuö  biefer  erf^ett  SJebingung  unb  ber  Q3or* 
cuöfejung  dber  folgt  bie  2te  ©ebingung  ηοφ  ηίφί, 
unb  eben  fo  wenig  folgt  aus  ben  btipben  £)ebin« 
gungen  allein  bi*  iBorausfejung* 


Φ  2  tf* 


ι 

2)  ΝΗα  «NMxaJ,  fo  fcirb  auf  a6nU#e  Xtt, 
wie  oben,  gezeigt  roerben,  Η  mufle  <Μφ  NH:  NM 
<HRxM0:  Ν  Ha  fegn. 

?$ie  jroeif  e  9Jorau$fejtmg  fet?e  alfo,  bog  NH:  NM7 

<ί  HR  χ  M/3 :  NH« ,  fo  lütrb  ruf  rodrw  gefölejfen  roer* 
fcen,  e$  feije  αιιφ  ΝΗα<ΝΜχα3.  Unb  ,  roett  be* 
n>ic(m  »orben ,  ba§  NHa  +  NAX  aS  =  NMx*J 
+  NAxHa  +  NAxJe  ;  fo  ijl  NAXHa  +  NAxS* 

<i  ΝΑ  Χ  αί  i  alfo  Ha  +  it  <  fc J.  ξΟίίφίη  tf}  audj 
ΝΗλ  4.  NHxJe  <;  NHxaJ,  b,  {.  NHa  +  HSxNy 

^  HRxM#.  Unb,  big  fcjter*  t>orau*g<»fejf ,  fann 
iflan  ruf  wart*  $1\φη,  et  fetje  Ha  +  Je  <  «1  £s 
ttfitb  üOerbif  wraüögefejt  /  ba§  NM  >  NA.  Wt(l 
ober  NHa  +  NAxaJ  =  NM  χ  α  J  +  ΝΑ**ήα 
+  ΝΑ  χ  Je,  unb  in  btefem  Satt  f fl  α  J  =  aH  +  He  +  e J ; 
fofg^,  roenn  man  bie  freien  9te$e  ef  e  Ν  Α  χ  Ha  unb 
FJAxJe  auf  Öeijben  @eifen  fcinroeg  nimmf,  fo  ifl  NHa 
+  NAxHe  =  NMxaJ.  Unb,  weif  NM>NA; 
fo  ijl  NHa  +  NM  χ  He  >  (NHa  +  ΝΑ  χ  He,  b.  i.  >  f 
NMxaJ;  unb,  auf  beeben  ©etten  bieJKed^efeNM  xHa 
utab  NM  χ  He  fcimveg  genommen ,  fo  tft  MHa 
>  NM  χ  Je,    ÜRrr&in  NM:  MH  <  (Ha:  Je,  b.  i- 

<i  NHa  :  NH  χ  Je ,  b,  f.  <J)NHa  :  HS  χ  Νγ.  Unb 
umgeff()rt  /  wenn  NM :  MH  <j  NHa :  HS  χ  N7 ;  fo 
wirb  rufmarw  gefd)Iojfen  »erben,  ba£MHa  >  NMx  Je; 
imb  NM  >  NA  jtye.  '   '  ":\ 

3Benn  alfo  NH :  NM  <  HR  xUß :  NHa  ,  fo 
muffen  notymenbig  ηοφ  tiefe  bepben  ^Seöingungen  @ttrt 
ftnben ,  Da&  1)  NHa  +  HS  χ  HRx  M/3  ,  unb 
14  2)  NM :  MH  <  NHa:  HS  χ  N7.  £iefe  lejteSJe« 
tingung  aber  ifT  jur  Stimmung  fc^on  fcinr^enb, 
fcenn  au*  biefer  unb  ber  JBoraMofcjung  folge  notyipftt* 

big 
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Mq  bie  etfie  93e tingung ,  mld)t$,  wie  »erfcin,  bewie. 
Jen  roitb. 

£>iefe  ©etfimniungen  torau«  gefdnfi,  tf}  für  ben 
bcittcn  Salt  in  temelbeten  .a.  iöorauafejungen  fo(- 
genbe*  bie 

Äotopofttion. 

SRan  giefte  HN1,  HR,  HS,  unb  6rftimme  bi» 
©riffe  unb  tage  ber  if  nien  «tJ ,  ί· ,  wie  gefagt  »orten, 
föunfeot 

'  '      .       :     Fig.  35·  «· 

♦  *  fr  % 

1.  NH :  NM >  HRxM|3 :  NHa,  unb  juflieid) 
KM :  MH  >  NHa :  HS  χ  N7 ;  fo  itf  aud),  roic  *)  ge- 
jeigt  rcorben,  NHa  -f.  HSxNy>  HR  χ  M/3,  unb  ba» 
|cr **0  Ha  +  lt  >  ai.  Unb,  weil  NH  :  NM 
>  HR  χ  M/3:  NHa  ,  fo  ifl***)  NHa  >  NM  χ  «5. 
9)ian  madje  ein  9led)iff  Ο  χ  Ρ  glricf)  te  in  Uete  rfcf>ug  bei 
£ed)tefe  NHa  über  bat  SXed?fcf  NM  χ  ai,  b.  i.  ei  f«>e 
NH*.=  NMxai  +  OxP.  9hn  teffimme  man  Q 
fo ,  oäjj  H« :  Ο  ==  Ρ :  Q ,  unb  auf  bie  gerate  iinie  NH 
frage  man  aue  tem  fünfte  Ν  nad)  Η  (»in  bie  gerabe  ii« 
nie.NA==  Q;  fo  ifr  (οΐ^ϋφ  Ν  Α  χ  He  ==  Ο  χ  Ρ ,  batet 
ift  ΝΜχαί  +  NAxH«  =  NHa ;  wen  feje  auf  beb- 
ten ©/icen  norf)  baö  SKec^tef  ΝΑ  χ  aS  ^tnju  ;  fo  ift 
NHa  +  NAxai  = (ΝΜχαί  +  NAxH*+NAxai, 
t  i,  meil  Ht  +  aS  =  Ha  +  it)^)  NMxai  +  NA  *  H* 
♦  ΝΑ  χ  Jf .  $ol9'M>  /  »eil  ηαφ  ber  ©oraitffejung 
NM:  MH>  NHa:  HS  χ  Νγ ,  fotftt)  NM  >  NA. 
9)ίίφιη  fallt  ber  $unft  Α  {.vijtyrn  bie  parallelen  DE, 
FG.  ΦϋΓφ  biefen  9>unft  jie&e  man  eine  gerabe,  nur 
BC  gWcfelauffenbe  Knie;  fp  wirb  biefe  ber  gtfucfye  Ort 
fer^n.   JDtnn,  man  nc^me  auf  berfelbm  trgettb  eine» 

©  3  9>uuft 

i  ··)  ptbt  D.       ·*)  f.  B.       "*)  f.  A.       i)  f.  C 
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'tptmFf  Ä>,  ιιηΐτ  jiefr  barai*  töe  iinim,  roH  tefattt* 
tfen  $αίί.     Unb,  roetl  gejeigt  roorten ,  bo§  NHat 

r+  NAx?*3  =  NMxa£  t  NAxH*  +  ΚΑχλ; 

φ  ifi,  η>/<ιη  m«Ä  auf  bajben  Baten  bte  SXedtfefc 
ΝΑ  χ  H*  unb  NAxaJ  j&tnroeg  nimmt,  ba*  9fcd)tf 
AHa  =  (AMx<$  *  ΝΑχίιχ,  k  u  AKxMß 
4-  AL  χ  Νγ. 

;  .    Fig,35.4.    i  ;  ; 

*♦  J)t$  rotrb  eben  (b  beriefen  »erben  6e$  *er  afctt 
fBerauöfejung,  n>enn.«era(td)  NH :  NM  <j  HR  χ  M/3; 
£!H*,  unb  tDQ Το^ΐίφ  au$  NM>;  λ{Η  <J  NHä; 
'HSxNyfohmuf,  ,:~  , 

I  ·  '  * 

t  *     e  ·   m  1 1  ι    »»      >  >  " 

.   ,      .   ^  35·  g    ; .  ( 

€$  (ty*  min  aber  ^  ^  ; 

i.  b.  NH*  =; NMxaJ;  unfc ,  n>eff  NHa * NAxäJ 
?=:ΝΜχ0ώ  +  ΝΑχΗ**ΝΑχίι ;  fo  ifl  <Μφ  NAxaS 
•c=  ΝΑ  χ  H*  4·  ΝΑ  χ  δ*,  J>t*  gerabe  itnte  NA  tjl 
alfo  f)ier  f  eineiige  gegeben/  unb  ei  frttM  mtf^ia  ift 
tiefem.  ber  ^unft  Α  überaß  jmtfc&en  ben  ?)araiieien 
DE,  FG  angenommen  roerben,  itvifytn  xofäto  ixte 
8?orau$fejung  natf;  Hegen  mu£t: 

.  *     \  ■    »  '  ■  : 

-»  ·  »      ·  ■ 

«Seil  ebet  NH«  =  NMx«J;  fo  ifl  NU:  NM 
z=  («3:  Η«=ΝΗχ«ί;  NH«=?)  HR  χ  Μ# :  NH«f . 
Se,  f(f»)e  <ilfo  ..  ,     ..„;.  - 

SDje  britte  flSorauifejung  &et>  fem  gegeben  ©tof« 
fett  btef?,  ba£  NH=  NM  =  HRxMß:  NH« ;  f> 
juirb  rufroartö  geftfytyffen  werbet«  ,  |β  fepe  NH*  =z 
NMxaS;  folglich  ifi,  Mi  gej«3*  »ovben,  NAxH* 
φ  NAxfo  =?  ΝΑχ«δ,,  Λψ  noifc»enbi$  H«  +  Je 


•  ■ 
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*=«3\  h.ltS  mu§  ttt  ψυηΗ  t  auf  bem  tyunft  Η  faf- 
jm.  SRufün  ifr  NHe  +  NHxie  =  NHxaJ,  b.  i. 
NHa  +  HiSxKy  =  HR  χ  M/3.  Unb,  »erat  bi§ 
kjte  eorauegfffitwirb;  fö  ferat  riifn?arc$  gcjc^loflcn  rca« 
baf  H*  +  J»  =  e& 

SRen  ji>|e  bic  iimen  NH,  HRX  HS  u.  £  »·  *ie 
fca>  ber  fcörfcergefcenben  Äomjttftfion,  unb  es  fegt  NH: 
NM  =  HR  χ  M£  :  NHä  ,  unb  jugleic^  NHä 
+  ΗβχΝγ  =  HR  χ  M/3.  2Ban  ?f§mf  trgenb  einen 
§)unft  Α  jroifcfcen  tot  tyarafleUn  DE,  FG,  unb  jjefce 
cu$  i&m  i:iciinicn  AH,  AK,  AL  wie  bet»m  et#t*$aHi 
fo  tjl  bös  Diedorf  AH*  gleidj  ber  ©upnme  ber  2ied;tefe 
AKxMjS  unb  AL  χ  Νγ.  ©eroi^  weil  NH  :  NM 
c=HRxM/3:  ΝΗβ|;  fö  tfi,  »if  sejeiät  nwtben,  NH* 
=  NMxaJ.  U^n>eÜ  NrHÄ+HS,xN7  =  HRxM^; 
jj>tflHÄ*&=*3.  Μίφ^Ν4χ«3  =  ΝΑχΗ(« 
4  ΝΑ  χ  Je,  unb',  tbenn  nwttetnes  ber  gleiten  Stecfcti 
efe  NHä,  NM  χ  «5  auf  jeber  (Seife  f)üiju  fejt;  (b  tji 
KHä  +  NAxä*=  ΝΜχαί  +  NAxH*  +NAx3e;A 
unb,  We  bt?ben  Siecfctefe  NAxH$  unb  NAxäJ  *on 
legten  @eifetj  t&eggenommeti,  ifl  ÄHa  =  (AMxal 
*  ΝΑ  χ  Je,  Κ  i  — )  AK  χ  M/3  +  AL  χ  N7.  ÜRit* 
|irt  erhalt  mein  be^  Hefem Jetten  ©fieb  be$  brüten  ^.W* 
$att  eines  Orts  einen  ί*$Φί· 

Fig.  35.  fc 

>  » 

4·.  3a&  QBena  bet  tyunh  Α  aufier^afb  ber  fyu 
fatlden  auf  ber  ©eite  ber  jagten  4M|f^rn  liegt  /  unb  bal 
übrige  roie-  bepm  erjlen  $afL  bleibt. 

9Ran  beftimm*  bie  ©roffe  ber  iinten  «,ί,  ie.ipfe 
fcfyro  erjien  Jaftj  fomtrb,  mtebort/  beriefen  merfcerc, 


< 

Digitized  by  Google 


tag  AHa  »  AMxaS  +  ANxJ*,  unh,  t»#mt  ma» 

auf  beleben  <Be,iten  bie  died)teit  MH  xai  ,  NH  χ  Jj 
fcinju  fejt ,  fo  ί\1  AHa  +.  ;MH  χ +  NHxit 
=  AHxa8  +  AH  χ  3*,  foigitd)  ber  Unterfcfyteb  ber 
Summe  beq  Övednefe  AH  χ  a3  AH  χ  3ι ,  unb  bei 
EKedKefs  ΑΗλ  gleid)  ber  ©umme  Der  5Ked;cef e  ΜΗ  χ  aJ 
unb  NH  χ  3* ,  b*  t.  qjeid)  einem  gegebenen  Siaunu 
dlun  finb  bie  iimeb  ai,  Je,  Ha  gegeben,  mithin  i|l 
AH  jjegebcn,  unb  ber  punfc  Α  bfttfyrt  eine  bec  tage 
naci)  gegebene  gcrabe  itnir ,  wie  btqm  erjlen  Sali  ge* 
jeigt  roorben*  ! 

;  SBeflimmuitg,  .  ..j 

SWan  jtefce  HN,  HR,  HS,  unb  beflimnre  bte©r6(fe 
tinb  iaqe  t>on'a3,  3«  wie  bet?m  erften  §all.  Unb,  roett 
AH  χ  a8  +  AH*3*  >  AHa  ;  fo  iß  aS  +  >  Ha* 
alfo  NHxaJ  +  NHxfo  >  NHa  ,  b.  i  HRxM£ 
+  HS  χ  NT7  >  NHa;  Unb  umgefejjri,  wen«  Η  Rx  MÄ 
+  HSxNT7>  NHa  ;  fo  rotrb  man  rufroart*  ftyliefleit 
f  innen,  bag  qud)  ä3  +  Je  >  Ha. 

Ueberbif?,  n>ei(  boraudgefejt  tmcb,  ber  9>unft  Α 
Ite^e  ouflerfcalb  ber  parallelen  auf  ber  @eite  ton  FG, 
fo  muß  AH  giojfer  fet;n,  alä  NH.  ifl  a6ec  AH* 
mi  χ/aS  +  NH  χ  h  =r  (AHxaJ  +  AHxie, 
b«  t.  — )  Αή  χ  ae  ;  folgftd)  ,  baä  gemeinfcfya£iliit)f 
Siedtfef  AHa  abgezogen,  MHxaS  +  NHxit  — AHe. 
Unb  ,  »eil  AH  >  Ν  Η  ,  fo  ift  AH*  ober  MtJ  χ  «i 
+  NHx3f  >  NH* ;  unb,  ba$  piedjtet  NM  χ  a8  auf 
bcecen  6eitat  fcmju  gefeji ,  NH  χ  αί  *  NH  χ  h 
■>  NM  χ  a3  "*  -NHe ;  enblid),  baö  gemeinfcbeftlicfee 
Ölecbtef  NHe  abgejoqen,  ifl  NHa  >  NMxaS.  Älfo 
NH:  NM  >  (a3:  Ha  ,  b.  u  >  NH  χ  a3  :  NH«, 
t>.  t.  > )  HRxM£  : ) NHa.  Uragefefcrt,  it>enn  NH: 
NM  i>  HR  χ      ;  NHa  ·,    fo  wirb  man  rufnwr« 
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ftfeffcn  fdnntft  /  t>af  NH*  >  NM  χ  «3; '  imfr  AH 

>  NH  fae. 

2Cffc  mujj  tn t»<m 4ff η 3<tfl  HRxM/3  +  HSx Ny 

>  NHä,  unb  jugleid»  NH:  NM  >  H  RxM0:  NH* 

Äompofttion. ..  . 

SRan  }tefceNH,  HR,  HS,  unb  BejHmpu1  ©r6fje 
tinb  läge  t>on  aj,  λ,  n>te  fcorfym  gefaxt  roorben.  3Betf 
nun  ηαφ  t)eir  t>oraüe  gef$ifteu  Q5ejlrmmung.tJ&x^ß 
+  HS  XN7  >  NH*  ,|  f*  iß  a$  +  ie  >  Hä.  ©Jan 
macfce  ein  9ved)fef  Ο  χ  Ρ  =  ΜΗ  χ  αδ  +  NH  χ  Je, 
unb  befKmme  eine  iinie  HA  fo,  ba§  He:  0  =  P:  HA, 
tiefe  iinie  HA  trage  man  auf  HM  au*  bem  9>unfi  Η 
gegen  Ν  $iiu  <£*  ift  atfo  Ο  χ  Ρ  ,  L  ΜΗ  χ  α5 
+  NH  χ  8β  =  AHf  *,  unb  auf  bet>ben  @eiten  ba£ 
SKecbief  AHa  fcinju  gefejt,  ΛΗα  +  ΜΗχαί  +  ΝΗχ8β 
=  (AHxae,  b.  t.  =)  AHxä3  +  AH  χ  Je.  ®efl 
;mm  ηαφ  bem  aribem  Sfceil  berQJeftimmung  ΝΉ  :  NM 

>  HR  χ  Uß :  NH* ;  fo  ift  AH  >  NH.  $olglicb  f&Qt 
ber  9>unf t  Α  aufferfcalb  ber  parallelen  auf  bie  (Seite  *ott 
FG.  2Ran  jie&e.btu^  ifcn  ettje*  mit  BC  ^(eiφlau^ίent>e 
iinie;  fo  wirb  tiefe  ber  gefuebtf  ört.fepru  Optio,  man 
ne$me  auf  berfelben  irgenb  einen  punft  A,  unb  jiefce 
am  bemfelbetf  We  $erabe  iinien  an  bie  $>aratl*hn',  wte 
tmerflen  $all ;  unb ,  mit  6en>ie£n  roorben,  baf;  AH* 
+  ΜΗ  χ  οΛ  +  NH  χ  h  =  AHxel  *  AH  X  h\ 
fo  ifl,  bie  gemeinf(baftltct>e  Sledjtcfe  ΜΗχαί,  ΝΗχ3· 
^inmeg  genommen  ,  AHä  β  <AMx*3  +  ANxJt, 
bf  l  —)  AKxM/3  +  ALxN*y. 

Fig-  35·  g- 
5»  Sali.  QBenn  bie  Unie  AH,  meiere  nebff  einer 
gegebenen  itoie  Hä  ba$  Siec^ef  enthalt,  roekbe*  Der 

&  $  ©umme 


«unta*  betT  ieqbeü  4Mgm*  fRtdfUh  gfcic&if!,  an  iit 

mittlere  parallele  DE  gebogen  ί|ϊ,  unb  ber  9)unfi  Α 
nuft'et&ölb  ber  parallelen  auf  ber  ©eite  t>on  BC  ober  *on 
JG  liegt. 

Die  ifhie  Α,Η  begegne  ben  ^araffeten  BC,  FG  fo 
ttn  fünften  Μ,  N,  unb  man  befhmme  bie  ©roffe  ber 
| inten  «8,  Je  i»ie  ifa  erjlen  $all;  fo  wirb,  wie  bort,  be« 
Riefen  toerbfti,  es  fetje  Afio^  =  AM  x.ai  +  ANx  Je,  ■ 
$1 f ,  W*  HA  +  MHä  =  (AM  χ  äS  +  AM^cJf 
^MNxJe,  &♦  tv^)  ΛΜχαι  +  MNxJe.  SRutt 
fmb  bie  iXed;fef?  MHa,  MN  χ  Js  entroeber  unflleid;, 
tfertfcfr   6ie  fepen 

a.  ungleich  ;  jb  itf  ίο^Ιίφ  ber  Unierftfueb  berSKecfct* 
cfeAMx  H^  ut\b  AMx^ce  g(eiφ  bem  Unterf$iet>  b*r 
Siecbtef  e  MN  χ  Je  unb  Mfta ,  b.  L  gfeid>  einem  gege* 
benen  SUum,  Uflb,  roeilHa,  *S,  Jf  gegebeu  fmb,  jb 
£(l  ÄM  gegeben,  wei(  ferner  bie  iage  t>on  BC  unb 
lucft  ber^Jinfel  ÄMB  gegeben  iji;  fo  berührt  ber^unft 
Α  eine  ber  iag«  ηαφ  ^gebene  SP<&Mf:$9$.kW 

-.Alf.  teejHmmurtg. 

..    »     »     ·        ·  ' 

/  .  $t|itrgettb  einem  φμηίί  Η  auf  fcer  geraten  iin£e 
TDE  ji^ie  man  an  FG  bie  fimen  HN,  HR,  HS,  unp 
$e(Ktnme  ©r6(fe  unb  ia^e  ber  iinien  *8,  Je  rote  im  er- 
(Jen  ^au.   Sfym  fet>e  -  //.  : 

1  j)  MNxJe  >  Mtf*;  fo  iji  falg^  MN:  MH 
>{W*:2*,  b«  !♦  >:  NHä  ;  NH  X  Je  y  b..i>)MHr. 

±iS  χ  Ν7Γ    Unb  umgefr&rt ,  roenn  MN  :  MH  >  , 
NHa':  HS  χ  Ny ;  fo  roirb  man  αυφ  ίφΐίβ^η  f onnen, 
&  fetje  MNxJe  >  MH«.   SBeil  nun  betwefen  roor* 
*en„  baß  AM  χ  H*  +  MHä  =ξ  AM  χ  «1+  AM  χ  h 
ff-MNxJfü  fo  i|t  AM  χ  Ηλ  >  ΑΛΙ  χ  «2  +  AMxit; 

» 

■ » 
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eijb  Η* >  «ί  +  h  ;  fbfaM  NH«  >  tNH'x«8 
+  NHxJe  ,  b.  i.  >)  HRxM/3  +  HSxNy  Unb 
«mgrfebrtpiwnn  NH»  >  HRxMjS+HSxfty-,  fb  wirb 
man  ruf  märte  fcbjiejfen  tfnnen,  bajs  aucfy  Η*  >  *J.f3». 

(ffifmt  alfo  MM:  MH > NH» :  HSXN7  (unb 
tijj  fppe  bie  iffe  (Borausfejung )  fo  muß  ααφ  NHec 
>  HR  χ  M/3  +  HS  χ  N7  fr ^n. 

3.  ffije  +  έ  <  MH«;  fo  »fcb  auf  ά&η* 
(jdje  7(rt  9«|eyjt  werben  ,  bafj  MN:  ΜΗ  <«  ΝΗλ: 
HS  χ  N7 ;  unb  umge f  e&ri.  .  Unb  fcieraue  »üb  man 
<ηιφ  auf  d$nlic&e  "Ärt  fc&liefiflt,  «β  fege  H*  <  a$+St ; 
folglich  NH*  <  HR  X  Mg  +  HS  χ  N«y ,  unb  um- 
geM^rf,  ,    v. .,     .·*....       ·  .     ,  l- 

®enn  alfo  MN:  MH  ■<  NH«:  HSxNy  (unb 
btf}  f«nc  bie  ate  QJerauäfcjung),  jb  mujj  .<uk$  ίίΗ« 
r<  HR  χ  M/3  +  HS  χ  N7  fe 9n.  .      ,  . 

\  SDieje  SJf Himmlingen  torauigeföift,  ijl  fu>  bin 
jten  $a|t  be> .  bemtfbien  jieeen.  a?orqu?fr junjen.  fWa,«i* 

"|eö  bi?  .  ·*··'..·  .  ·.  ;  '  ·· :*;  · 

Äompofitipn,  .,. 

SKan  gießt  HN,  HR,  HS  unb  bejKmmt  bie  ©rifl* 
unb  iage  ber  ί  inten  ai,  S*,  wie  gefugt  roorben»  9hm 
fa,  1.  MN;  MH  >  NH«:  HSxNty,  unb  jMgiet<fr 
1φα>  HRxMß  +  tfSx.Ny;  fo  (fl  roeg?n  ber  l?|fftt 
tBebingung,  rote  gejeigt  roorbeti,  H*>  «}  +  J*.  Ufty 
roegen  ber  erjien  33ebtngung  tjt/  rote  gejetgf  roorbtn, 
MN  χ  λ  >  MH*.  SRan  madje  ba*  9iecf)ief  Ο  xP 
filricfc  bem  Ueberfdjufc  bee  SRtc^rtPe  MNx:3*  übet  baS 
?Xecf)tef  MHa,  b*  1.  ei  fet>e  MN  χ  ie =MH<*  +  Ο  χ  Pf 
9ltm  befttmme  man  MA  fo,  ba£  He:  0  =sP?  MA, 
tmb  tragt  MA  auf  bie  aerlangerie  itnie  HM  auffer&aft 
ber  fatfitekn  η$φ  b#6eUeBQ&in,  bwcf>  ban$MnftA 


|iefc:mOf  etae  mit  BC  glei$lauffenbe  link,  *  fo  nrtrb 
fciefc  b*r  flehte  Ott  fe»ru  Venn  au*  ir^eub  einem 
£)unft  Α  auf  berfelben  jie$e  man  an  bie  parallelen  DE* 
BC,  FC  bie  imien  AH,  AK»  AL  mii  HN»  HR,  HS 
$lei#iauftenb*  Unb  »eil  -ηαφ  ber  #crjeid)nung  * 
^Mx  Hr  =  Ο  \  Ρ  i  fo  tjl  auf  bebten  ©eiten  ba$  iXedjicf 
MHa  $inju  gefejt  ,  MHa  +  AM  χ  He  =  <  MH<| 
+  OxP  »  b*  i.  =)  l^INxJ*.  SRan  feje  beeberfeif* 
l>a*  9le*tef  AMxae,  ober  ÄMxaJ  +  AMxJt  &ίη· 
ju;  fo  tft  MHa  +  AMxHa\  b.  u  Α  Ha  :=:  (AMxai 
*f  AN  xJf,  b.  ΰ  =)  ÄKx  M/3  +  AL  χ  Νγ.  a.  <5ben 
biefeö  wirb  aber  auf  eben  btefe  2Crt  bei?  bei  2ten  ©er* 
«ttefijtmg  tawefen  werben  ,  wo  nemlid)  MN :  MH 
<!  NHa:  Η£χ*Νγ,  unb  befjrcegen  NHa<HRxMj3 
<*  HS  χ  Νγ. 

b.  fetje  MHa  =  MNx2*  ;  fo  ifi,  we9 
AMxHa  +  MHac==  ΑΜχαί+AMxif  +  MNxJe; 
aud)  AMxHa=AMxai  +  AMx2e.  mirttaffo 
bie  ί inte  AM  fetne*ft>4g6  gegeben  fetjn,  unfr  ber  punft 
Α  überall  aujfer&alb  ber  parallelen  auf  berjemgen  Seite 
ton  BC  angenommen  »erben  Wnnen,  auf  n>eld;er  er 
ηαφ  rer  9Borau*fejung  liegen  foß. 

ρ  '  »  *  ■  . 

...  -\ 

«Seil  etrer  MNx  5»  =  MH« ;  fo  ifr  MN":  MH 

ie=.(Ha:  3t  =  NHa:  NHxJ«  ,  b.  i.  =)  NH«: 
HSxN<y.  ':  

SBemt  dfo  MN:  MH  =  NH«:  HSxN<y  (unb 
t>i§  fet>e  bie  3te  QSorausfejung) ;  fo  wirb  ruf roarw  gei 
Reffen  werben,  bafc  MH«  =  MNx2»,  folgH^  ifr, 
wie  tejeigt  moeben,  AM  χ  H« = AM  χ  α  j+ AM  χ  Je ; 
folqltd)  Ho»  ·=  «J  +  i<i  aife  NH«  =  (NHx«J 
+  hHxio ,  b.  ü      HRxM/3  ♦  ΗδχΝγ.  Unb, 

wen« 
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bifi  fejfe  g*fejt  airb;  fo  »irt  wmgefefcrt ge j^foflcft 
«Kit en/  «5  feye  Ha =«3  +  3*. 

- 

^  SWan  jiefce  HN,  HR,  HS,  imb  befHmme bte ©rijfe 
utib  ί  age  ber  iinien  aS  ,  3*  wie  bei>  ber  tor()erqe()cti* 
ben  &>mpofttion ;  unb  es  fetje  MN:  MH  «=*NH«: 
HSxN7,  unb  jugleicb  NH«  =  HRx M/3 +  HS  χ Ny. 
Slun  neunte  man  außerhalb  fcerJParallelen  auf  ber  ©eite 
tton  BC  irgenb  einen  $)unfi  A,  unö  jie^e  atrö  bemfelben 
an  bie  parallelen  DE,  BC,  FG  bie  iiniai  AH,  AK,  Ali 
mir  HN,  HR,  HS  gieidjlattifenb ;  fo  n>irb  AH» 
3sAKxMj3  +  ΑΙ,χΜγ  feijrt*  SDenn  ,  weil  MN: 
MH  b=  NHä  :  HSXN7  ;  fo  ijt,  toie  *or(ust  gcjeiat 
morben,  MH*=MNx  3e.  Unb,  twil  NH«=:HRx  M/3 
4«  HSXN75  fb  ift  Ha  =  a3  +  3*.  2ilfb  AM  xH* 
3=  AM  xaJ+AMxJr,  unb/  eine*  ter  gleidjen  9ied)t* 
cfe  MHa,  MNxif  ^inju1  gefqc,  AMxH*  «#-.  MH« 
s  AMx«J  +  AMx3ee+  MNx3e,  b.  u  AHa  =» 
(AMx*3+ANx3e,  b.  i.  =)  AK  χ  Mj3  +  AL  χ  N7. 

Tilfo  t>eriöaitbtlt  fi<&  αιιφ  in  biefem  $all  ber  Ort  in  ei« 
nen  iefcrfaj.  ν 


Fig.  35.  h. 

» 

'  '  6.  'Soff.  SBenn  ber  tyuntt  Α  jnufdjen  ben  tyai 
tafleicn,  $·Φ.  jroifdjen  BC>DE,  liegt,  unb  ία*  übrige 
bleibt,  iDie  bei>m  porigen  Sali» 

SJRan  bejHmme  bie  (örsfle  $er  liniert  «3,  3rn>ie 
im  erßen  5öU;  fo  wirb,  tote  Dort/  gejeigt  »erben,  tag 
AH«  =  AMxa3  +  ANx3*.  SKan  feje  auf  bepbcu 
leiten  ba$  diecbref  AH  χ  «3  (jinju ;  fo  i|l  AH« 
+  AHx«3  =  MHxa3  +  AHx3f  +  HNx3i.  Xlf» 

ijl  Oer  Ueverfd;u)§  ber  ©umme  fcer  SRed^efe  Λ  Ha  unb 

AHxäS 


- 


» 
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AH  käf ufert  ba$  9ied)tet  AHxSe  gWcfc  bei  ©uftime 
Der  ated>eeie  MHx*8  unb  HNxi*,,  b.  ή  θ|«φ  einem 
gegebenen  SXaum;  unb,  roeil  Ηλ,  äJ,  Je  gegeben  fmb; 
fo  ifi  AH  gegeben«  $lim  ifl  aber  Die  iage  &on  DE, 
unb  ουφ  ber  QBinfel  AHD  gegeben ;  ίοφίίφ  beruhe 
bet  $unf  ί  Α  eine  ber  tage  ηαφ  gegebne  gerabe  Unit 
«αφ  b«u  2oßen  @aj* 

&eßttttmung. 

-  ·»       .  « 

WlM^iefye  bie  iinien  HN,  HR,  HS  nuebetjm 
fcor£erge$enben  $all,  unb  firibe  bie  ©rojfe  bec  Linien 
*8,  ie  mie  beijm  erjlen  Satt,  *ϊ  fröge  m<m  auf  bie  *er* 
langerre  iinie  Het  ηαφ  ber  ©eiie  von  α  fyn ,  h  $inge* 
gen  ηαφ  enegegengeftyer  S^fung.  -  Unb,  »eil  ba$ 
3ved>ief  AH  χ  3s  t>on  bet  Summe  fcinriXecfaefe  AH* 
tmb  AHxäJ  abgeben  werben  muß;  fo  nw$  H«f  «J 

>  J*  fet>n  ;  alfo  mu§  ΝΗλ  +  ΝΗχαί  >  NHxJr 
fetfn  ι  b*  f.  e$  mu§  ΝΗ*  +  HR  χ  Mj3  >  HS  χ  N*y  fetjii* 
Unb,  wenn  big  i jl ;  fo  roirb  ritt rodrtö  gfef$iofi#tt  »erben, 
baß  αυφ  Η* + *3  >  fetjn, 

Iteberbtß ,  roeifc  erobert  n>itb ,  buß;  ber  fhmfr  Α 
^mifd^en  ben  parallelen  BC,  DE  fe?e  ;  fo  piüf  Μ  Hb 
t>AH  fepm  (£ö  ijl  aber  gejeigt  roorben,  baß  AHä 
+  ΛΗχαί,  b.  u  AHl  =  MHxäJ  +  AHfxJ« 
ψ  ΗΝ  χ  3*;  |οΙαΙίφ  ί|ϊ,  bas  Stabtef .  Λ  Η  χ  it  &jnmeg 
Serfonthien ,  AHl  —  ΜΗ  χ  a3  +  ΗΝ  χ  h.  Unb, 
n>eÜ  Mtt  >  Att?  To  ifi  MH*  >  (AH* ,  b*  i.  >  )! 
ΜΗ^αί  +  HNxie.  fWan  feje  auf  betjbeH  ©eifen 
tatiK&htrt  MHxte&injii;  fei|l  MHÄ>  (MHxie 
ψ  HN*5e,  b*  ί.  >)  MNxfc.    2iifö  ifi  MH:  MW 

>  (Je:  Ηλ,  b.  i.  >  NHxJe :  NHfc,  b.i*>  JHSXN7: 
ΝΗλ.    Unb ,  roenn  MH :  MN  >  HS  χ  Ny :  NHä| 
fo  wirb  rufroares  gefφlo(fen  werben ,  baß  MH*  > 
MNxie;  unb  MH>  AH  fepe,  < 

3m 
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3m  Öfen  S«fl  muß  alfo  NH«  +  HKxM/3  > 
IiSxN7;  unbaugtetcfrMH:MN>  HS  χ  Ny  ί  NH4 

I 

'    \  .      " .       ' '     '  * 

$)tefe  lejte  &ebfogtmg  ober  ifi  jur  83e|Hmmun<| 
tiefes  $όϋό  fd)on  ^inteiebenb,  Denn  bte  etftt  folgt  ηοφ· 
roenbig  ouß  berfelben.  SDenn  bas  93evf)aitniß  wn  MH 
ju  MN  tjt  ba$  QSerjjältmß  be$  fietnem  jum  gröffernt 
alfo  ba  MH :  MN  >  HSXN7  ·  NH«,  fotji  HSxNf 
«  NHa;  foigltcb  NH*  >  HSXN7;  alfo  ηοφ  *ieU 
toefcr  NHa  +  HR  χ  M/3  >  HS  χ  Νγ.  SKß  ΰοταιιφ 
gtfdjift  iff  folgend  bie 

ftontjpofitUik 

• 

fSian  jtefce  NH,  HR,  HS,  unb  fmfee  bte  ÖWjfi 
tthb  Jage  υοη  »3,  ϊβ  rote  gefügt  roorben.  <ϊ$  fe$e  MH : 
MN  >  HS  XN7:  NHä  ;  fofofgt  barau*,  wie  ebenge* 
jeigt  roorton,  baß  NHä  +  HRxM$  >  HSxNy.  65, 
tji  alfo  Ha + >  &.  9fam  macbe  ba*  SKe$tef  Ο  χ  Ρ 
s=Mhx«Ä.+  HNxJe,  unb  befitmme  HAfo,  ba|, 
rif  .  Ö  =  P:  HA,  Diefe  iim*  HA  trage  man  auf  bt* 
fcrlangerte  iinie  NH  gegen  ÖC  ()in.  €*  (fl  aljb  AH* 
β  (OxP,  b*t.  =)  MHxäJ  +  HNxJe.  Sfrati 
feje  duf  bereit  βΗίτη  ba*  9led;rei  AH  χ  5«  j^in^u ;  fo 
finb  AHe  +  AHxSe,  b*  ή  AHa  +  AHx*i  =  MHxäÜ 
+  ΗΝ  χ  de  f  AH  χ  Jf .  &>lglicb>  roe«  MH :  MU 
>  HS  χ  N7 :  NH«,  fo  tfl  MH  >  AH.  £*  faitti  alfo 
In^unH  Α  jroif$eft  bie  ^araileten  BC,  DE,  burd> 
im  tyimtt  Α  jle^e  man  eine  gerabe  mit  BC  gfeicblauf* 
fenbe  iinie ;  fo  wirb  bfefe  ber  gefud;t*  Ort  fepn.  ©enn, 
man  jiebe  au*  irgenb  einem  9>unft  Α  ih  berfel6igen  bie 
gerabe  iinien  rote  bep  bem  $ten  Satt.  SBeil  nun  AH* 
+  AHxai  =  MHxet3  +  NHx3*  +  AHxie,  roie 

bemtejen  »orten }  |ö  tfl,  b<#  gem«nfd;afiii(()e-9i«b<fi 

AHxaJ 


ΑΗχαί  fcinweg  gntommen ,  AH«  «  (AM  χ  αϊ 

+  ANxie,  b,i.=)  ΑΚχΜ$  +  ALXN7. 

SBenn  alfo  bie  gerabe  Urnen  HN,  HR,  HS  g*jö* 
gen  roorben,  unb  bie  Knien  Ha,  M/3,  N7  ber  ©reffe 
itod)  gegeben  flnb  /  fo  ift  NHa  entmeber  griffer ,  oöer 
fleiner  al$  bie  ©umme  ber  SRcd)tete  HR  χ  M/3  unb 
HSxN7>  ober  birfer  ©umme  gleich*  2Benn  NH* 
>  HRxM/3  +  HSXN7  ;  fo  fann  ein  Ort  gefunden 
»erben  nacfr  bem  1  (len  Sali,  wenn  ^τηΐίφ  erfoöcrt 
it>trt>  /  t>a$  t>ie  £tnte  AH,  xoeld)e  nebfi  einer  ge# 
gebenett  ίί«  &ae  Oer  ©limine  öer  beyfcen  übrt* 
qen  gletφe  2^εφίο?  etnfφlίefJb,  an  eine  t>er  <hi£ 
fein  parallelen  gesogen  feye.  ,Unb,  roenn  jugletcfr 
MH:  MN>HSxN7:  NHa;  ober,  roelcfceä  einerlei 
ift,  wenn  NM :  MH  <j  NHa :  HSXN7;  fo  fann  ηοφ 
ein  onberer  Ort  gefunben  roerben  ηαφ  bem  2  ten  galU 
8?αφ  bem  3ten  S^U  hingegen  fann,  fo  lang  biefe  bei;be 
&ebingungen  bleiben,  fein  Ort  gefunben  merben,  benn 
ta$  ©erfcalmifc  t>on  NH  ju  NM  i|l  ba$  Q5^rf)di|:n{f  fce$ 
grigern  §um  fleinern,  ba*  SXecfrtef  HRxMj3  ifl  «einer 
al*  ba*  9ie*ief  NH«;  mithin  tflNH:  NM  >  HRxM/3:; 
NHa ,  «nb  beßroegen  mußte  ηαφ  ber  Q3efltmmung  beS 
3fen  Sali*  NM :  MH  >  NHa :  HSxN7  fe9n.  9?αφ 
Der 55orau*fejung  aber  ifl  NM  :  MH  <;  NHa:HSxN'7. 
Unb  metl  bep  bem  4ten  $aü  erfobert  wirb,  fcaß  NH« 
<  HRx  Mß  +  HSXN7  fer>e;  fo  nrfrb  aud)  ηαφ  bie« 
fem  $all  fein  Ort  gefunben  toerben  ttnnen. 

3flaber  NHa>  HRxM/3  +  HSXN7;  unb 
jugfei$  NM:  MH  >  NHa:  HSxNy,.fo  fann  für 
fcen  aten  $aü  fein  Ort  gefunben  werben,  ©eil  aber 
gqeigc  roorben,  baß  NH :  NM  >  HR  χ  M/3:  NHa; 
fb  wirb  ein  Ort  ηαφ  bem  sten  Sali  gefiinben* 

3(1  NHa  <  HRxM/3  +  HSXN7;  fo  fann  beit 
Ort  ιϋφί  ηαφ  bem  i\Un  Satt  gejunben  »erben.  2lber, 

wenn 


Digitized  by  Google 


# 

wennjU9tci<6N,M^JyfH<NH«:HSxN7;  fotannein 

Ort  ηαφ  Dem  vlm  gaü  geftmben  roerben.    Unb,  wenn 

überbi£  noö>  NH  ;  NM  <  HR*  Mß :  NHa ;  fo  finbet     ,  , 

ώαιυιοφ  einen  anbern  Ort  ηαφ  Dem  uen,  ^mqegen 

feinen  ηαφ  bem  4^  gall,  mdi  bei?  frem  4 teil  $aü  rm* 

raer  NH*  NM>  HRxM£:  NHa  ietm  mu&  '  ^ 

hingegen  NH :  NM^>HRxM/3:  NH«,  tm& bleiben 

feie  8*  librtgen  angeführten  ©ebtngungen ,  fo  faxtet  man 

ηίφτηαφ  bem  3«?η,  fonbern  ηαφ  bem  4ien  gaü  ei« 

ικπ  Ort.  . 

M  '  3(ϊ  NHa  <HR  χ  M/3  +  HS  χ  N7  ;  tmb  augieufc 
NM:,MH>NH«:  HSXN7;  fo  ίαηαηαφ  benuffen 
tmb  2ten  gofl  fein  Ort  geftmben  werten.  Staut  aber 
ufaerbt§  ηοφ  NH:  NM>HRxM/3:  NH*;  fo  fmbei 
man  einen  Ort  ηαφ  bem  3ten ,  unb  awf>  einen  ηαφ  '  ·  - 
bera  4ten$aU.  3fl  hingegen  NH:  NM<HRxM/3: 
NHa,  unb  bte  2.  übrigen  angeführten  ^ebütguttgen  blei- 
fen;  fo  giebi  etf  ηαφ  feinem  tot  4  *φη  gaüe,  mitlitt 
gar  feinen  Ort 

€nbi ίφ ,  »enn  NHa  +  HS  χ  Νγ  =  HR  χ  Mß9 
unb  jugieid)  NH :  NM  =  HR  χ  Mß :  NH*;  fo  mvb 
jefcer  tyunt t  ^mit^en  ben  9>aralielen  ben  Soberungen  be$ 
@a§c$  ein  ©ewige  tfcun* 

3(1  ΝΗλ "=  HRxM/3  f  HSXN7;  fo  fcmn 
*αφ  bem  ijien,  3fen  unb  4ten  gall  fein  Ort  gefnn*  ■ 
ton  merben ,  tttenn  aber  ηοφ  iiberbifj  NM:  MK 
<NH« :  HSXN7;  fo  fann  man  ηαφ  tem  zun  gaff 
einen  jinbeij* 

U>uröe  hingegen  etfoüert,  fcaß  bie  Cime 
AH,  xvcld)e  nebfl  einet'  gegebenen  iinie  Ha  t\a& 
öer  Summe  öer  bebten  übrigen  gleiche  Kedjtel! 
*mfct>lteßc  ,  <w  *>ie  mittlere  Parallele  gwogett 
n>eri>e;  fo  wirb  ηαφ  bem  $tw  Sali  ein  Ort  gefüllter 
»erben/  roenn  NM:  MH>NH«:  HSXN7,  tmt  ju« 
^NHa>HRxMi3  +  HSxN7;  ηαφ  bem  6ua 

I 
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gafl  ofcer  fennte  unier  biefen  <δ*ίηαηη#η  feirf  Ort  cte 
funfcen  »erben ,  »eil  ben  bem  6ftrt  $oll  not{j»enbt$ 
NM  ·  MH  <NH* :  HSxN*7  fityn  tntffj .  ©f nn  «Bieber 
NM:  MH>NH«:  HSXN7,  cberNHft-^  HRxMÖ 
+  HSXN7;  fo  fonn  weber  ηοφ  Wm  5  fett  ηοφ  ηαφ 
tem  ^ren  Äatt  ein  Ort  gefimben  teerten,  6er  Ort  iflalfö: 
Mntti0g!i(6.  3tf  NM:  ΜΗ  < NH* :  HSxNy,  fo 
fintet  man  einen  Ort  ηοφ  bem  6ten  Soll,  imb,  wenn: 
«terbi§  NH*<HRxM/3  +  HSXN7,  fo  ftnbrt  man 
'  ηοφ  einen  anbern  ηοφ  bem  5  ten  goß.  S»i  NM :  MH 
~l  NH* :  HSXN7,  'unb  ΐμ%\ΰά)  NH*  =  HRx  hiß 
+  HSXK7;  fo  wirb  jeber  $unft  eufierfcalb  bec  $oa 
roflelen  ben  Sofcerungen  ein  ©emige  ifcun, 

ß 

gingen  aber  tit  ©effimmungen  be3  5fen  imb  6fert 
Saite  Statt ,  wenn  ber  f>unft  Α  auf  ber  ©eite  von  DE 
liegt,  aufweht  BCifi,  fo  werben  fte  aud>  Btatt  fin* 
ten,  wenn  er  auf  ber  anbern  ©eite  t>chDE  ifl.  2ß<m* 
dfo  für  ben  5 ten  unb  6ten3alt  unter  ber  er  jien  ©erat*« 
föung,  *♦ 1.  wenn  ber  $ui*t  Α  mit  BC  auf  einerlei; 
©eiee  t>on  DE  liegt,  em  Ort  wrjetd)uet  werben  farm? 
fo  fann  in  tben  ben  Saffen  au*  einer  terjeidjnet  wer* 
tgn,  wenn  ber  gJunft  Α  auf  ber  aubetn  @etfe  txm  DE 

3tuf  afcnficfce  TLxt  tim  tbirb  man  ju  totfahren  far 
tren,  wenn  4.  ober  mehrere  9>arel!ekn  ber  Jage  ηαφ  ge- 
geben fmb,  unb  bie  eumme  ber  fXedjtefe,  bte  jwtjtyen 
einigen  ber  aus  einem  9>unf  t  an  bie  9>aräiMen  imfer  ge* 
aebenen  SBHnWn  gejogenen  iHiien>  unb  eben  jb  wel  gp 
cetrrnen  «nien  tuteten  finb,  g(eid>  ift  ber  Summe  ber 
9ve*tefe,  bie  jwif*en  ten  übrigen  gejogenm  unb  eben 
fo  viel  gegebenen  iinieu  erK^alten  fmb* 

-  ■  -  95eret^ 
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ι.  2  e  f)  η  f  α  $. 

SBenn  irgenb  eine  Tinja^I  t>on  ©roffeh  fo  befdjaf* 
fen  t|i,  Da|]  immer  jroei;  unb  jrret)  einerlei)  QJerfydltnig 
imrer  einanDer  haben,  unb  Die  Summe  Der  3ied)fcfe, 
Die  jnnfd;en  einigen  Der  QSor^ergiteber  unD  eben  fo  tu'el 
aerabm  iinien  entfalten  finb,  gleid)  ift  Der  ©umme  Der 
yieciuefe,  Die  jnnfdjen  Den  übrigen  93orberglieDern,  unb 
eben  fo  fctel  geraDen  iinten  enthalten  fmb;  fo  roirb  aud> 
Die  Summe  Der  3ved)fcfe,  Die  jrotfd)eu  Den  ju  jenen  er* 
(lern  QSorbergliebern  gehörigen  jjinfergltebern  unD  Den 
ertfen  gietd)tnelen  geraDen  iinten  entsaften  fmb,  gleid) 
feyn  Der  ©umme  Der  SXedjtefe  ,  Die  jn>ifd)en  Den  ψ  Den 
jn>er;ten  QSoibcrcjlicDcrn  gehörigen  j£)inferglieDern  unD 
fcen  jmcptea  gteicfymelen  geraDen  iiuicn  enthalten  fmb. 

<£$  fet>e  A;  ß  =  C :  D  =  Ε :  F  u.  f.  n>.,  unb 
Axa  =  CX7  +  Exr,  fo  wirb  aud;  Bx*  =  Όχγ 
+  Fx*fet>n. 

£)enn  nad>  i,  6*  ijl  Ax«:  Bxa  ■=  Οχγ;  Dxv 
=  Ext:.Fx*,  Scigltd)  nad)  12,  5.  Axa:  Bxa 
=  Cx7  +  Ex«:  DX7  +  Fxf.  9?un  i({  Axa 
—  Cx7  +  Exf,  folglid)  aud)  Bxa=Dx7  +  Fx*. 
UnD  auf  äfcnlidje  ?(rc  tvivb  mau  be^  mehreren  ©reffen 
fcWicffcn. 

5Benn  Drei)  geraDe  iinten,  bie  f&f  eife  in  einerief 
?)unfi  fdjneiDen,  Der  iage  ηαφ  gegeben  fmD,  unb  Da£ 
übrige  bleibt  »ie  im  t)or(;ergef;enDeu  ©aj» 

Flg.  36. 

(?$  fepen  Die  3·  geraDen  iinten  BC,  BE,  BG  Der 
iage  ηαφ  gegeben ,  unb  an  Diefelbe  aus  einem  9>unft 
Α  3,  gerate  Linien  AH,  AK,  AL  unter  gegebenen  2Bin» 

Ä  3  fei» 


fein  gejogen,  tinb  **  fa*  AH  Weitme,  bie  mit  Ate*  . 
gegebenen  geroben  Knie  α  ba$  SRecbfrf  enthalt,  ba$  bet 
<§5tmtme  ber  bepben  übrigen  SXecfctefe  gleid)  iji,  bie  jmi« 
f$en  ben  anbevn  au$  Α  ge$ogenen  iinien,  unb  jmifdjem 
ben  gegebenen  geraben  iinien  ß.  unb  7  enthalten  fmk 
'5Die  t*rl4ngerte  Ünie  AH,  bie  an  BC  gejogen  ift,  be« 
Segne  ben  übrigen  bet  rage  nach  gegebenen  {inien  in  im 
fünften  Μ,  N,  unb  wenn  Η  aufferfcalb  biefer  fünfte 
liegt,  fo  fei;e  Νί  ber  5*unft,  ber  μιηάφρ  ber;  Η  liegt* 
Β  Ε  bie  gerate  iinie,  auf  roeidjer  $er  $)unft  Μ  liegt, 
(oiglid)BGbie  gerabe  iinie,  auf  weldjer  ber  anbere5>unf( 
Ν  liegt   3)1  aber  ber  g3unfe  Η  jioif^eo.  Μ  unb  N,  fo 
{eye  ber  tyuntt  Μ  ber ,  weichet  entroeber  jn^en  ben 
tyimtten.  Α,  H,  ober  auf  ber  verlängerten  iinie  HA  nad) 
Afjtn  liegt/  unbBC  fetje  bie  gerabe  iinie,  auf  welker 
ber  ψηηΐί  Μ  liegt,  BG  alfo  bie  gerabe  iinje,  auf  η>*1φ# 
ber  $unf ί  Ν  liegt*        |fye  ferner  0  biejentge  gegebene 
gerabe  iinie,  welche  eine  @eite  ijl  t>on  beraS^tef, 
Neffen  anbere  Seite  bie  gerabe  iinie  ift,  bie  an  biejenige 
$on  ben  ber  iage  ηαφ  gegebenen  iinten  aus  bem  ^unft 
Α  gebogen  tjl,  auf  »e^er  ber  $unffM  liegt,  unb  γ 
ftt)*  bie  <§?eite  be$  anbern  Stafcttf*/  QBenn  man  nun 
biefeö  gehörig  bewerft;  fo  roirb  man  tie  $alle  bcage* 
getirodriigen  @aje$  eben  fo  unferfebetben  fonnen ,  rafc 
Die  Söüe  be£  »prfjerge&enbe»  @aje$,  nemM)  wmiftelfl 
ber  fünfte  Α,  Η,  Μ,  Ν-    @ό  roirb  nemlki)  in  ben  4 
ftften  Sollen  ber  ^unft  Η  auf  ber  verlängerten  iinie 
NM  liegen,  unb  ber  ifte  $afl  nwb  fetjn,  n>enn  bet 
g>u*ft  Α  auffer&aib  ber  übrigen  fünfte  Η,  Μ,  Ν  auf 
ber  ©eite  r>on  Η  liegt;  ber  2te,  rcenn  ber  $)unft  Α 
jrotfdjen  Η  unb  Μ ;  ber  g  te,.  wenn  Α  §nnfd)en  Μ  unb 
Ν ;  ber  4fe,  ipenn  Α  außerhalb  ber  übrigen  fünfte  auf 
ber  ©eife  von  Ν  liegt,  3n  ben  beiden  lejten  5<Hlffr , 
liegt  ber  §)unft  Η  jro^en  Ν  tmb  M,  unb  ber  5te  ^aff 
nnrb  fe$n,  wenn  Α  auflfer^alb  ber  übrigen  fünfte  ftegf, 
*  auf 
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bmf  toeUfa  ©eiie  H  fan  mag*  CnMkft  »frb  ber  6te 
fJepti/  -wenn  ber  φιηιίί  Λ  jtmfcften  ben  u(frigen^)unf» 
;W/^aljkcntmci>et  imifcfteti  Μ  unb  H,  ober  jtoifcben  Ν 
iintH  liegt   2BeH  ab*  Die  2iufI0f«ngcn  unb  SSefHm* 
mur\gen  aller  biefer  Satte  nur  meng  *on  benen  unter* 
ffyiefren  finb,  bie  mir  bep  bem  t>ori<jen  ©aj  gebraute  - 
fcaben ;  fo  «nrb  e*  #Wg  fa?/      >W 1  tf'n  3att  weitet 
auszuführen. 

1·"  $al{.  33enn  ber  9>unfc  Α  außerhalb  ber  iföri« 
gen  9>unffe  auf  bet  €ate  te$  fünfte*  Η  liegt/  »a 
tiemli*  bie  Drbnung  ber  fünfte/  »ie  gefagt  roorben, 
btefe  ifl:  Α,  H>  Μ,  N- 

2Bdl  baö  T>repef  ΛΚΜ  ber  ©atfung  ηαφ  gegeben 
Ifl;  φ  ifl  ba$  »erbaltnijj  t>on  AM  JU  AK  gegeben,  %n 
tiefem  <8er$aitnip  foe  β  ju  i,  tveil  nun  £  gegeben  ift; 
jb  i|l  αιίφ  bie  gerabe  «nie  l  gegeben,  unb  e$  ifl  AM  χ  ί 
=3  AKx/J.  €be»  fo,  »eil  ba*  ?B<r^a!(nig  tum  AN 
ju  AL  gegeben  φ;  fb  ifl,  roeim  m<m  7  iu  *  w 
biefem  »erbaton^  nimmt  ,  «  gegeben ,  unb  AN  x* 
=  ALx>y/  ifl  aber  ηαφ  ber  ©orausfejung  AH* 
=  AKxß  +  ALX7;  alfb  ifl  aud)  AH*  ==  (AMx } 
+  ANxi,  ΑΗχί+ΗΜχί 
♦  AHx*  +  HNT xe,  unb,  ba$  gemeinf^a^e  ^{eφtrf 
AHx  abgejogen,  ifl  AHx  — (?+«)]  =  HMx3 
•J-  HNxi.  5Seü  aber  bas  SSer^nig  *oa  ΜΗ  μι 
HB  unb  *on  HB.  $u  HN  gegeben  φ;  fo  ifl  αηφ  b<tf 
«et^almiB  *on  MH  ju  HN  gegeben,  Slm  futf>  bie 
iiniea  δ,  *,  fotyid)  au*  i&r  (Bet^atoig  gegeben;  alfo 
ift  6.)  bad  i8er^ditriiD  HM  χ  i  ju  HN  x*  ge* 
geben,  felgUc^  (7. 1).)  bü69Ser£aitnij;  be* Summe  fcon 
HMxÄnnbHNxf  jiiHMxi,  ιαίφίη  b<*  $Ber$att* 
m§  txm  AHx  [ä —  (J  +  fJ  I«  HMxigegebdu  €* 
finfc  aber  fcie  geraten  iinien  <*,  3,  *  gegeben,  aifo  ifl (65· 
XX)  fcaS  <Ber£<iltnifj  wm  AH  ju  MH  gegeben.  Suro 
ijl  ba*  «erfcdltni*  w>n  MH  ju  H?*,  (ο^ίφ  <μιφ  tos 
r  $  4  2ta> 
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©erfcoftni#4t)bn  AH  juHB  qegeben;  tmb,  meil  liberttn 
ber  ißtnfei  Λ  Hfl  (Jegebfri  tfi,  fo  wirb,  wenn  AB*  gej$* 
gen  iff,  ba5  Drepef  ABH  ber  @atttmg  ηαφ! gegeben 
fet>n  (44*  ©.)·  €*  ifl  clfo  &>r  ©infel  ΛΒΗ  gegeben, 
imD  roeü  RH  Der  läge  nad»  unb  ubertt^  αιιφ  ter  ^iurtft 
Β  gegeben  rfi ;  fo  tfl  (32·  ί>.)  AB  bar  iage  ηαφ  gege- 
ben;  $)er  5>unf ί  Α  berührt  afß  «ne  ber>  iage  ηαφ#* 

gebend  gerabe  iinier  ;  fc  j 

»  »      *  .      .  . 

Äompoffito».       ··'   ·  ; 

■«  '..·<»  ■ 

Kuf  ber  geraben  iinie  BC  jtefpme  man  irgenb  f inen 
9>imft  H,  unb  jte^e  an  BG  eine  iinie  NH,  We.mit 
BH  finen  Fintel  toadje,  gfeid)  bent  gegebenen  2BinW/ 
ben  bie  aus  Α  qn  BC  ju  jie&enbe  iini*  mit  BC  ein* 
fdfliefftn  foll,  wnb  Η  Ν  begegne  ber  iinie  BE  in 
gerner  jief>*  man  aue  H  on  BE  eine  gerabe  Unit,  im* 
terttnemi&inM  £Μφ'&νηι  gegebenen  SBinfel,  imfrr 
Wm  auö  Α  an  BE  eine  tinie  (oll  gejogen  »erben»  $)ί*· 
*fer  burd>  Η  an  BE  gejogenw  iinie  begegne  me  birnft  Ν 
mit  BE  gfeid)lauffenb  gezogene  iinie  in  bem  |>unf££. 
(£ηΝίφ  jtefje  man  HS  an  BG  unter  Jöem  britten  gegebe* 
nen  QBinfel.  <£*  fctffn  ferner  ä,  ß>  7  bie  gegebenen 
geraben  Urnen,  roeidje  @eiten  fepn  fetten  t>on  ben  9ied)i* 
efm,  \>on  ebenen  bie  au«  Α  an  BC,  BE,  BG  ju  $it$en$en 
ünten  bie  anbe^n  ©eiten  fmb.  9Dfam  neunte  roeiler 
NH :  HR  =  /3 :  3  imb  NH :  HS  =  7:  e.  ©eünim 
beriefen  motten/  baß  ΑΗχλ  =  AHxJ  +  HMx  J 
ψΑΗχι+ΗΝ'χι;  fb  ifl  AHx.a>  AHxi  +  AH>i*> 
«(fo  mt*M>$  +  *>  ίοί^ιφ  NHxa>  (NHx8 
+  NH  χ*  ,  X>.  u  »egen  ber  angefahrten  iBer&aifiiiffe 
»  HR  x/3  +  HSX7  fepn,  imö  t>tp  ift  öie  Öefiim« 
nttinq  für  tnefen  $aü*  6e  fae  alfo  NH)(* 
>  HRx/3+HSx7;  frnw*  rufawtö  gefici;(offcn toer« 
ben,  ibaß  «>!  +  ·.   iD<*  ttfbrrf^uf  tum  *  über  >it 

(Summe 
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unb  man  mac&e  ein  SKecfrfef  OxP  =  HMxJ  *  ΗΝχ· 
(4  5/  «.  mt>  Mftmme  eine  Urne  Q  fo,  ba§  £: 
0  =  ΡΓ<5,  rerlangerrbann  NH  auf  ber  ©etfe  ton  Η 
bis  an  eigen  9>unff  Α,φ  tag  HA=Q,  unb  jte&e  BA; 
fo  roirb  Difc  ber  gefudjftOrt  fei?n,  b.  t,  wenn  mart  au* 
irgenb  ^triem  9>tmft  <' *  auf  berfelben  an  BC,  BE,  B&' 
tie  Unten  ah,  ak,  al  mit  HV,  HRrHS  gWtfciauffenb 
jiel^e ;  fp  üt  ah  χ  *  — ak  χ  0  +  al  χ  7.  Denn  ,  weti 
ηαφ  ber  ©erjeicbnung  AHx£  =  (OxP,  b.  f.  =) 
HM  χ  5  +  MN  χ  # ;  fo  auf  bepben  Beiten  bas 
fJied)tel'AHx  tynju  gefeit ,  ba$  9ted)tei  AHx 
+  *  +  £),  b.  t,  bä*  &ed)ief  AHxa  =  AMxi  *  ANxe. 
SBegen  ber  gietd)n>inflid?ten  fcrepefe  <gb$v  t(l  AM:  AK 
=  (HNhjHR,  b.  t.  n*d)  ber  ©erjeicfaung  =)  0  .1; 
«IfcAM^i?^  AKkj3.  2uf(tynlt4e-Krt  Ol  AN:  AL 
=  (HNTHS,  b.  t  =)  7t  t3  alfo  ANx#>=  *Lx7. 
$olgltcl)  tfl  AH  χ  »  =  AK  xj3  +  ALvy.  Unb  meit 
AH :  ,ah  =  (BA  :  Ba  ,  b.  L  z=l)  AK:  ak  β  £L:  al; 
fo  iji  ηαφ  fcem  afen  ie&nfaj  ah*>  =  «k  χ /3 

+  alx7.  .    ■     .  :;  C) 

.·  ;  ·  \ 

£>ie  übrigen  s*34lif/  :tt>ie  awfc  btejenigen,  too  eine 
ober  m^ere  ber  gejogenen  linien  mit  «ben  fo  fielen  be* 
läge  ηαφ  gegebenen  gefaben  Linien  glrt^laujfen  ,  wer* 
ben  auf  %Κφτ  7(rf  ausgeführt  werten  Wnnen, 
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;  Fig.  37*  -  _ 

flDenn  man  in  einem  ©ret;ef  BCD  aus  einem  3Bm- 
frfpunff  Β  eine  iinte  BG  mit  ber  gegen  über  flennten 
©ette  CD  gleidjlauffenb,  ufifc.au*  einem  ^Pujtft  Α  auf 
fcer  iinie  BG  an  bie  benben  anbern  ©eiten  be#  jDretjef* 
BC,  BD  ober  an  i^reiJerid^geminqen  jmeygtirabe^niett 
AE,  AF  jiei;t;  fo  »erben  bitfe  Jinten  AE,  AF  eben  ba* 
93er£altat§  unter  einanber  Robert ,  wettfye*  tk  itnjen 
DQ,  CR  fyaben,  bie  an  epen  biefe  ©eiten  Xjri  ©rfyete 
aus  ben  ifmen  entgi^ngefejten  ^Binfefn  mit  AE*  AF 
gleid)laujfenb  gezögert  werben.  Unb  efceubiß  roirbCfett 
flnben,  ntmn  man  aujiaft  ber  iinten  BC,  RG  bie  iinien 
MK,  MH  nimmt,  bie.auä  trgenb  einem  $untt  Μ  auf 
ber  iinie  BD  mit  BC>#G  gleid;Iaujfenb  gejogen  werben; 
nemlid),  wenn  man  an  MK,  BD  bie  itnteh  HK,  HL 
mit  DQ,  CR  gfeidjßujffettb  jiefct^  fo  wirb  HK;  HL 
=  DQ:CRfet>n. 

$>enn,  wegen  b#r  gfeecMnfltcfctett  ©repefeAEB, 
DQC  iji  AE:  AB  —DQ:  DC,  wegen  ber  gleidjwinf- 
lid;ten  ©reyefe  Α  BF,  CDR  aber  i|l  AB:  AF  =  DC: 
CR;  fotgiid)  gleicharmig  (ex  aequo)  AE:  AF  =  DQ: 
CR>  unb  »eilig  auf  bie  nemlid;e  %xt  wirb  bewiefen,  baj* 

HK :  HL  ss  DQ :  CR. 

•  .  ,  · 

4.  f  e  %  η  ,f  α  j.  **'  J' 

*  ·  I 

.   Fig.  38.      '  * 

®enn  ,  wie  iin  vorigen  f  efmfaü  /  »f  A«  BG  mit 
fcer  gegen  über  fte^enben  ©eite  fces  ©repef *  DC  gieid)« 
lauffenb,  unb  CB  ηαφ  Ε  £in  verlängert  ί(ϊ;  unb  man 
jiefct  aud  einem  $)unit  Η  innerhalb  be*  ©infels  GBD 
an  CB>  unb  BD  bie  iinien  HK>  HL  mit  DQ ,  CR 


Γ 
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I 
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^etcfjiaujfe nl> ;  fo  ήϊ  HK :  HL  >  DQ:  CR.  3(1  £inge*  · 
$en ,  t»tf  ifttf  gefftlmfMnbe  gtetcf> ,  ber  ^uitft  Ή  inner*  ' 
\a\b  fce*  Söinfel*  GbE ;  fo  i(T  HK :  HL  <  DQ:  CR. 
tlnb  umgefc$rt ,/ tatnn  aus  einem  fyuntt  li  mnexfyitb 
tfrsmiflmt  ÖBtnfefS  eine*  Stoffs,  ober  iilm*§db  bt* 
©d)eitel«3Binfelg  υοη  bie'em  jmet)  gerebe  itnirn  HK, 
HL  mit  DQ,  CR  gletd)latijf*nb  gebogen  werben,  unD 
HK :  HL  >  DQ :  GR  5  fo  fegt  het  fünft  Η  innerhalb 
beöSButfelö  GUD,  ober  innerhalb  feines  ©Heitel  *2Βίη· 
fels,  alfo  beqcsnct  tte  iinie  !iH  ber  Wrldngerren  Seite 
CD  auf  ber  Seite  fcon  D.  3tf  aber  HK:  HL<DQ: 
CR;  fo  liegt  ber  <Punft  Η  inneripc.i6  Des  SSinfelS  GBE, 
ober  innerhalb  feines  ©d}eitel«2BinfflB,  alfo  begegnet 
BH  Der  t*rlanqerten  (Seite  CD  nuf  ber  ©eite  t>on  C 
3f!  enblidj  HK:  HL  =  DQ:  CR ;  fo  iji  BH  mit  CD 
$leityaMffeiÄ;  .  · 

©5  fe$e  erjien*  ber  φηηίί  Η  innerfcaty  jbes  SBtn* 
feto  GBD  ober  innerhalb  feines  ©Heitel  •SBirifefe,  unD 
HK  begegne  tyet  iinie  BG  in  bem  tyuntt  M,  aus  biefem 
Jtefce  ήιαη  an  BD  bie  iinie  MN  mit  HL  gieidilauffenD, 
tmb  burd)  bie  fünfte  Κ,  Ν  bie  iinie  KN\  bie  ber  iinie 
tfL  in  Ο  begegne.  €6  iji  alfo  HK:  HL>HK:  HO, 
M.  >  KMv  MN  >  Ö.  i,  >  DQ:  CR. 

Qßeroi  *>er  tyuntt  Η  innerhalb  bes  SBinfelS  GBE 
fcjjt;  ίο  toirfc  man  »eilig  auf  ajjnlidje  2irt  beroeifen,  ba£ 

HK:  HL<DQ:  CR.  \  ,  . 

Umgefefjrt ,   irenn  ber  $iuift  Η  innerhalb  teö 

ι  mijfern  5Binfelß  bes  $)rei;rf^  ober  innerhalb  bes  ©tfyei« 
te!«®infefs  ton  biefem  liegt,  tmb  HK:  HL  >  DQ: 
CR ;  fo  liegt  Η  itmerfcalb  bes  ffimf  eis  GBD.  3>nn 
**foe  b$  ηίφί,  imb  ber  $unft  Η  liege,  menn  es  mog» 

!  ijl,  entroeber  1.  -auf  ber  iinie  BG,  ober  3.  innerhalb 
Ifi  SBwfelsGBE,  ober  feines  ©d>eitel»<E3infels ;  fo 
tourbe  im  erjien  $ail  ηαφ  bem  tjorherge^enben  4«{ynfcj 
HK:  HL  =  DQ:  CR,  im  sten  $qü  aber  *iad>  bem 

ϊ      '  jegeti« 
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gegenmarfigen  Ufynfa j  HR  >  HL  <  DQ<  CR  fetjtt*  .Qt 
i|I  aber  MK:  HL  >  DQ :  CR;  alfo  wug  Der  9>unft  Η 
innerhalb  be$  SBinfeto  Gtfß  liegen ,  folglich  bie  iinÜ 
BH  fcerge^en  D  fctn  fcerlangerfen  (Seife  CD  begegnen» 
2iuf  d£>nlicbe  Zu  wirb  ber  umgefefcrfe  ©aj  für  Wc  ubri« 
gen  Satte  bemiefem 
·■..'« 

ößenn  3  gerate  iinien  ber  iage  ηαφ  gegeben  ftrttv' 
bte  toeiet  atfeuneer  einanber  gleicfciaufenb  finb,  ϊιοφ 
ftd)  afle  in  einem  9>«nft  fcfcneibetv  unb  ba$  übrige  bleibt* 
twe  bepm  26φη  8aj* 


■ 

$u$  einem  9>unff  Α  fernen  an  bie  3»  ber  iage&äd) 
gegebenen  geraten  iinieh  BC,  BD,  CD  3,  gerabe  iinien 
ΛΕ,  AF,  AG  unter  ben  ©infein  AEB,  AFD,  AGÖ 
gejoggt,  foelcfje  gletd)  finb  ben  gegebenen  ©infefnQ* 
R,  S,  unb  es  fe?e  bas  Siecbtef ,  ba$  £n>tfcben  AE  unb 
leiner  gegebenen  geraten  iinie  *  enthalten  iß ,  gfeidj  ber 
<5ummeber  bfyben  SKedtf ef  e ,  roofcon  ba$  eine  jH>ifdK* 
AF  unb  einer  gegebenen  geraben  4mie  -ß ,  ba$  anbece 
jtmflijen  AG  unb  einer  gegebenen  geraben  tinie  7  ent* 
galten  i|i ;  ffc  beru&rt  bec  φ\\ηΗ  Α  *ine  ber  iage  ηαφ 
gegebene  gerabe  iinie,  ,  - 

'    -  ^  Ftg.  39·  *■ 

ι  ♦  $aflL  SBenn  ber  9>unfe Α  innerhalb  b*e $)re!># 
ef  $  BCD  liegf,  baß  jroifcben  ben  ber  iage  «αφ  gegebenen 
geraben  iinien  eingeftyfoffe«  t(L 

β 

9Benn  ber  Ott  ber  fünfte  Ä,  Y>ön  m*  für  einet 
SÖefcfyaffeufceit  er  nun  aud)  immer  fepn  mag,  ber  gera* 
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ton  Unk  CD  in  einem  9>unft  Η  6egegnef ,  unb  man  an 
BC,  BD  bie  geraben  Unten  HK,  HL  mitAE,  AF  gleich* 
lauffenb  jiefct;  fo  tfi  offenbafpr,  tag  HKxa  =  HLx/3 
fn>u  wirb;  benn,  well  ber  ^)unf(  Η  auf  ber  itnie  CD 
fdber  liegt/  fo  fann  man  auö  tf)m  feine  gerabe  iinie  att 
CD  jie^en»  Unb  umgefefprt,  wenn  eö  auf  ber  geraten 
ünie  CD  einen  5>uuft  Η  giebt  ,  fo  ,  ba£  HKxä 

—  HL  χ  ß,  ober,  rceidjeS  ba$  nem(id}e  iff,  baß  HK :  HL 

—  ß:  a;  fo  i(i  f(ar,  ba£  biefer  5>unft  II.  aufbem  ge* 
fucfyfen  Ort  liegen  werte.    SÄan  wirb  aber  immer  ei* 
nen  f)imft  Η  t>on  biefer  SÖe|cba{fenl)eit  auf  ter  iinie 
CD  pnben  f  Annen;  benn,  eine  gerabe  iinie,  bie  inner* 
§aib  beö  SBinfete  CBD  liegt ,  unb  ein  Ort  ift  fron  ber 
SJefc^ajfen^eit,  baß  jwei;  auö  irgenb  einem  ^unft  bef* 
felben  an  BC,  BD  unter  beti  gegebenen  QBinfein  Q, 
gezogene  ί inten  ba$  gegebene  93erijaitni£,  mie  β  ju  cc 
unter  einanter  Reiben,  eine  fokf,e  gerabe  iinie,  fage  ίφ, 
ge£t  ηαφ  bem  3"f*  ^  2  3ften  <8aje$  immer  burci)  fcert 
9)unft  B,  unb  mu£  alfo  ber  gegen  über  fief)enben  ©eite 
CD  notfjwenbtg  begegnen,        feive  bifj  bie  gerate iinie 
BH,  bte  ber  iinie  CD  in  Η  begegne;  fo  t|l  folglicf}  ber 
9)unft  Η  gegeben,  unb,  wenn  man  au  BC,  BD  bie  ii* 
nien  HK,  HL  mit  AE,  AF  g^lauffenb  jtef)t;  fo  ifi 
HK:  HL  =  β :  α,  alfo  HKxa  —  HLx/3.  SÖJan 
jie^e  bie  iinie  AH,  bie  ber  Seite  BD  in  Μ  begegne, 
buref)  bie  fünfte  Κ  unb  Μ  jiei^e  man  bie  iinie  KM,  bie 
ber  ©ette  ΛΕ  in  Ν  begegne,  unb  an  BC,  CD  jie£e  mau 
MO,  MP  mit  AE,  AG  gleidjlaujfenb.    &  ijl  alfo  we- 
gen ber  parallelen  AN :  AK  =  (AM  :  ΜΗ ,  b,  i.  =) 
AF:  HL,  folglüfyaiKfy  ANxa:  HKxa  ψ  AFx/3: 
HLx/3.     97un  tji  bewie{m  worbeu ,  baß  HKx* 
=  HLx/3,  folg^  i  jt  αυφ  AN  χ  *  =  AF  χ  β.  9ϊαφ 
ber  QSorausfejung  aber  ί|ϊ  ΛΕχ«  =  AFx/3  +  Α6χΛ/> 
fofgM;  bleibt,  AN  χα  ober  AFx/3  (jinwfg  genom* 
meti,  NExa  =  AG  x  7.    Unb  wegen  ter  J)aralielm 

Iii 

» 


iß  NE :  &ΙΌ  =  (Ν  Κ :  MK  ·  u  =±  AH :  MB ,  b.  ί 
=)AG:  MP.  ψο  iftNEx«:  MOx'*^  AGX7: 
"MP  χ  7.  iSlun  ifi  bemiefen  robrbettf ,  -  ba§  NE  χ  α 
=  AG  χ  7 ;  fofgtid)  t|t  au*  MO  χ  w  ±=  MP  χ  7,  b.  t;  - 
MO:  MP  =  7:  «,  fr.  i.  in  dnem  gegebenen  OJer^aff* 
tiig*  3&ίί  affo  aus  einem  9>unft  Μ  an  2.  ber  iage 
nacfi  gegebehe  'gerate'  iinien  ByC ,  CD ,  bie  eirtanber  in 
einem  ^unf(  C  begegnen,  2.  Unten  MO,  MP,  bie  ein 
gegebenes  £?er(>ä(tmfc  unfer  einanber  (yaben,  unter  ge« 
gebend '5Bfaf  ein  gebogen  roorben;  fo  berührt  ber  ^Hrnft 
eine  ber  tage  nad)  gegebene  gerade  iinie  nad)  bem , 
'>3fttii  <Baj;  rtun  betört  aber  ber  fhtttff  Μ  a«d>  Die 
ter  iage  nad;  gegebene  gerabe  iinie  BD,  folgiid)  ifter 
gegeben;  e$  ijt  aber  gezeigt  it>orben,  baßaud)  ber^unft 
Η  gegeben  fepe;  mithin  ift  Die  gerabe  iinie  HM  ter 
läge  ηαφ  gegeben ;  alfo  berührt  ber  tyunH  Λ  eine  ber 
'tage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie,  « 

■  *  ·  · 

5)ϊαη  finbe  nad)  t)em  33  |!en  ©aj  bie  gerabe  iinfe 
BH  innerhalb  be*  QßtufeteCBD,  fo,  ba§  jie  ein  Ort 
fet^ioon  ber  Q3efd?affenf)eie/  ba£,  wenn  ma«  aus  irgenb 
einem  $nnfi  Η  auf  berfelben  an  bie  Urnen  BC,  BD  jroetj 
gerabe  'lernen  HK,  HL  unrer  beu  ®infeln  Q,  R  jiefci, 
HK:  HL=  a,  b.  i.  ba§  HKxa  =  HLx/3  fepe. 
£ie  Knie  BH  begegne  ber  Seife  CD  in  H.  £ben  fo 
fnbe  man  innerhalb  bes  ©infels  BCD  bie  gerabe  iinie 
CM ,  fi>,  baß,  n»mt  man  aus  irgenb  einem  tyuntt  Μ 
auf  berfelben  an  BC,  CD  jroetj  gerabe  iinien  MO,  MP 
unrer  fcen  20tnfeln  Q,  S  }ie1}t ,  MOx«  =  MPx7 
fetje.  $)ie  iinie  CM  begegne  ber  ©eite  BJ>  in  M,  unO 
iurd)  bW  fünfte  M,  unb  Η  jiefje  man  bie  iinie  HM; 
fo  roift)  biefe  ber  gefudjre  ört  feyn ,  b.  i.  rc*nn  man  aus 
irgenb  einem  §>ttuft  Λ  auf  berfelben  innerhalb  be$  2Bin- 

■ 

« 

S  - 

I 


Digitized  by  Google 


ffli  BDC  an  BC,  BD,  CD  bie  gerobe  iinien  AE,  AF, 
AG  unter  ben  ebenen  ©infein  jiefci ;  f0  nitb  AE  χ  * 
—  AFx/3  +  AG  yy  fepn.  $)enn  man jie (je  bie  Unie 
MK,  bie  ber  lütte  A2  in  Ν  begegne;  fo  iff  wegen  ber 
parallelen  unb  nad)  ι  /  6.  €.  AN  χ  α  :  HK  χ  » 
==  AF  χ  j3 :  HL  χ  ß.  3lad)  ber  33erjeicummg  aber  ift 
HKx«  =  HLx/3,  mithin  {«ουφ  ANx«  =  AFx# 
€ben  fb  ijr  »igen  ber  Parallelen,  unb  md)  t,6.& 
NEx«:  MOx«  =  AGxv:  ΜΡχγ,  ηαφ  bet  ißer« 
je ic&nung  ober  iß  MO  χ*  =  MP  χ  y ,  föfeftQ  j|} 
NE  x*  =  AG  χ  y.  «Run  iß  gejeigf  morben,  bajj  ήΜφ 
AN  x«  =  AFx/3  fege,  folgli^  iß,  auf  fepben  ©eiten 
glei*e  «Κβφίείβ  tynju  fleugt  ,  AE  χ  et  =  AFx/3 
+  AGxy.  ;  , 


Fig.  39-  h. 


.  SBerten  aberauu  irgenl)  einem  $unfr  Α  «ufbenf» 
ienigen  ©ruf  ber  verlängerten  geraben  iinie  HM ,  tas 
innerhalb  bei  iHebenwinfelS  von  BCD  liegt,  on  Die  ii-N 
Uten  BC,  BD,  CD  bie  gerate  iinien  AE,  AF,  AG  unter 
ben  gegebenen  ©infein  gejogep;  fo  iß  in  tiefem  gell 
AE  ber  Uete^ug  Dort  AN  über  NE,  feialich  iß  in  bie. 
fem  Satt  AExä  =  AFx£  —  AGx<y 

4      -  ·,*,...  ■  -   '·.;  '·'    '  * 

/    c  -* 

,  Flg-  39·  «V 

UBerbrn  ?ηΜίφ  aug  einem  9>unff  Α  ouf  irgenb  et* 
tum  onbmi  €tüf  ber  iinie  HM  bie  iinien  AE,  AF 
AG  «ejogen ,  wie  gefagr  nwrben ;  fb  iß  AEx* 
AG  χ     AF  xß ,  n*la>8  ganj  nie  oe»  ber  »orfeer- 
ge^enbenifornpofition  benuefen  n>irb.  ■ 

«eorigene  fat  tiefet  Sali ,  in  midiem  nemüd)  tie 
ynnfie  Η ,  Μ  auf  ben  @etten  CD,  BD  Oe*  ©renei* 
felbfi  liegen,  feine  ^efZimmung,  ' 


'  * .-    » -     ·  - 


Fig. 


-  .    ■  ·  Fig.  39·  <*· 

$αίί-  3&nn  bie  gerabe  «nie  HM,  we$e  fcft 
fcefuit*  Ort  ijl,  einer  ber  ©eiten  BD,  DC  bitf  ©retjef* 
BCD ,  j.  S5.  ber  ©eite  BD  in  M,  unb  ber  anbern  über 
Ό  fjinaus  verlängerten  ©eite  CD  In  einem  tyuntt  H 
xruf  ber  iGeridngetütig  begegnet» 

SDiefer  Satt  (fo  wfebie  u&rigen  äffe  aujfer  beto  lej* 
♦ten)  werben  auf  eben  bie  3lrt  be^onbeli,  ime  b*r  erj?e# 
5Beü  abererfoberf  wirb,  ba$  bec  tyuntt  Η  auf  ber  uter 
©  ftinau*  verlängerten  ©eita  GÖ  Hegen  folf;  fb  wirb, 
wenn  man  burefc  ben  9>unft  Β  bie  Mme  TBV  tritt  CD 
gieid^au^enb^ie§C-y  ber  ^>unft  Η  innerhalb  bes  ©in* 
fefe  TBD  liegen,  imb,  wenn  man  HK,  HL  an  BC, 
BD  unter  ben  gegebenen  SEBinfeln,  imb  DQ,  CR  mit 
HK,  HL  g^lauffenb  in  eben  biefe  ί inten  jtefjt ;  fo 
η)ί*ιιαφ  bem  4teniefcnjaj  HK:  HK>  DQ:  CR  fcpn, 
6$  tfl  aber  HK :  HL  =  £ :  α ,  wie  bet>  bem  vorfcerge* 
fcenben  Sali  gejeigt  morben ,  alfo  ifi  0:  α  >  DQ :  CR»; 
iwb^bif*  ifi  bie  SefKmmmig  ffir  biejen  Salt 

Sßenn  alfo  /3 :  *  >  ÖQ  :'CR  ,  imb  man  innei> 
^albbeö  SBinfel*  XBD,  tt>eld>er  ber  $tebenn>infel  bort 
CBD  ifi,  eine  gerabe  «nie  BH  jinbei/fo,  bie  atdt 
trgenb  'einem  φικιΗ  berfelben  an  BC  unb  BD  mit  DQ, 
CR, parallel  gsjogene  «nten  eben  baö  93er§d(tni$  untet; 
finanber  fcaben,  we^e  β  ju  *  fcat;  fb  wirb  bfife  «nie 
BH  ber  über  D  tynaui  verlängerten  «nie  CD  normen* 
big  begegnen,  ηαφ  bem  4*«  ί*&Φί·  geföefce  biß 
in  H,  wnb  wan  ftnbe  bie  gerabe  iinie  GM  völlig ,  wie 
htfm  vorfcergefjenbm  §alt;  fo  wirb  bie  bwd)  bie  9>wnf  te 
Η,  Μ  gejogene  «nie  HM  ber  gefid)ie  Ort  fe^n,  wel* 
φe$  ganj  roie  begm  votljergefcenben  §aü  beipiefcn  wirb» 
ttnb  eben  fo  jtnbet  "man  αιιφ,  wa$  erfolgen  werbe,  wenn 
man  ben  φιιηΛ  Α  auf  ber  £W5ngerung  ton  HM  an* 

nimmt, 


- 
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nimmt,  ηαφ  weichet-  (Seife  ουφ  tiefe  Verlängerung  ge» 
jtye&en  mag» 

Fig.  39»  e. 

3*  2Benn  öle  gerate  iinie  HM  einer  bec 
Seiten,  j.  BD  in  Μ ,  t?er  anbern  über  C  fcinaus 
verlängerten  (Seite  CD  aber  in  einem  9>uiifi  Η  auf  bec 
SBerldngerung  begegnet.  SDiefer  Sali  ijr  von  «bem  iten 
bloö  baburc^  unterfdjieben ,  ba£  f)ier  α :  /3  <  DQ :  CR 
fepn  mufc  ηαφ  bem  4ten  ieijnfaj.  ttebrigen*  ift  bie 
ganje  ηαφ  bet;ben  ©eiten  verlängerte  iinie  HM  ber  ge« 
fud)te  Ort,  nur  bas  jmifdjen  ben  fünften  Η,  Μ  gelege- 
ne ©tuf  aufgenommen« 

Fig.  39.  f. 

4·  5βΙΙ·  5Benn  bie  gerabe  iinie  HM  Bet)ben  ibec 
t>  Ijinaus  verlängerten  ©eiten  BD,  CD  auf  i^ren  95er« 
^(ängerungen  begegnet*  5Beil  £ier  ber  ^unft  Η  ciuf  ber 
über  D  hinaus  verlängerten  iinie  CD  liegen  muß;  fo 
muß  j3:  a>DQ:  CR  feijn,  mie  benm  2tcn  $nll  gejeige 
ivorben*  Unb,  roenn  man  an  CD  bie  iinie  BD  mic 
MP  ober  AG  gleidjlauffenb  jte^t ;  fo  roirb  auf  ä§nlid)e 
Htt  vermittelt  beö  4ten  ieljnfajeö  flejeigt  tverben ,  ba§ 
7 :  α  >  DQ :  BS  feijn  mu|]e.  Unb  ,  wenn  f\d>  btefe 
beiden  55eDtngungen  finben ,  unb  man  BH  rote  in  bem 
2ten  Sali,  unb  eben  fo  CM  innerhalb  beö  9iebenroinfel$ 
Von  BCD  jief)t;  fo  werben  bie  fünfte  Η,  Μ  auf  bett 
über  D  f)inauß  verlängerten  ©eiten  CD,  BD  liegen,  unb 
bie  iinie  HM  wirb  ber  gefixte  Ort  fetjn* 

Fig.  39·  g< 

■ 

5.  Satt*    ©enn  bie  gerabe  iinie  HM  bevben  u6er 
bie  ©runblinien  BC  hinaus  verlängerten  Seiten  CD, 

3  *  BD 


13»  S=S=9S=  ' 

»I 

$Ό  begegnet,  ©iefer  $aü  tji  *on  bem  4ten  frfo*  tat» 
inn  unferfdjieben  ,  ba§  ß:  *  <  DQ:  CR  ,  unb  αιιφ 
7 :  α  <  DQ :  BS  fetjn  mu§.  Unb  roenn  man  BH,  CM 
innerhalb  ber  9iebenroinfel  t>on  CBD,  BCD  jiefct;  fo 
wirb  HM  ber  gefud;te  Ort  fei?n. 

- 

* 

'.  Fig.  39.  κ 

6.  Saff.  SBenn  bie  itnte  HM  ber  einen  u6er  Ö 
ßtnau*  t)eriängerten  ©e irr  CD,  tmb  ber  anbern  über  bie 
©runblinie  BC  $inaug  berfdngertert  @eite  DB  begeg« 
net.  2Beil  m  Hefem  $aB  ber  9>u*fi  Η  innerhalb  be* 
5ötnfefö  liegt;  Wrt>  ölt  ber  iinie  DB ,  unb  einer  burd; 
Β  mit  CD  giricfytouffenb  gejogerten  iinie  emgerctyleffm 
ifl;  fo  mufc  /3:  λ  >  DQ:  CR  frt)n.  Unb,  weil  ber 
gjunft  "M  innerhalb  eine*  SEbüitil*  liegt ,  ber  Don  ber 
©runblinie  BC,  imb  finer  burφ  C  mit  BD  gfetdjfauf* 
fenb  gejogenen  iinie  eingefd)fo|fen  ifif ,  fo  muß  7:  α 
<  DQ:  BS  fet;nH<kf)  bem  4ten  le£itfaj.  Unter  biefen 
$3ebingungen  jiefce  fltän  BH,  CM  innerhalb  ber  Sieben» 4 
tmnfel  t>on  CBD,  BfcD ;  fo  wirb  bie'  ganje  ηαφ  beiden 
©citen  berldngerfe  Ünie  HM  ber  gefnd;fe  Ort  fei^n,  ba$ 
etuf  auegenommen ,  weld;e$  jn>ifd;eu  ben  fünften  H, 
Μ  eingefc&lofien  tff. 

I 
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Fig.  39.  *. 

;  7·  Satt.  SBen«  bie  gerate  iinie  HM ,  auf  mtf- 
cf)er  nemlub  ber  0«  tfl,  mit  einer  ber  @eiten  BD,  CD, 
fr  ©.  mit  CD  glrid^lauffenb  tfl,  ei  mag  übrigens  HM 
eutroeber  ber  ©rttti  BD  felbfl,  ober  i$rer  nad>:iugenb 
einer  ©eife  gefd;e£enen  SSerlängerung  begegnen. 

  * 

1·  <£*  begegne  ÜM  ber  itnie  BD  felbfi  in  lern 
53unft  M,  unb  man*jief>e  AE,  AF>  AG  unter  ben  ge* 
gebenen  2Binfefo,,»te  im  erjkrtSaUi  fo.  iji  na*  WT 

-  c  Q3or* 
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©oräuafaung  ΑΈχ«  =  AFx/3  *  AG  χ 7.  Jttat/ 
weif  N»r  9>unft  Μ  auf  ber  iinie  BD  Hege ;  fo  wirb,  wenn 
man  am  bemfelben  an  BC,  CD  bie  itnien  MO,  MP  mit 
AE,  AG  gleid)lau(fenb  |i*$f,  ΜΟχλ  =:  MPX7  fepn, 
b.  u  wenn  man  ηαφ  MN  mit  BC  gfrid?foi#nb  jie£e, 
«nb  MN  ber  iinie  AE  in  Ν  begegnet,  eö  wirb  NE  χ  λ 
=  AGx7  fet;n;  folg^  tft  ber  £Kefl  AN  χ  λ  $Μφ 
kern  9ve(l  AF  χ  β,  affo  AN ;  AF  =  β :  α.  Unb,  wenn 
man  DQ,  CR  mit  AN,  AF  gleicfrlaujfenb  jie&t;  fo  ifi 
Ιΐαφ  bem  3fen  iefcnfaj  AN;  AF  =  DQ,  CR,  alfo 
ß:*  —  DQ,  CR,  βοΙΙ  alfp  HM  mit  CD  gleidjiauf. 
fentj  fe^n;  fo  muß  >>i*fe  Proportion  ©fatt  fmben.  <£* 
fetje  biß,  «nb  man  fmbe  bie  iinie  CM  wie  in  bem  erfreti 
$att ,  CM  begegne  ber  iinie  BD  in  Μ ,  unb  man  jie£e 
burd;  Μ  eine  mit  CD  gieict)fauffenbe  iinie  HM ;  fo  wirb 
tiefe  ber  gefugte  Ort  fepn,  S5enn  man  jiefce  auö  irgent) 
einem  5>unft  Α  auf  berfeibert  innerhalb  be$  Siebenwin» 
(eis  t>on  BDC  bie  iinien  AE,  AF,  AG*  toon  benen  AE 
ber  iinie  MN,  bie  mit  BC  glei^fouffenb  ifi/  in  Ν  be» 
flegne j  fo  iß  ηαφ  bem  sten  iefcnfaj  AN:  AF  =  DQ: 
CR,  b,  u  ηαφ  ber  93orauöfejung  =  ß:  «.  2(Ifo  ί|ϊ 
AN  χ  ou  —  AF  χ  ß.  Unb  ηαφ  ber  9?er  jeiφnung  (burd) 
Wtä)e  wm\id)  ter^unft  Μ  gefunben  mürbe)  ifi  MOxa 
^ΜΡχγ,  b.  i.  NEx«  =  AGx7,  fofglid)  nad) 
£injufejunj  giei^er  9ied;tefc  AEx«  =  AFxß  , 
+  AG  χ  7. 

2 ,  @oil  aber  HM  ber  u&er  D  fctuau*  tterfÄngerf  ett 
iinie  BD  begegnen,  fo  muf?  7:  a>DQ :  BS  fei;n,  wenn 
man  nemlid)  BS  mit  MP  g[eiφIauftenb  jiefcf.  ©oll 
hingegen  HM  ber  über  Β  $inauö  verlängerten  iinie  BD 
begegnen;  fo  muß  7:  «<DQ:  BS  ferin  ηαφ  bem  4ten 
iefmfaj«  3>n  biefen  bepben  fallen  aber  muß  uberbiß 
β :  &  =s  DQ,  CR  fepn.  iiegt  ber  9>unft  *M  auf  bet 
über  D  $inaus  bertangerfen  iinie  BD ;  fo  ifi  ba*  ©tiif 
ton  HM,  wefc&eö  innerhalb  be*  ©c^citeliPirifrle  von 

£3  BDC  , 
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BDC  liegt,  ber  gefwbfe  Ort.  iiegt  α  6er  ber  tyuntt  M' 
ouf  ber  über  Β  tjinau*  fcerianqerten  ünie  BD ;  fo  if}  ba* 
©titf  *qn  HM  ber  gefucfeie  Ort,  roeWje*  innerhalb  be$ 
SBinfelö  liege/  ber  t>en  ber  ittue  BC,  unb  ber  übet  BC 
fymnS  twlangerten  iinie  BD  eitfgefdjloflen  ijh  SDa* 
übrige  bleibt  ganj  wie  be?m  erflen  tyeil  biefeö  7fen 

Sie  Sötte,  in  roefdjett  t>on  ben  3.  ber  fage  ηαφ  ge* 
gebenen  geraben  ί inten  2*  unier  einanber  g^foiiffenb 
ftnb,  roerben  auf  ty\\lid)e  Tht  befcanbelt,  unb  man  wirb 
für  jeben  berfelben  einen  Ort  jtnben ,  tote  in  ben  t>or£er* 
gfcfcenben  $aiitn  toermitteljJ  be$  ^3(ien  unb  bisweilen  bei 

Söereättuttö* 

Fig.  39.  a— h. 

6  ertfe  Salle,  SWan  fmbet .  ηαφ  bem  2i$en  ^5aj 
ben  SBinfel  DBH ,  unb  ba  in  bem  3>repef  ΒΟΗ  ηοφ 
bie@eiteBD  nebji  bem  SSJinfel  BDH  gegeben  if};  fo 
(oft  ftd)  folglich  DH  beregnen«  (Eben  fo  ftnbct  man 
ηαφ  bem  2  3  tfen  @a$  ben  ffiinfei  DCM ,  unb  t>ermit* 
fefji  biefe*  QBinfeiö,  ber  Seite  CD,  unbbe*  ©infeiö 
CDM  findet  man  DM.  Solglicb  fann  man  in.  bem 
55rei;rf  DM  Η  aus  ben  ©eiten  Diii,  DH  unb  bem  ge- 
gebenen QBtufel  HDM  ααφ  bie  bepben  übrigen  ffiinfei 
fafHmmetu 

Fig.  39-  *· 

7.  §afl.  5DIan  ftnbet  DM  wie  *οφ'η,  unb  ber 
SBtnfel  HMD  itf  o&ne  weitere  ^nung  befanut.  3tif 
dftflt^e  2irt  t>erfdt>rt  man,  wenn  *on  ben  3*  ber  4age> 
ηαφ  gegebenen  iinien  2*  unter  einanber  g^fauffetu 

€ine  an&ere  JH^nungeart  giebt  übrigen*  bie  bep  bem 

folgen? 
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tong  an« 

x  *  Fig«  4°·  a.  ' 

SBenn  4  gerabe  iinien,  BC,  BD,  CD,  QB,  bte  ηιφΐ 
otte  unter  einanber  glridjiauffen,  (unb  nicf;t  alle  eine» 
gemeinfcfyaf^en  ΐ)Μφίφηίίί$ « ftonft  fcaben)  ber  iage- 
ηαφ  g^aeWn  (ϊη& ,  unb  roenn  aus  einem  tyuntt  Α  ort 
biefelbige  4.  gerate  iinim,  AE,  AF,  AG,  AS  unter  gege* 
benen  QBinfelu  gebogen  werben ,  unb  entoeber  ba$ 
9ίεφ^Ρ  /  ba$  jmifc^cn  einer  ber  aus  Α  gezogenen  iinietv 
AE,  unb  einer  gegebenen  iinie  λ  entsaften  ifl,  gieid)  iji 
ber  Summe  ber  5Kecf}iefe ,  bie  jn>ifd;en  ben  übrigen  aus, 
Α  gejogenen  iinien  AF,  AG,  AS  unb  eben  fo  bieten  ge* 
gebenen  geraben  iinien  &  >y>  5eni{jaf(en  fwb,  ober  bie 
©umme  t>on>jme95^tefen,  bie  jroifcfyen  jwet)  au*  Α 
$ejogenen  iinien- AEX  AF,  unb  eben  fo  triefen  .gegebenett 
geraben  iinien  α,  β  enthalten  flub,  gleich  ijf  ber  ©umm& 
ber  Stattete*  bie  jmifeben  ben  übrigen  bergen  au*  Α  ge- 
jogenen iinien  AG,  AS  unb  eben  fe  triefen  gegebenen  ge* 
raten  traten  7,  &  enthalten  ftnb:  fo  berührt  in  betjbeit 
Sailen  ber  spunfc  Α  ejn*  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerab* 
iinie, 
-   €4  feije 

1.  AEx*=*AFx£  +  AG*7-+  ASxJL  Η 
fepe  ber  $unft,  in  meiern  ber  Drf  ber  9>unffe  Α  bet 
geraben  iime  CD  bqgegntf*  unb  mm  jiefce  an  BC,  BD* 
QR  bie  gerabe  Knien  HK,  HL,  HT  mii  AE,  AF,  AS 
gleicbfauffenb ;  iji  ηαφ  ber  JBorauöfejung ,  HKx* 
«  HLx/3  +  HTx8.  TÖfa beruht  ηαφ  ben* bor fcer* 
je^enben  ©aj  ber  9>unfe  Η  eine  ber  tage  ηαφ  gegebene 
jerabe  iinie;  er  berührt«  aber  aud)  eine  anbere  ber  iage 
«αφ  gegebene  gerabt  iiwe  CD*  mithin,  iß  ber  $unft  Η 
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gegeben*  Sfom  jte&e  bt>  Iinie  AH  ,  ut$  Mefe  6eg^}tte 
6er  iinie  BD  in  M,  burd)  bte  ^ünffe  Μ,  Κ,  Τ  jiefce 
man  bie  ί  inten  MK,  MT,  btefe  begegnen  ben  Unien 
AE,  AS  in  ben  ^mtteh  Ν,  V,  unb  an  BC,  CD,  QR 
jtefce  man  bie  iinien  MO*  MP,  MX  mit  AE,  AG,  AS 
9^ίφ1αι#η&.  3B*U  nun  wegen  ber  ^araflelen  HK ; 
AN  HL :  AF  =«  HT :  AV,  unb  HKx*=*=HLx/3 
+,HTxJ,  jb  ifl  ηαφ  bem  aien  ie^nfaj  ANx*. 
=  AFxß  Ψ  AVxi.  3ΐαφ  ber  Q3orauöfejung 
aber  tfl  AEx* ,=z  AFx/3  +  Α6χγ  +  ASxii 
olfo  tjl,  jene  erfle  unter  efttqnber  gfeic^e  9ie$tefe  wti 
biefen  le  jtern  gleidjat  9t«&ttf en  fcinweg  genommen,  NEx* 
=  AGx7  +  VSxJ. 

CS*  iji  aber/  wie  be^  bem  t>orfc*rge£enben  @aj  ge» 
jetgt  »orben,  NE:  MO  =  AG  :  MP  ,  unb,  toegett 
ber  parallelen  i|I  AG:  MP  =±=  (AH:  MH  =  VT: 
MT  =)  VS :  MX.  2i(fo  i(i  NE :  MO  =  AG :  MP 
t=z  VS :  MX.  Unb,  weil  gejeigi  roorben,  ba§  NEx« 
^=AGx7  +  VSx3;  fo  ifi  ηαφ  bem  aten  iefmfaj 
MOxä  =  MPx7+MXxJ. 

Ttlfo  berührt  ηαφ  bem  t>or£erge$enben  @aj  ber 
tyuntt  Μ  eine  *er  tage  ηαφ  gegebene  gerabe  itroe,  et 
berührt  aber  aud)  eine  anbere  ber  iage  ηαφ  gegebene  *ge# 
rabe  iinie  BD  ν  mithin  iß  ber  tyuntt  Μ  gegeben;  nutt 
ifl  g*i*ig*  »orben,  baß  αιιφ  ber  5>unft  Η  gegeben  fepe; 
foifllicb  beruht  ber  funtt  Α  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene 
gerabe  iinie  HM. 

I 

Äompofttion.  ' 

'■  . 

Man  fmbe  »ermifielfl  bei  wr{jerge&enben  6ajee 
eine' gerabe  iinie,  bie  ein  Ort  fepe  oon  ber  i&efifriffen&eir, 
baß/  toenn  man  am  irgendeinem  φιαχΗ  befjelben  an 
bie  Itnten  BC,  BD,  QR  3  gwabe  Knien  unter  ben  gege« 
fcenen  SBinfeln  aiefct,  bae  «Xedjtef,  ba«  j»ifd;en  ber  at» 
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BC  gQoäfltm'finie ,  unb  ber  gegebnen  geraben  iinie  * 
enthalten  ί|ϊ  ,  g(etd)  fci;e  ber  ö u in m e  Orr  Dicdjtef e,  Doa 
welchen  bas  eine  jioifcfren  ber  an  BD  gezogenen  iinie, 
unb  bor  gegebenen  geratw iinie  £,  bas  anbere  jwifdjen 
ber  an  QR  gezogenen  iinie  unb  ber  gegebenen  geraten 
iinie  δ  enthalten,  ifh    S)i  e  gefuubene  gerabe  iinie  begeg« 
neber  iinie  CD  in  bem  9>mtft  Η,  unb  man  jie^e  art 
BC,  BD>  QR  bie  iinien  HK,  HL,  HT  unter  ben  gege. 
benen  SBinfeln  ;  fo  ift  folglid)  HK  χ  α      HL  χ, 3 
ψ  HT  χ  δ.    ?(uf  a()nlid)e  Uxt  jtnbe  man  auf  ber  gera- 
ten iinie  BD  ben  $unft  Μ >  fo,  ba#,  an  BC>  CD,  QR 
bie  iinien  MO,  MP,  MX  unier  ben  gegebenen  5ßinfein 
gejogen,  ΜΟχλ  =  ΜΡ*γ  +  MX  χ  3  fepe.  &urd) 
bie  9>unfte  H>  unb  Μ  jtef)e  man  bie  gerabe  iinie  HM, 
fo  mirb  biefe  ber  gefugte  Ort  feijn ;  b,  u  toenn  man  aus 
irgenb  einem  tyimtt  Α  auf  berfelben  an  BC,  BD,  CD, 
QR  4  gerabe  iinien  AE,  AF,  AG>  AS  unter  ben  gege* 
bmen  ® infein  jte(u  ;  fo  mirb  AExa  =  AFx/3 
+  AG  χ  γ  +  HSxS  fetjm   SDenn,  man  jiefce  bie  ü? 
nien  MK,  MT,  biefe  begegnen  ben  iinien  AE,  AS  in 
ben  fünften  Ν,  V  j  unb ,  n>eü  HK :  AN  =  HL :  AF 
=  HT:  AV,  unb,  nad)  ber  93er jeiebnung  ,  HK  xa 
*=Ηίχ0*  ΗΤχ5;  fo  ift,  ηαφ  bem  2  ten 
ANx«  =  AFx/3  +  AVxi.    gbeft  fo,  meil  NEi 
MO  =  AG :  MP  «=  VS:  MX,  rote  t>or§in  gejeige 
roorben,  unb  nad)  ber  ©erjeiebnung  MOxa  =*  MPxy 
+  MXxS;  fo  ift  ,  ηαφ  bem  2ten  iefcnfaj,  NE  χ  α 
=  AG  χ  γ  Hh  VS  χ  S.   Unb,  weil  gezeigt  roorben,  bag 
oud)  AN  xa  =  AFx/3  +  AV  χ  3  fetje;  fo  ifi,  b<> 
flletcfeeSX^tefc  jufammen  genommen,  AEx«= AFx/3 
+  AGX7+ ASxi. 
Söfepe 

a.  AExa  +  AFx/3  =  AGxv  +  ASxJ,  unb 
im  übrigen  bleibe  atteö,  wie  *or£in,  Η  fet?e  roieber  ber 
9>unff,  in  welchem  ber  Ott  ber  gevaben  iinirCD  be- 
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gegnee,  tmb  man  jie§eHK>  HL,  HT  it>fe bor$fn ;  fo 
ifl  ηαφ  ber  QJoraugfejttng  HK  χ  α  +  HL  κ/3 ιβ  HTxj ; 
affo  beru&re  ber  <pimfi  Η  ηαφ  bem  aspen  Bat  eine 
ber  iage  ηαφ  gegebene  gerat*  Unit  j  er  beruf;**  aber 
αιιφ  eine  anbere  ber  ί  age  «αφ  gegebene  gerabe  Urne  CD; 
foigit<t>  ifi  ber  9>unfc  Η  gegeben.  SKan  jiefce  bte  nem* 
Ud)en  Knien  wie  im  erfien  $αίί;  fb  tf}  HK:  ANf 
sc  HL:  AF=  HT:  AV,  unb  roeil  HKx#+HLx/3 
=  HTxJ;  fo  fmb  ηαφ  bem  2fen  ie£nfaj aucfr  ΛΝχ* 
+  AFx/3  =  AVx£.  9ϊαφ  ber  58orau$fe$ung  aber 
fmbAEx**  AFxj3  =  AGx7  +  ASxi;  folgte 
tjt,  jene,  erjlere.gieiAe  SKed^tcfe  t>on  biefen  fejiern  hin- 
weg genommen ,  NE  χ  α  =  AG  χ  7  +  VS  χ  &  Unb, 
n>etl  tote  beijm  t>er^erge^enben  $aff  gejeige  gerben,  NE  ^ 
MO=AG:MP  =  VS:MX;  fo  ijl  ηαφ  bematm 
iefcnfa j ,  MO  χ  »  =  MP  χ  y  +  MX  χ  J.  gofg^  i  jl 
ber  §>unfr  Μ  gegeben,  es  ί|ϊ  afcer  gejeigi  morbett,  baß 
αυφ  ber  9>unfc  Η  gegeben  fe^e;  affo  beruhe  ber  φηηίί 
Α  eine  ber  iage  ηαφ  gegeben«  gerabe  *ime* 

Aompofttioit. 

• 

5Wa«  finb«  ηαφ  bem  a8flen  @aj  ben  9>unfc  Η  auf 
ber  geraben  fcnie  CD,  fl>,  baf  HKxä  +  HLx/3 
es  HTx  J  fege.  €6eu  ftnbe  man  auf  ber  geraben 
iöiieBD  ben  9>unfiM,  fo,  bafjMOx*  =  ΜΡχγ 
+,MXxi  fetje,  Φιιτφ  bie  fünfte  Η,  Μ  jtefce  man 
tte  gerabe  iinie  HM  5  fo  toirb  bi£  ber  sefad)te  Ott  fetjn, 
λ  f.  roentt  man  aus  trgenb  einem  $)unfe  Α  btefer  iinie 
AE,  AF,  AG,  AS  jie^i ,  mte  gefag*  roorben ;  fo  »erben 
AExä  +  AFx£  =  AGX7  +  ASxifepn.  SDenn, 
man  terjet$ne  alfe*,  wie  be^m  borfcergefcenben  Sali; 
fo  ifi  HK:  AN  =»  HL:  AF  =  HT:  AV,  unb  ηαφ 
ber  OJerjeubnung  ifi  ΗΚχλ  +  HLxj3  =  HTxi; 
ίοί^Ιίφ  t|l  αηφ  ηαφ  bem  aten  ie^nfaj  ANx*  +AFxß 

=avx*. 
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ÄAVxJ.  €&en  (b  ψ.  NE :  MO  =s  AG :  Mf  «=*  VS : 
MX,  unb  MOxe  =  MPxv  +  MXxJ;  folgltdj,  ηβφ 
fcem  attn  lefcnfaj  aucfc  NEx*  =  AGx?+ VSx?.  URft« 
fcin,  feie  g(e»$en  9ted)tefe  jiifammen  genommen/  AEx« 
+  AFx/3  =  A6x7  +  ASxJ. 

Fig.  40.  b. 

i«  3uf.  ίί"Φ/  wen«  bie  SXecfrefe,  bie  jttjffdjm 
einer  ber  gejogenen  iinien,  ober  j!υifφen  einigen  fcer  ge« 
jogenen  iinien,  unb  jroifdjen  gegebenen  gerafcen  ί  inten 
enthalten  fmb  /  nidjt  g(eid>  jtnb  fcer  ©umme  fcer  ίΧβφί· 
cfe  /  bie  jwifc^en  ben  übrigen  gezogenen  Unten,  unt> 
eben  fo  t>te(  gegebenen  geraten  iinien  en^alien  fmb; 
fonbern,  wenn  fie  aud)  nur  ju  biefer  ©umme  ein  gege* 
benes  Q3erfc<iitni§  fcaben;  fo  berührt  αυφ  ηοφ  bep  biefer 
53ocauöfejung  fcer  tyuntt,  aus  meiern  bie  geraben  it* 
men  gebogen  fmb,  eine  ber  Jage  ηαφ  gegebene  gerafce 
*ime,  3·  33.  bei)  bemftail  t>on  4  geraben  ί  intern  €* 
fcabeAExa  +  AFx/3  ju  AGX7  +  ASxJ  ein  gege* 
beneö  iBer&alfntß.  ^n  eben  biefem  Q3er^dUni§  fepe  s 
}u  7  unb  ξ  ju  ί ;  fo  wirb  αυφ  AG  χ  *  ju  AG  xy,  unb 
AS  χ  £  ju  AS  χ  J  in  eben  biefem  fl&er&aftnijj  fet>n.  $p[g* 
Ιίφ  iß  ηαφ  13/  5.  (£,  (^φ  AG  χ  $  +  ASx£  in  eben 
biefem  f8er(jaltnt§  }u  AG  χ  7  +  ASxJ.  2ftfo  finb 
AExa  + AFxj3  =  AGxe  +  ASx£  Wlit^in  b* 
r%t  ber  9>unft  Α  ηαφ  gegenwärtigem  @aj  eine  ber  ia« 
ge  ηαφ  gegebene  gerafce  iime.  SDie  Äompojttton  erjjel* 
Ift  bon  felbp.  '     '  ' 

Fig.  40.  c, 

3«ί·   #«Φ>  ww«  t>ie  ©umme  aller  fRtdjttti 
9ΐ«φ  tft  einem  gegebenen  SKaum ;  fo  berühr  ber  3)unf t 
Α  eine  ber  fage  ηαφ  gegebene  gerafce  iinie.   SRan  jie^e 
m  bem  9>Mnft  Α  an  bie  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerab« 
;  iiwen 
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α,  f.  n>.  sä  AF*/3  +  AG  K«y  u.  f. ».  -f  FHx/3,  b.  f. 
=  AHx/3  +  AG  χ  7  u.  f. ».  fo  benJbrt  ber^unft  Α 
nod)  gegenwärtigem  ©nj  eine  bee  Jage  nad)  gegebene 
gerate  iinic;  unb  bie  Äompofrtwn  ifi  einerlei  mir  bet 
bees  »erigen  34  9Η«η  muß  nemlid)  f)ier  nur  juerfi 
KH  ftnben. 

<  >  ■  » 

Fig.  40,  bi 

4»  3"f»  ΦιΜίφ,  wenn  ber  Ueberftf)uj;  ber  ©um* 
me  einiger  SRdjife  über  eine  gegebene  ©rijfe,  ober  Die 
(Summe  einiger  Sidftfe  unb  einer  gegebenen  ©roffe  ju 
her  ©umme  ber  übrigen  Svcfeife  ein  gegebenes  SSer^alt« 
nifj  fcai;  ober,  wenn  bie  ©umme  Don  einigen  biefer 
SRdjtfe,  unb  einer  ©rojfe,  ju  welcher  bie  ©umme  bec 
übrigen  SXd)tfe  ein  gegebenes  33erf)d(iniß  §at,  gegeben 
iß;  fo  berührt  ber  ?)unff ,  aus  wekbem  bie  geraben  ii* 
tuen  gejogen  werben ,  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gera- 
te iinie.  <£$  fcabe  ber  Ueberfdjuß  ber  ©umme  ber 
Sldjth  AEx  ot  unb  ÄFxß  über  einen  gegebenen  SXaum 
Ζ  §u  ber  ©nmme  ber  9id;rfe  AG  χ  7  unb  AS  χ  ξ  ein  ge* 
gebend  9Berf)ditni£ ;  unb  in  eben  biefem  93er£dlinig  fetje 
«  ju  7,  unb  £  ju  S ;  fo  wirb,  wie  begm  ißen  3uf.  ge- 
geigt werben,  Dag  bee  Ueberfd?u£  Der  6umm€  bef£Rd)fe 
AExä  unb  AFx/3  über  Den  SKaum  Q  g(eid)  fetjebet 
©umme  b*r  9td)tte  AGxe  unb  ASx£  ^olglid)  be- 
rührt ber  9>unft  Α  ηαφ  Dem  3ten3uf.  eine  ber  iage  ιίαφ 
gegebene  gerabe  iinic  2£uf  d()nl$d)e  2trt  wirb  ber  2tt 
unb  ite  Satt  biefed  3Φδ«*  .befcanDelt,  nur  baß  njan  bet) 
lejierem  Den  2 ten  3uf*  brauet* 

S©enn  5  gerabe  iinien  ber  iage  ηαφ  gegeben  ßnb; 
fo  »trb  ein  Ort  unter  d&nlidjen  »orautsfejungert ,  wie 
bet)  bem  gegenwartigen  ©aj  unb  feinen  3ufd$en  Dollig 
auf  eben  biefe  litt  gefunben,  unb  bie  ^ompofrtion  wtrfr  * 
Dermittefß  be$  Or»  bep  graben  iinien  gematyt,*  es  mag 
1  ,  nun 
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nun  ewtoeber  ein  SRec^ifef  gleich  ber  ®umme  affer  uM» 
gen,  ober  Me  Summe  oon  a  SRecftfefen  gleich  ber  ©um» 
me  ter  3  übrigen  jepn.  Unb  auf  ί^ηΐίφ*  Hxt  wirb  bei) 
.6  geraden  Knien  b*r  Ort  t>ermifteifl  bed  Orte  be?  5  Ii« 
nten  gefunden  tu  f.m*  fb  btel  αηφ  gerabe  ifoten  ber  iage 
ηαφ  gegeben  fepn  mögen*  ■  *  - 

SBe«  aber  biefe  unb  afynüd)*  ©oje  fe$r  roeirfauftg 
n>erben ,  n>ett  ηηήΐίφ  bie  Tinjafci  ber  ber  Jage  ηαφ  ge* 
gebenen  geraben  Unten  o$ne  £nbe  *erme$rf  werben 
fann;  fo  tfiie*  bejfer,  ju  geigen,  rote  m<m  bon  jeber 
beliebigen  Tinjafcl  tx>n  geraben  iitür η  ju  ber  ηάφβ  grof- 
fern  Ttnjafcl  fortgeben  fönne,  rote  bet>  biefem  unb  bem 
t>or£erge$enben  ©aj  gefcf}el;en  ij},  nur,  baß  (ter  bie 
Satte,  roenn  eniroeber  α  de  ber  iage  ηαφ  gegebene  ge« 
rabe  finten  unter  etnanber  dfeid>fauffeti  /  wie  bepnt 
afitfen  @aj ,  ober  alle  einen  gemeinfdjaft^en  ©wtfa 
fdjmtte«  ^unft  fcaben,  rote  betjm  27#en  ©a$,  ηοφ 
ηΐφί  mir  genommen  ftnb*  3n  äffen  Söffen  aber  f* 
»ofcl  ber  g^lauffienben ,  afe  ηίφί  g^Iauffenben  ίι· 
nicn  roirb  folgenber  ©aj  g^  b«uK&bar  fe*m 

Fig.  40.  e.  f. 

Hv&  einem  $unft  Α  fei;en  an  bie  ber  tage  ηαφ 
gegebenen  geraben  f  inten  BC,  DE,  FG  u.  f>  to>  bie  ge» 
rafcen  iinien  AH,  AK>  ÄL  ü»  f.  ro»  unter  gegebenen 
5Binf  ein  gejogen ,  unb  e$  fe^e  AH  χ  λ  =  AK  χ  £ 
+  ALX7  u*  f*  n>o  fo  beruht  ber  $Pu«fc  A 
Jage  ηαφ  gegebene  gerabe  itnte, 

Denn  man  verlängere  AK  bi*  M,  fo,bag  KMx/3 
=  AHx«,  b*  t.  =  AK  χ  β  +  ALx7u.  flro.;  fb,ifl> 
bas  gemeinfφafr(tφe  fRd)tt  AJKxjÖ  (jinroeg  genommen/ 
AMx/3  =ε  ALx7  u»  f»  ro*  Unb,  roetl  AHx« 
=  KMxj3]  fo  <ji  ä:  j3  =  KM:  AH  ;  <φ  iflbä* 

Star&älmifi  bon  KM  ju  AH  gegeben*       begegne  AM 
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ber  imfc  SC  in  Ν  ,  tmt;  weil  6Λβ  3>wi)el:  AHN  ber 
©üffting  ηαφ  gegeben  iß;  fo  t|i  ba$  QSer^dfrntß  t>on 
AH  ju  AN  gegeben;,  folcjlid)  iff  (9.  ©·)  άϋφ  bös  SSeiv 
$dltnig  von  KM  ju  AN  segeben»  Sa.faje  KM :  NA 
5=  QM ;  OA ;  fo  ift  (19/  5·  &  ober  12,  5·  «0  KO: 
ON  =  KM:  NA,  ü(fo  tft  bae  (Ber&aimifi  t>on  KO  ju 
ΟΝ., .  jmt&tn  awS)  bau  93erf;<itou§  böd  KN  ju  NO  ge» 
flebeiuvi  $inb  nun  (Fig.  46.  e.)  KC,  DE  g^foufiwib; 
foifiv  nwüNK  jn»Vd)eti  biefen  iinien  unter  einem  ge- 
gebenen 5Bi«fe(  gejogen  werben,  NK  ber  ©roffe  ηαφ 
gegeben  (35·  ϊ)^).  2£ifo  iß  bie  iinie  NO ,  ju  welcher 
NK  ein  gegebenem  Sfcr$dffn$  Ipat,  ebenfalls  ber  ©rofie 
καφ  gegeben.  9lun  tß  bte  tage  t>on  BCunb  ber  3Βίη· 
fei  BNO  gegeben  ;  alfo  berührt  ber  9)un£t  Ο  eine  ber 
läge  ηαφ  gegebene,  mit  BC  g^latiifeitbe  iinie  (ao. 
©aj,}.  einb  aber  (Fig.  40.  f.)  BC,  DE  ηιφί  gleich 
lauffenb;Nfo  werben  fie  einanber  in  einem  tyixnU  begeg*/ 
iten*  <£*  gefφe^e  bifc  in  I>  ;  fo  iß  ba*  &reQcF  NBK 
feer^ammg  ηαφ  gegeben,  alfo  boö  <8cr^aiftit|  t>on  KN 
gu  NB  gegeben ;  nm  iß  gezeigt  werben*  ftop  Jbae  ©er* 
fcdlfnig  t>on  KN  ju  NO  gegeben  fei;e;  affo  iß  (9.  JD.) 
αιιφ  ba$  93er$dttm(;  υοη  BN  ju  NO  gegeben ;  mm  iß 
*ie  tage  90η  BN ,  ber  9>unft  B,  unb  ber  SBinfet  BNO 
gegeben ;  alfo  berührt  ber  ψνήΗ  Ο  eine  gerabe  ber  iage 
«αφ  gegebene  iinie  ηαφ  bem  ißen  5att  be*  2  3ßen  @a« 
jcö.  Unb  ,  weil  in  betten  δ^ίΐηι  gejeigt  werben,  bafc 
t>a$ ©erfjaftmj;  bon  KM  ju  NA,  b*  i.  bar  ©erfcatoujj 
t>on  Öföi  $ti  OA  gegeben  fepe ;  fo  iß  alfo  αηφ  fca*  93er» 
()altnt§  t>on  ΜΛ  ju  AO  gegeben.  tSlan  neunte  eine  ge* 
rabe  imieJ,  bie  <ebrn  biefe*  QSer^dimi^  ja  ber  gegebe* 
ne«  eerabert  iinie  β  fjab*;  fo  iß  folglW)  bie  gerabe  iinie 
3  ber  ©rojfe  ηαφ  gegeben,  unb  eö  iß  AOxJ  =*MAx& 
b.u  s  -ALx-7  ti.f..w.  ©0  iriei  gerabe  iinien  alfo 
αιιφ  ηαφ  ber  9ßörau6fejiwg  be$@aje*  gegeben  feijn  mo* 
ßen  >  fo  ißjejt  ber.lött  a«f  eine  Tln^i  gerabetitmen 

juriif 
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juriJf  ge&rad>f ,  tU  um  Sin*  «einer  iff,  afe  bie  tfnjaM 
ber  im  Anfang  gegebenen  geraden  Iinien,  unb,  tbenn 
man  eine  df>nlid)e2inah)fe,  fo  oft  ai*  nor(>ig  itf,  roiefrer» 
£oit,  fo  wirb  er  auf  ben  SaU  juruf  ge&radjf,  in  weltfern 
nur  a  gerate  iiriien  Der  iage  ηαφ  gegeben  finb,  aifo 
aof  Den  2  2fien  ober  *φη  βα},  je  nad>bem  biefe  2 
gerabe  iinien  giei<biauffen  ober  nitfjf.    ®«(  nun  ber 
Ort  für  ben  Seif  ton  3  geraben  Iinien  in  bem  2  φη , 
tmb  23iim  βα$  aufgeiötf  ifl;  fo  toirb  er  ηαφ bem  *or* 
(>ergefcenben  (Baj  <ηιφ  in  bem  Satt  *0n  3  geraben  iu 
nien  aufgeiofi  werben,  unb  toerimtfeitf  ber  HufWung  in 
btefert  %aü  au*  in  bem  ga«  *on  4  geraben  iinien,  untf 
fö  weiter  fort«   Sermai  £at  für  ben  Ort  in  »bem  befon« 
bern  Jafl  *on  3  geraben  iinien ,  wenn  bie  jwetj  ton  ben 
gegebenen  geraben  iinten,  wefcbe  mir  ßxmv  y  nannten, 
gleich  finb,  einen  jiemttdj  weitfdufftgen  SSeweis,  unb 
er  mürbe  ηοφ  mettldufftger  werben ,  wenn  man  t£n  auf 
ben  Sott/  mo  feine  ber  3  gegebenen  geraben  Ünieu  mit 
ber  anbern  $1«φ  ί(ϊ,  unb  ηοφ  ιηφ,  wenn  maniim 
auf  ben  Sali, wo  me&r  ate  3  gerabe  iinien  gegeben  fmb, 
auöbejjnen  wollte*  Unb  bie  alqebraifti  efKedjnung,  welche 
ed)ooten  biefen  Ort  ju  ftnben  beibringt,  fann  tottenb* 
gar  nid)t  bet)  ber  Äuflofung  irgend  einer  Aufgabe  »er« 
mittelfl  btefe*  Ort*  gebrauφt  werben,*) 

Fig..  40.  a. 

5Παη  formte  ηαφ  bem  2  8fien  @aj  bie  fünfte  H, 
Μ  ftnben ,  (ΌΙ^Ιίφ  in  bem  Drepef  DMH,  in  wekfjem 

bie 

*)  φαιίΐ  grff.  Opef.  Τ.  I.  Probt  XII.  f.  2.  3.  CoroIL 
Si*6tau$  turj  ben  alfi«&raifd>*n  ÄalfuI  för  Mefe  Aufgabe 
an.  Änm<  Μ  Ue*crf. 

Ä 
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bie  8eifen  DM,  PH  nebfl  bem  cingefcfcf  offenen  SBinfel 
befannt  finb#  bas  iibrige  betfimmen.  (Eben  fo  finnie 
man  ben  S«H/  wnn  5  ober  mehrere  gerabe  iluien  ber 
Jage  ηαφ  gegeben  finb,  auf  eine  um  ©nö  geringere  Krt« 
jaf;t  gegebener  itnien  juruf  bringen*  .fturjer  unb  aßge« 
meiner  aber  fwbei  man  biefes  alle*  ηαφ  bem  fogleufc  ja 
erfiarenben  V  J&uilie^en  ©erfahren* 

'  »  φ 

3  «  9  «  &  * 
ju  ben  6äjen  33  61*  29 

i  (Bon  biefen  (Sajen,  t?te,  roie  au*  bem,  mt  am 
Cnbe  bcö  Q9jien  <Saje$  gejagt  »orben  ijt,  er&etlet,  nur 
befonbere  Salle  eine*  aflgemeinen  ©a fmb,  $at  fiirfc 
Ιίφ  ein  mit  ber  ©eomeirie  ber  "Zilien  torjug(id)  vertrau* 
CerSWat&ematifer,  Jperr  rJputlier  aus  ©enf,  eipe  neue 
eben  fo  eίnfaφe  als  allgemeine  Tiufjofung  gegeben  in  bem 
2(n$ang  ju  feiner  Polygonometrie ,  bie  ju  ©enf  unb 
φαπ$  1789  (jerauägefommen  ijh  3Φ  glaub«  miefr 
*erbunben,  baö  Qßefentlidje  feiner  ÜRafcobe  fcier  anju-, 
fuhren ,  unb  »erroeife  übrigens  wegen  ber  au$fu&rlid)ern 
€ntn>if  lung  befonbere  fceß  $all*,  wenn  bie  ber  iage  ηαφ 
gegebeneu  ünien  feinen  gemeinf*aft!id}en  S>u^fd)tutf 
fcaben ,  unb  ber  ein jelnen  fronen  iöemetfungen  auf  Die 
lefenöroärbtge  Tfbfcanblung  felbfl. 

Jjerr  Γ  £ui!iet\  ,braud)t  Riebet?  -ein  paar  fefcnfaje, 
bie  ίφ  &ier  auf  meine  Ttrc  vortragen  ibid.   ©5  feije  alfo 

1 

Fig.  41.  '··♦-·  ···'  'ί'* 

®enn  2  fünfte  A  unb  Β  gegeben  (inb  ;  fo  läge 
fiel;  immer  auf  ber  iime,  welcf  e  bieffc  fünfte  toerbiliW, 
ein  britter  φηηΗ  jwbeir,  fo,  baß;  Wim  man  dMöf  Sie- 
fen 

•  ··· 

I 


Digitized  by  Google 


147 

fttt  3  $unttft\  auf  trgenb  eine  Ünie  in  ber  ticmUcfyen 
(£bene  iperpenbif ei  füllt,  W  aus  lern gefunbenen  $mti 
gefällte  9)erpenbifel  boppelf  genommen ,  gleid)  fn?e  ber 
©umme  ber  9>erpenbifel ,  t>ie  aus  ben  2  gegebenen 
fünften  gefdlli  »orbftt  ftnb* 

*·  ·  ··  ·  ·  *    *»«     ·»    .    *         .      "*»         .   **    ·  » 

<.»>\        »  \    *  ·  ·    ·      1»··«.·*·  * 

-  Si  π  α  I  t)  f  e.  "  * 

>·    ·  "  '  ·  /■- "  ;  .<::·     r.w  *r  j  * 

% " . '  SDtf  gefucfjte  ^unitfepe  C,*  mcm  Wrfängete  bie  & 
nie  AB  j.  SS.  auf  Der  @eiie  von  A>  unb  irgtnb 
eine  gecal*  iinie  XF,  bte  ber  Verlängerung  t>ön  AB  in 
X  begegne ,  unb  fällt  auf  XF  bie  9>erperibifel  AD,  CEi 

BF;  fo  lft\  "  '  '-'·-·'*·  »->  ν         ··*  ·ί«  .f  r 

XA:  AD=XC:  CE=XB:BF(4/^e>,  föfgfi$afi$ 
XA:  ÄD  =  AC:  CE  — AD  (19,  5.  Utifr  eben  fo  -  f 
XA:  AD  =  XC:  CiE  =  CB:  BF  —  CE  (ΐ$,  S-  <*♦)  f  * 
folgte  i|T  AC :  CE — AD  =  CB  i  BF  —  CK  (1 r, 5.  m 
"Äber  ηαφ  ber  QSorausfejung  ijt  2CE*^ÄD  +  BF; 
DberCE  —  AD  =  BF  _  CE;  fclglid)  φ  AC  = 

(14/  5·€·)·  ' 

...     25er  $imft  C  rnirb  alfo  gefunben,.  roemt  man  AB 

in  '2  gleiche  Sfceile  rljeili.     SDie  ^empofirion  erhellet 

Von  felbfT^      -        '        ;\;/e*        '    ·  * 

'  ι·  3uf:  ©te  tfnafyfe  pa§t  auf  Μ  fcje '^ΑΒ^'αφ 
bie  roülfu&rlid)  gezogene  iinieDF  ber  58eriaugertm§  t>6n 
AB  begegnet  3fr  bie  iinie  DP  mit  AtfgleicblauifenbJ 
fo  erteilet  &on  felbfi ,  bap  ber  ^unbene  punft  ax\d) 
bann  nod)  ber  Aufgabe  eine  (Öenuge  lei|ie*  2)enn  als» 
bann  ift  CE  =  AD  =  BF  (34,  i- €♦), folglich  2CE 
=  AD .+  BF. 

a.  3Φί·  ®*nn  rotilf  umlief)  gjejogene  ftme 
DFtucfjt  ber  Verlängerung  Von  AB^  fontem  ber  iini'e 
Aß  felbji  in  bero9>unfi  Α  begegnet ;  fo  mtytowbet  ba$ 

$2  auö 
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<Μέ  Α  ju  jiefcenbe  ^erpenbifet,  unb  e$  wirb  CE  =  * 
BF;  ober  aCE  =  BF.  . 

Fig.  41.  &· 

3·  3Φϊ·  W*  »ίϋ^ίίφ  gejogene  iirtie 

BF  ber  iinie  AB  felbfi  jn>if^n  Α  unb  Β  begegnet; 
25.  gniföm  Α  unb  t\  fo  wirb  XA:  AD  =  AC:  CE 
4»  AD  =  CB :  BF  —  CE.  SB enn  alfo  fcier  αυφ  AC 
pp=  CB  fan  jbil,  fo  muß  Die  JBorausfejung  bieji  fepn, 
jbaß  CE  +  AD  =  BF  —  CE  (14,  5.  ober,  baß 
3  CE  =  BF  —  AD  fetje.  tflemlid),  »eij  bie  9>er» 
penbifel  (>ier  auf  entgegengefejte  Seiten  ber  iim'e'DF 
gejogen  »erben;  fo  muß  eines  in  SJejug  auf  Μ  anbere 
a\*  negatto  betrautet  »erben,  e$  muß  alfo,  um  au$ 
tiefen  Satt  unter  unferm  iefcnfaj  mit  begreifen  ju  Κη· 
nen,  ba*  SEBort  Qummc  in  bemfelbcn  in  bem  aflge« 
meinern  ©inn  genommen  »erben ,  ηαφ  welchem  c*  für 
ben  $aQ/  wenn  einige  ber  ©rojfeu,  t>on  benen  bie  Sie* 
fce  tjl,  in  SSejug  auf  bie  anbern  negatfo  »erben,  i£rm 
'Mnterfdjlieb  anjeigt. 

4»  3uf*  2fafl*r  Vunft  C  fann  fein  anberee 
*ben  biefe  im  ie&nfaj  auegebrufte  €igenf$aft  fcaben, 
SDenn,  »enn  e*  moglid)  ijt,  fo  fcabe  ein  auterer  9>tmft 
Übte  nemlidje  <£igenfd)aft,  unb  man  jteße'GC,  unb 
jtefce  auf  ber  flSerlangerung  t>on  GC  burd)  irgenb  einen 
9>unft  Ε  eine  iinie  DEF  fenfved)t  auf  GC,  unb  "fälle 
auf  biefelbe  bie  ^erpenbifel  AD,  BF ;  fo  mußte  foiglicfc 
2  GE  =  AD  +  BF  fepiu  Übet  ηαφ  unferm  iefcnfaj 
i(i  aud)  2CE  =  AD  +  BF  ;  folg^  müßte  2  GE 
=  3  CE ,  ober  GE  =  CE  fet;n ,  »^e$  unmögfi$ 

» 

t 
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Fig.  4*. 

3Benn  *  fünfte  Λ  unb  Β  gege6en  jinb;  fo  Idge 
|ϊφ  immer  auf  ber  link,  mid)e  tiefe  2  ^unffe  Serbin* 
Ut,  ein  britter  tyuntt  ftnben ,  fo,  baß,  wen«  man  aus 
biefen  3  fünften  auf  irgenb  eine  Haie  in  eben  biefer 
£bene  9>erpenbife(  fallt,  bie  Summe  be*  m  faφen  bes 
au£  beut  einen  gegebenen  tyuntt  gefällten  ^Perpenbtfete, 
unb  be*  η  fachen  be$  au*  bem  anbetn  gegebenen  f>unf £ 
gefaßten  9>erpenbifete  flW  f*9*  (m+n)  fachen  bei 
auö  bem  gefM;teu  Pimf  ί  gefällten  9>erpenbifefe*  * 

$  ft  ft  f  9  f  e. 

tDer  gefurftft  ^unf f  fepe  C  urib  man  berfängere 
bie  itnte  AB  j.  ©♦  auf  ber  @eite  Den  Α ,  unb  jiefce  fr* 
genb  ein*  gerabe  iinie  XF,  bie  ber  *8erJangerung  t>on, 
AB  in  X  begegne,  unb  falle  auf  XF  bie  |)erpenbifel 

AD,  CE,  BF ;  fo  iß 

XA:  AD=XC:  CE=XB:  BF(4, fbfg^aud> 
ΧΑ:  AD  =  AC:  CE  — AD  (19,  5,  β.) 
unb  ηοφ  ΧΑ :  AD  =  m.  AC :  m (CE  —  AD) (1 5, 5·  €♦) 
Cben  fo  Χ  Α :  AD = XC :  CE=CB :  BF— CE  (1  9, 5· 

ltttbmK&XA:AD==n.CB:rn(BF  — CE)05,  5·  <£.) 
fof 9(ίφ  iflm.AC  :m (CE— AD)  =  n.  CB ;  η  (BF— CE) 

0  h  5. 

Ttbttnafybet  Q5orau*feiimg{fl(m+n)  CE=  m.AD+n  BF* 
ober  m  (CE  —  AD)  =  η  (BF  —  CE), 
folglich  aud)^m.  AC  =    CB  (14,  5,  ober 
AC:  CB  =  η :  m.    2Bct!  nun  AB  gegeben  jfl,  fo  er*  . 
gellet  bie  Jfompcfttton  au*  io,  6*  €♦ 

3uf«  fte^c  feiere  #  baß  §ier  mieber  biffig  bie 
mtifyn  Sufaje  Statt  finben,  »ie  bep  bem  ie&nfaj  A, 

«3  bet 
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ber  nur  ein  befonbewr  Jofl  *on  piüem  $ier  ifL  9ΐφ 
mentlic^  mu§  oud)  £ier  Summe  in  ber  bort  angezeigten 
<ui$gebe£ntern  33ebeutung  genommen  roerben.  ttnb 
ακφ  f)ier  fann  auffec  bem  tyuntt  C  fem  anberer  We  im 
ie&njaj  auögebtufte  ^igenf^afC  fca&m. 
• .. 

FUr.  43. 

■ 

SSetm  eine  beliebige  2in5a§f  η  fünfte  Α,  B,  C, 
D  .  .  .  .  Ν  in  einer  ©>ene  gegeben  ifl ;  fo  lagt  (ϊφ  im« 
mer  ein  anderer  tyuntt  Ζ  in  biefer  (Ebene  ftnben ,  fo, 
bog,  toenn  man  auf  (rgenb  eine  gerabe  iinie  in  biefer 
(Ebene  *>on  ben  gegebenen  fünften  fon>ef)l  alt  fcon  bem 
3>unft  Ζ  f>erpenbtfelr  fallt,  baö  aus  Ζ  gefällte  Kerpen« 
bifel  η  mo&l  genommen  glettt)  fene  ber  (Summe  oder. 
cub  ben  gegebenen  fünften  gefaßten  9>erpenbifel,  ©uhk 
ine  immer  in  ber  erfidreett  aitgemeinern  SJebeufung  ge* 
nommeiu 

1.  befonberer  $cSL  ®enn  nur  2  fünfte  Α,  Β  ge* 
geben  ftnb,  %n  biefem  Sali  φ  ber  ie^nfaj  einerlei)  mit 
fcero  oben  erroiejenen  ie&nfaj  A. 

■  . 

Fig.  43.  ».  *  ; 

%  -  - 

2.  befonberer  5aCL  ®enn  ;  fünfte  Α,  B,  C  ge* 
geben  f  uib.  (Es  laßt  |ΐφ  ηαφ  bem  ief?nfaj  Α  ein  tymU 
Y  finben,  fo  ba§  bas  t>on  if)m  auf  tegenö  eine  iinie  Der 
Cbene  gefällte  $>erpenbifel  2  mafcl  genommen  g(eίφ  fei;e 
ber  Stimme  ber  aus  Α  unb  Β  auf  efcen  biefe  iinie  ge* 
fdilfen  ?>erpenbifeL  Stan  jitfce  YC-,  fo  laßt  ficb  auf 
biefer  iinie  ηαφ  bem  iejjnfaj  Η  ein  f>unft  Ζ  ftnben,  fo, 
bog  bas  twn  i§m  auf  irgenb  eine  iinie  ber(Jbene  gefpüte 
5>erpenbifel  (2  +  \)  mafcf,  b,  fc.  3mafcl  genommen  gίeίφ 

feije 


Digitized  by  Google 


■  «51 

fet;e  ber  ©umme  bes  aus  Y  auf  e6en  biefe  iinie  gefaß- 
ten ^erpcnbifete  2  maf;I  genommen,  unb  be$  au*  C  auf 
bte  nemiicfre  iinie  gefaßten  ^Perpenbifete ,  b.  φ,  bcr 
6umme  ber  aub  Α,  B,  C  auf  tiefe  iinie  gefaßten 
5)erpenbifei* 

§ 

,    .  Fig.  43·  b- 

3.  Befonberer  $afl,  SBenn  4  fünfte  Α,  B,  C,  D 
gegeben  finb.  €s  lagt  |ίφ  jioifdjen  Α  unb  Β  ein  tyuntt 
X  jmben,  beflen  auf  jebe  iinie  bec  (Ebene  gefälltes  §>er- 
penbifel  2  ma&l  genommen  $(άφ  fepc  ber  Summe  bec 
<m$  Λ  Srnb  Β  barauf  gefaßten  ^erpenbifel  (ie^nfaj  A.% 
(Jben  fo  finbet  man  irmfeftett  X  unb  C  nach  bem  ie^nfaj 
ß  einen  f)unft  Y>  beffen  9>erpenbifei  -?ma£l  genommen; 
gleid?  ifl  ber  ©umme  be*  boppelten  9>erpenbifelö  t>on  X 
uub  be<$  emfa$en  *>on  C,  b,  ^Ι^έφ  ber  ©umme  aßer 
int  Α,  B,  C  gefaßten  ^erpenbif ei.  €ηΜίφ  ftnbet  man 
piftyen  Y  unb  D  einen  9>unft  Ζ  ηαφ  bem  ie&nfa^  B, 
beffen  ?)erpenbif  ei  4  ma§l  genommen  qkid)  ifl  ber  ©um« 
we  bee  brepfadjen  ^erpenbifete  t>ou  Y,  uub  be$  einfa* 
(ften  t>on  D ,  b.  -gleidi  ber  ©umme  aßer  aus  A,  Bx 
C,  D  gefaßten  ^erpenbifel. 

%m  Allgemeinen  fte&t  man ,  baß  boflig  eben  fo 
biird)  emmafciige  Tinmenbung  fcee  ie^nfajeö  A/  unb 
(n— 2)  madige  2inroenbung  beö  icfynfaje*  Β  bie  in  un« 
fetmie^nfaj  C  vorgelegte  Aufgabe  aufgelotl  wirb* 

1.  3«f*  &  ^ßt  |ϊφ  αυφ  fcier  eben  fo,  wie  bet> 
fom  4teu  3"f*  iefcnfajee  Α  ermeifen,  baf;  immec 
nur  ein  9>unft  Ζ  ber  Aufgabe  ©emige  leijie. 

2.  3uf.  SOtan  fann  nun  leid)t  aud)  ben  9>unff  Ζ 
öuf  eine  bequemere  ^rt  fo  beftimmetn  3n  ber  £bcne, 
in  »eldjer  bie  gegebenen  fünfte  liegen,  jtef)eman  irgenb 
«ine  gerate  iinie,  unb  fafle  auf  fte  au$  aßen  gegebeneu 
fünften  bie  §>erpenbifel  ΑΑ',  BB',  CC,  DD'. . .  . 

£  4  NN'; 


NN' ;  fb  muß  ber  9>unf t  Ζ  fo  liegen ,  baß,  t&enn  man 
aus  if)m  auf  eben  bieje  gerabe  iinie  bas  $>erpenbifel  ZZ' 

fallt,  nun 

n.  ZZ' = AA' +  BB'  +  CC  +  DD'. . +  NN',  ober baß 

AA  +  BB'+CC'  +  DD'  .  .  .  +  NN'  Äf 

ZZ  =  fetje,  $ie 

η 

iinie  ZZ'  iß  alfo  ber  ©r6ffe  ηαφ  gegeben,  unb  ity  ύ· 
ner  <£nbpunft  Z'  berührt  ie  angenommene,  fo(gltcf)  bet 
Jage  nad)  gegebene  gerabe  iinie  A'  B'  C'. ..  N'  unier 
einem  gegebenen  9Bmfei,  mithin  berührt  αυφ  ifcr  an* 
berer(JnbpunftZe(ne  ber  Jage  ηαφ  gagebene  mit  A'B'C' 
gleid>lauffenbe  gerabe  iinie  (ao,@aj  Up.).  9Wan  jiefce 
6υτφ  irgenb  einen  3>unft  ber  iinie  A'  B'  C'  eine  anbere 
iinie  barouf  fenfrecbt,  unb  falle  auf  biefe  ebenfalte  au$ 
allen  gegebenen  fünften  bie  9)erpenbife(  Aa,  Bb,  Cc, 
Dd  .  . .  Nn;  fo  wirb  eben  fo  gejeigt,  baß  ber  tyimtt 
Ζ  auf  einer  mit  ber  iinie  ab  c  d ...  η  in  einer  Entfernung 

Aa  t  Bb  +  Cc  +  Dd  . .  .  +  Nn      ^  - 

=  ■  —  gleublauf« 

II 

fenben  geraben  iinie  liegen  miijfe.  €r  liegt  alfo  auf 
bem  Φ^Φίφηίίί « 9>unf  t  ber  bereit  mit  Α'  B'  C'  tinb 
a'b'c'  gleicfeiauffenben  iinien,  unb  ifl  folglid)  gegeben. 

3*  3uf*  9Boüte  man  benfen,  t>on  bem  ηαφ  bem 
sten  3"ί·  gffunbenen  ^unft  Ζ  fe^e  ee  nur  in  SSejug 
auf  bie  iinien  A'B'C  unb  a'b'c  gewiß,  baß  er  bie  in 
bem  ie^nfaj  erfoberte  Siget^aft  fyabt,  b.  baß  fein 
barauf  gefällte*  ^erpenbifel  η  mafcl  genommen  g(eid) 
fpr>e  ber  ©umme  ber  au*  ben  gegebenen  fünften  barauf 
gefdttten  ^erpenbifel ,  man  f  dnne  aber  belegen  ηοφ 
ηίφί  roiffen,  ob  er  αυφ  in  S3ejug  auf  jebe  anbere  iinie 
In  biefer  <£bene  biefetbe  €ig^nfd)aft  fcabe,  fo  (aßt  ftcb 
tiefer  3roeifel  leid)t  fceben.  9ϊαφ  unferm  iejjnfaj  nem* 
lid>  (aßt  ftd)  immer  auf  bie  betj  ber  bortigen  2iufWßmg 
gejeigte  Ärt  ein  punf t  Ρ  fmben ,  ber  bie  verlangte  & 

genfφafi 
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genfc&af*  in  S3ejug  auf  jebe  gerate  {{nie  ber  €6ene  fcat* 
JDiefer  9>unft  Ρ  affo  mug  Die  angezeigte  (Jigenfcfcaff 
βιιφ  für  bie  iinien  A'B'C  unb  a'bV  §aben,  alfo  ηαφ 
Sem  2oflen©aj  bei  ÄpolL  auf  bem'&utdtidjmtutyuntt 
ber  t>er^in  mit  A'  ß'C  unb  a'bV  gejogenen  parallelen 
liegen,  b.  er  mug  mit  bem  ηαφ  bem  2ten  3uf.  ge* 
funbenen  9>unft  Ζ  einerlei  fepn  ,  ber  9>unff  Ζ  alfo  mug/ 
wie  wenn  er  ηαφ  ber  2fufIofung  bes  iefcnfaje*  felbjl  ge« 
funbenware,  bie  angezeigte  ©ιβ^ηΓφα^  in  SÖejug  auf 
alle  linien  ber  Ebene  (jaben. 

4*  3uf.  SDer  9>unft,  ben  wir  in  ben  teerigen 
ie^nfdjen  ju  ftnben  gelernt  fcaben,  fceigt  in  ber  9^φα· 
ήίί  ©φroerpunf  t  ber  gegebenen  fünfte,  wenn  nemliφ 
biefe  alle  afe  ^ί^ίφ  fφwer  gebaφt  werben,  jfurj*  &aL 
Ber  wollen  wir  biefen  9ia|jmen  funffig  .αιιφ  bratubtn, 
|kt  immer  bie  3^)reibung  ber  €igenfφaften  btefe* 
$>unft$,  wie  fte  in  bem  iefjnfaj  C  angegeben  jtnb,  ja 
toie&er&ofen* 

SDig  t>orau*gefejf,  roenbef  fK&£err  rjjmilier  ju  ben 
eingeführten  ©djen  beö  Epollonius,  bie  er  aber  nod> 
allgemeiner  ηιαφί,  jnbem  er,  flatt  twraugjufejen ,  bag 
fcte  6umme  einiger  SKed)tefe  g'letcb  fep  ber  ©umme  ber 
übrigen,  &orau$fejty  bag  bie  ©umme  aller  fRedjtete 
(6umme  immer  in  bem  allgemeinen  ©inn  genommen, 
inmeW)em  big®  ort  αηφ  bie  Salle  begreift,  wenn  einige 
ber  0^tef e  nt$atv*  genommen  werben)  glet^  fet;e  ei« 
wem  gegebenen  SKaum,  wie  in  bem  2fen3ufaj  bee  2<jflert 
Saje*.  SDen  Sali  bei  2  2j]en,  2  4flen  unb  26pen  @α· 
je* ,  wenn  alle  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinien 
gletdjlaüffen ,  lagt  £err  Γ  £uilier  weg,  weil  er  βφ  ^ίφί 
«uf  bie  einfaQe  Aufgabe  juruf  bringen  lagt :  auf  einer 
geraten  tinic,  auf  we^er  irgenb  eine  2fnja£l  fünfte 
8<9e&m  ifl,  einen  tyuntt  jh  fürten,  fo  baj  bie  ©umme 
ber  Siecbtefe ,  t>on  benen  jebe*  jwifäen  ber  Entfernung 
Wefeö  5>unf«  ton  einem  ber  gegebenen  fünfte,  unb  ei« 

*  5  ner 


I 


Digitized  by  Google 


ner  ber  ©reffe  ηαφ  gegebenen  iinie  enthalten  tjl,  einem 
gegebenen  SKaum  g(etd)  {eye.  Söeiferß  betrautet  er.  ju* 
nad)ft  nur  ben  befonbern  $all  /  M*  gerabe  Unten, 
roeicfye  an  bie  ber  tage  ηαφ  gegebenen  geraben  innen  ge« 
jogen  werben ,  fenfred}t  auf  i&nen  flehen ;  u>eil  nemUti) 
ber  §ail ,  wenn  fte  nid;t  fenf redjt  finb  ,  ftd;  fqgteid)  auf 
biefen  juruf  bringen  laßt,  wenn  man  mir  an  tote  ©teile 
jeber  ber  ®r6|fe  ηαφ  gegebenen  iinie  eine  anbere  fejt; 
bte  βφ  ju  ber  erjlen  w$<Mt,-  roie  ber  finus  totus  jum 
finus  bei  SBinfeis,  unter  welchem  bie  i§r  juge£0rige 
<jerabe  iinie  gejogen  tjh  SBenn  tum  alle  ber  iage  ηαφ 
gegebene  gerabe  Unten  einen  gemeinfcbaftlic^en  ©Μφ· 
fdjnittö  ·  tyuntt  fcaben ;  fo  ijl  bas  ©erfahren  be$  £erm 
Γ  ^uilier  folgenbes/  €r  jetgt  bie  ©ad;e,  uitf  fte  bejio 
leichter  ju  n^en,  juetßan  bem  befonbern  SÖU/  wenn 
3  gerabe  Unten  ber  iage  nad)  gegeben  jmb,  welcher  alfo 
mit  Öimfon*  2  7|ien  ©aj  einerlei  tjh 
» - 

,  * 

&  fegen  mithin  3  gerabe  iinien  SA,  SB,  SC,  bie 
in  etneriep  &ene  liegen,  unb  einen  gemetnfdjaftltdjen 
JE>urd)t$Mtt$  *  9>unft  fcaben ,  ber  iage  x\ad)  gegeben; 
man  folle  ben  Ort  ber  fünfte  Y  finben,  bie  fo  befdt^affea 
fmb,  ba^  wenn  man  t>en  jebem  berfelben  bie  Kerpen» 
Wfel  ΥΑ',  YB',  YC'  auf  bie  ber  iage  ηαφ  gegebenen 
iinien  SA,  SB,  SC  f<$flt,  bie  ©umme  ober  ber  Unter* 
fii)ieb  ber  9ied;tefe ,  ben  biefe  g)erpenbifel  mit  3  ber 
(öroffe.ju^  gegebenen  iinien  etnfdjliejfen ,  gleidj  fipert 
t inem  ber  ©r6|Je  ηαφ  gegebenen  Slaum  Q. 

eint&eüung.  2Ran  muß  jutoorberfl  befHtomen, 
tueld)e  ber  auf  bie  ber  iage  ηαφ  gegebenen  iinien  gefall* 
ten  ^erpenbtfel  man  ab  pofttfo  betrachtet,  fo  baß  bie 
euf  bie  nem^en  iinien  gefällten  9>erpet?biM,  ml(t)t  eine 

entge« 
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enfgegengefejfe  tage  fcaben  >  äf*  negativ  betratet 
twben»  » 

€*  fei>e  ASC  >  ASB ',  dber  bocft  ASC  <  >  rfrf;w 
SBinfel.  SWon  verlängere  bie  gerabin  (inten  AS,  4*S, 
CS  über  S  fynau*  ηαφ  Α",  B",  S";  fo  r^etft  (ϊφ  bie 
€6ene,  in  we^er  bie  ber  iage  ηαφ  gegebenen  geraten 
imien  liegen,  in  6  ©egenben*:  C"SA,  ASB,  BSC, 
CSA",  A;'SB",  B"SC..  fφemt  a!fo  juerfi,,  man 
mujfe  6  ve^iebene  iagen  be$  fünfte  Y  uncerfucben* 
'allein  man  bemerft  leicbt,  *b<rß  bte  QBinfel  C"SA,  ASB, 
BSC  ganj  ά^ηΐίφε  Gtqenföaftof  §aben  mit  ben  ©in* 
fein  CSA",  A"SB  ,  B"SC",  wenn  man  nur  bte  3eid;en 
ber  9>erpenbif  el,  bte  von  ben  in  ben  erfien  biefer  ©egen« 
fcen  gele^rnetf -fünften  gefaßt  »erben  >  eben  fo  anberf, 
wie  f\d)  tote  9^?tung  biefer  $erpenbtft(  anberf.  SDte  6 
aftfäng(i$en  Salle  finb  alfo  aaf  3  jurdf  gebrarät.  <Jrr- 
her  (>aben  bie  auflen  anliegenben  ©infel  C"SA ,  unb 
BSC  ctynltc&e  €igenf$aften ,  wenn  man  nur  bte  3e^en  v 
ber  auf  t&re  ηίφί  gemeίnfφafr!tφen  βφenfel  gefallfen 
jjPerpenbifel  <$nbert.  S&Ittfctn  finb  aüe  Salle  nur  auf  bte 
jjroep  juruf  gebr&fjf,  ob  ber  tyuntt  Y  innerhalb  bei 
SBinfelö  C"SA,  ober  innerhalb  bes  9Btnfel$  ASB  liege. 

Ifle  iage  be$  §)unfw  Y  innerhalb  U$  QBinfefe 
C"SA. 

1  Unterabteilung,  ©teaui  bem^unft  Y  gefaßten 
j  §)etpenbtfei  werben  entroeber  alle  3  pofitiv,  ober 
2  ale  pofttu>,  unb  1  ate  negativ,  ober  1  0I0  po* 
(luv,  unb  3  a!a  negativ,  ober  alle  3  ale?  negativ 
betrachtet,  meld)e6  8  ve^tebene  Salle  ju  geben  febetnf. 
Mein  biefe  8  $<$üe  ΡΦ  »ΙΛ«  auf  4  bringen. 
I  SDenn  alle*,  was  man  von  2  negativen  unb  1  pofitiven 
§3erpenbife(  fagen  mürbe,  bae  würbe  αηφ  von  2  pofitf* 
t>cn  unb  i  negativen  ^erpentifel  gelten ,  bie  in  bem 
SBinfei  CSA"  ber  eφeίteίwinfel  Von  C'SA  tji,  liegen 
»firben.  IBoto.  tiefen  lejten  aber  gilt  alle*,  waö  man 

von 


r 


Digitized  by  Google 


ton  2  pofrtfoen  unb  ι  negadoen  9>erpenbifef  tittirr^ 
be*  2Binfel*  CS  Α  fagt,  ebenfalls,  nur  bap  manukr« 
att  entgegengefejfe  3?ίΦ*η  brauchen  mu§.  2fifo  gilt, 
toa*  man  Don  2  poftrioen  unb  1  negattoen  SPerpenbifri 
fanerfcalb  eine*  ® tnfete  C"SA  jage,  αιιφ  Don  2  ntga< 
ftt>en  unb  1  poftttoen  innerhalb  be*  nemlidjen  QBfafcfe, 
wenn  man. nur  überall  entgegen  gefejee  3*ίφ*κ  brauety. 
JDie  4  ju  bet^tenben  5<iüe  ftnb  alfo  biefe; 

YA'     YB'  YC 

+    +  + 

.··.  +  ··+.— 

i  :·:       '+     —  +.. 

—     +  + 

ι  jfcr  3a((  ber  Iflen  tage  bei  fünfte  Y,  wo  nem(td> 

YA'     YB'  \C 

Ψ      +  4· 

"Xnainfe.  Huf  ben  ber  löge  ηαφ  gegebenen  g«w 
ben  iinien  neunte  man  SA>  SB,  SC  ben  ber  ©roffe  ηαφ 
gegebenen  geraben  Knien  wrbiftnit} mäßig  gleich.  SOton 
iief>e  SY,  unb  fälle  bärauf  wn  ben  ^wnffen  iA,B,C 
bie  g>erpenbif ei  Aa,  Bb,  Cc ;  fo  fmb  «on  ben  Steffen 

ilt  '  Is£  immer       Mnb  i«^ 

*crA  ~·λ·  SAxYA',  SBxYB',  SCxYC 

ί$ηϋφ,  mitbrn  bie  «Reliefe  $γχΑ&  SYxBb,  SYxCc 

immer  jwe»  unb  jroe»  einonber  gtetcb ;  folglich  bie 
©umme  ber  erffen  Siecfjtefe  gleich  ber@umme  ber 
fett/  b.fc.  gleich  bem  iXecbref,  bei  jiwfcben  SY,  unb 
ber  ©umme  ber  iinien  Aa ,  Bb ,  Cc  enthalten  ijh  © 
fene  Ζ  ber  ©cbroerjtonft  ber  fünfte  Α,  B,  C,  unb  man 
|iebe  SZ ,  unb  fälle  auf  SY  ba«  g>erpenbifel  Zi,  unb 
«uf  SZ  bai  g>erpenbifei  YZ' ;  fo  ifl  Oe&nfoj  C)  Aa 
+  Bb  +  Cc  =  3  Zx;  folglich  SA  χ  YA'  ■#·  SB  xYB' 
+  SC  χ  YC  =  3  SY  χ  Z?..  Wer ,  »eil  bie  Dreine 
YSZ'  unb  ZSi  ά^ηΐίφ  ftnt> ;  fo  iji  SYxZ,*  =  SZxYZ'i 
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felgfofc  SAxYA'+  SBxYB'  +  SCxYC  =  3  SZxYZ'. 

t(i  olfo  bo*  9vcf)rf  SZxYZ'  ber  ©rifle  ηαφ  gegeben; 
folgiidj  iß,  weit  SZ  ber  ©roffe  ηαφ  gegeben. ifi,  aud> 
YZ'  ber  ©r6fle  ηοφ  gegeben»  2(ber  YZ'  ί|ϊ  fenfredji 
auf  bte  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerate  iinte  SZ ;  mithin 
liege  t>er  ψνηΗ  Y  auf  einer  ber  iage  ηαφ  gegebenen  mit 
SZ  g^lauffenfcen  geraben  iinie. 


»  ■ 


S?ompofttton. 

-    ■  * 

SRan  ne§me  auf  ben  ber  iage  ηαφ  gegebenen  finien 
SA,  SB,  SC  t>er&alim&mäfiig  &leid)  ben  ber  ©röjfe  ηαφ 
gegebenen  iiniem  SWan  fuc&e  ben  @$n>erptinft  Ζ  bet 
fünfte  Α,  B,  C  (iefcnf.  C),  unt>  jiefce  SZ.  SDen  ber 
©rojje  ηαφ  gegebenen  9vaum  Q  t>ern>anble  man- in  ein 
Svedjeef,  bejfen  eine  6eite  =  3  SZ  fer>e,  unb  >η;ίφίβ 
au*  irgenb  einem  9>unft  t>on  SZ  ein  9>erpenbifei  gleich 
bet  anbern  ©eite  biefe*  9^tef  $.  £>Μφ  ben  <£nbpunft 
biefes  ^erpeabiMs  jie^e  man  eine  parallele  mit  SZ,  f* 
»itb  biefe  ^parallele  ber  ^efu*ie  £>rt  fetjm  3)cnn,  »emi 
man  au*  irgenb  einem  tyuntt  bicfer  parallele  Y  Die 
fierpenbifel  ΥΑ',  YB',  YC',  YZ'  auf  SA,  SB,  SC,  SZ 
}ίφ,  herauf  auf  SY  Die  $eq>enbifel  Aa,  Bb/  Cc,  Ζτ 
jie^e;  fo  wurb,  wie  ΐοοφη  ertmcfen,  baß  bie  Stafrefe 
SAxYA',  SBxYB',  SCxYC',  SZxYZ' .  ■  sm<mlmh 
SYxAa,  SYxBbl,  SYxCc,  SYxZ* 
jRjei)  glei^  fe^en.  91un  ifi  aber<93et  ^ίφη.  unb  ie&nf,  C.) 
SYxAa  +  SYxBb  +  SYxCc  =  3  SYxZi 
?οΐ9(ιφ  SAxY  Α '+  SBxYB' +  SCxYC  =  3SZXYZ  =Q. 

φ  23emerfung.  Da  ber  Ort  ber  fünfte  Y  mit 
SZ  3(€ίφ(αυ^;  fo  fcängi  bie  iage  biefe*  Ort*  in  iBejug 
auf  bie  ber  iage  ηαφ  gegebenen  iinien  wn  ber  iage  bei 
fünfte  Ζ  ab»  SDa  nun  ba*  Drepef  ABC  ganj  inner* 
fcalb  bes  SBinfel*  ASC  liegt,  fo  liegt  ααφ  bix  fünft  Ζ 
innerhalb  btefe*  SBinfel*,  unb  }<par  entmeber  in  Dem 

©iufel 


SBinfel  ASB,  ober  in  tern  SBinfei  BSG,  ober  auf  ber 
tiefen  bepben  ®infeln.gemeinfd;aftiici;en  iinie  BS.  (£$ 
liege 

ι·  6er  9>unfi  Ζ  in  bem  ©infef  ASB;  fo  burcfj* 
flretft.ber  Ort  ber  fünfte  Ybie©egenbe«i  A"SB",  B"SC", 

f"SAi ASB-    t  ■  '><  ■   V  ·. 

$)erpenbifef 
ΥΑ',ΥΒΥΥΟ' 


©egen» 
ben  bes 
g>unfi*Y 


©feicfjungen 


V 


A"SB" 

b:'sc" 

C"SA 
ASB 


+  +  — 
+  +  + 
—  +  + 


Q=+SAxYA',-SflxYÄ'.-,-SexYC 
Q=t  SAxYA +SBxYB'--SCxYC' 
Q=+  S  A  x  Υ  Α  VSBx  YB'f  SCx  YC 
Q=--SAxYA'+  SBxYB';  SCxYC 

SDie  iPerpenbifei  nemtidj,  rcefcfje  In  Ißergfetd)  mit 
benen.  Die  man  als  pofitfo  onftef;i/iJreiÖii(i;iung  an* 
bern ,  §aben  ba$  %eid)m  — 

(£ö  fepe  nun 

a.  ber  9>unft  2  in  bem  SBinfelBSfc;  fo  burcfe 
greift  ber  Ort  ber  fünfte  Y  bie  ©egenben  B"SC",  CS  Α, 
ASB,  BSC.  '  ·      '  · 


« ■ « 


■ 


3«ίκη  ber  9)ecpenMfel 

:  YA'    YB'  YC 

+  + 

ASB  .-m.   -    -    -  ·  -        —      ψ  φ 

BSC  —  η  ^-       —    —  + 


©egenben  be$ 

«  ftanto'.Y 
B"SC'*'  -  -  - 
C'SA    -  - 


3*  liege  ber  9>unfc  Ζ  auf  ber  ben  6et)ben  ©infefo 
BSC,  CSA  flemeii!f^afüic6en-  iinie  BS ;  fo  burd$retft 
ber  Ott  ber  ty.mtte  Y  bie  ben  bepben  vorigen  tagen  ge* 
meinfd)afilid;e  t  ©egenben  B"SC,  C'SA,  ASB,  unb  es 
fnbee  aifo  eben'oaö  ©fatf ,  m$  bep  ben  Vorigen  lagen 
für  Mrft  $dae, 

2te 
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Pap  man  fid/  nictjc  mit  bet  Summe  6er  3\ed)tete,  toa 
bcacn  Die  9iet»e  ί|ϊ,  befestigen  fann,  boe  SBori  6umme 
im  enje ntiidjen ,  eingefdjrdnfteren  ©inn  genommen, 
o&ne  {id>  iugleidj.mit  bem  Uiurejrfokieö  biefer  Siedjtefe 
jn  befd)dftigen ,  roeidjer  tfatf  be*  ©umme  »orfommc, 
»Denn  fcie  &ΐφίιιηθ,  foi«jiic5  <wd>  bie  Seidjen  gfa» 
penbtfei  £ct)  4nbem/  bie  ηαφ  einet  geroiffen  beßimmten 
£Kid;f  tmg  (jin  als  pofttto  ansehen  werben.  ;. .    ! . 

siet  Sali  bec  Ifien  lag«  b«  9>tmf«  Y, 


nemlici» 


«  · 


r      ύα'    yb    yc'  » 

+         +     .  — * 
•      Hnatyfe  unt>  ifompofition  fmb  mie  bet>  benr  erflFen 
tfatt,  wenn  man  nur  fiatf. &*3)iutft*  C  ben  $mtt  C" 
nimmt,  fr«  auf  ber  übet  S-^inaw  uerldngerren  iitiie  SC 
fo  genommen  ^irb,  bog  .-SQ'Wsc. 

JScmerf*  2)er  9>unft  Ζ  #  §ier  intern»  ©inM 
BSC",  nemlid)  (mit  QBegiaffung  bes  8emetaf4>afitKciwi 

ASB,  ober  ÄSC  . 

©egenben"     ©rgenben        geifyn  bet  Φ«·. 
bes  pnnf»~  Des  fünfte   "         penbifel  : 
Zr      -r         γ  ΎΑ*    ΥΒ'  YC 

f      +     B"SC"        -    ~  +      +  C  Τ 
—    C'SA  +  '+ 

•  ·,,.  -   -ASB  —  4* 

ASC"-^-  j  CSA"    :  '      _  -'  !£■''  · 

+  +  + 

C  SA    .         ,  +     +  ·— 

:-·».!  «.*!'.:  ·".       Jt  .'.·  ...  .  ;  ,  ..,:!  ·    Λ .,:  . 
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3fer  $att  bet  Iflen  tagt,  tat  5>unf«  Y,  m 

YA'     YB'  YC' 

+       —  + 
SBenn  man  fiatt  bes  9>unftt  Β  ben  tyunit  B" 

nimmt  ,  fo  ,  ba§  SB  =  SB ;  fo  bleiben  Tfnatyfe  unb 

Äompojitton ,  iDie  für  ben  erflen  $a(I, 

if!e  i^emerfung.    Die  fünfte  A,  C,  B"  liegen 

in  Q3ejug  auf  jebe  bur$  S  ge^enbe  iinte  auf  t>e^iebe* 

nett  (Seiten  berfelben mithin  f ann  ΡΦ  ber  f)unfit  Ζ  in« 

nerfcalb  jebe*  ber  Sßmfel  ASC,  CSß",  B"SA  ftnben> 

b.  φ.  innerhalb  einer  jefren  ber  6  ©egenfcen ,  in  roeidje 

fcte  {Ebene  butd)  bie  ber  tage  ηαφ  gegebenetriinien  unb 

tf>re  QBeriangerungen  abgeteilt  ifl ,  unb  bie  tage  bei 

fünfte  Ζ  £<mgt  Don  ber  ©rdfle  bet  gegebenen  Linien 

SA ,  SB",  SC  ab*   StfefBerdnberungen  tfr'Sric^m  ber 

aus  bem  $unft  Y  gefaßten  $erpenbife( ,  bie  bep  ber 

SBeranbernrig  tyrerSKtcbtung  borfommen,  6ef!immt  man 

n>iet>orfcun 

©egenben  be$  *Puntt6    Beidym  ber  9>erpenbtfel 

Y  YA'   YB'  YC 

ASC"   -    -   -   -  +     —  + 

CSB"  -    -    -    -  +     —    —  '  , 

B"SA"  -    -    -    -  ψ      +  — 

A"SC   -    -   τ    -  —     +  — 

CSD  .  -   -  -   -  —     +  +' 

.ESA    -    -   -    -  —     —  4* 

ste  Öemerf*  SDieSWig^feif,  baß  (ϊφ  ber9>unfi 
Ζ  in  jeber  ber  6  Oegenben  ber  €bene  bepnbet,  madfc 
«inen  erflen  Unterfcbieb  jroifcben  biefem  $att  unb  ben 
t>or§ergefcenben.  Tiber  ηοφ  eine  grojjere  ftnDet  (ιφ  bar« 
Inn,  baß  ei  ιηδςϋφ  ijl,  baß  ber  Ort  unm4g(i$  wirb« 
δΒιιίΓίφ,  ba  ber  Ort  ber  fünfte  Y  mit  SZ  gietc^iauf^ 
fenfoll,  f>  muß,  bamit  ber  Ort  bejiimtm  werbe,  bie 

Jage 
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fag*  twn  SZ  fefbß  beßimnu  fe^n,  tmb  bafcer  Ζ  tüd)t  auf 
S  fallen,  ©enn  rodre  biß,  fo  würbe  SZ  jebe  beliebige 
9ud;nmg  fcaben  finnen,  folglich  αιιφ  efyn  fo  ber  Ort  ber 
fünfte  Y.  S)a  nun,  roenn  aber3)unffeA,  B",  C  auf  einet 
©eife  einer  burd?  S  ge&enben  geraten  iinie  fmb,  ber 
tritte  immer  auf  ber  entgegengefejfen  ©rite  liegt,  nnb  S 
ber.©cfywerptmft  btefer  3  fünfte  i|l;  fo  mug  bie  ©um« 
me  ber  2  ^erpenbifel,  bie  au*  ben  fünften  gefallt  iper« 
ben,  bie  auf  einer  ©efce  ber  geraben  iinie  liegen/  gieidj 
(er?n  bem  g>erpenbtf el  Λ  J>a6  au*  bem  9>unft  auf  ber  ent« 
gegen  gefejten  ©ette  gefallt  roirb.  Solglid)  ifi  ber  Un» 
terfd;iet>  ber  ©umme  ber  be^oen  erfien  9)erpen&iiel  unb 
be*  (ejten  gleid)  SRull,  2tifo  mug  in  Mtfm  $all  aud) 
ber  fKaum  Q  =?  ο  fetjn ,  folglich  i|l  3  SZxYZ'=:  a, 
mt'^in  f ann,  ba  SZ = ο  ifi,  Yz'  jeber  beliebigen  ©roffe 
%\nd)  fegn,  ober  Y  fann  jeber  beliebige  9)uufe  ber  €b*ne 

4tet  $all  ber  Ijien  Jage  bei  g)unf«  Υ ,  »0 
nemlid; 

YA'   YB'  YC 
—     +  + 
SBenn  man  ben  9)unft  A"  (ϊαίί  bes  9>imfc$  Α  fejf, 
fo  bleibt  aüf*  übrige,  toie  bep  bem  erften  Sali»  £)ec 
Ort  ijt  befKmmfc 

©egenben  ^     ©egenben       Setzen  ber  §)er« 
be$g)unf«     beö  §)unf«  penbifel 

Ζ.  Υ  YA'    AB'  YC 

A"SC----       C"SA  —      +  + 

ASB  +      +  + 

BSC  +     —  + 

CSA"  +      —  — 

BSC  *  ~  ·  *      B"SC  —     +  — 

ν         Ο  SA  ·^ ■  ψ 

ASB  +      +  + 

BSC  .+     -,  + 


ΙΙίί 


UM  Jagi  b«  pmtti  Τ  innetbal^  be«  SBirtWj 

ASB.  · 

Unferabt&«iung.  Üftän  bringt,  wie  be»  ber  er|7en 
Jage  alle  jalie  auf  bie  4  felgenben  iBewnberungen  ber 

+      —  Ψ 

«-      +      +  e* 
ifler  $att  Vre  Ilten  iage.  +     +  * 

5Mefrr  $afl  bat  ©erbtnbung  mit  bem  4ten  $aü  ber  er» 
flen  iage,  unb  ber  f)imft  Ζ  ift  bar  ©(broerpunft  in 
fünfte  A",  B,  C.  ■ 

sttt  $att  t)cr  Hielt  iage.      +     +  _ 

SWan  feje  (Mit  bir  Ranfte  A,  C  tie  fünfte  A"  fo 
i(l  Ζ  ber  ecbroerpunft  ber  fünfte  Α",  Β ,  C".  ©iefer 
gatt  fonn  unbeflimmt  »erben ,  wie  ber  %Xt  Satt  ber 
ißen  tage. 

<*  „  .    *τ  -   ,         YA'    YBT  YC. 
3eer  gatt  b«  Ilten  Jage.     +     _  + 

ttöan  fae  bie  fünfte  Α",  B"  fieft  Α ,  Β ;  fo  ifi  Ζ  ber 
©dperpunft  ber  fünfte  A'\  B",  t ,  unb  ber  Ort  ij! 
teßimmt.  ,      ,  . 

4ter  Satt  ber  Ilten  iage.  .  ^' 

tiefer  Satt  fontmt  mit  bem  iflen  Sott  ber  Iflen  ioge 
ubercin ,  unb  ber  f>imft  Ζ  i|t  ber  eebwerpunft  ber 
fünfte  A>  B,  C. 

€6  lagt  fid>  Iritbt  amb  burtb  «Ketbmmg  ber  ©fo* 
fei  beßimmen,  unter  rcehfyem  ber  gefudjte  Ort  bie  tec 
iage  nad)  gegebenen  geraben  iinien  fibneibet.  3·  ®* 
für  ben  erfwn  5«U  ber  Ifien  iage  tfcs  3>unfts  Y,  trenn 

bec 
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Ixt  gtouftZ  {ηη<φί(6  i>t$  SSinfefe  ASB  ifh  β&αη 
benfe  ftd)  aus  Α,  B,  C  auf  SZ  9>erpenbifei  gefallt,  fo 
wirb  il)r  QBejtfj  fepu : 

SA.  fin.  ASZ  5  SB.  fin.  BSZ;  SC  fin.  CSZ,  imb 
ηαφ  ie&ufaj  C.  jji 

SA.  fin.  ASZ  =  SB.  fin,  BSZ  +  SC.  fin.  CSZ 

=  SB.  fin,  (ASB  —  ASZ)  +  SC  fin.  (ASC  --  ASZ) 
folglicbifrfin.  ASZ(SA+SB.cofin.ASB+SC  cofin.ASC) 

=  cofin.  ASZ  (SB.  fin.  ASB  +  SC  fin.  ASC) 

tfter  tang.  ASZ     SB*  ßn-  ASß  *  SC'  fin-  ASC 


&tn  fo  »irb 


SA+SB.  cofin.  ASB+SC.cofin.ASC 


tane  BS7,  —  SA'      ASB  ~  SC-  B$c 

SB+  SA.  cofin.  ASB + SC.  cofin!  ASÖ 


«»ptang.CSZ^Ii^^^? 


.  fin.  BSC 


SC+SA.  cofin.  ASC+  SB.  cofin. 

SSemerf.  £>ie|e  $ormem  «nt(jaiifn  alle  iagen 
toi  $unftö  Z. .  £r  ttf  nemlidj  in  bem  ©infei  ASB, 
auf  ber  ίίηίβ  SB,  ober  in  bem  SBinfel  BSC,  je  nacbbent 
SA  fin.  ASB  >= <  SC',  fin.  BSC  iß.  gerner,  memt 
man  bie  3«φβη  »on  SA,  SB,  SC  dnberf,  fo  nie  (φ 
bje  »Xicijtungen  ber  $)erpenbifel  dnbern ;  fo  er&dif  man 
alle  oben  angeführte  $dtle.  &  wenn  bie  Kerpen« 
bifei  auf  SB  att  negaf  {»  betrachtet  werben ;  fo  wirb 
t  ASZ  =  —  SB.  fin-  ASB  4»  SC  fin.  ASC 
;.  SA — SB.  cofin.ASiH  SC.cofin.ASC 

»efdjee  6eo  bem  3C«n  Sali  berlflen  iage  bei  fünfte  Y 
@(afi  finbef. 

$fl  nun  ju  gfeidw  £eif  SB.  fin.  ASB  =  SC.  fin. 
ASC,  utib  SA  +  SC  cofin.  ASC  =  SB  cofin.  ASB; 
jb  twfc&roinben  Sfrnner  uno  So^er  bed  iövutt)*  ju  gta«  - 
Φ<*3«ί,  bie  Tangente  wirb  a!|b  wnbejumrof,  mit&m 
&er  örfcber  9>imffc  Y  imbeßiromk 

i  2  ,  Um 


I 

Um  mAf  ηοφ  Me  Entfernung  be*  Drtt  *on  SZ  ju 
IfefHmmen  ,  muf;  bie  ©r iflfe  bon  SZ  benimmt  werben; 
SDtan  benfe  ftd>  eine  iinie  butd)  S  fenfted)t  auf  SA ,  unb 
fdüe  aufbiß  9>erpenbifelfott>o&l,  alö  auf  SA  felbft  au* 
fcen  gegebenen  f>unften  A>  B,  C,  unb  bem  ©cbmerpunft 
Ζ  ^erpenbif e( ;  fo  finb  bie  erfle  mit  SA  gleidjiauffenfce 
g)erpenbifel  ber  Orbnung  ηαφ  biefe  SA  ;  SB.  cofin. 
ASB;  SC.  cofin.  ASC;  SZ.  cofin.  ASZ,  tihb  bie  auf 
SA  felfeft  gefaßten  ^erpenbifel  finb  SB.  fin.  ASB ;  SC. 
fin.  ASC;  SZ  fin.  ASZ,  unb  ηαφ  iefcnf.  C.  fcat  man 

freien  ©jungem 
3. SZ.  cofin. ASZ=SA+SB.  cofin. ASB+SC. cofin. ASC,  ' 

unb 

£  SZ.  fin.  ASZ  =  SB,  fin.  ASB  +  SC.  fin.  ASC.  €r« 

$ebt  man  (ie  inö  Üuabrat,  unb  abbirt  fie;  fo  er&ält 
ftian 

9.  SZ*  ===  (SB.  fin.  ASB  +  SC.  fin.  ASC)* 
+  (SA  +  SB.  cofin.  ASB  ♦  SC.  cofin.  ASC)*. 

Jpatman  auf  biefe  Htt  SZ  gefunben;  fo  iji,  wenn  ber, 
gegebene  Kaum  Q        bie  entfernung  bei  Ott*  von 

Q 

SZ,  b.&.  YZ'—-^. 

©ie  aueß^Hcfte  Sße&anbiung  biefe*  6efonber» 
gälte,  wenn  3  gerabe  iinien,  bie  (ίφ  in  einem  9>unfc 
(φΜ^η ,  ber  tage  ηαφ  gegeben  finb ,  roirfr  nun ,  audy 
ofyte  befonbere  Sigur,  ben  allgemeinen  ©aj,  wenn  jebe 
fceliebige  Tfajafcl  geraber  iinien  ber  tage  ηαφ  gegeben 
Φ,  ίeiφί^erfiάnb^iφ  maφen♦ 

fetje  alfo  jeb*  beliebige  Sfnja&i  η  bon  geraben 

iinien  SA,  SB,  SC,  SD  SL,  SM,  SN  ber  tafle 

ηαφ  gegeben ,  fo ,  bafc  bie  SBtnfel  ASB  ,  ASC  . .  · 
ASM,  ASN  immer  grofler  unb  griffer  iwrben,  unb 
&οφ  ber  grffie '  berfelben  ÄSN  fleiner  ifl  als  2  reφfβ 
fBtnfck  8tom  fragt  ηαφ  bem  Drt  ber  fünfte  Y,  bie 
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fo  befcbajfen  fmb,  baß/  roenn  man  *on  einem  berfe!6eft 
auf  ber  Jage  nad;  gegebenen  geraben  ί  inten  biej$)er« 
penbifel  YA',  YB',  YC,  YD' .  .  .  YL',  YM',  YN' 
fallt,  bie  ©umme  ober  fcerttnterfcbtebber  SXecbfefe,  b*h 
tiefe  $erpenbifef  mit  eben  fo  t>te(  ber  (Srojfe  ηαφ  geg^ 
benen  geraben  iinlen  einfdjliejfen,  gletsb  fepe|  einem  ge- 
gebenen SKaum  Q.  Sttan  trage  auf  bie  ber  tage  ηαφ 
flegebenen  geraben  iimen  fcon  bepben  ©eilen  bei 
9>unft$  S 

Ue  Urnen  ^  Sß,  ^  SL„  SM?  SN„ 

t*rf)dlr iü|sma£ig  gif ιφ  ben  ber  ©rojfe  nad)  gegebenen 
geraben  limen.  9Han  betraebte  juerfi  Die  9>erpenbife( 
als  pofifit),  bie  aus  einem  innerhalb  be*  2Btnfete  ASN" 
gelegenen  9>unft  Y  gefallt  werben.  2Wan  teufe  |ιφ  SY 
gejogen,  unb  barauf  bie  §)erpenbif  el  Aa,  IBb,  Cc,  Dd . . . 
LI,  Mm,  Nn  gefallt,  9hm  fmb  bie  ©retjefe  YS$\ 
YSB',  YSC  .  . .  YSL',  YSM',  YSN'  t>er&alinißma£i9 
g(eid)  ben  ©regefen  ASa,  BSb,  CSc  .  ♦ .  LSI,  MSmÄ 
NSn.  Solglid)  fmb  bie  SKecfciefe  SA  χ  ΥΑ',  SB  χ  Y<B\ 
SCxYC...  SLxYL',  SMxYM',  SNxYN  *er- 
fcaimfjümapig  gleidj  ben  SKecbtefen  SYx  Aa,  SYxBb, 

SYxCc  SYxLl,  SYxMm,  SY  χ  Nn  ,  folg« 

Ιιφ  iji  bie  ©umme  ber  erften  SKedjtefe,  b.  fc.  ber  gege- 
bene iRaum  Q  gleicb  bem  SKecbtef ,  ba*  junfdjen  SY, 
unb  ber  ©umme  ber  iinien  Aa,  Bb,  Cc . . .  .  ·. 
Mm,  Nn  enthalten  ifh  fetje  Ζ  ber  gemeinftfwit- 
Ikbe  ©d)tt>erpunft  ber  fünfte  Α ,  Β,  < .  *  .  L,  Μ, 
Ν,  unb  Zv.  fepe  fenfred)t  aufSY,  unb  YZ'  fenf ted)t  <mf 
SZ;  fo  erbak  man  (ief;nf,  C. )  Aa  +  Bb  +  Cc  9 . . 
+  Ll+Mm  +  Nn  =  n.Zx.  δοί^ίφ  Q=n.SYxZjÄ 

oter       =  SYxZz.         fmb  aber  bie  ©reytfe 

YSZ',  ZSztynüd),  fbW  ifl  SYxZz  =  SZxYZ*; 

i  3  olfa 


1 

\ 
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ttffb  ^  Q  5=  Sfc  χ     ;  ·  miifcin  iß  bas  «edjfef  SZxYZ,' 

flege6en;  ef  i|f  a&er.SZ  ber  ©rij]>  rtad)  gegeben,  feig* 
'Κφ  4u<b  YZ',  ftintb  weil  YZ'  auf  ber  ber  fage  ηαφ  gege* 

fynen  iinie  SZ  jeiifa^t  ift ,  fo  berührt  Y  eine  ber  iage 
,  ηαφ  gegebene.  liiii  SZ,  $leid;iauffetf6^  gera&e  iinie  (30« 

1         J  "3  Vi 

SWan  fuefte  Ζ  bett  e*roerpunft  ber  fünfte  Α,  B> 

j  C,  L,  Μ,  Ν,'ϊήι&'  jie^e'SZ.  Sttan  fcerroanbfe  bm 

"gegebnen  SRaum  Q  in  ein  SKe«>tef ,  beflen  eine  (Seite 
.  Jjiegerabe  iinie  SZ  fe  tue[ma$l  genommen  fet?e,  afß  ge* 
tabe  itnien  ber  iage  ηαφ  gegeben  ftnb;  au&  irgenb  etnei** 
ißunff  fconSZ  errtebie  man  barauf  ein  $erpenbifeJgiet^ 

•  iber  anbern  Bette  biefes  9veφeefβ.  Qurd)  ben  Srnfepunft 
•'■Neffe  9>erpenbtfei$  jiefce  man  eine  gerabe  iinie  mit  SZ 

<  feeroefe  fliepe  unmittelbar  aus  ber  ?l_nal»;fe, 

•  iffe  ©emerfimg.  Die- iage  be*  9)unftt  Ζ  in  ύ* 
«ein  ber  SBinfei  Α  SB,  BSC  .  .  .  MSN  bangt  toon  ber 

•Jage  Der  fünfte  Λ,  B,  C  . . .  L,  Μ,  Ν ,  b.  ^.  »on  ber 

•  ®r6(Te  ber  ber  Örcffe  ηαφ  gegebene*  Unten  ob;  fofgli^, 
■  tm  ber  gefugte  Ort  mit  SZ  g(eiit>r HU\t ;  fo  bangt  αιιφ  bie 
**age  ber  t&etfebiefes  öm  in  ben  SBinfefn  ASB,  BSC 
•n.  fl1»,  »en  ber  ©tofie  eben  biefer  itnien  ab.  Hrtb  bie 
I  »enbermtf  ber  Seiten  ber  »on  ben  fünften  Y  in  biefen 

•  »erfdn'ebenen  ©egenben  gefällten  9>erpenbifel  fcangt  »on 
fcer  Kenberung  ifytet  S^tungen  in  $Jejug  auf  biejenige 
ob,  bie  man  anfangt  ate  pofiti»  beutete,  Jolflenbe 
9. $e»fpifle  mögen  &inrei$tnb  fetm. 
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welcften  Ζ,  »rieften  Y       Scicften  fcet- 9>«-pfnbifri. 
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.  V  t. 

iDtefe-  53et)fpiefe  jeigen  tvieber,  ba§  man  toon  ber 
©limine  im  eingef$r<5nfiern93erjlanö  nid)t  reben  fann, 

jugfeiefe  bie  bamii  in  Q3erbmbuns  jiefjenben  Untere 
fct>tct>c  ju  betrachten ,  unb  ba§  man  immer  auf  bie 
£Rid)tunqen  SKuffid^C  nehmen  mu£  ,  ιιαφ  -meldten  ein 
^erpenbifel  alfi  pofrtto  ober  negativ  betvadjtet  wirb,  um 
fcienad)  bie  ^eiäjen  gefpikifl  ju  peranbern.  Ofyne 
Srofie  5Skit(auf|iflfeit  fonnen  fyw  ηίφί  aKe  fBorauefe- 

i  4  au»3c« 
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jungen  fcefracfaet  »erben ,  bie  man  in  SRäfftd? t  auf  bie 
9>erpenbif e(  macfren  t ann ,  meiere  man  al$  pofitto  ot>ep 
negattü  betvaefctet.  2Bir  roollen  nur  einen  $aü  in  tSe* 
ttadjt  jieijen*  €$  fepe  ber  9*unfe  Y  in  7>em  2Bfaf 
fei  Α  SN",  unb  bie  3*Μ)*κ  &er  9>drpenbifel  tiefe 
ΥΑ',  YB',  YC,  YD'  YL',  ΥΜ',  ΥΝ'. 

+     —     — ■  +  +—  + 

SJlan  feje  6ep  ber  tfuftöfung  ftatt  B,  C,  Μ  bie^unf* 
teB",  C",  M",  unbfucfce  ben  ©c&merpunf  t  Zberipunf- 

<e  Α,  B",  C",  D  L,  Μ;  N;  fo  ift  bfer  gefuc&te 

Ort,  wenn  er  befltmmt  ift,  mit  SZ  gleidjlauffenb. 
-  ·  £>a  in  biefem  §ail  ,  wenn  man  burdj  S  irgenb  . 
eine  gerabe  imte  jiefct ,  einige  ber  tyimttt  Α,  B",  C". . . 
L,  M",  N-atif  bie  «ine,  unb  anbere  notfcroenbig  auf  bie 
andere  ©eite  biefer  geraben  iinie  fallen;  fo  muj*  ber 
5>unf t  L  in  feine  beflimmte  ©tgcnb  ber  SB inf ei  faUetv 
in  roeldje  bie  &me  burdt)  bie  ber  tage  ηαφ  gegebene  ge* 
taue  iimen  geteilt  ifh  datiert  bie  fünfte  S  unb  Ζ  ju* 
fammen,  fo  fann  bie  iinie  SZ  jebe  beliebige  JKtdjtung 
(jaben,  unb  ber  verlangte  Ott  ifi  unfofiimmt,  ber  gege* 
bene  9iaum  Q  aber  muß  in  biefem  $afl  notfcroenbnj 
=  o  werben,  »eldjes,  wie  oben  in  bem  $<iil  fw  3  8*· 
rabe  Unten  erwiefen  wirb* 

Uebrigene  bruf t  ftd>  bie  QJerdnberung  ber  SR icf)fung 
ber  5>erpenbitd  in  SSejug  auf  bie,  welche  man  anfange 
Ιίφ  als  poftrm  befrachtete,  burd;  bie  ©ubjlitution  fcer 
fünfte  Α",  B",  C".  .  .  L",  Μ",  N"  tfatt  Α,  B,  C . . . 
L,  Μ,  Ν  am?,  unb  bie  fömfiruction  bleibt  übrigens 
immer  in  allen  Ratten  bie  nemltd)e. 

©eil  ber  Ort  mit  SZ  gleidjlauft;  fo  ηχαφί  er  mit 
ben  ber  tage  ηαφ  gegebenen  geraben  iimen  ver^dttnig» 
mäjng  bie  nemlidjen  ® inf ei ,  welche  SZ  mit  tynen 
madjt.  Stirn  benimmt  man  tiefe  legte  SBinfel  burdj 
bie  auö  bem  ie&nfi  C.  fliejfen&e  ©leidjung: 

»  .  < 

SA. 

* 
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SA.fin.ASZ+SB.fin.  BSZ+SC;fin.  CSZ  ..... 
SL.  fin.LSZ+SM.fin.  MSZ+SN.  fin.^SZ=o.  £iec* 
au*  folge 

tan    ASZ  —  SB  fin-  ASB  +  SC.  fin.  ASC  +  . . 

g' Λ  SA  +Sß.coiin.ASB+SC.cofin.ASC+. .  J. 
. .  .  SL.  fin.  ASL  -f  SM.  fin.  ASM  -f  SN  fin.  ASN 

•  .  .  SL.cofin.ASL+SM.cofin.ASM+SN.cofin.ASN- 

SWan  ftnfcet  ίοίβΐίφ  ben  SSinfel,  unter  »e^ent 
SZ,  folglidj  ουφ  ber  bamit  g^lauffenbe  Ort  bie  ba 
iage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinien  fdjneibef. 

97immt  man  nun  ferner  bie  iinie  SZ  fo  oft ,  al$ 
gerate  iinien  ber  läge  ηοφ  gegeben  finb,  alfo  η  mabl; 
fb  ijl  n\  SZ1  β>ίφ  ber  ©umme  ber  Üuabrate  ber  bey« 
ben  ©lieber  be$  ίδ««Φβ,  ber  bie  Tangente  ASZ  au«« 
Druff. 

9?er4nberf  man  bie  3«Φ«η  berjenigen  unter  ben 
iinien  SA,  SB,  SC  .  .  .  SL,  SM,  SN ,  bie  man  als  ne- 
gati»  betetet;  fo  wirb  ber  »orige  2i  usbruf  allgemein 
für  alle  Salle  ber  ©umrne  unb  ber  Unterfφiebe.  iBer« 
fttwinben  bie  beoben  ©lieber  bei  $8™φ*  jugieid; ;  fo 
»irb  ber  2tuobruf  für  bie  Tangente  unbefHmmt,  SZ, 
ίο^Ιίφ  αυφ  Q  »erfcbw'nben ,  unb  alle  fünfte  ber  €be» 
ne  fcaben  einerlei  gigenföaft  in  Söejug  auf  bie  ber  iage 
ηαφ  gegebenen  geraten  iinien. 

£aben  (jihgegen  (wefc&e*  ber  ate  ^auptfaH  ifl)  bie 
ber  iage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinien  ηίφί  alle  einer« 
ta>  geme^afilia>n  ©uröf$nitt$  ·  9>unft ;  fo  jeige 
$err  l'^uilier,  baß  ^φ  biefer  S«H  ganj  leidjt  auf  ben 
ttor^ergebenben  juriif  bringen  laffe.  ©κίΐίφ  ne&me 
man  in  ber  Sbene,  in  meldjtt  bie  ber  iage  ηαφ  gege# 
fcenen  fünfte  liegen,  irgenb  einen  9>unft,  unb  gieße 
buw&  benfelben  9>arallelen  mit  allen  biefen  iinien.  Die 
?>erpenbifel ,  bie  man  »on  irgenb  einem  9>unft  biefec 
€bene  auf  bie  ber  iage  ηαφ  gegebenen  iinien  fällt,  finb 

•  - '  l  5  bie 
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bie  Summen  ober  bie  Unfe^iebe  ber  SJerpenbifef ,  bfe 
*wan  t>on  bem  nemHφen  pantt  auf  bie  gezogenen  φαναί* 
(elen  fallen  tann ,  unb  ber  Entfernungen  tiefet  iejfem 
fcon  ben  ber  iage  ηαφ  gegebenen  iinien«  ·  φα  nun  tiefe 
Entfernungen  befidnbig  gletφ  gro§  bleiben;  fb  tfl  bie 
Summe  ber  Stedjtefe,  bie  entarten  fmb  jnxföen  ben 
auf  bie  ber  iage  ηαφ  gegebenen  geraben  Linien  gefällten 
$Perpenbi£eln,  unb  jrotfe^en  eben  fo  t>iei  ber  ©reffe  ηαφ 
gegebenen  geraben  iinten  /  um  eine  befHnbtge  ©roffe 
ferfdjicfcen  t>on  ber  Summe  ber  ^ϊeφίefe/  bie  jtoifä)?ft 
(ben  biefen  ber  ©reffe  ηαφ  gegebenen  iinten ,  unb  jme* 
feben  ben  auf  bie  gelegenen  ^araüefen  &on  eben  bem 
53unft  gefällten  5>erpenbtf ein  enthalten  pnb.  3fi  bafcee 
bie  erfle  Summe  gegeben  ;  fo  tfi  e$  bie  jmenfe  au$* 
9Jfttf)tn  berührt  ηαφ  bem  tx>rf)erge§enben  3aü ,  ber 
§>unf£,  aus  bem  bie  9>erpenbtfel  gefaxt  jmb,  eine  Der 
läge  ηαφ  gegebene  gerabe  «nie. 

J&err  P£uilter  jie^t  nun  ηαφ  weiterer  ©ttmiffung 
biefe$  5°fte  aus  allem  ©teerigen  ηοφ  einige Solgerun* 
gen/  wn  benen  ιφ  bie  jmet?  erfien  f)ie£er  fe$e: 

ι  ·  2Benn  eine  beliebige  %tja(>(  geraber  linien  ber 
{age  ηαφ  auf  einer  €bene  gegeben  iß;  unb  wenn  in  ber 
'  ttemii^n  Sbene  anbere  gerabe  iinten  ebenfalls  in  belte« 
-Kger  Enjafcl  ber  iage  ηαφ  gegeben  finb;  fo  ifi  (wenn 
«mber*  ber  Orr  beßtmme  ifi)  eine  gerabe  itnie  ber  Ort 
'ctler  fünfte  oen  ber  33ef$affen£eii,  ba£,  roenn  man 
CM  einem  berfelben  auf  alle  ber  tage  ηαφ  gegebene  Ii* 
nien  9>erpenbife!  faUt,  bie  Summe  ber  9ϊeφtefc^  bie 
'3n)ifφen  ben  f)erpenbifefn,  bie  auf  bie  erfien  geraben  Ii* 
'nien  gefallt  »erben,  unb  jrot^en  eben  fo  t>te(  ber  ©reffe 
'ηαφ  gegebenen  ί inten  enthalten  fmb,  ju  ber  Summe 
fcer  9te$tefe ,  bie  jmt^n  ben  auf  bie  jwei^e  gerabe 
'liniert  gefällten  9>erpenbifein  unb  yoifäen  eben  fo  tnel 
ter  ©roffe  ηαφ  gegebenen  geraben  iinien  enthalten  fmb, 
'ein  gegebene*  iBer&dltnip  £oft     $>er  2>en>eis  biefes 
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Sufbjw  ίάβί  (ΐφ  ieid^e  jtnbeu ,  unb  eben  fo  t)on  bem  foif 

"  %  ®enn  in  einer  (£ben£  eine  beliebige  2faja$f  ge- 
raber  iinien  Der  (St  offe  tmb  iage  ηαφ  gegeben  ί|ϊ;  fo  if{ 
eine  gerabe  ilnie  ber  Ort  t>on  ben  ©djeifeln  Don  Qvetp 
efen,  beren  Summe  gegeben  ijt,  unb  welche  bie  gege« 
$enen  geraben  iinien  juOrunblinim  i;oben»  fyemit  tfl 
37, 1.  <£fem*  allgemeiner  gemadj>ft 

"  **  ·    »·»*·»*·  '  >       t  " 

1)06  bieder  angeführte  I*  ^uiiierfcfie  93erfa$ren 
ftfjeini  Dor  bem  @imfonfdjen  bebenrenbe  SBorjuge  ju  $α· 
ben,  ifieife  in  ber  ietcbtigfeii  ber  ganzen  S3e()anblung; 
tfceife  m  ber  Wigemeinfceit,  womit  bie  nemi  id)e  2lußd* 
fimg  unmittelbar  auf  jebe  beliebige  Hn^aty  gegebener  iu 
nien  anwenbbar  ifl,  ftoft  bq£  ηαφ  ©imfons  Sßerfafj- 
reri  ber  $atl  »on  einer  gewiften  Tfnjafcl  Don  iinien  im- 
mer exfi  auf  bie  mp  €in$  geringere  2injafcl,  i$nb  fo,fotf 
bfe  enbltd)  auf  nur  2  iinien  f>erabgebrad;t  werben  mu£ ; 
cnMicb  aud;  ηοφ  burd;  bie  Tire,  wie  ber  gatt,  in  wel- 
tfern bie  ber  iage  nad)  gegebenen  iinien  feinen  gemein* 
,$afilicfcen  φηΓφ{φηί(ί  fcaben,  auf  ben  «rflen  juruf  ge« 
,prad;t  wirb*  wo  fte  einen  §aben  , 

·*·**·.*.  .  * 

30.  β  α  j. 

SBetttt  aus  einem  $>unff  an  eine  ber  fage'  ηαφ  ge* 
S^ene  gerabe  iinie  jwei>  gerabe  iinien  unter  gegebene« 
SBittfeln  gebogen  werben,  unb  bie  ©rufe,  we^e  auf 
ber  ber  iage  ηαφ  gegebenen  itnte  jwifd;en  ben  gejogeneu 
iinim  unb  einem,  ober  jwep  gegebenen  fünften  abge- 
feilten fmb,  ein  gegebenes  $8cr§älrmg  unier  einanber 
f)aben;  fo  beruhe  ber  9>unf(,  auö  wel*em  bie  jwet?  ii* 

&ψ$*η  worben,  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe 
Jime, 

Fig. 


,...'·:  .:  .  ■:     ·   Fig.  4$.  »·    .V  '  .·  ·  ' 

ι.$αΟ.  ©enn  ©η  $unft  gegeben  i(h  ©sftyn 
*u$  bem  9>unft  Α  an  bie  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerate 
Knie  BC,  auf  welcher  bec  $mH  D  gegeben  i#>  μοφ 
gerabe  iinien  AE,  AF  unier  ben  gegebenem  £Binf ein 
AED,  AFDgejogen,  unbbaa98er&almt{|t>on  DE  jn 
DF  f^e  gegeben ;  fo  berührt  ber  5>unf t  Α  eine  ber  ia# 
«αφ  gegebene  gerate  iime.  $)enn  ,  »eil  ba$  (Berfcatt* 
nifj  \>on  DE  ju  DF  gegeben  tjl;  fo  ifi  αυφ  ba$  QSer&att« 
*m£  *en  DE  ju  EF  gegeben  (6.  350/  «wilW 
JDre^ef  EAF  ber  ©attung  ηαφ  gegeben  ifl  (43·  &)? 
fo  ifl  baö  98erf;aftnr|}  Don  EF  ju  EA  gegebe«-;  a!fo  ijl 
(9.  ©.)  bas  0&erf)altmß  bon  DE  ju  Ε  Α  gegeben,  tinb, 
ηκιΓάιφ  ber  SBinfel  DE  Α  gegeben  ifl;  fo  φ,  ϋΑηοφ 
gejogen ,  ba$  3Drei>ef  DE  Α  ber  ©attung  ηαφ  gegeben 
(44,  330;  unb,  »dl  ^unfi  D  fl^i>en  ijlj  fo  4(1 
DA  ber  iage  ηαφ  gegeben  (3  a.  ©0· 

«  * 

•  ·  *  ■ 

.  .  '  Äompöfitiott.   .     \  : 

man  neunte  auf  ber  linieBC  irgenb  $»er>  fünfte 
G,  Η  fo,  bag  DG  ju  DH  in  bem  gegebenen  HJer^aft^ 
tt$  fepe;  aus  biefem  jie&e  man  GH,  HK  unter  ben  ge- 
gebenen 5Binf ein ;  bunt)  bie  tymt te  D,  Κ  jtefce  man  bi* 
gerabe  {inte  DK,  unb verlängere  fie  ηαφ  belieben;  fo 
wirb  big  ber  gefugte  Ort  fepn.  ©enn  man  jiefce  aui 
irgenb  einem  ^unff  Α  auf  berfelben  an  BC  bie  geraten 
iinien  AE,  AF  mit  KG,  KH  gl^iauffenb ;  foiffM: 
DG  =  (DA:  DK  ==)  DF :  DH,  unb  bermedtfelt  DE: 
DF  =  DG :  DH,  b.  u  in  bem  gegebenen  58erfca!tt# 
S)iefe  ftompofition  ifl  etmasfurjer,  atebtejettige,  toA* 
d;e  man  ftnben  routbe,  wenn  man  genau  ber  Tinatyf* 
folgte.   <£6  gcfc^ie^i  big  öftere,  trenn  man  eine  gerate 

iinie  ben  ber  Äompofition  brauφen  fann,  bie  man  Μ 
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t>«  Hnafyfe  ηοφ  nid&f  broud)«n  tmrfie,  »ie  fct<t  hie  ge« 
rate  «nie  DK.  . 

-  -  . 

;     Fig.  45·  b-  i 

3/  5αίί*  ®emt  a  fünfte  gegeben  finb,  (£*  feijen 
bie  fünfte  B,  G  gegeben ,  au*  Α  merben  an  BC  bie  ge* 
raben  iinte^  AE,  AF  unfer  ben  gegebenen  ®  inf ein  ge« 
jogen  #  tmb  e$  fetje  ba$  93er()dlfni|3  von  BE  ju  CF  gege» 
ben,  Sfceil  alfb  bie  fünfte  B,  C  gegeben,  unb  auf  ber 
itnie  BC  bie  fünfte  E,  F  fo  genommen  ftnb,  baß  ba$ 
93erl)altniß  ton  BE  ju  CF  gegeben  ifi;  fo  ifi  ein  anbe« 
rer  ψηηΗ  D  gegeben,  fo,  baß  baö  93er&alf  ni£  t>on  DE 
}u  DF  bem  gegebenen  gleich  werbe»  9Ran  nefcme  nem« 
ίίφ  DB  jit  DC  in  bem  gegebenen  QSer&dlimß  *on  BE 
ju  CF-,  fo  &at  (i  2,  5·  ff.  ober  19,  5·  ff.)  DE  ju  DF 
bae  nemlicfce  gegebene  9Ber$altnif?»  Unb,  toeit  BC  ge« 
geben  ijij  fo  ί|ϊ  ber  5>«nft  D  gegeben,  alfo  bentyri  bec 
5)unft  Α  ηαφ  bem  t>or^erge^enben  Sali  eine  ber  iage 
ηοφ  gegebene  gerabe  iinie,  Unb,  t»enn  man  ben  $unft 
D  finbei ,  roie  gefage  roorben,  BC ,  CG  unter  ben  gege* 
benen  ffiinfeJn,  unb  burdj  bie  fünfte  D,  G  bie  geräfee 
iinie  DG  jie^t,  unb  verlängert;  fo  wirb  biefe  ber  ge« 
fuc^fe  Ort  fepm  ©enn  man  jie^e  au*  irgenb  einem 
9>unft  Α  auf  berfelben  bie  iinien  AE,  AF  mit  BG,  CG 
9^(auffenb ;  fb  wirb,  wie  beryn  vor^erge^enben  Sali 
eroiejen ,  baß  DE :  DF  =  DB :  BC  fepe.  Älfo  ifl 
Κ  5«ff*  obat  ii,  5·  €·)  BE:  CF  ss  DB:  DC,  b.  U 
in  bem  gegebenen  iöer^aUnißv 
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Fig.  46, 

SÖentt  au*  einem  9>urtFf  G  an  jfoet)  ber  fdge  ηόφ 
jegebenen  geraden  iintett  AB,  Cl>  jroet}  gerabe  ifaiett 
GH,  GK  unter  gegebenen  ©infyfn  gejogen  werben, 
tmb  bt*  6f  ufe  EH,  FK ,  roelcbe  auf  ben  6er  iage  «<*Φ 
gegebenen  itmen  giDiftyen  gegebenen  fünften  E,  F,  unt) 
jimfcfyen  tiefen  gezogenen  l inten  abgefdjftitteft  ftttb#  ritt 
gegebene*  (Ber^altntß  unter  einander  £aben;  fb  berührt 
ber  g)unft  G,  au*  jüe^em  tue  Knien  gejogen  fmb,  eine 
tot  tage  ηαφ  gegebene  geräbe  iinie» 

Fig.  46.  ä* 

I 

Ϊ.  $afl.  SÖenn  bie  ber  iage  ήαφ  gegebenen  gftd* 
ton  itnten  gieid&iauffen.   <**  fetje 

1)  EH  =  FK  ober  ba*  gegebene  9Ser£äifm§  ba* 
(Bereinig  ber  eitityeib  9Λοη  jief)e  EF,  MK.  ®etl 
nun  bie  fünfte  E,  F  gegeben  ftnb ;  fo  l|i  EF  bet  iage 
imb  ©rifle  ηαφ  gegeben*  9ϊαφ  b*r&otaa*fejurtg  aber 
ftnb  EH,  Fk  ffleid),  uttb  gίeiφtouffenb ;  alfo  ftnbs  απφ 
EF,  HK;  fofgltcb  tfl  HK  ber  ©roffe  näd)  gegeben* 
Ser  ©tnfel  KHB  aber  tfl  gf^  bertt  ebenen  FEB, 
unb,  ηαφ  ber  93orau*fejung  ijlBHG  gegeben,  alfo  i)l 
ber  SBinfei  KHG  gegeben*  Cben  fo  ι(ϊ  αυφ  ber  SBBttn 
fei  HKG  gegeben J  alfo  tfl  ba*  £)ret?ef  GHK  ber  ©at* 
iunj  ηαφ  gegeben;  nuh  tfl  KH  ber©r6jfe  ηαφ  gegeben, 
folglich  auefc  HG.  Seil  alfo  au*  bem  9>unfe  G  an  bie 
iage  ηαφ  gegebene  gerabe  itnie  AB  eine  ber  ©rdffe 
nadj  gegebene  gerabe  linte  GH  unter  etft*m  gegebenen 
SBinfel  G  HB  gejogen  ifl;  fo  beruht  ber  5>unft  G  eine 
kr  iage  ηαφ  gegebene  mit  AB  g^iaujfenbe  itnie  ηαφ 

tan  aojlert  ©aj,      *  s  ; 

» 

..«·....  . .  ,       >  · 


ÄompoftHom 

99ϊαη  jiefce  EF,  tmb  EL,  FL  unfer  ben  gegebenen 
SBinfeto,  biefe-bepbe  Linien  begegnen  etnanber  in  L; 
ίικφ  L  jie^e  man  LG  mit  AB,  CD  gίeίφlau{][ enb ;  fö 
roirb  LG  ber  gefucfae  Ort  fepn*  3)enn  au*  trgenb  ei* 
nem  9>unf ί  G  auf  berfelbenr  jiefce  man  an  AB,  CD  iU 
geraben  iinjen  GH,  GK  mir  LE,  LF  giei$fauffenb ;  fo 
ijl,  weil  bi*  Siguren  ELGH,  GKFL  jpellgrmme  finb, 
EH  8'«Φ  LG,  b,  u  glei*  FK.  . .  -  .Λ 

Fig.  46.  b. 

9«  €*  fe?e  ηιφί  EH  =  FK,  ober  bai  gegebene 
fBerfcaltmg  fet>e  ηίφί  baöiBer&ältnig  ber  ©leid^eif;  unb 
ba*  übrige  bleibe,  n>ie  r>ovfyn.  €ö  begegne  GJC  ber  fr 
nie  AB  in  L,  unb  man  jief;e  FM  an  AB  mir  GK  gleidy 
lauffenb*  ©eil  nun  FK,  ML  gleid)  ßnb,  unb  ηαφ  ber 
58orau*fejung  ba*  ©erfcaltnifc  *on  EH  ju  FK,  gegeben 
ifl;  fo  ifl  ααφ  ba*  gSer^alrnig  t>on  EH  ju  ML  flege» 
ben ;  e*  ifi  aber  bie  iinie  FM  ber  iage  ηαφ  gegeben, 
benn  fte  ifl  aus  einem  gegebenen  $untt  F  auf  einer  Der 
läge  ηαφ  gegebenen  geraben  tinie  CD  unter  einem  ge* 
gebenen  5Binfel  gejogen  (33.  £>.)/  unb,  weil  αιιά)  Aß 
ber  tage  ηαφ  gegeben,  ifl ;  fo  ifl  ber  9>unft  Μ  gegeben» 
2Beil  alfo  2  fünfte  Ε,  Μ  auf  ber  geraben  iinie  AB  ge* 
geben  ftnb,  unb  an  biefe  iinie  bie  imien  GH,  GL  unter 
gegebenea  QBinfeln  gebogen  finb ,  unb  bie  ©füfe  EH, 
ML  ein  gegebene*  93er&d(tnif*  unter  einanber  fcaben ;  fo 
berührt  ber  $>unf  t  G  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerate 

iinie- ηαφ  bem  2ten  $a%  be$  »or&erge&enben  ©aje*. 

■ 

Äompofttion. 

Hut  bem^unft  F  auf  fcer.bec  tag«  ηαφ  j}<ge&<n« 

geraben  iinie  CD  jiefce  man  <m  fcie  anOere  &er  iage  ηαφ 

gege« 
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Sythen*  wabe  ünie  AB,  bte  gerabe  {(nie  FM ,  unter 
einem  SÖinfei  gleicfj  Dem,  Den  Die  an  ju  jie&fnbe 
iinie  mit  CD  einfd)lieflen  foll ϊ  unb  nun  pnbe  man,  n>ie 
betj  bem  2ten  5<*Η  *>e$  t>ör§erge§ent>en  ©aje$  gejeigt 
warben,  eine  gerabe  iinie  NO,  fe,  bag,  rotunmanau* 
irjenb  einem  9>unft  berjeiben  an  bie  gerabe  iinie  AB 
jn>«V  gerate  iinien  unter  ben  gegebenen  ® inPein  jie£f, 
bie6tufe  EH,  ML,  roelcfce  jn>ifd)en  ben  tyuntten  E, 
M,  unb  ben  gejogenen  iinien  abgefd)nitten  finb,  ba* 
gegebene  93er(jdUmß  unier  einanber  fcaben;  fo  mirb  bie 
imie  NO  ber  gefud;te  Ort  ferjn.  Denn  aus  trgenb  ei- 
nem 5>unfr  G  auf  berfeiben  jiei>e  man  an  Aß ,  CD  bie  · 
iinien  GH,  GLK  unter  ben  gegebenen  ©infein. 
jtob  a(fo  nad>  ber  OJerjeidmung  LK,  FM  gieid)lauffenbA 
imb  weü  EH  ju  ML  ba$  gegebene  8?er§aitmß  fcat,  unb 
ML  £(eid>  tfi  FK ;  fo  $af  αιιφ  EPfju  FK  ba$  gegebe, 
tte  <Öerfcaitni^ 

II.  gaO.  2Benn  We  ber  iage  nad;  gegebenen  ^e« 
toben  iinien  einanber  fdjneiben,  (E$  fcfcneifren  einerntet 
bie  ber  iage  nad)  gegebenen  iinien  AK,  CD  in  bem 
9)unft  ß,  unb  unter  gegebenen  2Binfein  fepen  an  biefel« 
be  öie  geraben  iinien  GH,  GK  gebogen ,  bie 

;  Fig.  46.  c. 

i.  mit  CI>;  AB  gieidjiauffenb  fenen,  unb  bie  Stufe 
HE,  KF,  roeldje  jioifc^n  ben  gejogenen  iinien  unb  ge* 
9^inen  fünften  E,'F  obgefdjnitten  finb,  l^aben  ein  ge» 
geben«  i8er&attni(j  unter  einanber.  ©Jan  ergänze  baff 
Pfligrm.EBFM,  unb  GK  begegne  ber  iinie  EM  in  N. 
2>et'|  nun  EH,  KF  gfeid)  (inb  GN,  NM,  unb  berBin- 
M  MNG  gegeben  ifl;  fo  iji,  bie  gerobe  iinie  MG  ge» 
ΙΗ<η,  baa  ©renef  GMN  ber  ©aftung  nachgegeben, 
(4*.  Φ.)  affo  ifl  ber  SBinfei  NMG  gegeben ;  nun  ifi 
Ms  iage  »on  EM,  unb  ber  9>unft  Μ  gegeben;  alfo  ifl 
gerabe  i  inte  MG  ber  iege  nad)  gegeben  (3  2 ,  SD.). 
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©ieÄontpöfitran  erhellt  b<m  feibffc  8Wan  «rganji 
ytitnlid)  ba*  |>rllgrm  BM,  neunte  OE  Ju  EM  in  bem 
gelbem  £?erfcdlinij|,  unb  bie  iinie  MO ;  fonrtrt> 
triefe  ber  gcfucfcte  Ort  ftyn»  ©enft ,  man  }te$e  au*  ιγ· 
genb  einem  ftonft  G  auf  berjelfcert  He  geroten  Hnien 
GH,  GK,  tote  gefagt  worbenj  fo  if*  GN:  NM,  t>#  u 
EH  :  FKd=  OE  t  EM,  in  be m  gegebenen  ©fr« 
•$altm£.  : 

Fig.  46.  d.  k. 

♦ » 

*.  ©3  fegen  ηίφί  beybe  gejögene  Anten  mii  ben  fc«? 
tage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinfen  β(Ηφ(αυ|ΐ?^ ,  unb 
ba$  übrige  Weibe ,  wie  wrfctn*     SBenn  -eine  ter  ge* 
$ogenen  iirtfen  GH  mit  einer  ton  ben  ber  iage  ηαφ 
-gegebenen  iinien ,  j.  33·  mfc  CD  gleic^ianffenb  iji;  fo 
j*e£e  man  buK&  ben  gegebenen  ^wnft  F  «nf  ber  iinfe 
-CD  eine  mit  ber  ahbern  ber  tage  ηαφ  gegebenen  iiui« 
AB  gfetc^lauffenbe  iinte FL;  tfl  aber  feine  ber  gejog*«' 
*eu  iinien  GH,  GK  mit  einer  bon  ben  ber  iage  ηαφ  ge- 
gebenen graben  iinien  g(ri$fauffenb$  fo  jtehe  man,  auf 
toekfcer  ber  gegebenen'  t inien  man  tbitt,  j.  93*  auf  CD 
fcur'c&twi  gegebenen  |>un(t  F  eine  itpt  ber  anbern  bet. 
Jage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinie  AB  gfeicfytoujferibe  Η· 
nie  FL,  unb  FL  begegne  fti  be^ben  Satten,  ber  an  CD 
gejegenefi  iinie  GK  in  bem  9>unft  L.        ift  aljb  FL 
ber  iage  ηαφ  gegeben  (31*  SD*)j  unb,  roeü  in  bem 
Dreye!  FKLbie  SBinfel  KFL,  FKL  gegeben  fmb;  f» 
tfi  b<*$  <8er|jdlintf$  bon  KF  ju  FL  gegeben,  ηαφ  bet 
iöorauöfejung  aber  ifi  ba$  ©erfcäftmg  bon  EH  ju  Fit 
gegeben ;  alfb  ί(ί  (9.  £).)  awt)  bas  g&er&äftnif)  bon  EH 
ju  FL  gegeben»   QJJetf  alfo  an  2  ber  iage  ηαφ  gegebe«  - 
ne  5>arattel#  iinren  AB,  FL  jmep  gerabe  i inien  GH, 
GL  unter  gegebenen  2B infein  gejogeu  fmb ,   unb  bie 
©tufe  EH ,  FL ,  tie  jmifφen  ben  gezogenen  iinien  unb 
ben  auf  ben  parallelen  gegebenen  fünften  E>  F^abg^ . 
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färntfert  fmb,  ein  gegeben«  93erf)dfftri§  unter  einanber 
§aben;  fo  berührt  ber  tyimtt  G  eine  ber  iage  ηαφ  ge« 
geben«  gerabe  «nie  ηαφ  bem  ifien  *or§erge(jenbett 
Satt»  ν  >■  ■ 

ftompo  fiiioiu 

ifo  fetje  ba*  gSerfjaitnij?  Don  FM  ju  FN  gieid> 
fcem  gegebenen  OJerfedfofiig,  nfe^es  nemlicfc  bas  ©ruf 
auf.  ber  iinie  AB  ju  bem  ©ruf  auf  ber  Utife  CD  (jabert     *  \ 
foff,  unb  burd)  ben  9>*mft  Ν  jiefje  tnan  NO  mit  GK 
gletölAuffenb ,  bu^  F  aber  jte&e  man  FL  mit  AB 
gleicbiaujfertb ,  unb  FL  begegne  beritnie  NO  in  Ο;  v 
unb,  \>ermitte(ji  beö  *or&erge§enben  $aü$,  finbe  man  bie 
Jinie  GP,  fo,  baß,  wenn  man  äuö  irgenb  einem  ψηηΗ 
Iberfelben  <i  Die  geraben  iinien  GH,  GL  an  bie  ?>ara(* 
telen  AB,  FO  unier  ben  gegebenen  QBtnfein  jie£t,  bie 
©rffe  EH,  FL,  roeldje  jroifcben  tiefen  gezogenen  ifaieft 
unb  potfd)en  ben  gegebenen  Pmfien  E,  F  abgefc^niefert 
jinb,  eben  baö  ©erfeäffmß  unier  einanber  feaben,  mef*  > 
$es  FM  }U  FO  $at;  fo  roerben  eben  biefe  iinien  GH, 
GL  auf  AB,  CD  bie^tufe  EH,  FK  fo  abfφneίben,  ba£ 
biefe  *b)m  bas  ©erfcalmif*  unter  einanber  fcaben ,  mei*  - 
$eö  FM  ju  FN  gaf.     JDenn,  weil  ηαφ  ber  ©er? 
}eiφmmg  * 

EH  :  FL  =  FM :  FO 

:  FL:  FK       FO:  FN  · 

fo  ijl  gieicbformig  (ex  aequo)  EH :  FK  =  FM :  3PN.  - 

<Sφoofen  fugt  biefem  J0rt,  Ut)  bem  5αίί,  wo  bie 
ter  iage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinien  unrcr  einanbec 
gleid;l<!uffen ,  folgende  SSemerfung  bei?,  ©♦  249  feiner 

Exercitationum  Mathematicarum :        ij}  jroar  bie* 

»fer  (Saj  allgemein,  unb  fmbet  (Statt,  rote  groß  αυφ 
tJbit  Tinja^  ber  9>arattel « iinien  fetjn  mag,  in^mifc^ert 
»feiert  ίφ  e6  &οφ  für  berSWu&e  roertjj,  ber  t>oüfianbi. 

SR  2  „gern 

ν  . 
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»gern  ©iftwiefung  wegen  foigente  Operation  bei  §ufe- 
»jen.w    hierauf  giebt  er  eine  'Älgebraifäje  Operation 
<m,  rermitteifi  welcher  er  ten  Sa§  in  tem  Sali  t>on  3  1 
graben  iinien  ju  beircifen  glaubt.    Hüein  frier  fiel  er 
oftenba^r  in  einen  groben  ficfyln  /  worein  er  fcurd)  leine 
niM  genau  genug  angeftelfte  9ie<fm:ing  verleitet  wurte, 
la  er  nemlidfj  feine  Ttufmerf famfeit  me£r  auf  tie  £eid)m 
fces  Äaiful*,  al$  auf  tie  θαφβ  fdbji  rid}rete.  Denn, 
n>enn  αιιδ  einem  Punft  an  3  ter  iage  ηαφ  gegebene 
gerate  parallelen  3  gerate  itnien  unter  gegebenen 
Sötnfeln  gejogen  werten ,  unt  tie  Stufe,  weld>e  auf 
ten  parallelen  jwtfdjen  gegebenen  fünften  unt  jaufdjen 
fcengejogenen  itnien  abgefijnirten  werten,  ein  gegebe» 
ne$  Q3er&alrni£  unter  einanter  §aben;  wer  fiefjt  ηίφ£ 
(ο^ίφ,  ta§  tiefer  Punft  |φοη  wegen  2  aufgetaute 
^trt  gejogeuen  iinien  eine  ter  Jage  ηαφ  gegebene  gerate 
Jinie  berühre,  unt  tap  ter  nemliφe  Punft  wegen  einer 
ton  tiefen  2  iinien  >  unt  wegen  ter  triften  ηαφ  eine 
entere  ter  tage  ηαφ  gegebene  gerate  iinie  berühren 
muffe  (tenn  auflfer  $u}dttigen  tlmflänten  wirt  tie  lejrere 
mit  ter  erjiern  ηίφί  einerlei?  fei^n),  ta§  alfo  tiefer  Pun?t  N 
gegeben  ferje,  unt  ter  (805  feinen  Ort,  (entern  eine 
Tiufgabe  enthalte.    2Benn  aber  mefcr  als  3  Parallelen 
ter  tage  ηαφ  gegeben  jmb,  fo  ir  irD  (aujfer  unter  jufdl* 
ligen  Umjidnten)  fein  Punft  gefönten  werten  fonnen, 
ter  tem  »erlangten  eine  (Genüge  Litfete.  ©φootett 
aber  geriet^  taturφ  in  tiefen  ^rruun,  weil  er  nicht 
bemerfte,  ta£  tie  gerate  iinie  CD  tie  bet>  if;m  turφ 

tie  3*ίφ*η  - — ' —    ausgetruft  ifl,  αυφίΜτφχ  — a 

auögetriift  werten  fonne:  fyatte  er  tijj  getfcan,  fo  fyattt 
er  eine  Weisung  ergaben,  i.\  wekfcer  nur  eine  von  ten 
unbefannten  ©reffen  χ,  γ  eml;aimi  gewefen  wäre. 
€ben  tiefen  aus  ter  nemlidjen  Üuelle  ^eiflieflenten  3Φ 
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(er  meieret  er  noümafyen  fiir  ben  $aü  ,  m\m  bie 
beiden  ber  iage  ηαφ  gegebenen  geraten  hinten  ftd> 
(φη*  tberu  fc  ,  - 


€$  fciieini  übrigens  biefer  ©aj  ben  Tfpoffomföett 
t>on  fpdterer  $aub  beigefugt  ju  fetjn*    ©enn,  er  tji 
nur  fe^r  wenig  Den  fr  cm  2  aßen  uub  2  3j}en©aj  t>erfd?te« 
ben.    35enn ,  ei  fepen  an  bie  geraben  iinien  AB,  CD 
bie  jroep  iinien  GH,  <jK  unter  gegebenen  5Binfeln  ge* 
jogen,  unb  bie  @tufe  HE,  KF  bie  auf  ben  gegebenen 
iinien  jttufcfjen  gegebenen  fünften  E,  F ,  unb  jroifcbert 
ben  gezogenen  Iinien  abgejäjnitten  fmb,  §aben  ein  ge* 
gebene*  5?er^dltnig  unter  einanber,  unb  man  erganje 
bie  gMlgrmme  EHGL ,  FKGM;  fo  fiub  folg^  EL, 
FM  ber  iage  ηαφ  gegeben,  unb  uberbifj  fmb  and)  bie 
SBinfrf  betj  L,  Μ  gegeben ,  bie  rtemii^  ben  gegen  über 
jie&enben  bei;  Η,  Κ  Qleid)  fmb*   SBeii  alfo  aus  einem 
5>unft  G  an  bie  ber  iage  ηαφ  gegebenen  iinien  EL,  FM 
jmet)  gerabe  iinien  GL,  GM,  bie  ein  gegebenes  93er$ä(t* . 
m£  unter  einanber  fcaben,  (benn  fie  fmb  ben  iinien  HE, 
KF  gleid))  unter  gegebenen  SBinfeln  gejogen  jmb  ;  fo 
berührt  ber  $)unft  G  ηαφ  tem  2  2fien  ober  2  3ffrn  Saj 
eine  ber  tage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinte.  3nin>ifct>en, 
n>e;l  biefer  Saj  boφ  bei;  φαρριιβ  t>orfommt,  gab  ιφ 
if>m  eine  eigene  2(iiftö|ung,  unb.fejie  i(;m  ben  3c(ien 
6aj  vor,  ber  bei;  gtappue  ηίφί  toorfommt* 


I.  Satt,  i,  ©er  ^unft'IL,  buvd>  weίφen  bie 
mit  AB  g^lauffenbe  iinic  LG  ge&f ,  roirb  leid)t  be* 
(limmt.    €$  ijl  Μηιϋφ  in  bem  ©repef  LEF  bie  * 

SÄ  3  ©eite 


Fig.  46.  f. 


S5  c  r  c  φ  η  u  π  9. 

Fig.  46.  a. 


Ii, 


Digitized  by  Google 


183  ■  ■   ■  ■ 

@«i(e  EF  wbß  ix«  biijben  anitiflenbtn  SßJrafd»  <$ 

I 

Fig.  46.  b, 
».  3n  ben  Sretjef  EFM  fmbei  nw» 

«tan,  »te  in  bem  ztm  5«a  bes  3  offen  Sa  je* 

_EM1EH  . 

FK— EH 

g>tB  _  EH.cotang.GKC-PK.cotang.GHA 
Wwng.viiSi)  FK — EH  * 

I 

Fig.  46.  c. 
H.  3o&  1.  $a  bei»  3>o?rf  Ε  MO  φ  EM  =BF 

BF  EH 

gege&en.,  unb  EO  =  —φ^ — ,  unb  ter  ewgrjtyioffe* 

ne  SSinfel  MEO  glefcfc  bem  gegebenen  SBtnftl  ABC, 
eifo  fintef  mon  ί€ίφ(  ba$  übrige*  l 

Fig.  46.  d.  e.1 

a.      iß  KF :  FL = fin.  KLF :  fin.  LKC 

unb  EH :  KF  =      EH  :  KF  

•  &ί&Ι(φ  EH  :  FL  ==  EH.  fin.  KLF  :  Κ  F.  fin.  LKG 

tmb  fo  ift  tiefer  Sali  auf  ten  Iffcn  Satt  g*bracfct. 

3Benn  aus  einem  ^)unft  Α  ön  jma>  ber  fcge  ned) 
gegebene  getobe  freien  BC,  ΏΚ  jwn  gerdte  limen 
AF,  AG  unter  gegebenen  ©infein  gebogen  »erben,  unb 

fca$  dietyet  GAF,  nKldje$biefe  #men  «njtyicjfen ,  ei» 

nem 
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jwn  gegebenen  SXoum  gleid)  ifi;  fo  beruht  bet  $unft 
Α  ein«  fcr  ia$e  ηαφ  gegeben?  aerobe  iini.e» 


u        S&enn  b*r  9>unf f  Α  jnnjföen  ben  9>aral# 
Wen  liest»   <E*  begegne  AG  ber  iinte  BC  in  Dem  9>unf t 
H,  fp  tjl,  ipeiltw  53  in  fei  A<5D  gegeben  tj},  ber 
gleiche  AHF  ebenfalls  gegeben  ;  es  ijl  aber  αηά)  ber 
SBinfel  AFH  gegeben,  mithin  iß  tat  $rcpe  AFH 
feer  ©ammg  ηοφ  gegeben  (43.  Φ·)/  alfo  tjl  bas  93er*  , 
fcaltnifT  t>on  AF  ψ  AH,  ober  ba$  (Cer^aknif  be$  9ie$fe 
*f*  GAF  ju  bem  9ied?tef  .GAH  gege^n;  ηαφ  ber  flßor» 
Wöfoung  aber  ijl  t}a$  2K«tyet  GAF  gegeben ,  alfo  ift 
<Μφ  bae  Siedjtef  GAH  gegeben;  unb  tpeil  bie  gerabe 
iinte  QU  ber  ©rofle  ηαφ  gegebeji  ifi  (35,  $).)/  fo  iff 
,<ιιιφ  GA  ber  ©roffe  ηαφ  gegeben  (86·  3X)>  #  Φ  öbes 
aueb  ber  Sßinfel  AGD.  gegeben ,  mithin  beruht  bee 
§)unft  Α  eine  ber  läge  ηαφ  gegebene  gerade  Jinie  ηαφ^ 
km  aojien  <&α^ 

SBeil  aber  $ur  Äcmpoftiion  ei ' *>?erf  »trt,  nepttiefc 
*αφ  φ*  ζ  ba  £  ba$  gegebene  SKec^ieP  GAH  über  ei* 
nem.  ©cuf  t>on  ber  b^r  ©rpflie  nad)  gegebenen  iinieGH 
blieben,  unb  über  bem  andern  ©tuf  ber  tin je  GH 
«fe  ©rgdnjung  be$  »obigen. 9ied;tef $  ejn,  üuatyaf  extid)* 
fet  werbe,  tmb,  roeij  big  (37,  6.  <£♦)  nid)t  gefφc&ea 
fann,  auffer  wenn,  biefer  gegebene,  $aum  GAH  ηίφί  . 
jrojfer  ijl ,  ajs  ba$  £},uabrat  auf  ber  Jgälffe  tejr  iinie 
GH/,  fo  mirb  bir  ört  !?td)fc  imnjey  t>ejjeid)n$t  werben, 
Unnm*  3ft  Begebe^  fKam,  bem  baß  9ν*φίβ£ 
GAF  3ί«φ  fe9n  foll ,  gerabe  t>on  b«.  »efdjqffen^i^ 
bajj  ber  tyimtt  Α  auf  bie  SSRitte  t>on  GH  falle  ,  fo  wirb 
nur  eine  einige  gerabe  iinie'bem.  Ort  ©enuqe  tfcim* 
2>W  $auro  twtu  Jfcr  ger<jb  biffe ^aff^eit  ^ 


Digitized  by  Google 


flnbet  man,  wenn  man  aus  irgenb  einem  f>unft  G  auf 
ber  geroten  iinie  DE  an  BC  bte  grüben  iinien  GH 
GM  unter  -ben  gegebenen  atJinfeln  jte&t;  benn,  wenn 
man  GH  in  Κ  in  jroe?  $Μφβ  Steile  f^etft,  unb  KL 
mir  GM  gleicfclauffenD  jief)C,  fo  wirb  ber  gefugte  Slaurn 
gleίφ  fet^n  bem  5Χίφί66  GKL;  ee  i£  aber  wegen  ber 
5>araüeien  KH :  KL  =  GH :  GM  ;  alfo  ηαώ  ι,  6.  & 
ba$  ^tef  GKH:  9ie*ief  GKL  =  Üuabrat  GH-. 
JXeAtef  HGM  ;  eö  ifi  aber  fea*  9\οφΤ«ί  GKH  'gfeid) 
bem  üuabrat  w>n  GK ,  8·  u  gieid)  bem  vierten  $£fH 
be*  Ünabraw  t>on  GH ;  aifo  tfi  ba*  Regtet  GKL 
3leiä>  bem  werten  $£eif  Dorn  SKecbtef  HGNt 
2)aß  aber  ber  Diaum  GKL  ber  größte  fer>e  im» 
ter  allen  9ie$fef en ,  bte  ί«ηίφ*η  geraten  «nie«  einge- 
f^CeflTen  »erben  fonnen,  »etöe  *on  einem  jti^en  ben 
parallelen  gelegenen  |>unft  Α  an  tiefe  parallelen  unter 
gegebenen  QBinfefn  gejogen  werben ,  erhellet  lexd)K 
SDenn ,  meil  KH :  KL  =  AH :  AF,  fo  ift  baö  SRe*trf 
GKH :  Siebtet  GKL  =  91φ*  GAH :  Stabtef  GAF; 
es  i|l  aber  GKH  >  GAH  (5/  2*  φ) ,  mithin  αηφ 
GKL  >  GAF ;  alfo  GKL  ba*  größte  unter  a'Jen  mog- 
li$en  SRc^tefen-  ' 

Äompofiftott. 

SWan  jie$e  aus  trgenb  einem  9>itnff  G  auf  ber  ge- 
raben  iinie  DE  an  BC  bte  geraten  itnien  GH,  GM 
unter  ben  gegebenen  ® infein,  unb  es  fetje  ber  gegebene 
SXaum  §Uid>  bem  9ίeφtef  Ν  *,  wenn  nun  ber  gegebene 
SXaum  Ν  großer  wäre,  aU  ber  werte  tfceif  bes  9ied)t* 
efs  HGM,  fo  würbe  man  ben  Ort  ηίφι  t>erjei$nffi 
formen,  weil  ber  gegebene  Staum  greffer  wäre,  αί*  ber 
größte,  ber  (ϊφ  berjei^nen  laßt*  6ö  fe^e  mithin  ber 
Svatim  Ν  ηίφί  grofler,  als  ber  Werte  tfcetl  bes  fJi^U 
ef  s  HGM  ;  unb  man  nefcme  ben  (Kaum  Ο  m  eben  bem 
·■·  2Jer» 

ν  ... 
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SSer^difnig  $u  bem  SXöüm  N,  »etiles  GH  ju  GM 

tot;  fP  Φ  dz  «·  €·)  9Kcfttf.HGM:  SXuhtU  GH 
=  Ν :  O  ;  unb,  weif  Ν  ηίφί  qrdffer  tf>,  afe'ber  bierte 
$(x?ilbon  bem  SKedjfef  bon  HGM;  fp  ift  αΐιφσ  ηιφ£ 
g^ffer,  oi*  6er  Sterte  tytil  bon  bem  Quabrai  t>on  GH, 
b.  ή  Ο  ifr  ηίφϋ  griffet,  qtebad  Üuabrae  bön  GK,  i^eb 
(de  ί btff  bie  £ä!fie  ifl  bon  GH ;  olfo  fdtm  man  über 
wem  @nif  bort  GH  ein  9te$cef  glei^  Ο  U tyieibm} 
fo,  bog  feine  ©rganjung  auf  bem  anbern  @tuf  ber  iinie 
GH  ein  Üuabraf  wirb  (ag/  6.€?0;  man  e£ue  bt£,  imb, 
ei  fepen  Α,  λ  bie  9>unf  f  e  ,.  bte  an  roekfje  ba*  auf  einem 
@cuf  t>on  GH  betriebene  ^?fef  βφ  erfireft,  fo  roer^ 
ten  bie  buwf>  biefe  6epben  ?)unPfe  mir  ben  bepben  φα* 
rotteten  ebeniaüe  gl^lauffenb  gejogenen  iinien  AP,  αττ 
6er  geß^te  Ort  fetjn  b,  t.  n>enn  man  aua  irgenb  einem 
§>unft  Α  auf  einer  berfelben  an  BC,  DE  bie  gerabeiUi« 
nien  AF,  AG  mit  GM,  GH  gl^lauffenb  jiefcf,  fo 
n>ir&  ba$  Sfa^tf  GAF  ^(βίφ  fcem  gegebenen  Siaum  Ν 
fetjn.  ©enn,  weil  fRdjtt  GAF :  fRxfytt  GAH  =  (AF : 
AH,  b,  i.  =  GM:  GH  ,  b.  L  ηαφ  ber  58(τ^ίφ. 
nung  =)  Ν :  Ο ;  unb  ba*  Siedjtef  GAH  ηαφ  bejOJer* 
jeid>ttung  9(6ίφ  ifl  bem  SKaum  Ο ;  fo  ift  bas  S^cc^tef 
GAF  gi^  N,  b,  t.  gietc^  bem  gegebenen  «Kaum.  Ί 


Fig.  47.  b.  ·  -  1 
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%οΆ.  9Benn  ber  fPunft  Α  aufferf^lb  ber  φα* 
radelen  liegt + -fo  tt^cXt  man  zottig  bie  nemlt^e  Unaty* 
fi*  unb  tfompofüion  »ermitrelfi  85·  ©·  alfo  jtnbet  #ec 
feine  Stimmung  ©iatf. 
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Fig-  47·  *·  Κ 


5fo  6«?b€  $a»  ijl 

fiAv  ah[  ·'■  <GAX-AF  efin.  AFB:  fln.  A43t> 
GAxAHl     {Staunt  Ν 

««un  tfi  in  t>«n  iffen  $oB  AG  =  GH  —  AH,  mithin 

» 

■*  AH  =f  GH  +  V  iGH'- 

Sur  Den  afcn  5oa  i|l  AG  =  GH  +  AH,  mu$tQ 

AH,_?GHiiiaH-+™g. 

Fig.  48. 

■ 

5Bm*  aus  ritt* m  9>unfc  Α  an  jwetj  ber  Jage  nad) 
gegebene  parallelen  BC,  DE  bie  gerab* η  {inten  AF,  AG 
unter  gegebenen  2Öinfein  gebogen  roerben,  unb  bie 
©umme  ber  über  biefen  iinien  betriebenen  ber  ©at« 
fung  ηαφ  gegebenen  Spuren  gίeiφ  tjl  einem  gegebenen 
SXaum ;  fo  berühre  ber  $)unft  Α  ritte  ber  ia$e  (ΐαφ  ge- 
gebene gerabe  Ifnte» 

1.  Satt.  «Berat  bie  ber  ©αί0ΐη$ηαφ  gegebenen 

giguren  $uabrafe  finb* 

begegne  AG  ber  geraben  iinie  BC  in  Η ,  unb 

inan  errkfcce  auf  AH  ba$  9>erpenbifel  AK ,  nefcme  AK 

gleicb  AF ,  unb  jiefce  bie  iinien  HK,  GK.    2Be«  nun 

Μ  35rei>ef  AFH  ber  ©attung  ηαφ  gegeben  ifl;  fo  ijl 

ba$  iBer^ditniß  *on  HA  gu  AF  ober  AK  gegeben,  unb, 

ba 
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ba  hud)  ber  SBinfel  HAK  gegeben  φ;  fo  tjl  (44.  Φ.) 
tag  DrepeE  AHK  b*r  ©attung  ηαφ,  alfo  ber  SJtnfei 
AHK,  unb  ba*  93fr^lfni§  ton  KH  ju  AH  gegeben* 
9ϊαφ  ber  ©orausjejung  aber  tft  bie  ©utjime  ber  Öua« 
brate  t>on  <jA  unb  AF,  ober  »on  G Α  unb  AK  gegeben  ; 
φ  i|i  ba*  Quaftrat  t>on  GK ,  unb  GK  felbtf  ber  ©rä||e 
ηαφ  gegeben ;  e*  φ  aber  aud&  GH  ber  ©roffe  ηαφ  ge« 
geben  (3,5, 5D«),  alfo  bas  Vßetfyaltqfö'ton  GH  juGK, 
gegeben;  nun  iß  gejeigt  »orben,  ba§  berQBiufel  GHK 
g^ben  fepe;  alfo  φ  ba*  Q?i^^a(C|itg  »ort  GH  *u  HK 

gegeben  (47·Φ·)>  nun  Φ  GH  g*9*l>*n#  <Φ  and)  HK. 
Unb,  ba  gejetgt  »orben,  ba§  ba*  i8erf)dltni§  t>on  KH 
gu  HA  gegeben  fepe;  fo  i|i  HA  ber  ©reffe  ηαφ  gegeben 
(3·  ©.),  unb,  »eil  βηφ  ber  SBtnfel  AHC,  unb  bie 
iage  ber  geraben  iinie  BC  gegeben  ifi;  ,fo  berührt  ber 
9>unfc  Α  eine  ber  tage  ηαφ  gegebene  gerabe  linie  *αφ 
bem  soffen  ©0$. 

3Beil  ab*c  8*«  Äompoftrion  erfobert  »erb ,  ba§ 
man  au*  irgenb  einem  9)unfc  G  auf  ber  geraben  iinie 
DE,  bie  iinie  QH  unter  bem  SBJtnfet  HGD  ^(«ίφ  bem 
gegebenen  QBinfel  jiefce,  ynb  bann  bie  ber  ©rc|]e  ηαφ 
gegebene  iinie  GK  au*  bem  gegebenen  $unft  G  an*  bie 
ber  läge  ηαφ  gegebene  iinie  HK  jiefce,  tve^e*  ηίφί 
immer  ηιδβϋφ  ifl ;  fo  fann  ber  Ort  ηίφί  immer  t>er« 
3ήφηΜ  »erben,  fo  oft  nemltc^  bie  gerabe  iinie  GK  bie 
Seite  eine*  Sluabrat*,  ba*  bem  gegebenen  SKaum  βΜφ. 

Keiner  ifl/  als  ba*  au*  bem  $unft  G  auf  HK  ge« 
failce  $)erpenbifeK  3lur  eine  einige  2iußdfung  »irt> 
mogluf)  fe?n,  »enn  GK  gerabe  $Μφ  ifl  biefem  $erpetu 
tifei»  X>en  SKaum  nun,  beij  »elcbem  biefe*  ©täte  fin* 
bei,  unb  ben  Ort  in  feieftm  3afi  jinbet  man  fpw  SRart 
benfe  ffcfr bie  ©αφβ  (φοη  g^e&en,  nemlid^  e*  fe?e 
a.)  ber  '5)uuft  9,  auf  bem  gelten  Ort,  unbi 
inan  jiefce  af,  aG  an  BC*  DE  unter  ben  gegebenen  2§in* 
fein,  aM af ...orttet  mau  fenfaefr  auf  aH,  tmb 


jie$e  fo  mu%  bie  twm  G  an  Μ  gejogene  iinie 

GM>nWl  auf  HM  fei>n*  ift  olfo  ber  red)i< 
flBinfelGMH  gegeben,  unb,  bajj  ber  QBinfel  GHM 
gegeben  fepe,  beroeiffc  man  toie  im  vor^ergefcenben ; 
aifo  tfl  baö  ©retjef  GHM  ber  @attun^  ηαφ  gegeben, 
unb,  ba  GH  gegeben  tfi;  fo  tfi  ^[^Ιίφ  αιιφ  GM  bte 
©eite  eine*  üuabrats  gegeben ,  baa  ber  (Summe  ber 
Guabrate  Don  Ga  tmb  aM  g(etd)  tfh  JDag  aber  aud) 
bie  gerabe  iinie  Ha  gegeben  feye ,  wirb  auf  eben  bie 
2irt,  wie  im  fcorfcergeijenben  uon  HA  beroiefen  merben, 

Äompofttion  m  btefem  6efont>ern  §αίί. 

- 

SRan  jte&e  aud  trgenb  einem  9>unfe  G  auf  einer 
ber  9>araDeien,  bie  geraben  i inten  GH,  GL  unter  ben 
gegebenen  QBinfeln,  unb  GN  gleid)  GL  fenfreφt  auf 
GH;  auf  bte  &ierauf  gejogene  iinie  HN  falle  man  baö 
5>erpenbiW  GM ;  fo  wirb  ba*  Üuabrat  *on  GM  ber 
gefuebte SKaum  fei>n.  Tiuf  GH  fdffe  man  baö  $)erpen« 
btfel  Ma ;  fo  wirb  bte  gerabe  burφ  a  mit  BC  glei$lauf» 
fenb  gejogene  iinie  aa  ber  geMte  Ort  fepn.  3>nn, 
man  jiefce  an  BC ,  bie  iinie  af  gletφIαuffenb  mit  GL. 
Unb ,  »eil  GL :  af  =  (GH :  aH  =)  GN  :  aM ,  unb 
GL  =ss  GN  ;  fo  ifl  αηφ  af  gίeίφ  aM.  2ilfo  tfi  bie 
Summe  ber  Üuabrate  *on  Ga  unb  af  g^  (ber  ©um* 
me  ber  Üuabrate  t>on  Ga  unb  aM ,  b#  u  g(eiφ)  bem 
Üuabrat  t>on  GM. 

erhellet  aber  Μφί ,  ba§  baö  üuabrat  bon  GM 
Keiner  fet^e,  als  ber  SXaum,  ber  g(eiφ  tfi  ber  ©umme 
ber  üuabrate  von  geraben  iinien  AF,  AG,  roeUfyeaui 
trgenb  einem  niφt  auf  ber  iinie  aa  (iegenben  ^unft  an 
We  ber  iage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinien  BC,  DE  un« 
rer  ben  gegebenen  QBinfeln  gebogen  »erben.  SDenn, 
man  jiefje  an  HM  bie  iinie  AK  gl^fouffenb  mit  GN ; 
jb  ift,  wi*  bon  ben  geraben  iinien  af,  a£l  bemiefen 

wot« 

r 
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»orten,  au*  A&gietdjAF;  a(fo  bte  (Summe  ber  £ua. 
brate  von  AG  unb  AF  gleich  bem  üuabrat  von  GK. 
(£$  ifi  aber  GM  f (einer  a(*  GK ,  mithin  ba$  duabrdt 
Don  GM  ber  f  letnfie  m6gKd?e  9iaum.  ®eiter  roeig 
man,  ba§  bie  ©umme  ber  Üuabrate  von  ben  geraben 
Knien,  bie  au*  einem  spunft  Α  gejogen  fmb,  ber  na^er 
fret^  aa  liegt,  immer  fleiner  fepn  werbe,  α(β  bie  (Summe 
ber  Quobrate  von  geraben  iinien,  bie  au*  einem  von  aa 
entferntem  ?>unft  gejogen  werben ;  »eil  nemftd)  bie  ge* 
rate  imie  GK  fleiner  iß  ate  jebe  gerabe  iinie,  bie  aus 
bem  9)unft  G  an  HN  in  gröfferer  Entfernung  von 
Dem  9>erpenbtfel  GM  gejogen  wirb»  vorauf? 
8#  ijl  , 

I 

Ue&jr&aupf  für  t>en  erflcn  gall  foigent>c$  t>ie 

$οηφο|ϊίιοη. 

ι 

2iud  irgenb  einem  $)unf  t  G  auf  einer  ber  $araOe* 
len  DE  jiefce  man  an  bie  anber*  BC  bie  geraben  iinien 
GH,  GL  unter  ben  gegebenen  Qßinfeln,  unb  erudjtt 
αιιβ  bem  f>unft  G  GN  gleid)  GL  fenFrecfct  auf  GH; 
auf  bie  ol^bann  gejogene  iinie  HN  fdlie  man  bad  §)er* 
penbifel  GM.  3(1  nun  ber  gegebene  Diaum  gleich  bem 
üiwbrat  von  GM,  fo  ftnbet  mau  ben  Orr,  rote  vorhin 
Wi$t  roorbetu  3ft  er  nidpt  gleicb  bem  üuabrat  von 
6M;  fo  mu§  er  notfjroenbig  großer  fegn,  roeil  gejeigt 
»orten,  ba§  bat  üuabrat  von  GM  ber  fleinfle  mdglu 
(feeSXaum  fege.  <ϊ$  [eye  al(b  ber  gegebeneStaum  gleid) 
bem  üuabrat  von  GO,  einer  iinie,  bie  mithin  groffer 
ifi  ote  GM ,  unb  man  befd>reibe  au*  bem  SDttftelpunft 
G  mit  bem  $albmefler  GO  einen  Äreis,  ber  «otfcroen« 
bij}  bie  gerabe  iinie  HN  in  jroeij  fünften  K,  k  fcfynci* 
ben  toirb.   2(u6  jebem  biefer  fünfte  fade  man  auf  GH 

>en  9>unft  Α  bie 
iinie 


LI 

I 

m 

1 

tinte  AA  nrftBCgfetdjlauffenb;  fo  twrb  Α  Α  ber  gefücftrt 
Ort  feyrn  £>enn,  mon  jiefte  AF  mit  GL  g^laufienbj 
tmb,  weil  wegen  ber  parallelen  GL :  AF = (GH :  AH> 
t  i;=)  GN:  AK,  tmb  ηαφ  ber  5?erjeid)nung  GL 
=  GN ;  fo  tft  au*  AF  =  AK.  2i(fo  ijl  bfe  Summe 
ber  £tnabrate  tnm  GA  unb  AF  gfeidj  (ber  ©umme  bet 
Quabrate  ton  G Α  tmb  AK,  b.  i.  gletdj  bem  Ctuabtat 
ton  GK>  b*  u  gfeid))  bem  Üttabrat  t>on  Gö,  b.  ή  gleich 
bem  gegebenen  SXaum.  ?iuf  d^tifid^e  2irf  ftnbei  man 
*iod>  einen  ;anbern  Ort  t>ermitfeltf  be$  fünfte  k,  wenn 
man  nemlid)  k«  fenfredjt  auf  GH,  unb  **  gMcfyfauf» 
fenb  mit  SC  jiefct» 

3n  meieren  Sailen  *'&er  einer  ober  £et)be  Derfer 
$tt>tfd;en  ober  aufferßalb  ber  parallelen  fallen,  fann  man 
leidjf  fo  unterfdjeiben.  (£f  fer>e  unter  ben  geraben  iinten 
GH,  GL,  bie  Knie  GH  biejenige,  bie  ηΐφί  f feiner  ί|ϊ, 
ate  bie  änbere*  3(1  1,un  (Fig-  48-  *.)  ber  gegebene 
SKaum  fleiner,  ate  ba$  Duabrat  t>on  GL,  baö  §etßt,  i(l 
CO  Heiner  ate  GL ;  foifl  offenba^r,  baf  bie  fünfte 
K,  k  jn>ifd)en  bie  fünfte  Η,  Ν  fallen*  SDenn  bie 
Punfft  Η,  Ν  Hegen  aufferfcalb  bes  Greifte  >  n*tl  GO 
f feiner  ate  GL ,  b.  f.  f feiner  ate  GN  -ifl^  ber  Punfe 
Μ  aber/  ber,  weil  ber  SBinM  HGN  ein  rechter  tff, 
jwifc&en  bie  PunffeH,  Ν  fallt,  liegt  mner&atb  be* 
greift*  5  affo  fallen  bie  fünfte  K,  k  jmifd)en  biepunfre 
Η,  N.  §oiglid)  fallen  in  biefem  Söll  bie  ptmffe  A,  a, 
jwifdjen  bie  fünfte  G ,  H,  b.  i  beybe  Derfer  fallen 
jroifdjen  bie  parallelem  3fl  hingegen  GO  jmar  gröf- 
ferste  GN,  ober  GL  >  aber f feiner,  ate  GH  (Fig. 
48.  t>.)>  fo  fallt  ber  Purtft  Κ  wie  \>οφιη  jrotfdjen  bie 
fünfte  Η ,  Ν  ·,  ber  Punft  k  aber  fällt  auf  bie  iCerldn» 
gerung  υοη  ΗΝ,  benn  ber  punft  Ν  liegt  innerhalb  bei 
Greifes.  3(fo  in  biefem  $atl  liegt  Α  jwifcfcen  ben  fünf- 
ten G,  H,  aber  cc  auf  ber  QSerldngerung  fcon  HG  auf  ber 
(Seife  ton  G.  SBare  GO  groffer  ate  GH,  (Fig.  48.  c.) 
'  folg- 
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foiäfidj  duc^  gtffler  als  GL  ober  GN ;  (b  fief*  ber  9>imft  * 
Κ  auf  bie  93erlangerung  *οη  ΗΝ  *αφ  ber  ©eife  t>on  Η 
φη ,  ber  $>urtf  t k  träet  auf  tie  Qfc Hangerung  *on  HN 
«αφ  Ν  £in ;  alfo  (age  Α  auf  ber  SBeriangerung  *on 
GH  ηαφ  Η,  α  auf  ber  QSerldngerimg  wn  GH  ηαφ  G 
tyn,  b.  u  bet)be  Derter  ftefeit  auflferfcalb  ber  ^araßefen. 
€ηΜιφ,  ηκηη  GO  gteicf)  iji  GL  ober  GN*  (Fig.  48.  d.) 
fo  gefct  ber  Ärti*  ΰίητφ  ben  fJuitft  Ν ,  ber  af fo  mit  bem 
5>unfi  k  jufammen  feile,  unb,  ba  NG  fenft^t  ijl 
<tuf  GH  j  fo  ψ  bie  «nie  DG  Ε  feibfr  einer  \>on  ben  Der* 
fern  /  unb  btt  anbere  faßt  jroifcfan  bie  iparatfefen* 

iJerfieinPeinog^eSiauma&er/  bat  fyftt,  bat 
Cluabrat  *on  GM  wirb  fo  beflimmt.  ÖBegen  ber  r*rf)(» 
tointÜdfUn  3>ret>efe  HGN,  HMG  ifi  (β/  6.  €♦)  ΗΝ: 
NG  =  GH:  GM,  foiglUfc  |mb  Att$  (aa,  6·  ff.)  bi*  . 
auf  biefeh  iiriien  bcjcferfebierTen  Üuabrate  proportional 
b.  u  ba$  üuabrat  fron  GM  ifl  bie  t>ierte  ^proportional» 
©rofle  )u  ber  eumme  ber  üuabrate  t>on  GH  unb  G'L> 
bem  Stuabrat  bon  GL,  unb  bem  Üuabrat  t>on  GH. 

1  .  '  · 

.  ,        Fig.  48.  e. 

2.  Safl. .  ®enn  bie  ber  ©affurtg  ϊιάφ  gtge&inen 
0iguren  feine  Üuabrafe  fmbi 

it$  begegne  AG  ber  geraden  iinie  BG  in  H,  unb 
es  fege  ba*  Quabrat  t>on  GK  gtetc^  ber  öber  GA  beerte* 
fcenen  ber  ©attung  ηαφ  gegebenen  Sigur;  fo  fcat  folg* 
ϊίφ  (53*  Φ·)  Quabrat  fron  GK  ein  gegebene**  5ßer« 
φάίίη$  ju  bem  £luabrat  bon  GA ;  mithin  ifl  ααφ  ba* 
aSerfcaltnijj  Don  GK  ju  GA  gegeben  (a,  3ufl  6.  ff. 
tinb  13«  £>♦  öfter  59.  ©♦)♦  SMan  errichte  KL  fenf^c 
auf  GK,  unb  ne$me  ben  puntt  L  fo ,  bap  bas  üuabrae 
Don  KL  gleid)  toirb  ber  über  AF  befdjriebenen,  ber  ©αί· 
tung  ηαφ  gege &cnen  SiaMr }  fo  toirb  eben  fo  gejeigt  »er» 

ben, 
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feen,  ba8  ba$  Wetfy&ltnifttoh  KL  ju  AF  gegeben  fern?. 
5Wan  neunte  GM  ju  GH  in  eben  bem  93er£altnig,  ba* 
GK- ju  GA  §at;  fo  tyit  aud)  ηοφ  (12,5.  (£.  ober  * 9^ 
5.€.)  KM  ja  AH  ba$  nemlicfte  £?er&aitnifr>  alfo  ijl 
ba$  9&φάΙίηί£  t>on  KM  §u  AH  unb  t>on  GM  ju  GH 
gegeben.  €6  ijt  aber  GÖ  Der  ©röfle  ηαφ  gegeben  (35· 
3)·)/  mttfcm  aud)  GM.  SKan  jie&e  GL  unfrLM ,  roeÄ 
nun  ba$  iBer&ältniß  bon  KM  ju  AH ,  unb  t>on  AH  ja 
AF,  unb  tton  AF  ju  KL  gegeben  ifl;  fo  ijl  (9-3)·)  aud> 
baö  2?erf>dlini£  *on  KM  ju  KL  gegeben;  nun  ifl  aud) 
ηοφ  Der.ffiinfei  MKL  gegeben,  mithin  ifl  (44·  £>♦) 
aud)  ber  Söcnfet  KML ,  unb  bas  9Ber()dlim&  bon  ML 
ju  MK  gegeben.  '       ;  ·  ' 

91αφ  ber  ©orausfejung  aber  ijrbie  ©umme  ber 
über  AG,  AF  befφπebeneu,  ber  ®attun$  ηαφ  gegebenen 
gtguren,  b.  i.  bie  ©umme  ber  üuabrafe  Don  GK  unb 
KL  gegeben ,  foig^  ifl  ba$  Üuabrai  x>on  GL,  alfo  GL 
felbjl  ber  ©tröffe  ηαφ  gegeben,  alfo  fyat  GL  ju  GM  ein 
gegebene«  «ier&attnif?.  9lun  ί(ϊ  ber  SBinfel  GML, 
mithin  (47.  S>.)  £)ret>ef  GML  ber  ©attung  ηαφ, 
alfo  baö  QSer&äliniß  t>on  LM  ju  MG  gegeben;  e*  ifi 
aber  MG  gegeben,  affo  αηφ  LM.  ifl  aber  gejeigt 
roorben ,  baß  ba$  93er&aitnij?  bon  LM  ju  MK  unb  t>on 
MK  ju  AH  gegeben  fepe;  mithin  ift  aud)  (9.  Φ.)  ba* 
$8er&alimfj  bon  LM  ju  AH  gegeben ;  unb ,  weil  LM 
ber  ©räjfe  ηαφ  gegeben  ifl;  fo  ijl  aud)  AH  ber  ©rofife 
ηαφ  gegeben.  €ö  tfi  aber  auφ  ber  SBinfet  AHC,  unb 
bie  tage  ber  «nie  BC  gegeben.  2i(fo  berühr  ber  φνηΗ 
Α  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  ηαφ  beirt 
soften  ©da»  ·  ·        ·  \ 

Äompofttton,  /*  ;·;.;·: 

»    ,  >  1 

Ku*  irgenb  einem  9>unfc  G  auf  einer  fcet  ^erafferf 
(en  DE  *ie be  man  an  Die  «nöere  BC  W«  geraten  iiniert 

GH, 


♦  . 
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GH,  GN  unfer  ben  gegebenen  SBmfefn,  unb  benfe  βφ  * 
«ber  benfelben  Figuren  6είφΓίε&ίπ  αί;π!ίφ  beujenigen, 
roe^e  über  ben  iinien  AG,  AF,  bie  man  an  BC,  DE 
Steden  foü,  befd)riebm  werben  fottem    2iuf  GH  ne$m* 
man  bie  iinie  GM  (bie  man  nad;  14;  2.  <J.  ftnt>ett 
fann),  fo,  bag  bas  Üimbrai  *on  GM  gleid;  fet;eber 
fiber  GH  ju  befdjreibenben  ftigur,   $Jlan  errid)re  ÖO 
ΑρηΛ*φί  auf  GH,  unb  ne£me  barauf  ben  Jhmft  Ο  eben« 
falte  fo ,  bag  bas  £Ηκ**»*  über  GO  glerd)  fepc  ber  über 
GN  iubefdjreibenfcengtgur,  imb  jieije  MO.    Unb  ei 
f*»t?e  ber  gegebene  9iaum,  bem  bie  Summe  ber  über  AG*      '  ' 
AF  §u  bejfbreibenben  Siguren  gfet^  fei;n  foü,  gleich 
Dem  Öuabrac  t>on  GP.    <£e  erf^Het  aber  auf  eben  bU 
3fcf  *  mfe  betjm  vorigen  $aU  bet)  einet  ä$nlid)en  SBeran« 
laflung  bemiefen  roorben,  baß  GP  ηίφί  f feiner  fei?n  btir.' 
fe,  oft  bie  iinie  GQ,  bie  t>on  bem  9>«nft  G  fenfrctfjt 
auf  MO  gejogen  mirfc   2»an  betreibe  aus  bem  SDIiu  · 
fefpunfe  G  mit  bem  £afbmefler  GP  einen*  j?rei$,  mef. 
djer  ber  geraben  iinie  MO  in  einem  ober  jroet;  fünften  » 
begegnen  mir.b,  einer  biefer  9>unffe  fet;e  L,  unb  man 
faffe  aus  L  auf  GM  ba*  9>erpenbifei  LK.    9?un  tiefc 
we  man  GK  ju  GA  im  nemfidjen  aScr^aifnig^  rceld)e$ 
s  GM  ju  GH  fjai,  (e$  mirb  aifo  aud)  KM, ju  AH  eben 
ttefeö  93er()<!ltm&  ^aben),  unb  bu^  Α  jief;e  man  AR  ■ 
mit  BC  g(eίφIauflfenb,.  fo  mirb  AR  ber  gefud;te  Ori  fem,' 
5>enn,  man  jie^e  AF  gl^iauffenb  mit  GN;  fo  ifL 
weil  ipegen  ber  «Parallelen    GO :  GM  =  KL :  KM 
unb ,  ηαφ  ber  SJerjeidmung  GM :  GH = KM :  AH 
tmb,  roegen  ber  parallelen   GH:  GN  =  AH :  AF, 

flleic^formig  (ex  aequo)      GO:  GN  =  KL :  AF, 
unb  Vertäfele  GO:  KL  =  GN :  AF;  aifo  if?  (22, 
6*  <£.)  ba$  üuabrat  Don  GO  ju  bem  Üuabrai  t>on  KL, 
»ie^uber  GN  befφrίebene  $igur,  äu  einer  d&n^en  1 
Mb  α&ηΐίφ  liegenben  Sigur  über  AF.   e»  iß  aber  ηαφ 

.        ^  ber  . 
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tet  i8erjet$mmg  bad  Üuabraf  *on  GO  gieftfe  ber 
gur  über  GN ,  mithin  ijl  αυφ  bas  öuobrac  über  KL 
gleich  ber  Sigur  über  AF.  Unb,  rneil  ηαφ  ber  5Ber* 
jeidjnung  GM :  GH  t=  GK :  GA,  fo  ifl  toermecbfelt  audj 
GM:  GK  =  GH:  GA.  .  2üfo  i|l  (22,  6.  €.)  ba* 
Öuabrat  t>on  GM  jum  Üuabrat  t>cn  GK,  tote  bie-ü&er 
GH  betriebene  gigur  ju  einer  ajjn^en  unb  άφηίιφ 
Itcgeitben  über  GA  beftyriebenen  gigut»  ijl  aber 
ba$  öuabrat  t>on  GM  gleid;  ber  über  GH  befφriebeιwl 
$igur ;  aljb  ijl  αηφ  bas  Ouabrat  ton  GK  gleich  ber 
über  GA  betriebenen  Sigur.  ζοίφά)  ijl  bie  ©umme 
ber  über  GA  unb  AF  b^riebenen  Siguren  9^ίφ  ber 
©umme  ber  £luabrafe  über  GK  unb  KL ,  b»  u  βί€ίφ 
bem  Üuabraf  ton  GL,  ober  GP,  t>,  u  giriertem  s*9<' 
BenenSXauun 

SDer  fleinff  e  ηιδ9ΐιφβ  SKaum  aber ,  ηβιηΐίφ  totf 
Üuabrat  *on  GQ  toirb  /  wie  betjm  t>or£erge£enben  Soll 
Befltmmt.  35enn  e$  tfl  MO :  GO  =  GM :  GQ,  φ 
ftnb  αυφ  bie  üuabrate  biefer  imien  proportional ;  6·  u 
ba$  üuabraf  Don  GQ  ijl  bie  vierte  ^Proportional«©^]? 
ju  ber  Summe  ber  üuabrate  t>on  GM  unb  GO ,  ju  bau 
üuabraf  ttmGO,  unb  gu  bemüuabrar  \>on  GM  ;  ota; 
loekfcesba*  nemUdj*  ijl,  bas  auabrat  >on  GQ  ijl  Die 
vierte  Proportional «  ©ro||e  ju  ber  ©umme  ber  ükr 
GN,  GH  befi^rtebeiten  Siguren,  ju  ber  über  GN,  111Λ 
}u  ber  über  GH  bejtyuebeneu  gigur. 

S5tredjnun$. 

I 

- 

Fig.  48.  a— d. 

«,  5«8.  φ  AF :  Α  Η  =  fin.  AGD ;  fin.  AFI 
.  ,    ,  4_       AH.  fin.  AfiD 

■ 
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gerne*  if} *AF*  +  AG*  =  GK*  g»an  fubfttuire  ftir 
AF  feinen  eben  angezeigten  2Berr&,  unb  AG  brufe  matt 
butd)  HG  unb  AH  aus;  fo  erhält  man  eine  qua« 
l>rafifcf)e  ©ieM;ung,  in  welcher  AH  aifein  unbefannt 
ifl,  unb  man  fann  fofgfiü  burd>  2iufWfung  biefer  ©lei« 
φιιπ0  AH  fmben,  2Beti  man  aber  auf  biefe  Tin  AH 
διίΓφ  eine  $ormei  erraff,  bie  ju  ber  tpirflicf;en  Sledj* 
mmg  ηίφί  fe(>r  bequem  i|i;  fo  mirb  c$  beffer  fepn,  fo  ju 
»erfahren.   €ö  ifl 

cotang.  GHK:  fin.tot.=OH:  |  ™=  fi* AFß:  fin' AGD* 

j^ierburc^  finbei  man  ben  2Binfe(  GHK.  φα  nun  in 
bem  Dre^ef  GHK  ηοφ  weiter  bie  leiten  GH,  GK  ge- 
geben ftnb;  fo  berechne  man  bie  3te  ©eife  HK,  ftir 
welche  man  2  QBerc^e  HK  unb  Hk  ftnben  wirb»  ©ib« 
Κφ  £at  man 


AH :  |^  =5  cofin.  GHK :  ßn.  tot. 


Fig.  48.  e. 

»  ...  . 

5atf.  5W<m  fcnni  in  bem  v^miniii^ten 
Sfcretjef.MGO  bie  itmen  MG,  GO,  meii  MGe  ber  #tgur 
ufeer  GH,  unb  OG\  ber  gigur  über  GN  gie^  ift ;  folg* 
Ιίφ  jtnbct  man  ben  SBinfel  GMO  burφ  bie  ftormei: 
cotang.  GMO :  fin.  tot.  =  GM :  GO.  dufter  bie« 
fem  3ßiufe(  GMO  Pennt  man  in  bem  ©ret;eP  GML 
nod)  bie  ©eiten  GM,  GL,  foigli$  ftnbet  man  friede  ML 
ober  Ml,  unb  ^teratm  leitet  man  ferner  in  $em  recljf* 
ηήιιίίίφίΜ  Drenef  MLK,  in  n)eIφem  man  äffe  SBiitfei 
fennf/  MK  f;er,  unb  fmbet  βηΝίφ 

MK.GH 

AH  ~ 


GM 


- » 


91  ?        -■'  34.  ©aj. 


%  4·   ©  '<*  V 

-  * 

Fig.  49. 

<H$enn  au$  einem  ?)unfi  Α  an  jwetj  ber  f  age  ηαφ 
gegebene  gerate  parallel  -  Knien  BC,  DE  bie  geraden  ii* 
nien  AF,  AG  unter  gegebenen  ©infein  AFß,  AGD'ge* 
jogen  werben/  ujib  ber  Unter^ieb  ber  über  tiefen  iiniert 
betriebenen  ber  ©aftung  ηαφ  gegebenen  giguren  gleich 
ijl  einem  gegebenen  SKaum ;  fo  berühre  ber  5>unft  Α 
eine  ber  läge  nad)  gegebene  gerabe  iinie. 

1  ♦  Sali.  SSBenn  bie  ber  (Sattuni  ηαφ  gegeben*« 
gelraben  iinien  Üfiabrafe  fmb, 

<£*  fepe  AG  btejenige  t>on  ben  gezogenen  Linien,  bie 
grofler  ift,  a(e  bie  anbere  AF,  unb,  weil  ηαφ  ber  SSor* 
duäfejung  ba$  Üuabrar  t>on  AG  gfeub  ift  ber  6umme 
tc$  ÜUabratt  »on  AF,  unb  eines  gegebenen  SKaums; 
fo  iji,  wenn  man  FH  fenf^t  auf  AF  jie^,  unb  auf 
ΙΉ  bie  Unit  FK  fo  ab($neibet,  baß  bafc  öuabrat  υοη 
FK  ς^ίφ  ift  bcift  gegebenen  SXatim,  unb  ηαφ  AK  jiefjf, 
AK  θίειφ  AG  (47/  1.  €.).  €s  begegne  AF  b«r  iinie 
DE  in  L;  fb  ift  FL  ber  ©roffe  ηαφ  gegeben  (35· 
c$  ift  aber  αιιφ  bie  ©rcjje'ton  FK  wib  ber  S&infel  LFK 
gegeben;  mithin  ift,  bie  iinie  LK  gebogen ,  ba$  Dreqrf 
FKL  ber  ©arnmg  unb  ©reffe  ηαφ  gegeben  (44»  unb 
56«  XX),  alfo  ift  ber  ©in  fei  ALK  gegeben;  unb,  weil 
ba$  ©rrret  ALG  ber  ©orautg  παφ  gegeben  ift/  fo  ift 
ba*  SJer&ataifc  *or  AL  je  AG,  b.  t-  ba$  ©erijiimiS 
*on  AL  iu  AK  gegeben.  2Κίφΐη  ifl  (47.  SV)  ba$ 
S>rt^ef  ALK  ber  ©aaung  ηαφ  gegeben,  aber  αικφ  ber 
©t*fle  ηαφ,  weil  LK  ber  ©reflfi  ηαφ  gegeben  ift;  aifo 
ifr  AL  ber  ©rvjfr  tu*  gegeben,  unb,  tu  αηφ  ber  Sin* 
fei  ALD  >  nnb  bie  iage  ber  %iuie  DL  gegeben  i|x ;  fb 
heru jrt  ber  φ*πΗ  Α  eine  ber  tage  ηαφ  griene  gerate 
iinie  ηαφ  t*m  aeftm  <g*j. 

JDie 
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gefcfrie£et  brrmtoelfi  ber  Äompofiriwi  be$  47ften  SajfS 
ber  Sata.    7iu5  trgenb  einem  $unft  F  auf  ber  geraten 
iinie  BC  jief>e  man  an  DE  bie  iinien  FL,  FM  unter  ben 
gegebenen  SBinfeln ,  unb  eö  fepe  FM  biejenige  iinie,  bie 
mit  DE  ben  ©tnfel  FMD  einfallest,  ber  gieiefc  iji  bem 
2Binf€i ,  ben  bie  au$  Α  an  DE  ju  jiefcrnbe  iinie  mit 
DE  einfdtfieflen  jefl.        i(l  alfb  bas  93er&alfni|*  wm 
FL  ju  FM  ba$  gegebene  5?er£dltntj5,  velcbe*,  mit  m 
ber  "Hnalpfe  gefagt  werben ,  AL  ju  AG  ober  AK  £at ; 
nun  fepe  n>eifer  baS  Quabrat  *on  FK  gleid)  bem  gegebe» 
nen  JKaum,  imb  man  jie$e  FK  fenftedtf  auf  FL ;  »eil 
nun  AK  au£  bem  f)unft  Κ  an  FL  fo  gejegen  roetben 
mu§,  bog  AK  ju  AL  in  bem  befagten  93er^a(tn$  ße&e; 
fo  roirb  big  geid}e£en,  wenn  man  au$  bem  SWittelpunfc 
F  mit  bem  Jjaflnneiter  FM  einen  Äreis  befefcreibt,  »ei« 
d)cr  ber  ηοφ  t>crf?er  gelegenen  iinie  LK  in  ben  9>unf« 
Im  Ν,  η  begegne,  unb  bann  bie  iinien  FN  ober  Fo, 
unb  mit  einer  bon  biefen  KA,  ober  Ka  gfeidjlauftenb 
jiefct.    5Beii  aber  biefer  Äreis  ber  geraten  iintej  KL 
ηίφί  immer  begegnen  fann ;  fb  wirb  fid)  aud>  ber  Ort 
ηίφί  immer  Derjeidjnen  lajfeiu   SWan  fte&t  aber  leidtf, 
baß,  wenn  entmefrer  ber  ?)unff  L,  ober  ber  3>unff  Κ  in» 
ner^alb  be$  £  reifet  liegt,  b,  i.  roenn  bie  gerabe  iinie 
F.\i  groffer  ί|ϊ,  afö  bie  innen  FL,  FK,  ober  aud?  nur 
großer  iji  als  eine  betreiben,  ba§  abbann  bie  gerabe 
linie  LK  bem  ÄreiS  no:f;irenbig  in  jroep  fünften  be- 
gegne: in  biefen  Ratten  alfo  irirb  ber  Ort  immer  Der» 
JfW)net  werben  fonnen.    2$  aber  FM  fleiner,  ab  jeOe 
ber  iinien  FL,  FK,  in  weitem  gali  alfo  bie  fünfte 
L,  Κ  aujfer^alb  be$  Äreife*  liegen  muffen ;  fo  fann  bie 
gerabe  iinie  LK  ben  Stets  entmeber  |rf?neiben,  ober  be* 
rubren,  ober  aujfer^alb  bejfelben  fallen*  SienfyrtLK 
>n  jtrei*;  fo  toirb  nur  eine  einige  gerabe  iinie  ber  Äuf- 
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gäbe  ©enuge  f fyiti.  Önb ,  ben  SKaum  \  bem  in  biefem 
Sali  berUnterfdjieb  berüuabrafe  t>ou  AG  unb  AF  gleich 
feijn  muß,  ftnben,  jiefce  man  au$  bem  ^wnft  L  bie 
gerate  iinie  LO',  bie  ben  .Rrete  in  Oberere,  unbe* 
begegne  LO  ber  Knie  VK  in  Ρ ;  fo  wirb  ba*  Üuabrat 
t>on  FP  ber  gefud;te  SKaum  fetjn*  3ie£t  man  weiter 
<tud  bem  9>unft  Ρ  an  FL  bie  gerabe  iinte  PQ  mit  bet 
ηοφ  toorfcer  gezogenen  FO  gleicf)fauffenb,  unb  burd&  ben 
5>urtfe  Q  bie  ί tnie  QR  gieic^iauffenb  mit  BC  ·,  fo  wirb 
QR  in  biefem  <$ail  ber  gefudjfe  Ort  fepn.  Denn,  man 
jte(je  aus  irgenb  einem  $unft  Q  auf  ber(je(6en  bie  gera» 
ben  iinien  QS,  QF  an  bie^araifeten  DE,  BC  unter  ben 
gegebenen  SBinfeln ;  fo  iji  ber  Unterfc^ieb  ber  über  bie» 
fen  iinien  befdjriebenen  Üuabrate  g(eid>  bem  £ltia* 
brat  υοη  FP.    SDenn,  wegen  tjcr  tyatatttlen  i|I 

QS:  =  (QL :  FL,  b.  t\  =)  QP :  FO.  TÖfo 

ijl  QS  =.QP.  golglii)  aud;  ber  Unferf^ieb  ber  Üua- 
brate  son  QS  unb  QF  gieid;  bem  Unterfφieb  ber  Üua* 
brate  Don  QP  unb  QF,  b,  u  gleid)  bem  üuabrat  Mi 
FP.  Jftun  muß  unterfud;t  »erben,  ob  biefer  Svaunt/ 
nemUtS)  ba$  Üuabrat  t>on  FP  gröjfer  ober  fleinir  fege, 
*  a\$  ber  Unte^ieb  ber  Üuabrafe  t?on  brnjenigen  iinien, 
bie  au$  irgenb  einem  anbern  auffer^alb  ber  iinie  QR 
gelegenen  ^unft  an  BQ,  DE  mit  FL,  FM  gfetc^Iauffenl) 
gebogen  merbern  <J$  fetje  Α  irgenb  ein  9>unf t  biefer  2lrt, 
unb  man  jie§e  AF,  AG  mit  FL,  FM,  unb  an  LP  jiefc 
man  AT  mit  QP,  aifo  αηφ  mit  FO  gίeίφ(auffenb,  enö* 

ίίφ  iiety  man  AP.'  2Beii  nun  AG :  jp^  =»  (AL: 

FL,  b,  V  =)  AT:  FO;  fo  iji  AT  =  AG.  ifi 
aber,  »eil  ber  QBtofel  ATP  ein  red;fer  ifl,  AP>  AT; 
öffo  ifl  ber  Unte^ieb  ber  üuabrate  übet  ben  iinien  AP, 
AF ,  b,  U  ber  tlnterfcbieb  ber  Üuabrafe  u6er  ben  iinieit 
QP,  QF  (Μΐπίίφ  batf  Üuabrat  von  FP)  grifter  als  ber 
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Mnferfd&teb  ber  Üuabrafe  über  AG,  AP.  3iifo  ber 
SKaum ,  ntfldjem  ber  \lnrerfc^ieb  ter  f  inien  QS ,  QF 
gietd)  f(l/  tue  au*  einem  auf  bem  Ort  QR  gelegenen 
9>imft  gejogen  werben ,  ber  größte  m6glid)e> 

IJerner  wirb  ber  Unferfdjieb  ber  Ouabrate  ö6er  ge» 
wben  itnien ,  weldje  au*  nä£er  in  QR  gelegenen  $)υη& 
ten  gejogen  werben,  groffer  ferjn,  αί*  betr  tlnfrrföttb 
D.uabrate  über  geraben  itnien,  iwbfte  aus  entfern« 
lern  fünften  gejogen  ftnb«  "  <£$  fetje  auf  ber  iinre  PQ 
ber  ^punff  a  n<Sf;er  bei?  QR,  als  ber  ^unft  A,  unb  man 
jie&e  AG ,  ag  g(eid)fauffenb  mit  FM ,  unb  AT ,  at 
gleid)(a«ffenb  mit  PQ.    €$  i(l  aifo,  wie  gejeigt  wor* 
ben,  AG  =*  AT,  unb  fo  aud)  ag  —  at,  man  jie£e  ηοφ 
AP^  aP ;  fo  mu£  affo  jejt  ber  Unferfdjteb  ber  üuabrate 
über  AG,  AF,  b,  u  über  AT,  AF  ^ίφ*η  werbervmtt: 
bem  ttnterfdjieb  ber  £luabrafe  über  ag,  aF,  b,  i.  über 
at,  aF.    QBeii  nun  bte  recfttwinfHcbten  2)rei;efe  AFP» 
ATP  über  ber  genfemfd;afirftd)eit  ©rimblime  Alf  tfe&enj 
fo  iji  ber  tlnterfdjteb  ber  Üuabrate  Äber  AT,  AF  gleid) 
fcem  Unterfdjieb  ber  Sluabrate  über  PF,  PT.   Unb  auf 
«bliebe  Hxt  ijl ,  t&eti  biß  vcd)ttointiiii)ten  SDretjef t  aFP, 
atP  über  einerfer>  ©tmnbltnien  aP  fielen,  ber  Unterffyteb 
ber  £Xuabrate  über  aty  aF.  gίeiφ  bem  Unte^ieb  bec 
£luabr<*te  über  PF,  Pt.    2ilfo  mujfen  jejt  biegerabert 
itnien  PT,  Pt  mit  einanber  Derglkbeit  werben.   <5$  tfi 
aber  PT  >  Pt,  weil  ηαφ  ter  QSoranSfejung  AQ  > aQ. 
•  itlfc^ijl  ber  Unterfftieb  ber  üuabrote  iber  PF,  Pt  grof» 
(er,  als  ber  Untecfdjieb  ber  üuabrate  über  PF,  PT; 
unb,  wenn  wir  jejt  bte  Dorigen  ©d)liiffe  wieber  ruf  wart* 
Mrfolgen  ;  fo  wirb  bemfcfert,«  ba&  ber  Unterfφieb  ber  ♦ 
fiuaörate  über  ag,  aFgrofler  fepe,  φ  ber  Uutevfdjteb 
bet  Ouabrate  über  AG,  AF.   SDtß  Boraus  gej^ift  wirb 
imn  Die  jfompofition  fp  forfgefejt* 

SWäh  jtcfce,  wie  (φοη  gefagt,  w&rben,  bie  imien 
tV  FM,  FK,  LK,  wöFKbie@eiie  ethe*  kuabrat* 
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iß/  bat  giridr  ifi  bem  gefeuert  SKaum,  Uföreibe  ans 
fccin  9ttiffe!punft  Fmii  bemJjatömefferFM  einenget*, 
.unb  jic£e  aus  L  bic  ©er  ityrung*.  iinie  LO;  betritt 
nun  LK  bem  j?rete  nid)t;  fotann  tut  Ott  ηίφ(  bcrjetdj* 
wetten;  berührt  LK  ben  &rei$,  fo  mtrb  ber  Ott 
peqtid)titt ,  tote  im  t>orf>erge()*nben  gejeige  motten* 
(Sctmeibet  cnblirf)  LK  ben  Ärete  in  jroetj  fünften  N,  nj 
fo  jie&e  man  burd;  jeben  berfelben  j.  ,93·  ϋιΐΓφ  Ν  eine 
iflepabe  iime.an  ben  ^unft  F,  unb  burd)  Κ  eine  mit  NF 
g(eid)iauffenbe iinie  KA,  bie  ber  iijiie  FI,  in  bem  9>unft 
Α  begegne,  Ablief;  burd)  Α  bie  iinie  AV  gietcfrlauffenb 
mit  BC;  fo  ifhAV  ber  gefachte  Ort,  SDenn,  man 
jteije  au*  irgenb  einem  tyuntt  Λ  auf  berfelben  bie  ii* 
n|en  AG,  AF  gleid;iauffenb  mit  FM,  FL;  weil  nun 

AG:  «  (AL:FL,  KL  =)  AK:  FN;  fo  if? 

AG  =  AK.  2ilfo  ifi  ber  Unterfdjteb  ber Öuabrafe  über 
AG,  AF  g(eid)  bem  Unf  erfdjiebe  ber  Öuabrate  über  AK, 
AF ,  b.  i.  gleicft  bem  Üuabrat  über  FK,  ober  bem  gege- 
bnen SKaum. 

35er  grojfce  mogltc&e  «Raum  ober ,  nemfidj  ba$ 
üuabrat  υοη  1<I>  toirb  fo  beflimmr.  9)?an  jiefje  FO ; 
fo  iji  wegen  ,  ber  giei^minf listen  ©renefe  OLF,  OFP 
(8/  6.  €.)  OL:  LP==*OF:  FP ,  alfo  fmb  aud>  bie 
Üuabrate  biefer*  iinien  proportional ,  ba*  $eif?e ,  bet 
gti^te  möqiidje  9Uum,  ober  b*£  öuabrat  »on  FP  i(i 
bie  vierte  proportional » ©rofle  ju  bem  Üuabrat  t>on  OL> 
b.  i,  ju  bem  Ueberfebufc  bee  SXnabtat*  *on  FL  über  ba* 
£iuabraf  von  ,OF  ober  FM,  ju  bem  Qkabrae  t>on  LF, 
unb  ju  bem  Üuabfat  *0n  FM. 

$)ie  $aüe  aber,  tn  melden  ber  Ort  AV  ento'ebet 
jurifcfjen  bie  parallelen  BC,  Dt  ,  ober  au(Ter^alb  berfef* 
ben,  unb  jroar  entweber  auf  bie  Seite  *>on  BC,  ober 
von  DE  fallt,  feinen  fo  unierfdjteben  werben* 
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ι.  fege  FM  Meiner,  af*  jebebee  Knien  FL, 
FK.  SÄan  jie&e  L0,  feie  ben  ifrei*  in  Ο  bertyre,  unb 
tiefe  iinie  LO  begegne  ber  iinie  FK  in  brtn  9>unft  Ρ ; 
tum  ifl,  wie  bep  ber  iSeßimmung  g^etgt  roorben,  FK 
ntegrofler,  ate  FP ,  mit&in  mirb ,  wenn  man  ηοφΜβ 
iinfe  LK  jte&t,  biefe  emroeber  mit  LP  jufammen  fallen, 
ober  betvjtrete  in  jroetj  $>urtften  Ν,  η  fd^rteibem  %h 
bepben  Sailen  aber  flefct  man  ίέίφί,  ba§  bet>  bem  erften 
Sali  We  gerabe  «nie  PQ>  bi<>  mit  OF  gίeίφfauffenb  ifr, 
ober  bet>  bem  2fea  $all  bie  linien  KA,  Ka,  bie  mit  NF, 
nF  gleic&Iairffenb  finb,  ber  t>erldngerten  iinie  LF  auf 
ber  Seite  fron  F  begegne.  3ft  biefem  Satt  alfo  wirb 
ber  Ort  QR,  ober  AV,  av  immer  aufferfjalb  ber  ?>araf* 
lelen  fallen,  3fl  aber  FM  gleid;  FL,  ab«r  Meiner, .  afe 
FK;  fo  wirb  ber  ^unft  L  mit  bem  ^«nft  η  jufammm 
faden,  alfo  wirb  bte  gerabe  iinie,  bie  butfy  ben$)unft 
*K  uiitnF,  &  ι·  LF  glelc^auffenb  gejogm  mirb,  ber  iu 
nie  LF  nie  begegnen ,  tinb  AV  roirb  ber  ehtjige  £rt 
f^n»  3fl  FM  ^ίφ  FK,  aber  Meiner,  at*  FL;  fo 
wirb  ber  9>unft  Κ  mit  bem  tyunU  Ν  jufammen  fallen, 
alfo  mirb  ber  $unft  Α  auf  ben  $>unft  F  fallen,  unb  BC 
felbji  wirb  ber  Ate  t>on  benJOertern  fepn, 

»  »  w  I  ' 

-  '  < 

Fig.  49,  b. 

21  CEö  feyeFM  Meiner  ate  FL,  aber  groffer  afe 
TK;  fo  wirb  folglich  ber  tyuntt  L  aufferfcalb  unb  ber 
9>unft  Κ  innerhalb  be*  Greife«  fallen,  unb,  »eil  bec 
$unf  ί  Κ  auf  ber  ©eife  LN  be*  ©repef $  FLN  liegt ;  fb 
toirb  ter  ftonft  Α  auf  ber  @eite  LF  liegen,  alfo  ber 
Ort  jmifcfcen  bie  parallelen  fallen.  Unb,  »eil  ebeti 
•biejer  g)unft  Κ  auf  ber  über  nF  fcinauö  »erlangerteti 
Seite  Ln  beö  3Dret;cf$  FLn  liegt;  fo  mirb  ber  f)unft  a  . 
ouf  b^  ita^  P^in  wldhgerten  (Seite  LF  liegen,  mit» 

;  ,^-.ίΐν·...  31  5   <  ·  $to 
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$in  bi<fer'  afeört  euffet&aib  ber^uaMm  ouf  bet&dtt 
»on  BC  liegen,  *) 

Fig.  49.  c. 

3*  &  fae  FM  jrdfier  αί*  FL,  «6er  f (einet  ob 
FK-,  jb  n>irb  fo(glid)  ber  fiunft  L  innerhalb,  ber  9>unft 
Κ  aber  außerhalb  be$  Greifes  fallen»  2Beil  nun  bec 
5>unft  J£  auf  ber  Aber  FN  f>inaus  verlängerten  ©eite 
XN  bes  SDrepef  $  FLN  liegt ;  (0  mirb  ber  9>nnf  t  Α  auf 
ter  ηαφ  F  (>in  verlängerten  .©eite  LF  eben  biefe*  3)ret>* 
cfä  liegen  ,  mithin  ber  Ort  auflerfcalb  ber  Parallelen 
«uf  ber  ©eite  von  BC  fepn»  Unb,  weil  eben  biefer 
gjunft  Κ  auf  ber  uber,L  $inau*  verlängerten  ©eiteLn 
f  t>e$  ©retjef*  FLn  liegt;  jb  »fcb  ber  Punft  a  aufben 
ιιαφ  L  fcin  verlängerten  ©eite  LF  eben  btefe*  £)rei;ef$ 
liegen,  mithin  biefer  2ie0r(  aufferfcalbr  ber  Parallelen 

auf  ber  ©eite  von  DE  feptu 

*  ■  -  »  , 

Fig.  49.  a. 

4, 3fi  FM  gr^fler,  .als  jebe  ber  finien  FL,  FK; 
fo  »erben  folglich  bte  Punfte  L,  Κ  innerhalb  beä  Srtu 
fei  liegen;  unb,  n>ei(  ber  Punft  Κ  auf  ber  ©eite  LN 
fceö  £)repef$  FLN  liegt ;  fo  wirb  ber  Punft  Α  auf  ber 
©eiie  FL  liegen ,  mithin  ber  Ort  innerhalb  ber  paral- 
lelen liegen»  3Beil  aber  eben  biefer  9>unft  Κ  auf  ber 
über  L  (>inau$  verlängerten  ©eite  nL  bei  2)rejjef $  FLn 
liegt;  fb  ivirb  ber  Punft  a  auf  ber  über  L  fcinauä  ber- 
längerten  ©eite  FL  eben  biefei  ©repefi;  liegen,  ηιίφίη 
ber  Ort  außerhalb  ber  parallelen  auf  ber  ©eire  von  DE 

*J  ®a*  fyer,  unb  bep  j.  ηοφ  wn  ben  gMen  gefegt 
wirb ,  wenn  ennre^r  FM  ==  FK  afrer  juglei*  FM <FL;' 
ober  FM  =  FL  ,  aber jugleidj  FM  <FK,  bliebe,  t>a  ei 
föon  bej  1,  bemerkt  fft,  in  ber  Ueberfe*uns  weg. 

*  ·* 
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fam  3fl  aber  TM  gieicfeTL;  fo  fiittt  ber  gJunfc'L 
imf  bem  3>unf t  η  jufammen ,  affo  totrb  eine  burcfc  Κ 
mir  nF,  b.  u  LF  gieicfyiaujfenb  gezogene  iinie  biefer  nie- 
mals begegnen y  fofg^  bie  gerabe  iinie  AV  ber.  ein* 
jige  Ott  (epn. 

sfer  5öff*  flBenn  bie  ber  ©atfung  ηαφ 'gegebe- 
tien  5tguretf  feine  Üuabrate  firtb.  €$  fetje  AG  bieje* 
nige'bon  ben  gejogenen  iinien,  über  meldte  bie  grojfere 
Stgur  betrieben. i|l,  unb  ba$  Üuabraf  wn  FH  fetje 
gleich  ber  gtgur  über  AF.  2iu$  bem  fünft  F  jie&e 
"man  eine  gerabe  auf  AF  fenPreφίe  iinie,  neunte  barauf 
FK  gleich  ber  Seite  eines  üuabrara,  ba$  fo  groß  tflf, 
al*  ber  gegebene  SKaum,  unb  jie&e  HK.  2Beil  nun 
•ηαφ  ber  QSorauöfejung  bie  Jtgur  über  AG  gϊ*iφ  ijl  ber 
©nmme  ber  §tgur  über  AF  unb  beö  Üuabrate  iiber  FK, 
fc.  gleicb  ifl  ber  ©umme  ber  üuabrate  bon  HF,  FK ; 
fo  ijl  bie  gigur  über  AG  gieicb  bem  Üuabrac  über  HK. 
2(lfo  ijl  (53·  owf  *ben  bie  2frf,  toit  betjm  2ten  $atl 
be$  aorfcergefjenben  ©ajcö  gejeigü  »orten ,  ba$  95er* 
^aitniß  bon  AG  ju  HK,  unb  fo  aud)  bat*  93er&diim£ 
t>on  AF  }u  HF  gegeben*  9lun  begegne  FA  ber  iinif 
ΌΕ  in  bem  φχιηΗ  L,  unb  man  ne£me  FM :  FL = f  Η : 
FA;  fo  ifi  fo(glicf)  αιιφ  HM :  AL  =  FH :  FA  ,  mit* 
>in  ba$  93er§dlini§  bon  HM  ju  AL,  unb  bou  FM  ju 
' L  gegeben*  Sftun  ifl  FL  ber  ©röffe  ηαφ  gegeben  (3 
JD.)/  alfo  fwd)¥M.  Unb,  meil  bas  S8er£dlcnif*  bou 
HM  ju  AL,  unb  r>on  AL  ju  AG,  unb  bon  AG  ju  HK 
gegeben  ί|ϊ ;  fo  ifi  aud)  ba$  QSerfcqlfnig  *>on  HM  311 
HK  gegeben  (9*  Unb,  weil  MF,  FK  ber  (Stifte 
ηαφ,  unb  ηοφ  ber  SBmfel  MFK  gegeben  ifi;  fo  ifl 
(44.  2>.)  bas  Dret;ef  MFK  ber  ©roffe  unb  ©attung 
ηαφ  gegeben,  alfo  ber  2Btofel  HMK  gegeben,  unfr, 
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ba  gejetgf  »erben ,  ba§  ba*  5ier£aifni§  ben  HM  ju 
HK  gegeben  fei>e;  fo  tfr  ba$  ©repef  MHK  Der  ©afr 
tung  ηαφ  gegeben  (47.  2)·)/  aljb  bas  93erf>dltm§  t>oa 
^IK  ju  MH  gegeben*  9ßun  tji  Γφοη  gezeigt  roerben, 
fcajj  bas  93erf)dltni§  tum  MH  ju  AL  gegeben  fei?e;  aifo 
ifl  bas  (8er^bnif  wn  MK  ju  AL  gegeben  (9·  3)0, 
tmb  »eil  MK  Der  ©reffe  ηαφ  gegeben  tji ;  fc  ijt  eö  audj 
AL.  Φα  überbit;  ber  QBinfel  ALE,  unb  bie  tage  ton 
DE  gegeben  fb  berührt  ber  ?>unfr  Α  eine  ber  läge 
«αφ  gegebene  gerabe  iinie  ηαφ  bem  acßen  ©aj* 

■ 

ÄcrapofittoiL 

XuS  irgenb  einem  g>unft  F  auf  einet  ber  φαχ<&& 
len  BC  jte$e  man  an  bie  anbete  DE  bie  geraten  itnien 
FL,  FN  unter  ben  gegebenen  SBJinfeln,  unb  benfe  (ϊφ 
über  benfei  ben  Stguren  befcbrieben  ά£ηϋφ  benjentgen, 
roeid*  über  ben  an  bie  $araiie(en  BC,  DE  ju  jiefcenben 
itnien  AF,  AG  befärieben  »erben  feilen«  Ttuf  FL  ne£* 
me  raair  ben  tyunh  Μ  fo,  ba$  ba$  Ciuabrat  t>on  FM 
glei*  je*e  ber  gigur  fber  FL,  unb  auf  FN  ben  |>unft 
Ο,  fo,  bafc  ba«  öuafcrat  txm  FO  ^ίφ  fe^e  ber  $tqur 
über  FN.  ©enfreefa  auf  FL  jiefce  man  FK  bie  Seite 
&3  üuabrats,  ba$  {b  gro§  tfl,  ab  ber  gegebene  SRaum, 
bem  ber  Unterf$ieb  ber  $igure»  AG,  AF  g^  fe^ri 
fett,  unb  bunt}  bie  fünfte  Μ,  Κ  jie&e  man  MK.  7iu6 
bem  SDiitteipunft  F  mit  bem  £aibmejfer  FO  befd>reibe 
man  einen  jfreis,  roelier  ber  iinie  MK  in  einem  ober 
jroer  fünften  begegne  (benn  FK  barf  nitt^t  gre|fer  fepn, 
als  tie  Iinie  FQ,  bie  jtpif$en  bem  9>unft  F,  unb  ber 
iinie  MQ,  bie  ben  £tti*  beruht,  abgef&nttten  n>irb), 
ber  eine  *>n  ben  fünften ,  in  n>eIφen  MK  ben  tfrei* 
fdmeibet,  fege  P,  man  jte^e  PF,  unb  mit  PF  g(ei*lauf- 
jfenb  bie  iinie  KH,  bie  ber  iinie  FL  in  bemf>unft  Η  be- 
segne.   9iua  nehme  man  AF:  HF  =  FL:  FM;  fo 
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ifl  oucf)  ÄL :  HM  =  FL :  FM ,  burd)  ben  gtonfc  Α 
jielie  man  AR  gleid)lauffenb  mit  BC  ;  fo  ifl  AR  ber  ge* 
fucbce  Ork  Staut,  man  jlefje  AG  gfeidjfauffenb  mit 
FN ;  weil  nun  tP :  FM  =  HK :  HM 

unb  PM:  FL  s  HM :  AL 

unb  FL:  FN  =  AL:  AG 

foiflg^firmig  (ex  aequo)  FP :  FN  =  HR :  AG, 
unb,  ttroecfefelt     J  :  HK  =  FN :  AG.    Hlfo  ijl 

(22,  6. €♦)  bat*  Qtia&rat  Don  FO  $u  bem  Üuabrat  Don  ■ 
HK  in  eben  bem  9Sert)altni§,  weldjes  Die  uber  FN  be« 
fφrίebeπe  5igur  ju  einer  d&nlufjen  unb  tynlid)  liegen« 
ben  über  AG  betriebenen  gigur  fjaf.  9ϊαφ  ber  ©er« 
j^nung  ober  ifl  ba&Üuabrat  überFO  gleid)  ber^fgut 
iiber  FN ;  mithin  ifl  Das  üuabrat  über  HK  ή^ίφ  ber 
Sijjur  über  AG.  Unb,  weil  nad>  ter  $Bevieid)mm$ 
FM :  FL  =  FH :  FA ;  fo  ifl  Dern^felf  FM :  FH 
=  FL:  FA.  2ilfo  Der&dit  Πφ  (22,  6.  €0  ba*  Üua* 
brat  Don  FM  ju  bem  üuabrat  Don  FH ,  wie  bie  über 
Fi  befφriebene  $igur  ju  einer  dfcnlidjen  unb  a^n(id)  lie« 
igenben  $igur  über  FA.  i\l  ober  nad)  ber  QSerjeid)? 
tiung  ba$  Ciuobrot  Don  FM  glet^b  ber  3*igur  über  FL ; 
mithin  ifl  Dos  Chiabrot  über  FH  gldd)  Der  $i$ut  über 
FA.  Ttlfo  i|l  ber  Ueberftyufj  ber  gigur  auf  AG  über 
bie  gigur  auf  AF  gleid)  bem  tteberfcbuß  oeö  ÜudbrdfS 
Don  HK  über  ba$  üuabrat  Don  FH ,  b.  i.  gIeiφ  bem, 
Öuabrat  Dörr  FK ,  b.  u  Qleid)  bem  gegebenen  SKeum, 

$>et  grogte  mäg^e  £Roum  aber,  nemUd)  toi* 
fiuabrotDon  FQ,  wirb  auf  eben  bie  %xt  beflimmt,  wie 
Mm  Dor£erge§enben  SaU«  SDenn  ,  e$  berühre  MQ 
ben  jfrew  in  S ,  unb  man  jie^e  FS  ;  fo  Derfcdlt  fid>  (8/ 
unb  32,  6.  §0  baö  Üuabrat  Don  SM.  $u  bem  üuabrat 
Don  MF  wie  t>d$  Üuabrar  Dön  SF  ju  bem  üuabtat  Don 
FQ.  S)a$  fceijjt,  ber  größte  moglidje  9iaum,  ober,  ba* 

üuabrat  . 


Üuabratbon  FQ  ijl  bie  vierte  9>roportt0naf;©t6fTe  ju 
bem  Uebe^ufc  be$  Üuabra«  *on  MF  über  ba$  Üua» 
trat  txm  FS  ober  FO  ju  tau  üuabrat  \>on  MF  unb  μ 
bem  Üuabrat  t>on  FO,  ober  toeidjes  baß  nemücbe  ttf, 
ba$  Sluobrat  &on  FQ  ifl  bie  feierte  proportional  ·  ©rofle 
ju  bem  Ueberfdiuß  ber  $\quv  über  FL ,  über  bie  gtgur 
über  FN,  ju  ber  $igur  über  FL>  unb  jtr  bec  Stgur 
über  FN. 

S^oofen  beroeißt  benoten  Satt  in  biejfem  unb  in 
bem  t>or§ergef>enben  @aj  ηίφι;  er  glaubt  aber,  in  bep- 
ben  roerbc  (ίφ  ber  ate  Sali'  Dermitteijl  bes  f  9tfen  @a* 
jes  ber  I)ata  auflofen  laflen  ,  roorinn  er  |ϊφ  aber  roirf- 
Ιίφ  irrte,  benn  eö  wirb  fcter  gar  ηίφί  t>orau£  gefejf, 
ba^bte  ber  ©attung  ηαφ  gegebenen  Siguren  ein  gegebe* 
ne*  iöer&altnijj  unter  einanber  fcaben. 

S3ered)ttung> 

Fig.49.a-— d. 

1«  SDie  S3ere$nung  biefe*  ©aje$  wirb 
überhaupt  mit  ber  bei  vorigen  α&ηΐίφ*  SWan  f  ann  ent« 
»eber  FA  burφ  eine  ά^ηΐίφο  gormel,  wie  bort  AH  be* 
frimmen,  ober  and)  in  bem  rccbctmnHiAttn  ©repef 
KFL,  in  n)eIφem  man  bie  berjben  ©eiten  LF,"  FK  f  ennt, 
ben  OBinfel  bep  L,  aus  biefem  «HJinfel,  unb  ben  ©ei- 
ten LF,  FN  in  bem  JDreflef  LFN  ben  SBfofel  LFN> 
b.  u  ben  5Binfeln  LAK,  unb  enbliφ  aus  biefem  ® in* 
fef  unb  ber©ete  FK  in  bem  re<^nfli$ien  ©re^cf 
l KA  bie  ©eite  FA  bereAnetu 

Fig.  49.  e. 

2.  Sali.  3n  bem  refltPfflflttfoen  ©repef  MFK 

rem«  man  MF ,  ipeil  MF*  8ί*ίφ  i|i  ber  Sigur  über  FL, 

iptb 
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tmb  FK ,  tpeil  FK*  giridj  t|l  *em  gege6en*n  Raum, 
folgfid)  pnbet  man  leidet  ben  SBinfel  FMK.  3>a  man 
nun  üufter  biefem  ©infel  in  bem  3)ret>rf  FMP 

nocfj  bie  ©eifen  FM,  FP  (roeil  FPe  ber  Sigur  ii6er 
FN  gleich  ijl )  fennt ;  fo  ftnbet  mau  ben  ©tnfei 
MFP,  b.  r^^ten  ®tnfel  ΜΗίί,  mmt  mei£  folglid) 
ουφ  feinen  iWebem&infel  FHK  ,  unb  »ermittelfl  bie* 
fe$  unb  ber  ©eife  FK  finbef  man  in  bfm  redjerotnf- 
ίiφeen  SDretjef  FHK  bie  ©rite  FH.     €ηΜίφ  ί(ϊ 


-  '  -  '  - 

■ 


■  * 

■ 


ι·*  '  * 


i.  £ei)ttfa$. 

-  - 

\Otefer  iefcnfaj  iff  betj  ψαρρ\χ6  ber  laoffe  @aj  be$ 
<^  iten  &ud)*  /  unb  (pijjt  bet;  ifun  iefcnfaj  jum 
aten  Ort* 

Fig.  50* 

2Benn  in  einem  ©regef  ABC  ba$  9>erpenbifef  AD 
ßefdile  wirb ;  fo  ifl  ber  Unferfdjteb  ber  üuabraff  über 
ΚΛ,  AC  <}Μφ  bem  Unte^ieb  ber  üuabrate  über  BD, 
DC.  Unb ,  wenn  man  BC  in  bem  φιιηίϋ  Ε  in  jroei) 
gleiche  %fyüe  t^etit;  fo  iß  ber  Unterf$ieb  ber  Üuabrate 
über  BA,  AC  gleid)  bem  boppelien  SKd>if  BCxED. 

2)er  Uebe^ug  t>H  Quabrats  ton  AB  über  bat 
Üuairaebon  AC  i(i  (47, 1.  (£♦)  ^ίφ  bem  Uebe^uj* 
ber  (Summe  ber  üuabrate  bon  AD  unb  BD  über  bie 
©umme  ber  üuabrate  bon  AD  unb  DC ,  unb ,  baö  ge» 
!Μίηίφα(ΪΙίφ€  Üuabrat  über  AD  ^inroeg  flenommen,  ijt 
ber  Ueberf$ujj  be*  Üuabrat*  Don  AB  über  bei  Üuabrat 
*on  AC  gietd)  bem  Ueberf$uß  bei  Üuabrat*  bon  BD 
über  bas  üuabrat  bon  DC,  unb  biß  mar  ba$  erjle»  Unb/ 
weil  BE  8ΐ«φ  t jl  EC ;  fo  iji  BD  tfeid)  ber  ©umrne  bon 
CE  unb  ED ;  ee  tfi  aber  (8,  2,  £♦)  ber  Ueberf$uf?  bei 
üuabrat*  bon  CE  irnb  ED  als  einer  iinie  über  ba$ 
Üuabrat  bon  CD  Qkid)  bem  »icrfacfyHi  SRdjtt  CED,  b.u 
•    4"v  Q\eid) 
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<)M$  bem  hoppelten  ?Rd>tt  BCxED.  tfflb  ifl  ber  Un. 
terfd^iA  ber  üuobrafe  über  BD,  CD ,  ober  ber  Unier* 
fcfcieb  ber  üuabrate  über  ABX  AC  gieic^  Dem  boppeltett 
£Kri)r? BCxED,  unb  bijs  mar  bat  jtoetjfe* 

ι·  β  α  |· 

3>{e  erjlen  fiebert  eäje  be$  afett  fofgen  in 
rten  ber  Drbnung,  roie  pe  bei?  §)oppus  tprfommen* 

Fig.  51.  ä.  b.  c. 

2Benn  au*  jroep  gegebenen  fünften  Α,  Β  jroty 
gerate  imten  an  einen  britten  93unft  C  (jin  gebogen  roer* 
ben ,  unb  ber  Unterfc^ieb  ber  öuabrate  über  ben  gejo* 
genen  iinien  AC,  BC  gletd)  tfl  einem  gegebenen  SKatim ; 
fo  beruht  ber  $)unfc  C ,  in  bem  fie  jufammen  (loflen, 
eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerate  iim'e* 

55{αη  jiefce  AB ,  falle  auf  biefribe  baä  ^erpenbtfei 
CP>  unb  tf;eile  AB  in  Ε  in  jtoep  gleiche  Sfcetle;  fo  i|i 
ηαφ  bem  *orf)ergei)enben  ie^nfaj  ber  Unte^teb  ber 
$uabrare  über  AC,  BC  gleiφ  bem  boppeiten  9ίφίί 
AB  χ  ED.  Slim  \fi  ηαφ  ber  ©orat&fejung  ber  Unter* 
fφieb  ber  Üuabrate  über  AC,  BC  gegeben;  a!|5  i(?ba$ 
boppefte  !Κφίί  AB  χ  ED,  ηίίφίη  bas  SKcfirf  Aß  χ  ED 
feibfl  gegeben;  e$  tfl  aber  AB  ber  iage  unb  ©reffe  ηαφ 
gegeben ;  folg^  ifl  ED  ber  ©roffe  ηαφ  gegeben ;  e$  tfl 
ferner  ber  $)unft  Ε  gegeben ,  folg^  αϋφ  (30·  5D.)  ber 
$unft  D;  unb/  weil  ηοφ  ber  ^ie  9BinfeI  ADC,  unb 
bie  iage  ber  iinie  AD  gegeben  ifl;  fo  ifl  DC  ber  fage 
ηαφ  gegeben  (32*  ©.);  .oljb  bettytt  be.r  §>unftC  eine 
ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie* 

Äompojtiwtn 

€$  fepe  ber  gegebene  Unterfc^teb  ber  Öuabrafe 
9^φ  bem  Slaum  F,  unb  ber  tytmtt  Α  fe^e  berjemge, 

D  au* 


au*  bem  bfe  Qr&ftete  iinie  an  C  jjfejogen  wetten  fofij 
man  tfceife  AB  in  Dem  9>unft  Ε  in  jtüeitj  gfeid;e  $fceife> 
tmb  frage  au*  Ε  nad)  Β  §tn  bie  gfcrabtimie  ED.,  bereit 
©toflfe  man  fo  bejtimmi ,  baß  ba*  boppeft*  9vd)if 
EDxABgleid)  wirb  bem  gegebenen  SKaumF,  au*  D 
eifidjfe  man  auf  AD  ba*  9>erpenWfel  DG ;  fo  wirb  DG 
t|*r  gefugte  Ort  fet>n,  b*  i.  mm  man  an  irgenb^inett 
5>uuf t  C  auf  bec  iinie  DG  bie  geraben  imten  AC ,  BG 
jiefct ;  fo-rotrb  ber  Unierfd)ieb  ber  über  /benfelben  fcr* 
fdjriebenen  Üuabraie  gleich  fe^n  bem  gegebenen  SKaunt 
F.  SDenn  ηαφ  bem  iefcnfa  j  ί jl  ber  Unferfdjieb  bec 
£tuabrat£  >oh  ÄC,  BC  gleid)  bem  boppeifen  ΙΧφίί 
Aß  X  ED ,  t>.  u  ηαφ  ber  9Ser  ^nung  $\ύά>  bem  g*ge- 
Genen  SRauffl  F.  SEBenn  frer  gegebene  SKaum  F  f leinet 
iji,  al*  ba*  Üuabrat  über  AB,  b*  fleiner  iji,  al*  ba* 
tferfa$e  Üuabrat  über  ber  $alfte  tton  AB  ober  über 
EB  ·,  fo  ijt  ba*  SXdjtf  BED  *terma§l  genommen  f  leinet 
<rtö  ba*  Öuabrat  über  EB  tfiermafcl  genommen;  aljo  ED 
ffeifter  als  EB,  mithin  fallrber  3>unft  D  jroifdjen  Ε,  Β ; 
ifi  F  glefcf)  tem  üuabrat  über  AB ;  fo  falten  Me9>unftt 
D,  Β  jufammenjMfl  F  flrifler,  al*  ba*  Üuabrat  t>oit 
AB  ;  fofillt,  wie  man  leiffy'ffefp,  D  auf  bie  iöerlan* 
$erung  ^oh  EB. 

booten«  OJerjeicbnung.,  tee  barntn  Geflefci/  baji 
man  &ae9W)ifBAH  gleid)  bem  gegebenen  9iaum  matfjt, 
unb  bann  HB  in  D  in  s»e»  gleite  $§eiie  t&eiir,  tfi  ber 
θαφ  feibfc  ηαφ  mit  bec  »orfcwge&enben  einerlei; 
benn,  weil  AH  boppeit  fo  grojj  tjl  ali  ED ;  fo  tjl  baef 
boppeiie  Std^tf  AB  χ  ED  gleich  bem  tRfytt  AB  χ  AH, 
t>.  i.  fcem  gegebenen  SKaum.  Tibet  bem  iefcnfaj  bei 
g)app,ue  äuf"'3e  ^ΡΟ&Όηιη*  bie  »orbagefcenbe 
2iiipofung  gegeben  ju  fcabent 

3,  £φ' 
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3fi  6et>  φαρρΜ  ber  ι  gie  ©aj  be*  7ien  05ιιφ$, 
linb  ^eißt  Dorr  iefcnfaj  jum  erjten  Ort  be*  2fen  φιιφ^  . 

Fig.  53.  ': 

SBBenn  au*  bem  ecfteirel  Α  eine*  ©redete  ABC  bie 
ünieAD  an  bie  ©runblinie  fo  ge jogen  tpirb,  bog  BD 
βφ  ju  DC  »er&dff,  mte  ba$  Öuabrae  über  AB  ju  bem 
Üuabrae  über  AC ;  fo  ift  ba*  3ϊφίί  BDxDC  3(*ίφ  bem 
&uabrat  über  AD.  ' 

SWan  jie&e  butd)  C  bie  ί wie  CE  mit  AB  gfeidj« 
lauffenb;  fo  ifl  fbiglicf)  BD :  DC  =  AB :  CE  =  AB*  r 
AB  χ  CE.    9ΐαφ 4  ber  QJorausfqung  ober  tfl  BD :  DC 

i=  AB*:  AC* ;  folg^  ttf  AB :  AC  =  AC :  CE.  ©5 

fd)(te|Ten  ober  bie  (Betten  AB,  AC  unb  AC,  CE  bie  giei* 
djen  ® «*feto  *  ©infel  BAC,  ACE  ein  5  mirfcm  fmb  bie 
Söreyefe  BAC,  ACE  &ίβίφι*ίηί  (ίφί ,  unb  ber  58  infef 
CAD  gleich  bem  SBinfei  B;  aifo  finb  aud>  bie  ©ret^efe 
ABD,  CAD  gUw&rcin^f;  mithin  BD:  DA  =  DA: 

DC;  aifo  i|J  bös  3ίφ(Ε  BDxDC  gfcty  bem  Öuabraf 
über  AD. 

... 

(-    .  ·    F«-  53-  . 

»·*»»»«■  , 

9Benn  au*  amer>  gegebenen  ^unften  Α,  Β  jn>et>  ge- 
rate Unten  AC,  BC>  bie  ein  gegebenes  93er(jal£niß  un« 
ter  einanDer  §aben,  an  einen  dritten  §)unfe  C  §in  gebo- 
gen werben ;  fo  beru&ri  ber  9>unfi  C,  in  bem  fie  jufam- 
mjen  jlofien  f  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie, 
ober  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Kreits. 

1.  Saü4  ffienn  ba$  gegebene  ilkrfiaiittijj  ba* 
SSer^itnip  ber  ©Ιβίφ^ί  ifh 

da  Fig. 


Fig.  53.  a. 

• 

©ton  jiefce  AB ,  uftb  falle  barauf  ba*  fetpevbit el 
Tßi  toeilnun  AC±=CB;  foifT(26,  ι·<ί.)  AD  =  DB; 
nunifl  AB  ber  iage  unb©ioffe  nach  gegeben,  alfo  tfl 
fcer  9>unfi  D  gegeben ;  unb/  toeil  'αηφ  ber  SBinfel  ADC 
ygeben  iji ;  fo  ifi  DC  ber  iage  ηαφ  gegeben  (3  *♦  3X) : 
alfo  berührt  ber  9>unfc  C  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene 
gerabe  iinie* 

Die  jRompofrtioh  ergiebi  |ϊφ  bort  felbjl.  SDtoit 
f^eiie  nemli*  AB  in  D  in  jmep  gietc^e  Sfcetfe,  unb  jie(j* 
i)C  fenf xedft  auf  AD ;  fo  fte^t  man  Ιβίφί  ein ,  ba§  bie 
geräben  Knien  AC,  BC,  bie  aus  ben  fünften  Α,  Β  an 
trgenb  einen  g)unft  C  auf  ber  iinie  DC  gebogen  werben, 
gleich  fegem 

Sali.   ®enn  bä$  gegebene  93er§almiß  ηίφϋ 
baö  iBerfcaltnig  ber  ©Ιαφ^ίί  ifh 

■  » 

Fig.  53· 

iffieit  ba$  5Öer^aIini§  Mit  AC  ju  CB  gegeben  tft; 
fo  i(lt54»  $>♦)  baö  ©er&alinig  be$  Üuabrafc  über  AC 
ju  bem  üuabrat  über  CB  gegeben ;  man  verlängere  AB 
biö  D  fo,  baß  AD:  DB  =  AC:  AB*;  »eil  nun  AB 
ber  iage  unb  ©rojfe  ηαφ,  unb-bas  flSerfcälinifs  von  AD 
gu  DB  gegeben  ifi  *  fo  ifi  ber  $)unf  ί  D ,  neb  ft  fcen  @tü- 
fen  AD,  BD  gegeben ;  alfo  ifi  baö  9νφ£  AD  χ  DB  ge* 
geben;  biefem  9W;tf  aber  iji  ηαφ  bem2ten  ie$nfvba* 
öuabrat  von  CD  qletc^ ;  fbf^Iic^  tft  biefeö  üuabrat,  mit* 
|rota  iinie  DC  felbfi  ber  ©reffe  ηαφ  gegeben;  es  ifi 
über  fφon  gezeigt  morben ,  ba£  ber  $)unf t  D  gegeben 
fepe;  alfo  beruht  ber  tyuntt  C  einen  ber  iage  ηαφ  ge* 
gebenen  £rei$  ηαφ  bem  1  flen  ©aj  be$  1  ßen  $Βυφ& 

— 
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''\  ,  fet>«  ba$  gegebene  QJerfmiimß  φιφ  bem  ©er» 
|ÄifttffJ  t>on  EF  ju  FG ,  nun  flnbe  man  ju  EF,  FG 
bie  tfritic  proportional » ί  inte  FH,  unb  ne$me  auf  bet 
verlängerten  iinte  AB  ben  punfi  D  fo,  baß  bas  SCer* 
$alfm§  t>on  AD  ju  DB  gletd^  »erbe  bem  93erf)<5lrm§ 
t>on  EF  ju  FH,  finbe  jwifdjen  AD,  DB  bte  mittlere 
proportional* iuue  DK,  unb  befdjreibe  au$  bem  SDTtf- 
telpimft  D  mit  b*n\  ^)al6mefler  DK  einen  tfrefc  ;  fo 
wirb  beflen  'Umfang  ber  gefugte  Ort  fepn,  b,  L  »enit 
man  au*  ben  gegebenen  fünften  Aj  Β  an  trgenb  einen 
,$>unfc  C  ψ$  Umf reifes  bte  geraten  Urnen  AC,  BC  jiejK; 
fo  wirb  AC  }u  BT}  in  bem  gegebenen  9$ξΐ$αΗηι§  fet;ri, 
»elcM  EF  ju  FG  fcaf.  SDenn  man  jie&e  DC;  roeti 
nun  tote  3  ί  inten  AD,  DK,  DB  proportional  ftnb;  fo  tjl 

(2·  3uf.  20,  6. €♦)  ADe:DKe=5  (AD:DB  =  EF: 
FH  =)  EF*:  FG1;    Vfo  tjl        6,  fc)  AD:  DK 

=  EF :  FG,  SBeil  aber  AP :  jjp  =  DC ;  DB ;  fo 

ftnb  bte  SDrepefe  ADC,  CDB  gletcfopinf l$t ;  offb  ifi 
AC :  BC  =  (AD ;  DC ,  b.  t.  =)  ,EF :  FG,  tßon  bett 
fHinften  K,  L  aber,,  in  melden  ber  Umf reis  ber  gerabett 
itnie  AB  begegnet  wirb  eben,  bieje$  auf  fofgenbe  TCrt  er» 

triefen;   ®e«  AD:  J££  =  DK:  DB;  fo  tfl  (19, 

5*  €.)  ber  SReft  AK  ju  bem  SKefl  KB  wie  (AD  ju  DK, 
b.  u  t»ie)  EF  ju  FG:  unb  auf  ä^nlidje  Hvt  fcfcliejji 
:man  au*  1 2,  5.  ,  baß  aucfc  AL  r  LB  =  AD :  DK 
=r  EF :  FG,  SWan  ftei;(  alfo,  baß,  roenn  man  fo  n>o£I 
AK  ju  KB,  al*  AL  ju  LR  in  bem  gegebenen  tBerjjaff* 
niß  t>on  EF  ju  FG  nimmt,  baß  bann  KL  ber  SDurdj* 
tnefler  be*  jfreife*  fepn  werbe ,  welcher  ber  gefuefre 
Ort  <ft. 

os  m 
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©if*  ijl  berufte  Ort,  beffen  ftajeitfnung 
citt*  in  feinen  .ffommentatten  über  bie  Sorrebe  be$ 
Tipolloniuö  ju  bem  ι  flen  2>πφ  (einer  Äegelfc&mife  le^rf, 
nur  beroeifl  er  bort  biefe  QJerjeidjnung  burc&  attju  Diele 
Urnftyioeife ,  weswegen  mit  SXecfr  .fcupgen*  im  5ten 
iefwfaj  feiner  ©iopfrif  ©c^ooteni  93apete  fcorjie^* 
»ötlite  ba&er  für  jene  SBerjeicfcmmg,  bie  aDerbtngs 
gut,  unb  tnelletcfrt  *om  2ipolloniuö  felbfl  ift,  an  bie  ober 
ein  ©tümper  jenen  langen  SSerpctS  anlangte,  folgenben 
f  ur&ern  3)eroei*  beifügen« 

SDer  @aj,  tote  ifcn  ewfociu*  aitdbruff  β·  1 1·  b«r 
Äegelfc^nitte  beö  ?(püllomu$  ηαφ  ^alle^ö  Ausgabe, 
tyrift  fo: 

SBenn  in  einer  €bene  jtoet)  fünfte  gegeben  finb 
nebjl  bem  Q3er$altm£  t>on  jwep  ungleiAen  geraben  iu 
nien  ;  fo  f ann  auf  biefer  €bene  ein  Ärefe  betrieben 
werben ,  fo ,  ba§  bie  *on  ben  gegebenen  fünften  an 
Jben  Umfang  btö  Äreife*  gezogenen  ί inten  ein  93er£ait» 
tuß  unter  einanber  §aben,  bae  g(et$  iji  bem  gegebenen 
fterftattnif»  1 
SDie  gegebenen  fünfte  feijen  Α,  B;  baö  gegebene 
$8er§iltmß  baa  fl&er&alfni§  *on  EF  ju  FG ,  EF  fet^e 
We  groffere  iinie:  unb  man  folie  bie  Äufgaoe  auflofem 

Sftan  jiefpe  bie  iinie  AB ,  Verlängere  fte  auf  bec 
©eite  t>on  Β ,  unb  mac^e  EF :  FG  =  FG :  FH ,  unb 
bann  EH :  AB=FH :  BD,  unb  aud)  EH :  AB=FG: 
DK.  ®e«  alfo  EH:  AB  =  HF:  BD;  fo  tjl  (12,  ^ 
€0  EF:  AD  =  (EH:  AB,  b.  u  =)  FG:  DK 
=  HF:  BD;  unb  wroedtfelt  EF :  FG  =  AD :  DK : 
tmb  au$  FG:  FH  =  KD:  BD.  9iim  ifr  EF:  FG 
=  FG:  FH;  mtf&in  (n,  5·  €♦)  AD :  DK  —  DK: 
BD.  7iu&  bem  ORitfefpunft  D  mit  bem  Jpalbmejfec 
DK  befφreίbe  man  einen  .KYete,  unb  nefcme  auf  beffen 
Umfang  irgenb  einen  Vwtt  C,  unb  jiebe  CA,  CB,  CD. 

®eif 
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SSfiinim  At>:  j££  =  DC:DB,  φ  tfr  Btxtm, 

bie  be«  bm  b«>ben  SDretjtfm  ADC,  CDB  flwtffofdtoft« 
(idjen  SBinfel  «MifdjUefien ,  proportional  fmb ;  fo  fint) 
<6#  6.  €0  biefe  6epben  Dreoef*  φΐφ;  φ  tfl  AC:  CB.  - 

==AD:DC  — EF:.FG, 

$5et>  €uiociu$  ift  ηρφ  «in  S5emeto  beigefügt,  wor*  * 
inn  gezeigt  n>trb,  t>aß  gerate  hinten,  bie  aus  Λ,  Β  ort 
finen  ^unft  gebogen  werben,  Der  nidjf  auf  bem  Umfartg 
be$  Äretfes  KC  Hegt,  ηιφί  eben  fea*  93erkaitnifj  unter 
einanber  fcaben,  tüte  EF  ju  FG.  Unb  es  roÄrbe  wirf- 
Κφ  npt^ig  fipn,  biß  ju  erroetfen,  wenn  ηίφί  bie  Titiane 
wrauögefd)ift  roorben  rodre.  X)enn  aus  tiefer  xt>e\$ 
man,  baß  ber  9>unft,  in  bem  bie  geraten  imien  jufam« 
menffoffen,  bie  bps  gegebene ®er§dfoug  tum  EF  ju 
FG  unter  einanber  §aben,  unb  au*  Α,  Β  jyejogen  fmb, 
bm  Umfang  be$  Greife*  KC  berühren»  2Bollie  man 
bann  irgenb  einen  anbern  9>unft  nehmen,  ber  ηαφ  bet 
83orau$fejung  ηΐφ*  auf  biefem  ßreis  liegen  foll ;  fo 
toirb  völlig  tote  in  ber  Jinatyfe  gejeigf,  fcaß  &£.ραηΒφβ 
1  ^unft  auf  bem  Umfang  biefeö  Areife*  liege,  unb  bifUfi 
»iberfprec&enb*  Sben  biefe*  ijl  bep  aßen  übrigen  Der« 
fern  ju  bemerfen. 


Oben  biefeö  ηοφ  auf:  eine  anbere  2fa  o£ne  Jpiilfe 
&e$  ie£njaje6  baoiefen* 

Fig.  5  3 .  e. 

*gjenn  man,  auö  bem  gegebenen  9>m\ften  A?  Β  an 
tineit  brüten  $)unfi  C  £in  bie  ung(eiφeη  geraben  ifnien 
AC,  BC  Ate^f,  roe^e  ein  gegebenes  (Oer^aitmß  unter 
einanber  |aben;  fo  foH  beriefen  werben/  daß  ber  ψηηΐί 

C  «nm  &er  $ag*  ηαφ  gegebenen  4?r«$  beruhe. 
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SOiöti  |iefce  aus  C  an  bie  »erlanget*  iinie  AB  bie 
gerabe  «nie  CD  fo,  ba§  6er  SBtnfel  BCD  gtei*  werte 
fcemSBinfel  BAC;  fo  ftnb  folglich  bie  ©ret>efe  ADC, 
DCB  gletöfcinflicfo  ;  aifo  ί|ϊ  AC  :  CB  =  AD :  DC 
=  DC :  DB.  2iuf  AD  ne£me  man  ED  =  DC,  unb, 
toeü  AD,  ED,  BD  proportional  fmb;  fo  t>erfcaft  ρφ  AD 
ju  DE  xoie  ber  9ttfl  Α  Ε  ju  bem  SKeflf  EB,  <£*  ij}  aber 
ηαφ  ber  Qfrrauöfe^ung  ba$  $}er£<iiim§  t>on  AC  ju  C8, 
δ.  t.  t>on  AD  ju  DC  ober  DE  gegeben,  alfo  ί  jl  bas  *8er- 
fcdimiß  Don  AE  ju  EB  gegeben ;  unb,  n>eü  AI]  gegefeirt 
fo  i£  fo{gltd>  αϋφ  AE,  mithin  ber  5>unfr  Ε  gege« 
ben*  Unb/  n>ei(  ba*  93er^alinip  t>on  AD  ju  DE  geqa 
Ben  fo  ijl  AD,  DE  ober  DC  unb  ber  f>unft  D  gege» 
ben»  QBeil  alfo  auö  einem  gegebenen  9>unfc  D  bie  ^er 
©re(]e  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  DC  gebogen  i(i;  fo  ! 
berührt  ber  fPunft  C  einen  ber  iage  ηαφ  gege&wn 
Ärei*  (i,  L)t 

- 

Ä-ompofilion. 

«Wart  neunte  auf  AB  ben  f>unft  Efo,  baf  AE  ju 
EB  ba$  gegebene  93er&altni(j  £abe/  unb  macfye  AD  ju 
DE  rote  AE  ju  EB-,  aue  bem  SRittelpunft  D  mit  b«t 
$a(bmeffer  DE  betreibe  man  einen  tfrefo  ;  fe  wirb ' 
befjen  Umfang  ber  gefudKe  Ort  ftyn.  JDenn  aut  bm 
fünften  A,  ß'jie$e  man  an  irgenb  einen  Punff  Ceuf 
bem  Umfang  beö  Äreifee  bie  geraben  iinien  AC,  BC, 
unb  burcb  bie  fünfte  D,  C,  bie  gerabe  iinie  DC.  %til 
nun  AD:  DE  =  AE:  EB;  fo  i(l  (19,  5.  €.)  AD :  DE 
=  DE :  DB.  <£s  ijr  aber  DC  =  DE ,  affo  (tob  bie 
SDreiKfe  ADC,  CDB  3(«ίΦη>ίηΠίφ£  (6, 6;  C)i 

i|l AC:  CB  =s(AD:  b,  i.       AE:  EB^  b.i. 

in  bem  gegebenen  flßer&almtjj.  I 

■ 
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*'.  3«f.  ®«ί  AE  ·,  EB= AD :  DE ;  fo  ifi,  wenn 
matt  EF  =  EB  nimmt,  get&eiif  <dividendo)  AF :  FE 

=  AE:  ED  —  (19/  5<  €·)  jgg  :  BD;  unb  b$  iflE 

©djootene  iBerjeidmung, 

3uf.  Eue  ber  nemlwfcen  Proportion  AD :  DE 
==  AE :  EB  folgt  umgefe§rt  (convertendo)  AD :  AE 
«=(3uf.  19/  5: SO  AE:  AF, 

3inmf  beö  Ueberfejere.  3n  ©ejug  auf  ben  5ä« 
biefee  ©ajes ,  wenn  bae  gegebene  $8er£eltnifj  nidjt  bos 
SBer&altnijj  bet  ©ieid)&eit  ifi/  feilte  mir  J&err  f>rof. 
^fleiberer  folgenbe  SSemerfungen  mit ,  bie  ben  3"fa"t« 
menfcang  bee  ©aje$  mit  3/  6,  &  jeigen.        *  , ' ! 

'*/..·   '  Fig.  53.  b, 

'  ■  · 

§.  1.  SBenn  man  in  einem  ©repef  ABC,  in  teef« 
<&em  AC>  BC ,  bie  größere  ©eite  AC  über  ben  @d)ei» 
tel  C  $inan$  »erlange« ;  fo  begegnet  bie  gerobe  Knie 
CL,  nfefc&e  ben  aufiern  SBinfel  BCF  in  a  gleite  Ivette 
t&eilf,  Der  verlängerten  iinie  Aß  in  einem  $unft X,  fo, 
bcifj  AL;  BL  —  AC  :  BC.  Unb  urhgefe&rt,  »en« 
man  bie  nadjber  ©eite  beö  fleinern  ©djenfels  BC  §in 
verlängerte  ©rtmblinie  AB  in  bem  9>unft  L  fo  ft&neibef, 
baß  AL ;  BL  =  AC :  BC  ·,  fo  t&eilt  bie  an  ben  ©djeitei 
SWgene  gerabe  iinie  CL  ben  aujfern  SBinM  BCF  in  a 
gleite  tytiie.  Denn  in  benben  Saßen  fdjneibe  man 
wn  bem  groffern  ©cbenfel  CA  boe  ©tufCP=:  CB 
«b ,  nnb  $iche  BP  ;  fo  ifi  CBP  =  CPB  ( $,  1.  $0· 
«m»  ifi 

a)  »eilBC<AC  (5Böräu$f.)/  ber<ffiinfe(A<CBÄ 
(«8,  1.  €.)  fbiglid)  FCB  =  CBA  +  Α  (  3*/  »·  €.) 
<  aCBA,  «nb  LCB  =>i  FCB  (QJorauöf.)  <  CBA, 
irnb  LCB  +  LBC  <  CBA  +  LBC ,  folglid)  <  a  recbte 
SBmfel  (1 3,  »t         gRitb>  begegnen  {ϊφ  bie  nad) 

Ο  f  .  ben 


ten  SSinWn  LCB,  LBC  $m  verlängeren  flnjen  BL, 
CL  in  einem  f)unft  L  (i  u  ©runbf.  i.  €.)♦  Slun 
FCB  =CPB  +  CBP(32/  ι·  €.)  =2  CPB  =  2CBP, 
folglich  i  FCB  =  GEB  =  CBP,  b.  τιαφ  ber  93or« 
«u*f#  FCL  =  LCB  =  CPB  ;=  CBP;  foiglkfr  fmb  bie 
itntenCL,  BP  gleid)(auffenb  (27*  1.  2  g,  unb  ei  tjl 
AL:  BL— AC:CP  (3,  6.  e>=AC:CB(n, 5.€.» 

toeil  nemlid>  AC:  CP  =  AC:  CB  (7,  j.  inbem 

CP  =  GB  (3Serjei<&.>. 

b)  3fi  aber  AL:  BL  —  AC:  BC,  unb  fpfgiic^ 
»eH  CP  =  CB  (QSerj-)  AL :  BL  =  AC :  CP  Ο,  5· 
ιι,  5.  f<>  faß  *>ie  iinien  CL*  BP  gleic&Iauffenb 
(a,  6.  unb  FCL  =  CPB,  LCB  =  CBP  (29,  .i.gj, 
mithin  FCL  =  LCB,  weit  CPB  =  CBP  (5,  u 

2·  5)a  bie  iinien  CK,  CL,  spobon  We  eine 
ben  SBinfei  AGB  be$  ©reyefs,  bie  anbere  feinen  Sie* 
benroinfel  FCB  in  2  gleiche  tfceile  tfceilt,  einen  redeten 
SEBinfel  LCK  eüifdjüefan,  meil  nemliφ  LCR  =  BCK 
+  BCL  =  l  (ACB  +  BCF)  =  einem  rechen  ®infel 
(13, 1»  €·)  9  fo  ge$C  ber  über  bem  &ur$mejfer  KL  be* 
ftfjriebene  J^reiö  burd)  ben  ©d^iieipunft  C  (ι.  ©djof, 
3 1,  3.  €·)·  3ugW*  finb  fowfel  bie  bun$  ben  g>unfc 
K,  unb  bie  gnbpunfte  Α,  Β  ber  ©runbiinie  begränjfm 
iinien  AK,  BK ,  al&  αϋφ  bie  bur<$  ben  §>unf t  L ,  unb 
bie  9>unft*  Α,  Β  begranjte  iinien  AL,  BL  ben  anlie« 
Senbeii  ©eiiew  be*  SDreyef*  AQ  BC  proportional  (3,  6, 
€.  unb§.  !♦). 

$.  3·  Umgefe^rt,  menn  fomefcl  bie  <8fufe  AK» 
BK  ber  ©runbiinie,  ate  bie,  auf  ber  nad>  ber  ©eite  fceö 
für jern  ©cf^nfete  BC  £in  verlängerten  ©runblinif,  ab* 
geK^mitenen  Stufe  AL,  BL  tat  ©er^dltnip  ber  anlie« 
grnben  Seiten  AC,  BC  $aben;  (b  teilen  bie  au$  ben 
fünften  K,  L  an  ben  @d>eitel  C  gezogenen  iinien  DC, 
LC  ben  SBinf  el  be$  55tt*d *  ACB ,  unb  feinen  Sieben« 
»infd  FCB  in  s  3^i*e  S&eüe  (3,  6.  £  unb  .§.  1·); 

fo(8« 
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fbfgKcfc  fc^itejfen  fte  (§.  2·)  einen  regten  3&fnM  ein; 
unb  &er  über  bem  $>urd;meffer  KL  befd>riebene  Ärefo 
gefct  burd)  Pen  ©cfyeitefpunft  C  %e$  ©re yeU. 

§.  4·  3Benn  alfo  auf  einerlei)  ©runbfinie  AB» 
Die'  mdjtgletdtfcfanf iicbten  ©repefe  ACB,  AMB  fielen, 
bey  toefdjen  bic  groffern  ©djenfel  AC,  AM  <m  einerlei 
$un(t  Α  ber  ©Γμη&ϋηι>  anliegen,  fofgltcb  eben  fo  bfe 
fleinere,  unb  roenn  bie  groflfern  <3±enfel  ju  ben  fiei* 
nerti  bepberfeif*  einerlei)  ©erfraffnig  £aben,  baß  nemli<& 
AC:  BC  =  AM :  BM  ,  unb  man  t&eiff  ben  SBinfrf 
ACB  eines  biefer  ©repefe,  imb  eben  fo  feinen  Sieben« 
imnfel  FCB ,  ben  bie  QJerfangerung  bei  grijfern  ©djen« 
leb  mit  bem  f feinern  madjt /burd)  bie  itnien  CK,  CL, 
bie  ber  ©runbHnie  unb  iörer$8erfdngerunq  in  ben  Φιιηί· 
ten  Κ  unb  L  begegnen,  in  3  gfeidje  feilet  fo  gefct  bec 
über  bem  SDurcfcmejfer  KL  befdjrtebene  Äreis  burd)  bie 
©cfyeiieljfortf  te  Cf  unb  Μ  ber  SDretjcf e.  58on  bem  er* 
ffen  lDret>ef  ACB  tjl  biß  §.  *,  ermiefen  »orben,  unö 
t)on  bem  anbern  folgt  e$  quö  §.  3.   ©enn,  ba 

AC :  BC  =  AM  :  BM  (QJorauöf.) ;  fo  tfl 

f0l6lA^ !£f AM: s.e)i  ΝβΜ** 

len  (§.  3O  bie  Hmen  KM,  LM  ben  SBinfel  AMB  «Hb 
feinen  SRebenminfet  BMQ  in  2  gfetdje  Steife,  ber  QBm* 
fei  KML  tfl  ein  redrter,  unb  ber  über  bem  ©utd;mejf«i 
KL  betriebene  Äreis  gefct  bürd)  M. 

§.5·  Umgefe^rt,  wenn  man  in  einem  uidjf* 
gfeidjfcbertf  I  id)ten  SDretjef  ACB  ,  ben  ®d)eirel  ·  ®inf ef 
ACB  unb  feinen  3ie6enroinfel  FCB,  ben  bie  ©erlange* 
rung  bei  groffern  ©cftenfete  mit  bem  t feinem  mad)t, 
burd)  bie  Linien  CK,  CL,  bie  ber  ©runbfinie,  unb  i£rer 
SBerldngerung  m  K,  L  begegnen,  in  2  gleiche  $f)eite 
c^eilr,  unb  wber  bem  ©urd^mefier  KL  einen  Äretebe« 

fdjrcibt, 


fäteibt,  ber  (§t  a<)  bu^  ben  .9>unft  C  ge$*  j  fofci&m 
•bie  graben  iinien  AM  x  BM ,  bie  man  au*  Α  unb  Μ 
an  irgenb  .  einen  9>unft  Μ  be*  Greife*  jieftt,  mit  ber 
^©ruflbiinie  ein  SDcei^f  AMB  *  »ormn  AM:  BM 

'e=AC:BC. 

£)enn  fo  iff 

:^£;B£f==AC:BC  &«·«·  «**·'·> 

(οΙβΚφ  AL :  BL  =  AK:  BK  (i  \,  5.  €0  /  mithin  tfl 
(14,  5-€.)  BL>  BK,  toeii  AL>AK  (<Berjei$iu)i 
fWgttd»  fallt  Der  SBittelpunfe  D  be*  i^rie&enen  Ärei- 
t(te  auf  bie  itoie  BL  jmifcfeen  Β  unb  L.     Jerner  if* 
AL  +  AK  :  BL+BK=AK:  BK  (ΐ9,5·€·)/  ober,  »eil 
'  AL+ AK  =  KL + 2  AK  =;  2  DK  +  a  AK  ~  a  AD,  und 
BL+BK  =  KL  =  2DK;  fo  ifl 
2  AD  :  2  DK  =  AK :  BK ,  mit&tn 
AD:  DK  ==  AK;  BK  (15/  5·  "«b  11/5.  €.) 

imb  ferner  AD  ;DK=;  j  AJ£^VK" ^^((^S-^) 

ober  AD :  DM  =  DM :  BD  (7, 5  unb  1 1,  $4  €♦)/  »«' 
DK  =r  DM  (93erj.),    €*  fmb  mtt&üi  (6, 6,  €.)  bie 
Dreine  ADM,  MDB  α&ηΐίφ,  unb  t$  ipt  AM :  AD 
=  BM ;  DM ,  unb  wnoed^felt 
AM:  BM     AD;  DM  (iöf  6t€*)^AD;  DK  (7,  5. 

-11,  5·€»)·    3tt>er  ' 
AD:  DK» AK:  BK- AC ;  BC(i 1,  5» €♦)}  fofg^auty 

AM  :  BM  =  AC:  BC(n,  5·  &)· 

§.  6.  flu*  bem  §.  5*  Snpiejenen  folge  jugleicf?, 
ba§,  menn  eine  gegebene  gerabe  «nie  AB  in  irgenb  ei* 
mm  9>unft  Κ  in  2  ungleiφe  tfceile  geseilt,  unb  bann 

.  auf  ber  ©etie  be$  f  leinern  <5tuU  verlängert  wirb ,  bi$ 
AL :  BL  =  AK :  BK  »trb ;  unb  wenn  bann  über  ber 
«nie  KL  a\6  ©u^mefler  ein  Äreil  ^rieben,  unb 

'  t>on  irgenb  einem  ψιχηΗ  Μ  beffefben  bie  geraben  itaten 
MA,  MB  gejogen  »erben,  bap,  fage  ίφ,  tiefe  «mm 

teil 
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Den  aniiegenbett  Bt&ten  AK,  BK  prbporf  ioftal  fet>n 
werben,  &♦  6·  ba§  fepn  ntfrbe  ·" 
AM :  BM  =  AK :  BK  =  AL :  BL.    35enn  <m$  ber 
Proportion  AK : BK  =  AL :  BL  folge  ηαφ  §.  5* 
AM  :  BM  =  AD  :  DM=i  AK  :  BK. 

• 

§.  7.  ®emt  man  fcingegeh  au«  irgemb  einem 
$}unft  Ν  innerhalb  ober  aufferb^alb  be$  ηαφ  5.  ober  6* 
betriebenen  greifet  an  bie  fünfte  Α,  ß  gerate,  Linien 
AN,  BN  jiefct  \  fo  ifl  nidjt  NA:  NB  =:  CA:  CB 
e=  AK :  BK.  5Denn  bie  gerabe  iinie  BN  mufj  felbfo 
eter  wtlengert,  bem&reie,  innerhalb  beffen  (fie  (8Jer« 
leiten.)  liegt  ,  in  einem  ψυ\\Η  Μ  begegnen ;  j kfyt  man 
nun  bie  geraben  iinien  AM ,  BM ;  fo  ifl  AM  :  BM 
==  AC:  BC  s=.  AK:  BK  (§.  5.  6.)/  unb  weil  ((Bor» 
ouef.  §.  5.  6.)  AC>  BC,  AK>BK;  fo  ifl  AM>BM, 
unb  ABM  >  MAB  (18,  κ  man  n  υη  δΜΓΦ 

ben  §)unf t  Ν  eine  iinie  NO  mit  AM  gieid)  lauffenb, 
unb  begegnet  NO  ber  itnie  AB  ober  üprer  SBerUingerung 
in.0;  fo  1(1(29,  t.  unb  4,  6.@.)  NO:  NB  -■=  AM : 
BM.  iiegt  nun  ber  f)unft  Ν  auffeifcalbbee  Äreife«; 
fi>  ifl  ber  SBinfel  ΝΟΛ  =  MAB  (29,  1.  übet, 
rcenn  man  NA  gebogen  benft,  fo  ifl  ΝΑΟ  >  NBA  ober 
ΜΒΑ(ι6,  ι.'βΟ;  fofglui),  ba  MBA  >  MAB,  ηοφ 
bielme^r  ΝΑΟ  >  MAB ,  unb  ba  NoA±;MAßi  fo 
ifl  aud)  ΝΑΟ  >  NOA;  folglid)  NO>NA  (1 9,*.€.), 
unb  NO :  NB  >  NA :  NB  (5,  8.  €.)·  Soi<JÜd)  oudj 
AM :  BM ,  ober  AC:BC,  ober  AK;  BK>  IMA:  NB 
(13,  5« 

iiegt  ober  ber  9>unft  Ν  innerhalb  bee  J?  tetfei ;  fo 
ifl  NOA  >  NBA  ober  MBA  (16, 1.  u  nb  MAE 
>NAB  (7.  ©runbf.  ι.β.);  f°l9"*  &»  ΜΒΑ>·ΜΑΒ; 
fo  ifl  ηοφ  »teime^r  NOA  >  MAB  ,  unb  arbermafcl* 
ηοφ  »ielme&r  NOA  >  NAB,  mithin  NA  >  1MO  (1 0, 
I. €.)/  M«b  NA:  NB  >  NO :  NB;  folg^  HA:.  NB 

•     '  >AM: 
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>  AM  :  BM  ober  >  AG  :  BC ,   efter  >' AK  :  BK 

03/ *♦€·)♦ 

§♦  8.  ·  5Benn  offo  ein  m$(gleicbfcfjenfitd)fe$ 

S&ret^f  ABC  vorgelegt  rotrb ;  fo  iftt>cv4>vt,  roeidjert 

fein  ©dMfel  C,  unb  bte  (Brettel  oller  ubrigei?,  in  ber 

tiemlidjen  ©jene,  über  ber  ©runblinie  AB  befdjriebenen 

SDrepef  e  freru&ren ,  beren  beb  fünften  Α,  Β  anliegen* 

be  ©d[wfel  ficfc  Ratten,  wie  AC:  BC,  ein  ifrefe, 

tev  in  ber  nemlidjen  (Ebene  über  bem  SDurcbmeffer  KL 

fcefc^rrebm  wirb,  beffen  ^nbpunfte  K,  L  bur<b  gerate 

iinien  CK,  CL  befHmmr  werben,  bie  ben  3Btnfel  ACß 

tinb  feinen  SRebemoinfel  FCB  (ben  bie  iBerlangerimg 

be$  grojfern  @d)enfete  mie  bem  fleinern  mad)t)  in  jroep 

gleite  tfceile  feilen,  unb  an  bie  ©runblinie  unb  iljre 

Verlängerung  £in  gejogen  n>erbefi  (§.  s.  7.)· 

9»   Ober  aueb :  ber  vorhin  genannte  Ott  ifl  ein 

5treie,  ber  über  bem  ©urdjmefler  KL  befcfyrieben  wirb, 

wo  bie  fünfte  K,  L  fo  beffimmf  werben,  bag  Κ  auf  ber 

itnie  AB  felbjt  fo  genommen  wirb,  baß  AK:  BK=AC: 

BC ,  unb  eben  fb  L  auf  ber  ηαφ  ber  ©die  be$  f  feinem 

<Srufö  BK  φίη  gemaebfen  Verlängerung  fo,  baß  AL;  BL 

=  AC:  BC  ($♦  6.  70. 


2. 5atf.       ί|ϊ  AD :  DB  =  AC* :  BC*,  fblglicfc 


aSerec^nung* 

SDttißeSaH  ifl  für  ρφ  ftar* 

9 

Fig.  53.  b. 


{AD— DB 

ΛΒ 


OB  = 
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nr  _  AB.  AC.  BC  _  AB.  AC.  BC  

^ DC  -   AC'-BC    ~  (AC+BCTTaC^BC) 

Jimer  AK  —  AD  —  DC  «= 

1 

Mttt»  AL  =t  AD  +  DC  r= 


AB.  AC 

AC  +  BC 
AB.  AC 

AC— BG 


?v     6  Α  * 


8 


$Benn  eine  gerate  i inte  ber  tage  ηαφ ,  utifc  äuf 
berfelben  ein  tyuntt  gegeben  ifi,  au$  bem  eine  entließe 
gerabe  iinie  gejogen  nrfrb ;  mnn  barm  an*  bertt  €nb« 
ptmft  btefer  gejogenen  iinie  ein  95erpenbifel  auf  bie  bet 
tage  ηαφ  gegebene  gerabe  itnie  gefaßt  wirb ;  unb,  wen* 
ba*  Üuftbrat  ber  juerfl  gejogenen  geraben  iinie  gfei(&  ifi 
b^mSXec^ref,  ba^eni^aifen  ijlj»tfci;en  einer  gegebenen 
geraten  iinie,  unb  bem  ©fuf  ber  geraben  ber  iag*  ηαφ 
gegebenen  iinie/  loeWjes  jm(fci;en  bem  gefaßten  Kerpen* 
bifel,  unb  bem  gegebenen  tyuntt,  ober  jtoijfyen  bem 
gefällten  §)erpenbifel ,  unb  einem  anbern  gegebenen 
?)unfi  abgefφniίίen  ifi:  fo  berührt  ber  (Jnbpunft  ber 
gejogenen  iinie  einen  ber  f age  ηαφ  gegebenen  Umfrei*» 

Öber  ηοφ  ailgemeintfc 

■ 

SBenn  au*  einem  gegebenen  ^Punft  tine  gerabe  ii* 
nie  unb  auä  beren  Qrnbpunft  an  eine  ber  iag*  ηαφ  ge* 
gebene  gerabe  iinie  eine  mit  einer  anbern  ber  tage  ηαφ 
gegebenen  g^tauffenbe  gerabe  4inie  gebogen  mirb; 
unb,  wenn  ba*  &uabrat  ber  juerj!  gejogenen  iinie  ^ίοίφ 
ijl  fcem  Diec^tef  f  ba*  entsaften  iji  |tx>ifcf}en  einer  gegebe> 
geraben  iinie  ,  unb  bemjenigen  ©ruf  bererjten  ber 
%  ηαφ  gegebenen  geraben  iinie,  »el$e*  jtotf^eti  ber 

jioeptett 


«4  11 

jroepfen  g*jogenen  iinie  unb  einem  gegebenen  9tynff  α&· 
gefebnitten  tfi :  fo  berührt  ber  (Snbpimf t  bec  juerjl  ge» 
jogenen  iutie  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfreis* 

'  ι .  §αίί·  3Benn  bie  bttiage  ηαφ  gegebene  gerate 
Jinie,  an  »eld&e  aus  bem  £nbpunfe  ber  juerft  gejogenen 
iinie  eine  gerabe  iinie  gejogen  »erben  foll,  burd^ben 
gegebenen  f)unfe  gefcf,  au*  meiern  bie  erjle  gerabe  lu 
nie  gejogen  tft,  unb/  wenn  bfcfer  gegebene  Punff  ju* 
gleicfc  αυφ  ber  eine  (Jnbpunft  bes  ©eufs  tfl ,  toel^tf 
ton  ber  jwepteit  geraben  iinie  abge|cf;m'tten  wirb* 

Fig.  54.  ä. 

€s  fepe  auf  ber  ber  iage  ηάφ  gegebenen  gerabflt 
Jinie  AB  ber  9>unfi  Α  gegeben,  unb  aus  Α  bie  iinie  AC, 
unb  aus  bem  <£nbpunft  C  biefer  iinie  an  AB  bie  iinie 
CD  mit  ber  ber  iage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinie  AF 
gleίφlauffertb  gebogen ;  unb  es  fepe  bas  üuabrai  »ort 
AC  gleich  bem  SKecfofef  Ε  AD  >  bas  jmtfe^en  einer  gege* 
benen  iinie  AE,  unb  bem  ytotfdjen  CD  unb  bem  tyuntt 
Α  abgefφmttenen  ©tut  AD  entsaften  iji:  fo  berührt  C 
«inen  ber  iage  ηαφ  gegebenin  Umfreis* 

$>enn,  man  jiejje  CE,  unb,  »elf  bas  üuabntf 
u6er  AC  Qleid)  itf  bem  *Χφίί  EAD ;  fo  itf  EA :  AC 
«  AC:  AD;  ^ί^ϋφ  ftnb  (6,6.  <£.)  bie©re$efe  EAC, 
CAD  4&η«φ;  nun  ifl  ber  ©infel  ADC  gegeben,  weit 
CD  mit  einer  ber  iage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinie 
gl^lauffenb  tfi ;  alfo  ifl  ber  QÖinfel  ACE  gegeben; 
unb  ,  roetl  bie  gerabe  iinie  AE  ber  iage  unb  ©riffe 
«αφ,  unb  uberbtg  αηφ  ber  9>unff  Α  gegeben  iß ;  fo  tfi 
αηφ  ber  ?)unft  Ε  gegeben  (30*  ©♦);  alfo  (bereit  ber 
?Punff  C  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  UrttfreiS  ηαφ 
Um  2ten  ©aj  bes  erßen  iSuc&S* 
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Äompofifio». 

ι 

€ä  fetje  Α  ber  gegebene  9>unff,  unb  man  ntbm 
«uf  ber  ber  Jose  ηαφ  gegebenen  geraten  iinie  AB  otif 
herben  (Beiien  oen  Α,  AE  gleich  ber  gegebenen  geraten 
Jmte,  AF  fepe  b»e  gerabe  iinie,  mit  welker  Die  an  AB 
ju  jie&enoe  Knien  CD  g^fauffenb  fe^tt  foifen ,  unb 
man  betreibe  auf  derjenigen  leiteten  Aß,  auf  toeU 
d>er  AF  ηίφί  liegt,  über  AE  tinen  SttHs.Ubfdmitt. 
ber  eine«  bem  gegebenen  OBinfei  EAF  g(f mnteli 
f%g  fet>e  (53/  3·,«.)/  «nb  eben  fo  twrfafire  man  be» 
ber  anbern  iinie  AE ;  fo  werben  biefe  Stttü  i*bfänitu 
ber  gefugte  Ort  feon,  b.  L  wenn  man  an  irgenb  einen 


Τ 

®mn<  ***  b<t  «BHnfel  CDA  aleicf,  ,ΙΪ  . 
bem  »SecWefeminfel  DAF,  b.  i.  bem  .Qöinf ei  ACE ) '  S 
ftnb  b,e  fcreoefe  DAC,  CAE  gfeitfminffic&i,  minW 


■  · 

•  ■ 


Kg,  J4.  b. 

<  3"Λ»  S*""  ?°  <U"5  einem  Punft  C  ««f  «"« *«r 
Jage  imb  tröffe  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  AE  ein  ©er« 

penbifei  CD  gefdttt  wirb/  unb  baö  Üoabrat  über  CD 
8««Φ  ijl  bem  SUbjt  ADE ,  bat  jmifdpn  ben  iifafcfcnti-. 
ten  ber  «nie  AE  enthalten  ifl;  fo  berubrf  ber  9>unftC 
«nen  über  AE  betriebenen  ^»albfrew.  SDenn,  man 
\ψ  auf  beoben  @eit*n  baß  üuabrai  über  AD  htm«  ·  fo- 

über  AD  unb  über  DC, 
b.  u  bae  Öwbrat  über  AC  gieid,  bem  «Kcfjtf  Ε  AD. 
äoiglid?  beruht  ber  ©unff  C  ηαφ  bem  gegenwärtigen 
gatt :  einen  übet  bem  Ihu^meffer  AE  betriebenen 
Kreis.  €ben  tiefe*  bemeifi  ©appuö  im  aten  iebnjafr 
-      v   '  9  jum 
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jum  Ifien  S3uc$  von  TipoUoniuö  fögäjtym'ffeit  auf  ein« 
entere  Htt,  .  .  .. 

>,v3*ati*  SBenn  bie  fceriage  «αφ  gegebene  gerat^ 
Iinie,  au  wefäe  au*  bem  Snbputtft  ber  juerji  gejqge*: 
rfen  Ijnie  eint  gerate  iinie  gejogen  werten  foil,  n>ie  itt/ 
tpm  irfien  Saß/  burd)  ben  gegebenen  £>unft  ge£t,  auf 
ri>etd)efn  Die  erjie  gerate  iinie  gebogen  i#;  «penn  aber  ttott 
ttefem  berjenige  g)unfi  »ergeben  iji,  <m  roeU* 

$em  bas  ©iuf  liegt,  roelc^eö^on  ber' geraten  mit  ei* 
'  rier  ber  tage  ηαφ  gegebenen  gleidjlaujfenbeu  iinie  abge« 
fifrniften  w>irb» 


Flg.  54.  c. 


t       1  ."'··»*.  » 

(£$  fetjen  auf  ber  ber  iage  ηαφ  gegebenen  geraten 
ünie  AB  bie  jroei)  fünfte  Α,  Ε  gegeben ;  aus  tem  $)unft 
&  fetje  bie  iinie  AC,  unb  aus  bem  tfnbpunfi  C  tiefer 
iiriie  an  AB  tie  ünie  CD  mit  einer  ber  läge  η<ιφ  gege« 
benen  geraten  iinie  AL  gletdjiauffenb  gebogen;  unb  e$ 
(eye  ba$  öuabrariber  AC  <^ίφ  bem  SKd;tf ,  ba$  }roi« 
fd^en  einer  ber©roffe  ηαφ  gegebenen  iinie  AB,  unb  bem 
jnufcfcn  CD  unb  bem  g)unft  Ε  abgefφniftenen  ©tuf 
DE  enthalten  iji:  fo  beruht  ber  9>unfi  C  einen  ber  iage 
ηαφ, gegebenen  Umfrei&        .  ^  , .  «?:·. '  *  ; 

m;  1.  falle  ber  fMmft  D  auf  ttö  ηαφ  Α  $m  »et* 
töngerfe  ieme  AE;  SBeil  nun  ηαφ  ber  SSorauöfejung 
fcaö  Üuatrat  tiber  AC  g(e(d)  ifi  bem  SKdjff  AB  χ  DE» 
».  u  (1,  2.  €0  9leici>  ifi  ber  ©umme  ber  S^tfe  BAD, 
tmb  BAE ;  fo  iji,  wenn  man  ba*  ?Rd)tt  CAF  gfeidj 
madx  tem  fRcfcf  BAD,  tiefe  gletdje  9vd;tfe  CAF,  BAD 
fcinroeg  benommen,  ter  SXeji,  b*  i,  (3,  (J.)  bas9W)ti 
ACF  gleid;  bem  9νφίί  BAE.  9iun  ifi  ba*  8Ufrf  BAß 
gegeben,  roetl  AB,  AE  gegeben  finb;  aifo  iji  aud)  ba$ 
£Κφίί  ACF  gegeben.  9Kan  §iel;e  BF ,  weil  nun  bie 
fKdjtte  MD,  CAF  gfcid;  f<nb;  fb  iji  ΒΛ:  AF  =  AC  > 
:   i  AD; 
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AD;  mtffctn  finb  (6,  6·  €.)  bre  £ret>efe  MF,  CAD 
Slei^mtnfltcbt;  alfoiflber  Eintet  AFB  φίφ  bem  ge« 
gebenen  ®infd  ADC;  nun  ftnb  bie  9>unffe  Λ,  Β  gegei 
ben ;  affo  berühre  ber  ^unft  F  einen  fcer  iage  nad>  gege* 
benen  über  AH  bcfdjriebenen  Umfrete  ηαφ  bem  2  fett 
eaj  bes  Igen  Φυφ*.  *  SMan  befdjreibe  biefbn  tfret*, 
fein  SWttefpunfi  fae  G  ünb  man  jre&r  bie  firtie  CG, 
bie  bem  Äreis  in  ben  fünften  Η,  Κ  Begegne*  t(i 
ulfo  GH,  mithin  bas  Üuabrat  über  GH  gegeben.  €;$ 
ift  ober  αιιφ  baö  9id)(t  KCH  gegeben,  benn  big  SX$tf 
«Ι*9(*ίφ  (36,  3.  €0  bem  9id>tf  ACF,  unb  es  ifrbe-' 
rotefen  roorben,  ba(?  ba$  d\d)tt  ACF  gegeben  fepe.  !Dlit* 
$tn  i|l  bte  ©umme  bes  üuabrars  wn  GH  unb  bei 
mtU  KCH  gegeben,  äff*  ί|ϊ  (6,  a#  ba$  dnobrat - 
übet  GC,  mithin  bie  iinie  GC  gegeben;  tmb,  ba  ber 
3>unfi  G  gegeben  ifi;  fo  beruhe  ber  ^unft  C  einen  ber 
Jage  ηαφ  gegebenen  Umfrefe  ηαφ  bem  ι  (ien  ©a  j  be$ 
Ifien  iöud>$. 

*·  fei>e  AC,  CD  gejogen,  rote  gefagt  rooe» 
im,  unb  ber  $unft  Ο  faße  auf  bie  gerabe  iinie  AE 
jelbjl;  weil  nun  ηαφ  ber  3?orausfejtmg  AC^ABxöE; 
fo  ί|ϊ,'  bas  geme^aff^e  9id;tf  BAD  fw^ugefugf, 
A(7+BAxAÖ  =  BAxAE>  unb  biefeö  9ιφ(ί  BAE 
iff  gege&en.  9Wan  verlängere  CA  bis  an  ben  9>unft  F, 
fo,"  baß  Da*  SKc^rf  CAF  g(^  fetje  bem  SKdxf  tiAD; 
fo ifi  (3,  3·  €0  ACX+  BAx  AZ>  ==  ACx  CF;  alfo  i|l 
bae  SRc^cf  ACF  gegeben»  SWan  $te£e  Bi*1;  fo  rotrb,  rote 
6*9  η.  ι .  tiefen  Saite  berotefen  merben ,  baß  ber  3Btn£et 
AiB  giet^  fae  bem  gegebenen  SBinfel  ADC.  SRtf. 
f>m  berührt  ber  9>unft  .f1  ben  bei;  η.  i.  bef^riebenen 
Umfrete,  beffen  SWirtefpunfi  G  t(I,  unb  e$  rotrb,  rote 
borf,  berotefen,  baß  ber  9>unft  Cben  Umfang  beffelbett 
Äreife*  beruhe,  ben  ber  9>tmfc  C  berufcrf. 

3·  fei;e  Ac,  cd  gebogen,  wie  gefagt  roorben/ 
unb  ber  fünf'  d  faße  auf  bie  ηαφ  Ε  fctn  wriangerfe  ii« 

§)  3  nte 


nie  AE,  unb  man  ne£me  Ab  gieidj  AB  auf  ber  en(ge< 
fitn  gefeiten  ©ette  bes  3>unftf  Α.  2Bdi  nun  nad>  ber 
©orauöfejung ,  Ac1  =;  Ab  χ  dE  ;  fo  ifl ,  ba$  3ίφίΕ 
bAE  bepberfeit*  fcinju  gefugt  Ac1  +  bAxAE=l>A"xAd. 
SMan  verlängere  Ac  Lue,  an  ben  putttt  f ,  fo,  baß  ba* 
S)jd>rP  c Α  χ  Af  gieic^  fepe  bem  SKd)if  b  Α  χ  Ad ;  n>eü  aifo 
Acl  +  bAx  AE  =  cA  χ  Af;  fo  tfl,  baö  gememfd&afi- 
Itd)e  Üuabrat  Don  Ac  abgezogen,  ber  SKefi,  b.  ().  baö 
Sidjtf  bAE  gleicb  bem  anbern  SReff,  b.  ί·  bem  Sidjtf 
Acf,  n>eicbe$  aifo  gegeben  tfh  Sföan  jie&e  bf;  weil 
nun  bie  Svc^tfe  bAd,  cAf  gleich  finb;  fo  fmb  bie  SDretj» 
cfebAd,  cAf  gletdjnnnf  lid>t ;  aifo  tfl  ber  SSSinfel  Afb 
$leid)  bem  gegebenen  SBinfel  Ädc,  unb,  weil  bie  fünfte 
A,  b  gegeben  finb ;  fo  berührt  ber  9>unff  f  einen  ber  ia« 
ge  ηαφ  gegebenen  Umfreis  nad)  bem  2ten  ©aj  be$  Iflen 
iöudjs.  Sföan  befd;reibe  biefen  5?rei$,  fein  Sttitteipunfc 
(et)  e  g ,  unb  man  jiefce  bie  iinie  cg ,  bie  bem  ifreii  in 
fcen  fünften  h,  k  begegne»  ί|ϊ  aifo  bas  üuabrat 
übw  kg,  b,  bie  ©umme  beö  9id)tU  kch  unb  be* 
Öuabrati  gc  gegeben ;  e$  ifl  aber  bae  SKdnf  kch  gege« 
ben,  benn  bt£9td;tf  ijl  (35/  3·  €.)  gleid)  bem gegebe» 
wen  9fct)tf  Acf;  mithin  ijl  aud)  ber  SKeft  nemlid)  ba$ 
öuabrat  über  gc  gegeben.  2ilfo  ifl  gc  ber  ©roffe  ηαφ 
gegeben;  unb,  »eil  ber  tyuntt  g  gegeben  t(U;  fo  berührt 
ber  tyunU  c  einen  ber  läge  ηαφ  gegebenen  Umfrei*  ηαφ 
bem  itfen  ©aj  be$  Ifien 

SBeil  aber  fcier,  bei;  n.  3.  ben  Ort  ju  fmben,  erfb- 
bertn>iri>/  bajjba*  SKdjtf  kch,  rockbe*  g(cic^  i#  bem 
gegebenen  fRd)tt  Acf,  ober  bAE  »on  bem  Üuabrai  über 
kg  weggenommen  toerfce,  unb,  n>eif  biß  ηίφί  immer 
gefφe^en  fann;  fo  wirb  f)ter  bet)  n.  3.  ber  Ort  nidjt 
immer  ocrjetcbticc  werben  fonnen.  ©oilre  eö  nemiid>% 
gefφe[;fn ,  baß  baö  9νφίί  bAE  gf^  n>are  bem  Üua* 
brat  iiber  kg,  ober  Ag  bem  £albme|fer  bes  Greifes,  bef-  * 
fen  über  Ab  befφrίebener  2ibfdjnk(  einen  Sffiinfel  fagr, 

*  ber 
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tergfffÄ  ffi  bem  gegebenen  3Biitfef  Ade;  fc  eMJft 
fin^e  9>unff  g  ter  JJoberung  ©einige  tfjun.  3Bare 
'**  9t*tf  bAE  griffer,  al*  ba*  Üuabrat  über  Ag;  fo 
»ärbe  gar  fein  Ort  gefunben  »erben  f innen.  Böllen 
alfo  bie itmen  cd,  m\&e  mit  ber  ber  iage  ηαφ  gegebe« 
rien  iinie  gieic^lauffenb  fmb,  ber  ηαφ  Ε  φίη  Derldnger* 
teil  iinie  AE  begegnen;  fo  mufj  notfjroenbig  ba$9td)tf 
.bAE  Heiner  feijn,  als  ba*  üuabrat  über  Ag.  SDiß  bor« 
•auagefejt,  ifl  goigenbe*  bie 

-Γ  i'O  Ί  ^'-ί  .--»7·  ·  *  .  «*  * 

^if  Äompofttiott. 

_  f.  ■  ■ 

fet>e  AB  bie  gerate  ber  fage  ηαφ  gegebene  ίί· 
nie,  auf  biefer  iinie  fepen  bie  fünfte  Α,  Ε  gegeben,  imb 
inaii  ne&me  auf  ber  ηαφ  Α  fcin  t*r(angerten  iinie  AE 
bas  @tuF  AB  gfeiφ  ber  ber  ©raffe  ηαφ  gegebenen  gera- 
ten iinie,  bie  fem  matte  man  auf  ber  entgegen  gefejfett 
6eite  ba$  ©üif  Ab  qleid),  unb  eö  fei>e  AL  bie  gerabe 

ünie,  mit  toeldjet  bie  an  AB  ju  |ief;enbe  gerabe  iiniett 
g^iauffenb  fetjn  follen*  SRan  betreibe  einen  Äreis, 
beffen  über  AB  (iegenber  Hbfcbnitt  einen  QBtnfet  faftie 
β^ίφ  bem  SBinfel  BAL,  ber  ÜRitteipunft  biefe*  Äreifes 
jap  G,  fein  ©u^meffer  AGM.    lieber  AM  beftyreib* 

'man  ein  Didnf,  fo ,  ba§  bie  Summe  biefed  didjtH, 
unb  eine*  über  ber  Verlängerung  *on  AM  als  ffrgan« 
|img  bes  9ϊφί^  befli)rtebenen  ÜuabratS  tftid)  fepe  bem 
gegebenen  9ϊφ#  BAE  (29,  6.  JDie  (pebunft  ge- 
ftmbene  Verlängerung  t>on  AM  fetje  MN  ,  alfo  bas 
&φίί  ANM  glefcfc  bem  91φίί  BAE.  3u$  bem SWtfteU 
punft  G  mit  bem  £albmejfer  GN  befφreibe  man  einen 
Ärei*  LCN.  Unb,  wenn  bas  ΣΧφίί  BAE  fleiner  ift 
al*  baö  Üuabrat  t>on  AG ;  fo  verlängere  man  Μ  Λ  ηαφ 
t),  unb  nefcme  AO= AM.  lieber  einem  ©tuf  AP  ber 
Knie  AO  be|cforeibe  man  ein  3ϊφίί  9(«φ  bem  füdnt 
BAE,  unb  benimm*  Den  |>unft  Ρ  fo,  baß  bie  über  bem 

ψ  3  anöern 
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entern  6iäfFO  bfr  iinie ΑΦ  befdpitbeHt  ©$an|Mtg 

>  madje  Des  9tcfoe  ΛΡΟ  gleich  bem  ΕΧφίΡ  BAE.,  ©ie 
;  iinie  ΛΟ  ffceile  men  in  bem~9>unff  g  in  gleite 
%fyeile,  unb  befd)reibe  aus  bem  SRittefpunftg  mit  bem 
Jjjalbmejfer  gp  einen  .ftrete  cP->  fo  werten  bie  tyttipty* 
rien  ber  Greife  cP  unb  CN  ber  -e*fu$fe  Ort  fe*m/  b.  ή 
toenn  juan  aus  bem  9>unft  Α  <m  irgenb  einen  9>«nft  ber- 
feiben  C  eine  gerabe  iinie  AC,  tfnb  aus  bem  ^unft,C 
<m  AB  eine  mit  AL  g(eid;ian(fertbe  iinie  CD  #e§f;  fo 
wirb  boö  üuabrat  übet  AC  gleich  fei;n  bem  3td)tt ,  baö 
jnufdjen  ber  gegebenen  iinie  ΛΒ,  unb  bem  jimftyen  CD 
iinb  bem  ?>unft  Ε  abgtjtymttenen  Θίώί  DE^eni&al« 
len  tfh  * 

9iun  muß  juerfl  beriefen  »erben ,  bog  btt  ftonft 
*  Ε  jroifdjen  ben  geraten  iinien  QS,  RT  liege,  n>eld?e  bie 
Greife  in  ben  fünften  Q,  R  fjerü^ren,  in  meinen  fie 
We  iinie  Gg  fdjneibek    ÜÄan  benfe  βφ  BM,  bO  gejo* 
)  $en;  weil  nun  bie  38infel  AQS,  ABM  glet#  ftnb  (betrn 
,  ietjbe  fittb  redjte  QBinfel  ι  8a  unb  31,    β.);  fo  (?»& 
r  bie  3>ret;efe  AQS,  ABM  gleic^minflid^f  5  alfo  tfl  N* 
;  Sld)if  BAS  g(ei4>  bem  SXcbtf  MAQ  ober  AMN.  f * 
ober  bat  9ld)tf  BAE  ober  ANM  griffet  al*  ba* 
9id)tf  AMN,  alfo  ba*  9ίφίί  BAE  groffer  als  ba$  SXd)tf 
BAS,  unb  ΛΕ  >  AS.    TLuf  <5(mlid;e  2(rt  toirb  bewefcn, 
ba$  bas  SRtbtt  BAT  gletd)  fepe  bem  ίΚφίί  MAR  ober 
AOP ;  et  tfl  aber  b*  SXφtf  BAE  ober  APO  «einer 
eis  bas  9vd)tf  AOP  ober  BAT.    mti)in  AE  <  AT. 
2iifo  (iegt  ber  ψηηΗ  Ε  jmif$en  S  unb  T.    fflBril  abet 
ber  biffei«  ber  iinie  ΒΛ  liegenbe  ©infel  BAL  glei*  ifl 
bem  in  bem  jenfeiftgen  Sttfolibfönitt  (tegenben  2Bi«* 
fei  AM» ;  fo  beruhe  AL  ben  Ärei*  ABM  (umgef* 
3-  <£.);  alfo  ftnb  bie  imien  AL,  QS,  RT  gleidjlnuffenb. 
2ilfo  muß  jebe  au*  irgenb  einem  tyrmtt  be*  Greife*  CN 
mit  AL,  bf  it  ;mit  QS  glei$tai#«b  s^jogme  iiuU  ber 
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ilnte  AE ,  cber  ber  ηαφ  Α  hin  verlängerten  iinic  AE 
begegnen ,  unb  jebe  c  uö  irgeitb  einem  $tmf  t  beö  Grei- 
fes PR  mk  AL,  b, i.  mit  RT  gletdjtauffenb  flej^ene 
üim'e  muß  ber  ηαφ  Τ.  Ijm  verlängerten:  «mie  AT  bege£ 
•ticn.    SSWan  nehme  aifo  auf  bein  Umfreis  CN  irgenb 
.-einen  ■  φ imft  G,  tut t  bie  aue  tiefem  9>unft  mir  AL 
^leii^AMffenb  geeoa?«  itnte  CD  brgegne  .  ,  λ 
ι .  ©er  ηαφ  Α  fcin  verlängerten  ί  inie  AE ,  man 
jtefje  bie  iinie  AC,  bt'.e  bem  Ärete  BKM  in  "F  begegne, 
unb  bureb  bie  ^unffi  B,  F  jte^e  man  ηοφ  bie  gerabe 
MURE*   9tod>  ber  OSerjeidmung  tfi  alfo  ber  SÖinfel 
JÄFB  gleich  bem  SÖinfel  BAL  ,  b.  L  bem  ®ectycfe» 
'SBinCff  ADC alfo  fmb. bie  £retjefcAFB,  ADCjtfeiäi. 
,tt>tnflt(&i  i  folglich  We  9id)te  ;CAE'  gieid, '  bem  -Äß* 
BAß.        if!  aber,  wenn  man  bie  gerabe  Urne  £H9K 
}ίς&ί,  δαδ  ϋιφίί  ACF  gletcb  (bem  IXc^tf  KCH,  b.  t. 
5gietd)'  bem  SKdftf  ANW?,  b.  i.  na*  ber  QJerjeitfmuflg 
-gleit»; )  bem  *K$if  BAE.     Wfo  ift  bie  ©nmriie'  btt 
"«tftrV  GAF  unb-'ACFrb.,L  bas  Üuabrat  über  AC 
'gletd)  *er  ©ttmme  berufe  BAD,  BAE,  bVt:«hx 
^φΛ ÄBxDE. ·■■··;:.  "        ·  i'"'  ': 

!  '  -^©Jfe^e  AC,' CD  gejogett/ »Üeibor&in,  atet 
CD  be^eliei'  iWe'ÄE  felbfl;  fo  «Jtrb/tte  ubrtgep 
iinien  gejogen  wie  tn>r$in,  berptefrn  werben,  tag  ba& 
Wri  GAFbem  9W)tf  BAZ>,  unb  bae  9id)tf  ACFbem 
«Κφίτ  BAE  glctcf)  fei;e.   Stötten  ijr  ber 1  «d>erfc^t#  b« 
ΦΓφίί  *  ACF  über  bae  9id)tf  CA??,  4>.-fc-bae  D.uabrac 
über  AC  g(eiφ  bem  Ueberau |;  bei  9\φίΗ  BAE  übet 
Jfcai  9id)tr  BAD  i,  t».  i.  gfetcb  bem  9id)tf  AB  χ  DE.  · 
:  2)?an  jtefce  an  irgenb  einen  $unft  c  be«  Ärtf- 

•<fes  PR  bie  ί  inie  Ac,  unb  bann  cd  mit  AL  gle»d)lauf« 
φη* ;  fo=  rotrb  cd  ber  ηαφ  Τ  hin  verlängerten  tinie  AT 
begegnen  ,  n>«il.  nemliφ  RT  ben  Ärete  berührt;  unb 
'man  wirb,  bte  übrigen  itnien  »ie  »orb>  gejogen,  eben 

ΐ©  beweifen  fonnm,  ba£  ba*9*d>rt  bAd  βΙ«φ  föf-few 

φ  4  9W;tf 


Sicfof  cAf,  b,  i  tor  Summt  bea  Ötmbfaifa  üfcr  Ac 
imb  be$  Stdtff*  Acf,  ι  €d  ifi  ofer  ba$  SRdjtf  Ac£  glridj 
(bem  Stdjtf  kch,  b.  f.  b*tri3lrf>te  APO,  b.  u  ηαφ  bar 
aSerj^nung)  bero  9W)tf  bAE;  a(fo  ifi  bei*  fRd)tt  bAd 
glricf)  bet  Summe  bts  £tuabcaf$  über  Ac  ,  unb  t>e$ 
Sid)tU  bAE ;  u«b,  bas  semeinfcfafeUdte  Ädjff  bAE 
α&9Φ3*«/  t(l  bas  ΕΧφίΡ  bAx  dE  9leid)  pem  ÜuabraC 

u  ber  Ac«  / 


I  -  ·   *  »  · 

;?..·  ·      ■       ·         ι»»*.  ·  '*· 

Fig.  54-  d- 


'  '  3.  Böff.  5B«tn  Me  ber  iaqe  ηαφ  gegebene  aerate 
iinie,  an  mefcjje  an«  bem  €n6punff  ber  jöerfr  gejogenen 
iinie  eine  geräbe  iinie  gejogen  werben  foli,  nidjfburcb 
ben  $unff  gefct,  aus  vaeltym  bie  erjie  iinte  gejogeii 
Hjorben.  ,; 

.  , '.,  €ö  fe*e  ber  ψύηΗ.Α,  bie  iage  ber  gernben  iin(e 
BE,  unb  auf  biefer  ber^unft  Ε  gegeben;  au«  bemPuuft 
Aiepe  bie  iinie  AC,  unb  aus  bem  Snbpunff  C  biefer 
lihie'än  BE  bie  iinie  CD  mit  einer  tjer  iage  ηα,φ  gege- 
benen geraben  iinie  Qteityauftmb  gejogen ;  unb  ei  fer>e 
Aas,  ^uabraf  über  AC  gleich  bem  $Kd>tf ,  bae  jnViftfjen 
(iiner  .ber  ©raffe  ηαφ  gegebenen  iinie  BE.,.  unb  bemann« 
ftftfit  CD  unb  bem  $unfi  Ε  abge^nittenen  ©tuf  DE 
engten  ifi-,  fo  beruht  ber^unft  C einen  ber  iage  ηαφ 
gegebenen  Umfreie. 

κν.-. ■:  a>u^b«n.9>imft  Α  jie&e  man  eine  gerabe  iinie 
•wii  BE  gletdjtouflienb ,  biefe  begegne  ber  Iinie  CD  in 
bem  J)unfi  F>  unb  burφ  ben  $unft  Ε  jiehe  man  an 
-ÄiJibie  iinie  EG  mit  CD  gl^lnuffenb.  SBeit  nun  BE 
ber  iage  ηαφ  gegeben  ifi ;  fo  ifi  (.31.  SD.)  AF  ber  kge 
ηαφ  gegeben/  unb,  roeif  burd;  einen  gegebenen  |>unfi 
.$  bie  iinie  EG gU^Iauffenb  mit  CD,  unb  CD  mit  ei« 
«aber  iage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinie  g^lauffenb 
gejagen  ifi»    ift  BG  ber  iage  ηαφ  gegeben,  alfo  i|i 
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ber  5>uttft  G  gegeben,  €*  t(i  öfter  FG  =  DE ;  weil 
nlfo  au*  einem  gegebenen  ^Junft  Α  eine  iinie  AC,  unb 
aus  Dem  Snbpunfi  C  tiefer  iinie  an  bie  ber  Jage  nad) 
gegebene  gerat*  «nie  AQ-b(e  ger<jbe  iinie  CF  mit  einer 
»er  iage  ηοφ  gegebenen  iinie  glei^iauffenb  gejogen  i|i; 
'  tiiiby  meti  baö  Üuabrat  'über  AC  Qiety  jji  t>em  fRtytt, 
bat  jroifdjen  ber  gegebenen  iinie  Eß,  unb  bem  $mifd)m 
CF  unb  lern  gegebenen  ψιιηίί  G  abgerittenen  ©ruf 
TG  enthalten  ί|ϊ ;  fo  n>irb  wie  beym  iflen  ober  3fen 
'ttör&erge&eixberi  Satt  beriefen  werben ,  baß  ber  punft  C 
W*n  6er iage  ηαφ  gegebenen  Umfreis  beruhe*  ' 

"  '  ι 

^    ....  »erec&ttiina. 

tto  ■  .    i.r..-':  ·  ·  .   

rl  *  ®*  ff*e  AG"rt  A«  bfr  J&eÄmiff»  Ort 
}U  wfäwbenben  Kretfee;  fo  tp,  nie  beym  uten  @ej 

Ueö  Ifien  ©uefei,  GAB  ba$  Komplement  beeäöinfels 

:E,  b.  ^.  pef$2Bmfe(e  EAF,  tlnfceeift 

AG  ι  » 
Ασ  >  =  *  AE.  cofec.  EAF. 

-..·■■  · 
^a-  p.   €i~»fi,  «>ie  beijm  er|?en  gnU,  GAB 
■==  gAb*=E  bem  Komplement  bcö  2Binfeli  BAL,  mt> 

i?.= iirA^?-  ™fec'  KAL\  mm  * 

GC'==GH'  +  KCxCH  ==  AG?  +  BAx AE,  b.  fc. 

GC  =  £  AB.'  cofec.  B,AL*  +  ΒΑ  χ  AE,  mitbin  ifi 
.  .   GC  =  ✓*  i  AB.*  cofec.  BAL1 + BAx  AE. 

Unb  (  $,  a.        gc' — gh1-  kcxch = Α  g' —  Β  Ax'A  E. 

gKit&in1(i;gc  =  V  |  AB.1  cofec.  BAL' —  BAxAE. 

SDet  ate  gatt  wirb  eben  fo,  rote  be»  ber  geometrt« 
:1$m  2foirf«>ffe,.  au<b  be»  ber  »erecbnimfl  auf  einen  ber 

»or&erge&enben  ^afle  juruf  gebraut. 
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!i .  f. 

<:.» . 

r  3«  bem  3Dm>rf  ABC  liege  ber'^imfe  D  auf  ber 
\©ette  AC,  ober  auf färer QSertangerung,  unb  e$  t>er- 
^a(ie  |ιφ  AE  ju  EB,  mie  ba$  9νφί6  AdD  ju  Dem  &ua* 
ifcratüber  BC,  unb  burc&'.Me  fünfte  B/D,  unb  C,  Ε 
fet;cn  bie  geraben  Knien  BÖ,  CE  gejogen.  ®enn  nun 
minder  ber  tttoift  Ε  auf  ber  ηαφ  Β  £m  berfangerten 
Iinie  AB,  ünb>g^  fcer  9>unFt  D  jno^en  Α  unb  C 
liegt;  dfer,  wenn  *ber  tyvinh  Ε  jn^en  Α  unl>  Β  uftb 
ΐχφχφ  ber  9>unft  D  auf  ber  ηαφ  C  f>in  tjeriangerten 
iinie  AC  liegt fo*tx5trb  ber  -SÖtaM  BDC  gleich  (epn 
fcem  Sßinfel  BCE.  Qßenn  aber  ber  φιιηίί  Ε  auf  ber 
ηαφ  Α  fcin  t)er(angeriert  iinie  AB ,  unb  ber  gJunft  D 
$oiß>*t\  ben  ^ptmftetr  Α  unb  C  Hegt;  fo  miYb  bft  2Bin« 
fei  BDA,  &♦  l  ber  SUbenminfel  »otf  BDC  β^ιφ  fetjti 
fcemüßtnfel  BCE.  Unb  umgefeijrt,  ηκηη  bie  2Βίη· 
fei  gfeiφ  finbi  fo  roirb  |ιφ  ba*9M)tf  ACD  ju  bemÜua- 
brat  über  BC  behalten,  mie  AE  ju  EB.  r 

,   SDenn  man  jie&e  1>μΓφ  ben  funtt  A>eine  gerabe 
ί inte  mit  CE  g^lauffenb;  biej*  begegne  ber  iinie  CB 
in  bem3>imft  F ;  weil  βφ  nun  baö  S&f)tf  A£D  ju  bem 
ί  öttubrdt  über  BC  wrfrift,  mir  (AE  ju  EB,  b.  roegen 
't>er  parallelen  rote  FC  5U  CB,  &♦  i.  toie)  bä$  ΣΚφί£ 
vFCB  ju  bem  Üuabrat  über  BC  ;  fo  ifl  bu*  Btdtf  ACD 
•  δίαφ  bem  9M)£f  FCB.   Ulfa  liegen  bte  fünfte  A,  D, 
3,  F  auf  bem  Umfang:  eine*  Greifes,  -  tiift-im lerflen  tmb 
aten  S*ail  iji  ber  ®infel  BDC  girtd)  bem  SIBtnfci  AFB, 
^  n  bem  ©infel  BCE.     Äber  im  stm  SaU  ifi  bec 
ISJenfel  AD  Β  gfeid^  btfm  2Biufel  AFB,  tu  u  Dem  SSin« 

Unb  umgefefcrt ,  »emt  ber  3Binfe|  BDC ,  ober  im 
3tra  Satt  fcer  5DiufelADB^(#ijl  &m  ©inf el  BCE, 
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t>.  i.  bem  SBinfef  AFB;  fo  liegen  bie  fünfte  A,  D,  B>  F 
in  bem  .Umfang  eint*  Greife* ,  mithin  ift  bae  «Xdjif 
Α  CD  3ί€ίφ  bem  SKd)tf  PCB.  Unb  ei  »er&alt  |ΐφ  t»fle 
«ΚφίΡ  FC  Β  ju  bem  Üuabrar  überBC  wieFCju  CB,  b.u 

wie  AE  311  EB,  -        .  < 


λ     v  *  h  .tt  ·  λ  ♦   r» 


4.  £  e  lj  η  f  <U» 

ι    r.V  .·  F'g-  56., 

• 

tiefer  ießnfaj  ijl  6ei>  9>appu$  ber  1 2 1  f?e  6a j  bei 
7fen  S3ud)ö,  unb  fein  3ter  ie&nfaj  füre  Ilfe  53υφ  b« 

*"  '·    <H>enn  in  einem  ©repef  ABC  ber  Ue6erfdju§  bei 
Öuabrafö  »on  AB  über  einen  gegebenen  ÖJaum  Ε  ju 
bem  üuabrat  »on  AC  bag-gegebene  Q3er(>0(fnijj  *en  BD 
.  in  DQ  fcat ;  fo  ift  bae  9id;tf  DBC  ^rofler,  als  ber 

•Siaum  Ε·  ·        .  /..ν."  ·:'..  :w  Υ 

SDemt-man  ne&me  von  bem  üuabrat  i'i6er  AB  ein 
-.  SRditf  ABG  -gieid)  bem  gegebenen  Siaum  Ε  feinroeg  ;  fo 
•rifl  folglidj  baö  «Bet&ältnifj  b«$  Ueberrefte,  t».  ft,  b<5 
ι  «Κφίί*  BAG.  ju  bem  üuabrat  über  AC  gegeben,  nem« 
Ιίφ  gleid)  bem  iBer&alinijj  »on  BD  ju  DC.   gjfon  ma» 
φβ  bae  9td;tf  FAC  §Uid)  bem  9ιφ(ί  BAG ;  fo  iß  folg. 
,  Ιίφ  FA  x  AC :  AC*,  b.  i.  EA :  AC  =  BD :  DC.  2(lfb 
i(l  AD  mit  BF  sf «c^'auffetit» ;  ^Γβΐίφ  ber  2Binfel  F 
gleich  bem  SBinfel  CAD.        j(l  aber  ber  3Binfei  F 
gleid;  bem  ©infel  AGC,  weif  bie.gtonffe  B,  G,  C,  F 
,  ouf  bem  Umfang  eines  Greifes  liegen.    Hifo  ijl  fcee 
QBinfel  AGC  gieid)  bem  SBinfel  CAD.  0?un  iji  ber 
«Binfef  ADH  großer  al*  ber  SBinfel  CAD  (16, 1. 
mithin  ffi  ADH  groffer  αίβ  AGC.    SDian  jie&e  GK  fo, 
•  tag  ber  «ffijnfel  AGK  g!eίφ  werbe  bem  QBinfei  ADH ; 
fo  liegen  bte  fünfte  A,  G,  K,  D  auf  bem  Umfang  eines 
Steifes.  Hlfo  wirb  baö  »φίί  DBC,  wfjdjw größer 


2  3  6  ^BBMBBfe 

i|t,  ate  δα'β  SK(6tf  DBK  i :  b.  i.  gröffee  ate  btt  Stajit 
ABG,  grofler  ff^e  /  αίί  ber  gegebene  Kaum  E.  · 

«<L  .  «  i,       %  ·      ·  ·*·_■" 

Fig.  57. 

5Benn  au$  gUtt)  gegebenen  fünften  Α,  Β  jtüep  ge« 
rabe  imien  AC,  BC  an  einen  brieten  ψναιΗ  C  (>in  gejo« 
gen  werben,  unb  ber  Ueberfcfjuf*  beö  ÜuabrafS  ber  einen 
fckfer  imim  AC  iiber  einen  gegebenen  Äoum  ju  bem 
,&uabrat  bef  anbern  BC  ein  gegebenes  fOer^dltut^  fcaf; 
fo  berührt  ber  Durd)fc()m«6  -  ?)unf f  C  biefer  iinien  ein« 
ber.  Jage  nad)  gegebene  gerabe  iinte,  ober  einen  ber  iage 
ηαφ  gegebenen  Umf  reis* 

•t  .·  Fig.  57.  a.b. 

-  i.§att;  «JSJenn  baö  gegebene a?err)<aifni£  bat 3?«· 
$5itni&'  ber  ©letcb^eit  ip.  3«  biefem  Sa«  »«*  * 
g>uttft  G  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerobe  iinie  berufe 
teil.   SWan  neunte  t>on  bem  Üuabrat  über  AC  ben  ge* 

;  gebenen  Raum,  nemUü  ba« «Rebif  CAD  {jinweg:  fo iß 
ber  «Kejr,  b.  ή  bai  «Kd)tf  ACD  gfeic^  bem  &uabrat  »on 
BC.  7(tfo  ifi  AC :  BC  r=t  BC:  CD,  unb  ber  SBinM 
ABC  gletct)  (6, 6.  €.)  bem  «Binfel  BDC.  fae  öa< 
«Xtbrf  BAE  gieid)  bem  gegebenen  «Kaum  CAD  ;  fo  ift 
»eil  AB  gegeben  ifl>  α«φ  AE ,  mithin  ber  <punft  Ε  ge- 
geben ,  unb  bie  fünfte  B/C,  D,  Ε  Hegen  auf  bem  Um» 
fang  eine«  Streife*,  tfffo  ifl  ber  «Binfel  BEC,  ober 
fern  «Jfoßeflwinfei  gleict)  bem  «Sinfel  BDC  (ai,  ober. 31, 
3i  <&>W  i.  gteieb  bemlBinfel  ABC.   golgiid)  finb  oie 

•Jurten  BG,  EC  gleid) ;  unb ,  »wil  bie  fünfte  Β,  Ε  ge- 
geben1  finb;  fo  berührt  ber  9>unft  C  eine  ber  iage  ηαφ 
gegebene  gerabe  iinie ,  bie  nemfid)  aue  ber  «SRitte  »on 
BE  jenfrecfyt  auf  BE  gejogen  wirb  ηαφ  bem  ißenS™ 
bes  ate tv  ©α je$  unfern  Ufe»  *8u$& 
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<£*  fepe  ber  gegebene  Siaum  gfeidj  bem  SKdjff  Β  AE,X 
unb  man  tfceile  BE  in  F  in  jroet?  gleiche  Steife,  unb  er- 
richte aus  F  ba$  ^erpenbifel  FG ;  fo  roirb  FG  ber  ge* 
fud)te  Ort  feijn,  b.  (·  wenn  man  aus  ben  fünften  Α,  Β 
an  irgenb  einen  $)unfi  C  auf  ber  iinie  FG  bic  geraben 
iinien  AC,  BC  jiefct;  fo  roirb  basÜuabrat  t>on  AC  um 
bas  gegebene  9ld;tf  BAE  groffer  fet>n,  als  bas  Sinabxat 
*on  BC.   S)enn,  weil  basÜuabrat  Don  AC  gtoflTejr  if?, 
als  baö  Üuabrat  *>on  AF  -,  fo  ί(ΐ  es  ηοφ  vielmehr  (ß,  3» , 
€.)  groffer,  als  bas  9id)tf  BAE.    5öenn  man  affo  auf 
ber  Jinie  AC  ben  5>unff  D  fo  beflimmi,  baß  bas  SXdjtf 
CAD  ^(είφ  toirb  bcm  SXd)tf  BAE ;  fo  fallt  ber  9>unft 
D  jnufdjen  Α  unb  C,  unb  nun  mu£  beriefen  werben, 
ba&,  bas  9id)if  CAD  Don  bem  üuaDraf  öber  AC  f)in« 
weg  genommen,  ber  SKefi,  b.  i.  bas  9M>tf  ACD  gleich 
fege  bem  Üuabrat  über  BC.    SOTan  jiefje  ju  biefer  Äb« 
(Ιφΐ  bie  iinien  BD,  CE ;  n>eil  nun  bje  Stoffe  BAE,  CAD 
gleid)  fmt) ;  fo  liegen  bie  fünfte  B,  D,  C,  Ε  auf  bem 
Umfang  eines  Greifes  ;  alfo  ifi  ber  SBinfel  BPC  gieiefc 
(bem  SEÖinfel  BEC,  ober  feinem  D7ebenwinfel,  b.  f.  roeif 
CB  =  CE,  gieid))  bem  SBinfef  CBA;  folglid)  ftnb  bie 
SDra;efe  ABC,  BDC  g(etd)n>inflid)f,  mithin  bas  fKd)i( 
ACD  gleich  bem  üuabrat  über  BC. 

Der  Ort  ifi  in  biefem  $att  üoflig  einerlei)  mit  bem 
Ort  im  ifien  ©a j  tiefes  Uten  Q3ud;s.  %d)  fugte  aber 
biefe  2(ufiofung  beij  wegen  i(;rer  ?(e£nlicf)feit  mit  ber  2fof« 
Idfung  beö  2ten  $atls.  Uebrigens  ifi  es  tüirf ίίφ  n>a^r- 
fcfeeinlid;,  baß  biefer  $all  erfi  oon  jungern  SSlatfymatu 
fern  t>on  bem  folgenben  2ten  §ail  getrennt,  unb  als  bec 
erfle  Ort  bes  Ilten  33ud)S  georbnet  roorben  fetje,  ba  £ίη· 
gegen  betf  ben  alrtrn  berjenige  Ort,  roeldjer  jejt  ber  zu 
ifi,  ber  ifle  n>ar,  roie  man  aus  ^appus  im'i  i9ten<Baj 
bes  7ten  S3ud)S  fie£t;  benn  unmittelbar  wr  biefem  ©aj 

"  '  4  ftefcen 


fielen  bie  ©orte:  »ebene»  öerfer  IlfeS  53πφ,  ie§n» 
faj  jum  ifitn  Ort  bes  Ilten  S3ud)6*«  9iun  fie^t  mart 
eberlei$i,  ba£  biefer  iigie  ^5aj  ein  ie^nfa^  für  Den 
Orifepe,*  ben  5>oppu^  in  bei?  93orrebe  ju  feinem  7ten 
ίδιιφ  ate  ben  2ten  anfuhrt*  $)er  foigenbe  1 2  c  ße  ^pnj 
$at  bte  Ueberfdjrift :  »{inneren  Ort,«  mtb  ber  barauf 
foigenbe  12  iße  ©aj  fjVuberfdjrieben :  »ju  eben  bem 
Ort,  tpenn  ba$  5?erf)alfni§  nieijt  bas  Q3eii)d[fm£  bec 
©iefd^ett  tjh«  <£$  ijl  aber  ber  1 3cfle  βα$  ein  ie£nfaj 
für  ben  Ort,  ber  bei)  ^Pappus  in  feiner  3?orrebe  jum. 
7fen  Surf)  ber  ifle  Ort  bes  Ilten  Q3ud)S  fjeijtf,  unb  ber 
anbete,  nem(id)  ber  isijie  ®aj  fan«  Woö  ju  bem  Ort 
gebraucht  werben/  roeldjer  in  biefer  58orrebe  als  ber  4fe 
gejagt  wirb.  €ö  iji  alfo  ftcfjtbar,  baß  bei;  ben  Altert 
ber  2te  Ort  aus  ben  betjben  jtifammen  befhnben  f;abe, 
von  benen  jejt  ηαφ  9>appu*  ber  eine  als  ber  iffe,  ber 
anbere  ai$  ber  4fe  gejagt  wirb.  Ue6erci|5  tonnte  iipoi* 
loniuö,  nac^bem  er  ben  Ort  ber  ©urd;fcbnrtts*  fünfte 
fcon  jtoet;  geraben  iinien  betvad)tet  fyatte  ,  n>eld}e  au$ 
in>et>  gegebenen  ^unffen  gejogen  werben ,  unb  roelcbe 
felbff ,  folg(i$  aud)  beren  Ouabrate  ein  gegebenes  QSer» 
^altntfj  unter  einanber  §aben,  ηαφ  bipfer  tdettaä)tun$ 
tonnte  er  fe§r  fd)if^  ben  Ort  bes  55urd)fd)n<ttö-9)unf t$ 
»cn  geraben  iinien  beifugen,  roe^e  aus  jwet?  gegebenen 
fünften  gebogen  »erben,  unb  betj  welchen  ber  lieber* 
fcfyuß  bes  QuabrafS  ber  einen  öber  einen  gegebenen 
SKaum  ju  bem  Üuabrat  ber  anbern  ein  gegebenes  93er* 
^a(tnt§  £af.  $)er  bei?  ^«ppus  fcorfommenbe  4te  ie(>n« 
faj  ί(ϊ  o£ne  B^eiffel  eu$  friwt  ^ien  ©teile  »erruft 
rcorben,  benn  es  wirb  Γίφ  in  bem  Verfolg  unferö  gegen» 
rcdrtigen  ©ajes  beutlid;  jeigen,  baß  ber  ste  unb  6te 
iefcnfaj  ber?  ^appus  für  eben  biefeif  unfern  Ort  amvenb« 
bar  fepen,  wie  ber  ate  unb  3te*  Seiner  f$eint  unfer 
jejiger  ster  ©aj  bet)  ben  Gilten  ber  $te,  bagegen  ber, 
ipeltyer  jejt  ber  3te  iß,  ber  4te  gcroefen  ju  fei;m  JDemt 
u  von 


wn  bt'ifcm  fcjftrn  £dngi  Ια  £>tt,  «Witt« jY§f  bit  bte 
ifl/  b.  u  b«p  ben  Mtm  ber  sie,  ^άη^Ιΐφ  ab. 

-·'.-        '.     ;  '.   :r  .i.  >■.  ■ 

Figg-  57-C-d  e.f.g.  h. 

.  9»  5αΙΓ·  SBenn  bat  gegebene  93erf>äiini§  ηίφ* 
tytö  £tof)aimi£  ber  ©feid;f)eit  ijh  3n  biefent  $aft  tjpirt> 
ber  5>unft  C  einen  ber  lag*  ηαφ  gegebenen  Umfreiö  be# 
rubren*  Denn  es  fepe  ber  gegebene  Summ  gleich  bem 
9{φΛ  CAD  ;  fo  tfV.fca*  (tfer^aitmg  bes  9ieffe,  nemltd) 
be$  SKcf>tf S  ACD  ju  bem  Öuabraü  über  BC  gegeben, 
€«  fei>e  dufber  itnte  AB,  AE  äu  Eß  in  biefem  iÖerjjdlf* 
fttf}/  unb  jrodr  fepe  ber  ^unft  Ε  auf  ber  Qfcrlangerurijj 
ton  AB.  ©et(  nun  AB  berioge  unb  ©roffemw^ge» 
geben  tji;  fo  tfl  AE,  mithin  ber  ^unfc  Ε  gegeben; 
man  Jie&e  BD,  CE ;  fo  ifl  ηαφ  bem  3ten  iefjnfaj  ber 
SBinfel  BDC  ober  fem  Siebenroinfel  BDA  giejrf)  bent 
SBinfei  BCE.  £>as9fcf)tf  CAD  ober  ifl  enttreSer  gfeirfv 
ober  ηιφ/  gleid)  bem  Üuabrac  über  AB.  fene 
Ο  (Fig-  57·  'c.-d.)  biefem  Üuabra*  gieid) ;  fo  berufne  bie 
linie  AB  ben  um  ba$  2Dreijef  BCD  befctiriebenen 
(37/  3«  €·)  5  ölfo  ifi  ber  5Binfel  EBC  glet^  bem  5Bin. 
felBDC,  ober  feinem  SMenroinfei  BDA  (32,  3,&), 
k  u  in  betjben  ^ttlen  g(eid)  bem  Qötnfel  BCE ;  foiglicf) 
ifl  EC  gleid)  ber  ber  ©reffe  nad)  gegebenen  geraben  iinie 
EB;  unb,  roeii  ber  tyuntt  Ε  gegeben  ifi;  fo  berühr  ber 
fünfte  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfrei*  ηαφ 
bem  ifien  ©a|  bes  lfien  55υφ^  €$  fepe  2)  (Fig.  57. 
e.  f.  g.  h.)  ba$  9ϊφίΡ  CAD  griffer  ober  Heiner  ote  bas 
öuabrat  über  AB,  unb  baö  9ίφ(Ρ  BAF  fepe  φίά)  bem 
&φί£  CAD.  «Seil  nun  AB  gegeben  ifl;  fb  ifi  AF, 
mithin  ber  9>unffF  gegeben*  €$  liegen  aber  bie  fünfte 
B,  F,  D,  C  auf  bem  Umfang  eines  Greifes ,  ipeil  be* 
fogte  iKc^tfe  gίeίφf.nb:  wenn  man  affo  CF  jie&f,  fo  ifl 
fcer  SBinfel  EFC  Qieity  bem  2Binfel  BDC  ober  bem 

Qöiufei 


SBinfei  BDA ,  b.  L  in  bepben  Ralfen  gfetdj  bem  ©in» 
fei  BCE.,  finb  olfo  t>te  ©t^rfe  FEC,  CEB  gl«** 
»{ηί(ίφί ;  folg(id)  ifl  ba$  üuabrat  über  EC  gletdj  bem 
£Xdj>tf  FEB.  5Da$  9vd)tf  FEB  aber  ifl  gegeben,  mitfttn 
ifl  ba*  Üuabrat  übet  EC,  alfo  EC  felbfl  ber  ©rofie  md) 
gegeben;  un&,  roeit  ber  tytmtt  Ε  gegeben  iß;  fo  betört 
tettymtt  C  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfrete  ηαφ 
bem  ifien  @oj  unfer*  Ifien  35«φ^  :  / 

.'-·<■»  ,  '  >  Λ  , 
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>  :^  ,  S?ompofitton. 

■.·►··-%' '  .  ,  .         ...        '.Ί/  :Α\'  'ίφ 

ββ  feg*  ba*  3νφίί  BAF  gletcf)  bem  gegeben«! 
«Kaum*  unb  bas  f8erfcalini§  t>on  AE  ju  EB  g^  bem 
gegebenen  JBer&dlimfj*  3(1  nun  t$  ba*  i8er&altni£ 
betiSroffern  jum  kleinem;  fo  fallt  berf)wnf(  Ε  auf bie 
S3enängeruhg  *on  AB  ηαφ  ber  ©eite  *on  Β  £in:  i|fa 
aber  ba*  ißer&älinijs  beaÄleinern  jnm©roffern  j  fo  fattt 
ber  $unft  Ε  auf  bie  QJeridngerung  t>on  AB  ηαφ  ber 
©ette  t»n  Α  |jtn.  SBenn  nun  i)  (Fig.  57.  c.  d.)  ber 
gegebene  SKaum  gleid)  ifl  bem  Üuabrat  über  AB ,  t.U 
»enn  ber  9>unft  F  auf  Β  fällt;  fo  befcfcreibe  man  au« 
bem  SWtoelpunfi  Ε  mit  bem  Jpalbmeffer  EB  einen Ärei*} 
fo  wirb  beffen  Umfang  ber  gefucfrte  Ort  fetjn ,  &♦  u  wenn 
man  aud  ben  fünften  Α,  Β  an  irgenb  eipen  ψηηΐί  C 
auf  bem  Umfang  biefeö  Äretfe*  bie  geraben  imien  AQ 
BC  jte£t ;  fo  roirb  ber  UeberfdjujJ  be$  Üuabrat*  »on  AC 
über  ba*  gegebene  Üuabrat  tn>n  AB  ju  bem  Öuabrat 
ton  BC  ba*  !Ber&dto#  t>on  AE  ju  EB  fcaben.  SDenn 
man  jie&e  EC,  meti  nun  AC  gräjfer  ifl  at*  AB  (8/  otec 

7/3.  60;  f*  fiflt/  ">«w  ™η  δα*  91φίί  CAD  gl^ 
nimmt  bem  Üuabrat  über  AB,  ber  9>unf  t  D  jtotfc^en  Α 
unb  C.  SWan  jiefce  BD ;  fo  beruht  bie  gerabeiinie  AB 
fcen.  um  ba$  3)repef  BCD  befφriebjenen  Ärete  in  bem 
g>unftB  (37,  3·  6.);  Φ  ifl  ter  QBinfel  BDC,  ober 
fein  SRebennrinfel  BDA  gleich  bem  2Binfel  EBC 
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(32/  3.  €.)/  *·  *♦  8^Φ  gegebenen  ©infei  ECB. 
gohjlid)  verhak  fid>  ήαφ  bem  ^ten  ie(mfaj  bas  SXdjtf 
ACD,  b.  t.  ber  Ueberfd)u£  bes  üuabrats  t>on  AC  über 
bas  gegebene  9νφίί  CAD  $u  Dem  tmabtct  um  BC  rote 
AE  ju  BE. 

fepe  mm  2)  (Fig.  57.  e.  f.  g.  h.)  bas  9ίφίί 
BAF,  ober  ber  gegebene  SXaum  groflir  ober  fWner^  ate 
bas  Üuebrat  über  AB.  Öiim  wirb  erfobert,  ba£  bie 
fünfte  B,  D,  C,  F  auf  bem  Umfang  eines  Äreifes  fie« 
gen/  unb  jroarfo,  bafc'man  (in  bem  $all,  wenn  ber 
^ßuntt  Ε  auf  ber  ηαφ  Β  (jin  oerldngi  |en  iinie  AB  liegf, 
.  Κ  roean  bas  gegebene  i8er|>dl*mg  bas  QSer&dlcnifc  bei 
©roffern  jum  Äleinern  t(i)  baraus  fceroeifen  fonne,  es 
fet;e  ber  ®mfel  Ε  FC  gtek&  bem  ©infel  ÄOC,  n>etl  fce 
nemtöfc  enctoeber  in  bem  nemlicben  Ärets*  Sbjdjnitt  4ie» 
gen ,  ober  ber  eine  t>on  tynen  Dan  anbern  af*  einem  auf» 
fern  ® infel  bes  QSierefS  BDCF  gegen  über  fie(>f.  ϊ){§ 
fdnn  aber  in  bem  eben  angeführten  $aU  nid)t  g^fc^e^en^ 
aujfer ,  w>enn  ber  tyutttt  F  jroifdjen  bie  fünfte  Α  unb  Ε 
fälle»  Denn  man  feje,  F  falle  über  Den  9>unfc  Ε  ipin« 
aus,  j»  in  £  (Fig.  57.  f.);*fo  n>dren  bie  SBinfel 
EfC,  BDC  innere  gegen  über  jief>enbe  3öinfef  eines  in 
mm  Äreis  betriebenen  QSieref  s ;  mii^in  f  onnte  matt 
*id)t  jeigen,  baß  fte  gleid)  fetwn  <2rs  mußalfo  ber 
9)utrf t  Ε  not^menbig  jn^en  Α  unb  Ε  fallen ,  aljb  bas 
9ΙφίΙ  BAF  f  (einer  feyn,  als  bas  SXdtff  ΒΛΕ.  ttab 
big  ifi  bie  Siejiühmtmg,  bie  Pappus  in  bem  t>or£erge« 
tymbett  4fen  fe^nfaj  auf  eine  anbere  2ftt  bemtefen  ()ai, 
für  ben  $afl  Μηιΐιφ  ,  wenn  bas  gegebene  93er§diimg 
bas  9fer£äitmß  bes  ©rd||ern  jum  kleinem  i(L  ©etw 
im  anbern  gall  $at  ber  gegebene  iRaum  feine  Q3ejlim« 
immg,  er  farw  groffer  eber  fieinee  fepn,  als  jeber  gege- 
bene Stawn. 

€s  fepe  ölfo  in  bem  e6en  erwäfcnfen  $ai  bas  §ege« 
i>e«e  3ΐφίί  BAF  f leinen  als  bas  έΧφίί  BAE»  unb  maa^ 


fnhi  ju>ifd)ffl  EB  ,  EF  Die  mittlere  ^proporttonaiimit 
EG ,  unb  betreibe  au$  bem  SRittelpunft  Ε  mit  bei* 
jpalbmejfer  EG  einen  £rete;  wirb  beffen  Umfang  ber 
gefudjte  Ort  fepn/  b»  t.  wenn  man  au*  Den  fünften  A> 
Β  an  irgenb  einen  Qßuntt  C  biefeä  Umfanges  Die  geraten 
Vitien  AG,  BC  jiefct;  fo  toirb  ber  Uebe^ug  te*  Üua* 
fcrat*  υοη  AG  über  ba*  gegebene  SRd>cP  BAF  ju  bent 
£luabrat  über  BC  ba$  gegebene  93er()iknt§  ton  AE  ju 
EB  fcabem  $>enn  man  jie£e  EG,  FC ;  meil  nun  ηαφ 
ber  »etjeiebnung  ba*  SXc&ce  BEF  gleub  ifl  Dem  Öu<* 
trat  über  EG ,  b.  u  bem  Öuabrat  über  EC;  fb  beruht 
fct*  gerabe  iinie  EC  ben  um  baa  £>rer>ef  BCF  befdjriebe* 
Ken  Äreis  (37,  3·  €.);  »eil  ber  fJunfe  Α  aufler« 
$alb  btefe*  Steifa  auf  eben  ber  ©eite  ber  Skrufcrung** 
Jinie  EC  liegt/  auf  weiter  ber  Äreiö  ifl;  fo  muß  bie 
gerabe  iinie  AC  biefem  Ärefc  ηοφ  einma^l  jmifd?en  ben 
fünften  Α  unb  C  begegnen  (16,  3>  €♦)·  gefiefc 
fci§  in  D ,  unb  man  jte&e  bie  gerabe  iinte  BD ;  fo  ί|ΐ 
folglich  ba$  ίΚφίί  CAD  gWcb  bem  9ιφΛ  BAF;  nimmt 
man  biß  SKdjtf  CAD  twn  bem&uabrat  über  AC$n* 
»eg ;  fo  bleibt  ηοφ  ba$  9ίφ*  ACD  übrig*  Unb metf 
fce  fünfte  B,  C,  D,  F  <mf  bem  Umfang  eines  Jftetfe* 
liegen ;  fo  i jt  ber  ® infel  BDC ,  ober  fein  9kbenn)infei 
BDA  gleicb  bem  ©infel  EFC,  b.  u  wegen  ber  g(eid)* 
»inflid^ten  X)ret>ef e  BEC ,  CEF  (6,  6.  €0  β^eiφ  bem 
Söinfel  BCE.  ,  2Ufo  fcerbak  (ιφ  ηαφ  bem  *ten  iefcnfoj 
ba$  9id;tf  ACD  ju  bem  Üuabrat  über  BC,  tete  AE  ja 
EB.  €*  i(I  aber  ACD  ber  Uebe^ufc  bes  Üuabra« 
ton  AC  über  ben  gegebenen  SKauiU/  ΜΐηΚφ  «ber  Μ 
£Κφίί  BAF*  · 

Fig.  s7.  u  ·..···. 

SRun  tjl  ηοφ  übrig,  e&en  biefrö  ουφ  t>on  t*it  fltonf« 
ieti  |u  er»«|«i,  in  »fld;en  Det  Ort  tftt  sfta&en  iMfc 
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AB  begegnet ,  b.  I  wenn  AE  ju  EB  bas  gegeben*  3?er* 
fyUtniß,  ba$  9t<fcf  AAF  ber  gegebene  SKaum,  unb  EG 
bie  miMere  fkoporrional-iime  §n>ifd)m  EB  unb  EF  ifl$ 
fo  mufj  beriefen  netten ,  ba£  ber  Ueberfdjuf*  be$  Üua- 
brat*  υοη  AG  über  baö9M?tf  BAF  (Ιφ  jtt  bemÜuabra« 
t?on  BG  wfjalte ,  wie  AE  ju  EB. 

SKati  we(jme  GH  =GB  ;  weif  mm  FE,  GE,  BR 
froportiondl  fmb ;  fo  iß  [in  ber  iffen  unb  5ten  ifnfe  bei) 
Fig.  57.  i.  ηοφ  i9,  5*  €r.  onb  getfjetir  (dividendo)j 
in  ber  3 tax  unb  6trn  Mnie  ηαφ  1 9, 5·  unb  wfef>rt  ge* 
t£etfc  (dividendo  inverfe) ;  *)  tu  ber  2fen,  4(01,  7ten, 
Stenimie  ηοφ  iö,  5·'€.  unb,  jufammen  gefejt  (com- 
ponendo)]  FH  :  BG  =  BG :  BE.    3flfo  i|l  bü*  ÖUO* 

traf  über  BG  g(ri<&  bem  91φίί  BExFH;  unb,  »eii 
BG,  GH  gleich  finb;  fo  iß  in  ber  ijlen,  2ten,  3fen  unS 
4ten  Knie  ba*  Ouobrot  über  AG  g(eiφ  (ber  ©umme 
be$  9?d)tfe  BAH,  unb  beöüuabratt  über  BG  (6,2.(*)/ 
b.  t.  gieic&  bfcr  ©umme  ber  SKc^cfe  BAF,  BAxFH,  unb 
BExFH,  b,  ή  3^ίφ^  ber  ©umme  ber9W)tfe  BAF,  unb 
AExFH.  Unb  in  ber  5ίίη,  6ren,  7teh,  8ten  Unie  tjt 
(»eil  baö  öuabrat  *on  BG  g(eid)  ί|ϊ  bemÖtc^tf  BExFH> 
b.  i.  (1,  2.  €.)  ber  ©umme  ber  SKcfctfe  EAxFH ,  unb 
ABxFH),  wenn  man  in  ber  sten  iinte  ba$  9ίφΙί  BAH 
äuf  fapben  ©eifen  §inju  fat ,  unb  in  ber  6  fett,  7ten, 
8fen  linie  baffelbe  t>on  betten  ©eifen  (yinmeg  nimmt, 
eberifafls  (6,  5,  2.  Gr.)  boö  Cluabraf  über  AG  gίetφ  bet 
©umme  ber  fRdjtU  BAF  unb  AExFH.  €i  ifl  äff*  s 
ba$  9ϊφίΡ  AExFH  ber  Ueberftyuß  bei  OuabratS  t?ott 
AG  über  bö*  9ιφίί  BAF;  unb  biefe*  ίΚφα  AExFH 
*erf)dlt  (ϊφ  ju  bem  öuabrai  über  BG  ,  b.  ΰ  ju  btnt 
9ίφΐ{  BExFH  mie  AE  ju  EB,  tüelc&es  ja  erroeifert 

$>ap« 

*)  b.  i.  wenn  itian  i<fclie{it:  ttfe  jtd>  ber  Ucberftfmij  b*$ 
aten  ©lieb«  tiötr  bd*  ifte  ^nm  iren  ©lieb  uei^lt,  fo  uer* 
ΡΦ  ***  Ucber^     ^ten  Aber  ba«  3U  ium  4^»· 
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$)appui  tmtifi  ba$  nem^e  fiirbi*  jtoe9$afle>tt 
iflen  unb  aten  linie  in  Gern  larftn  unb  i^flen  ©oj 
fdnea  jttn  Sbudfr,  unb  tiefe  tepben  θα§*  wollen  »ir 
toch  (;ier  αιιφ  fcer  fejen,  t$etl*,  bannt  man  ιιίφίδ  ton 
bem  üermifle  ,  womit  tiefet  Ηφφ*  ©eometer ,  bieje  un- 
fere  SMldjer  erläutert  fcat,  tfceil*  um  beutltcfr  |u  jeige», 
roctytn  tiefe  ie()iifd}e  eigehtlid^  ge^rtn,  unb  fdr  tDeidjen 
©aj  fre  έταυφίχκ  f?»;en ,  roelcfte*  mirf  Ιίφ  bie  3Ηαφ*· 
HKrt'tfer  fat  9)appu*  ßeiten  ηίφί  πφ  gemußt  ju  fcaben 
f#«ueu, 

1 2  sfler  ©04  be$  7ten  5Suc&6  bön  $appu*  irtat^e* 
nttuifd)en  Sammlungen  335«  SM.  ηαφ  ber  Ausgabe 
t>om  3ta^r  1.588/  n^er  aber  fein  4ter,  ηίφί,  »iebf? 
Äwnmanbin  ber  sft&fcnfaj  fan  mu& 

57·  fc- 

<JBenn  Aß  ju  BC  ein  gegebene*  iÖer^alfnig  fyrf/ 
imb  ber  SXaum  CAD  gegeben  tfi ,  unb#  wenn  BE  4101· 
fφen  DB,  BC  bie  mittlere  f>roportionaflime  if} ;  fo  foll 
beroicfen  roerbcn,  bafj  ber  Ueberfd)u£  be$  Cluabrat*  t>on 
AE  über  bas  gegebene  9ιφΛ  CAD  ju  bemüuabrat  über 
EC  baö  gegebene  93cr&dlmifj  t>ou  AB  ju  BC  gäbe. 

ÜHan  «e{>me  FE  ju  EC  in  bemfelben  ©erfcaftmf*, 
tw^s  AB  ju  BC  tat;  fb  tjl  wegen  biefe*  ©er&alfnif' 
fei,  unb  geeilt  AC;  CB  =  FC:  CE,  folg^  wr(4lf 
|ιφ  αιιφ  bie  ganje  iinie  AF  ju  ber  ganzen  itnie  BE,  »ie 
AC  ju  CB,  trab  **πι*φ|*1ί  i|l  alfo  AF :  AC=BE :  CB. 
€*  φ  «ber  BE<  CB  =  ΏΕ<  EC,  «*il  nemli*  BE  S?ie 
mittlere  ffoportioiiaJIwie  t|T.  €s  tfi  alfo  AF :  AC 
DE:  EC;  frigid)  ba*  SXct?cf  AFxEC  =  ACxDE. 
tfi  <fl  ab» ber  Ueberf*up  be$$K*tf*  AFxEC  über  ba* 
£KcW  AEC  gM>  bwi  »drf  FEC  ,  alfo  i|l  αιιφ  ter 
lieber^  bvi  &cbcf*  ACxDE  über  ba$  ξΚφεί  ΑΪΟ 
3^φ  bem  *ΚφΛ  FEC.     Stow  iß  ber  Uebe^i*  bes 
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$<&tfe  ACxDE  über  tat  «Χφίί  AEC  β,Μφ  htm  lieber, 
jftttfl  t>«$  Öuabratt  *>n  AE  über  bas  9td*f  CAD.  *) 
Sflitbin  ifi  Das  üimbrat  über  AE  um  baö  Stc^if  FEG 
gr6ffer ,  als  bas  9üf>tf  CAD;  <Ss  wrftili-  (ΐφ  aber  ba« 
SKd>tt  FEC  ju  brm  Üuabrai  über  EC  mit  FE  ju  EC, 
*Λ  roic  AB  ju  BC.  golglid)  fear  ber  Ufberfcfjuß  bes 
öuabrats  toen  AE  über  bas9id)tf  CA  Q  ju  bem  üuabrat 
4bcr.EC.tKtt  93er&altni6  wn  AB  ju  BC. ' 

i34ger  e<ij  fces  7ten3M>st»n9)appueeamm« 
langen,  b.  i.  fc.wt  seer*  ηίφί/  wif  ΰ$  Äommflnbin^ 

v:     ·  . 

-<  ,  '  57·  t 

, .  SBerot  AR  ju  BC  ein  gegebenes  fBetfyakwQ  fc«f, 
ttnb  Der  SXaum  CAD  gegeben  ig,  imb  roenn  BE  bie  miti« 
fere  Proportionaliinie  jioif^en  DB,  BC  ig;  fb 
Uebe^ujj  beS  ÜuabrattWtt  AE  über  bas  9l*ttCAD 
$n  bem.  Öuabrat.  über  EC  Das  gegebene  COer(>iltni§  bon 
A3  ju  BC.  SKau  tw&m«  FE  ju  EC  in  bemfelben  ©er« 
$a(tirig,  icejcf^es  AB  ju  BC  bat;  fo  ig,  getfcite,  FC: 
CE  =»  AC :  CB mithin  Bereit  fid)  aud)  ber  «Reg  FA 
jum  SXefl  BE  wie  AC  ju  CB,  imb,  wrnxxbfelt,  ig  FA ; 
AC  =  BE.:  CB.  ,  @5.  jg  aber  BE  i.  CB  =  DE EC, 
»eil  BE  bift  mijttlere  ^roportionalltni«  uoifdxn  DR  unt> 
BC  ig.  SMcbüv  ig  FA.::  AC  =>DE':  EC,  oJfo  m 
SW)tf  ACxDE  gtejd)  t>em  9td)t!  FA  χ  EC.  SRa»  (eje 
ηοφ  beoberfeits  bie  bepbe«  9M;tf«  AEC  nnbCAD#nj»; 
fb  ig  bas  ©anjc ,  nciulid)  tw«  Üuabrot  übet  AE  g(eid> 
fcem  anberti.  ©an jen ,  nein I ίφ  ber  ©umme  ber  Didjtfe 
FEC  unb  CAi>.  €i  bereit  (ϊφ·.  aber  bas  «Χφίί  FEC 
ju  beni  IM  46».  EC,  wie  AB  jjuBC.  3oJglid> 
«    .  ·■'  Ö  J    ·.  fc«C 

*)  Senn  tl  nt  bie  ©umme-  (t.c  ftd>fft  ACxDE  unb 
CAD  glcid)  (bem  3td>tf  GAE,  6.  i.)  »er  eumme  bei  Q.ua- 

-η«κ    AE,  m  m  aum  aeq. 
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§ai  ttt  lt<5erfd}u§  bei  Quatoro«  wn  AE  u&«r  tx»ö9W)ff 
CAD  ju  tmn  ÜuaDtot  t»tt  EC  tw*  »erbdfow|  wn  ΑΙξ 

S3  i  t  c  φ  »  u  ο  &  . ; 

ftye  b«r  9ege6ene  Siaum  =  91 ;  AB= α }  Μ 
3?er$olfm£ >  rocfdjeö  frer  lto>erfd)u&  tos  ÜuabrafS  Dort 
AC  übet  fcen  gegebenen  S^um  ju  fcsm  ^uatnrai  *W  BC 
^at,'  =  ß: -ι;  fo  tfi  inbem 

•  r  - 

*  ■  *  χ  » 

Fig.  57.  a.  b. 

ifren  3a0  0a>i  ·,  BAx  AE  =  %  φ  AE  =  βΛ 


+  (α4—  SR) 

3.4» 

<  ■  -  .  - 

Fig.  57.  cd. 

gilt  ten  2(«t  ftafh.  $&=a*,  tmfc  AE:,BE=/3. »; 
folgltd)  *  : 

+  (AE  —  BE)V 

AB    >  :  BE  =»  _+ (^3  —  i) ;  iA  mti^ift  . 

ΪΕ=  +  7,-?—:  AE=  +    m  ..; 

F»g.  5.7-.Μ·  g- *»· 
©ΛίΊφ  tfl  fßr  teit  2ien  Soll  2.  BAxAF  =  9tj 

uf*       »»*       BE  s= +.  AE=* 

  -     - .     · '  * 
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IF  =  ΛΕ  +·  AF  =  +  +■  .* 

germat  metmt,*)  φαρρη*  §abe  £(er  einen  bem 
*Qrig«MNic&en©a$au*gela|Tett,  nemltcft  biefen: 

SBenn  au*  §met>  fünften  jrcey  gerate  iimen  an 
tjnen'brtften  9>unfr  (>in  gejogen  teerten,  unb  bie "Sum- 
me be*  Quabrae*  Der  einen  unb  einee  gegebenen  JKatu»* 
ju  bero  ÖuabraC  ber  anbern  ein  gegebene*  gfo$dUtt$ 
$at:  fo  berühre  ber  ©urcftf(fenkt**9>unfc  biefer  gerabeit 
itnien  einen  ber  tage  ηαφ  gegebenen  Umfrei*, 

*  Wein  Tipolloniu*  wugte  fefcr  wofcj,  b$g  biefer  0r! 
mxtlid)  in  bem  »or&ergefcenbeit  (φοη  entsaften  fei>* 
SDenn ,  roenn  bte  ©um  me  einer  gennjfen  © reffe  unb  et« 
*«F  gegebenen  ©riffe  ju  einer  anbern  @r6ffe  ein  gege« 
ben**  gSer&dltnig  hat ,  fo  hat  aud)  uragefe&rt  ber  lieber« 
fäug  biefer  anbern  (Stoffe  über  eine  gegebene  ©rpfle  ju 
ber  erfiern  ©roffe  ein  gegebene*  98er£dJrnig  (14« 
Unb  begroegen  f;at  aud;  (Suflib,  bejfen  Daca  Diele  <5dje 
*on  folgen  ©roffm  entölten/  beren  Uebe^ufc  über  ei* 
»e  gegebene  ©roffe  ju  einer  anbern  ©refft  ejn  gegebenem 
58er§dlinig  ζκιϋ ,  bocb  feinen ,  ben  n)eld;em  tf)re  unb  ei* 
W»  gegebenen,  ©reffe  ©utnmo  ju  einer  anbern  ein  gege- 
benes »er&atmtg  fcat,  »eil  nemUcfr  bfcfe  Jejfem  ©dje 
fä)ün  ir*  jenen  erfiern  enthalten  jmb*  (gonfi  fönnle 
man  freiließ  aud>  biefen  ©aj  auf  eine  α^ιτϋφα  Äri  nrie 
*en  teor^erge^enben ,  c&ne  £ulfe  biefe*  4efcnfaje*  be« 
Ρ*'ψΚκ  m  d*tWt  am  angeben  $rt  gejeigi  &af. 

*M      .  «ebri* 

•       '«»*  *·»»··*« 
Fermatu  iratü  OpewJMathem.  p.  Hi 


ttÄrtgenS  qiebt  es  ηοφ  einen  brtttett  bfofen  Ιφχ 
tyniidjen  Ort ,  Der  αυφ  eine  α&ηϋφε  2iufI0fung  j>ai, 
tmb  t>on  btefemfagt  roeber  Sermat  nod|©dS)ooten  errna*. 
Snjroifdjen  ift  er  bod)  eben  fo  nujiid),  als  btefe  betten, 
tinb  fann  auf  feinen  berfelben  juruf  gebradjt  metton. 
€s  ift  tmnlfity  foigenbet  ;  v  ' . . 

■  ,     Fig.  58-  a:  b.  c.        '  ·    '  ^ 

SBetm  aus  jroetj  ^bmm^Httitm  Α  imb  F  μη 
gerate  iinten  AC,  BC  an  einen  brüten  tyuntt  C  fyn  ge* 
jOflen  »erben ,  imb  wenn  bie  @umme  bes  ümabrats  fcer 
cinen  ACunb  eines  Diaums,  μι  weitem  bas  Üuabral 
ber  anbern  BC  ein  gegebenes  93er^dltnig  fcat,  gegefcen 
φ:  fo  beruhe  ber  2>urd)fd>nitt$  ·  9>unf t  C  btefer  bepDert 
iwten  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfreis,  ...  V 

SDenn  es  feye  ber  gegebene  SRaum  gleich  beraStcfctf 
CAD,  &  t,  glet^  ber  ©umrae  bes  üuobroiS  über  AQ 
tmb  bes  9vd)iis  Α  CD  ;  fo  ifl  ηαφ  ber  SBerausfotme 
bas  »erfcoltnifc  bes  SXAffö  ACD  ju  bem  Üugbrac  übet 
BC  gegeben.  SSRan  nefcme  auf  ber  Knie  AB  ben  ψηνΗ 
Ε  fo,  baß  AE  ju  Eß  biefes  95er^aimi§  £abe;  roeü  mm 
AB  ber  iage  unb  ©rifle  nad)  gegeben  ifl ;  fo  ifl  AE  unb , 
ber  9>unft  Ε  gegeben.  SWan  jie&e  BD,  CE;  fo  ifl 
ηαφ  bem  3ten  iefcnfaj  berSBinfel  BDC  $Ui<b  bem®in«  ι 
fei  BCE.  φα*  fKd)tt  CAD  aber  ifl  ettfroeber  gk«k  | 
ober  nid)i  g(et$  bem  öuabrat  «ber  ABL  €s  fe?e  i) 
Wefem  (Fig.  5  8.  a.)  £Uwbrat  glricft ;  fo  bextyri  bk'i* 
rabe-  iinie  AB  ben  um  bas  3>et;ef  BDC  befdjriebewtt 
Ärcis  in  bem  gJunft  Β  (37,  3.  oifo  ip  ber  ©wtfrl 
EBC  g(et*  bemSBinfel  BDC  (33,  3.  €.),  b.  u  gfct* 
bimt  SSBinfel  BCE  j  ^οΐ^ϋφ  ifl  EC  =  EB;  nun  φ  EB 
tmb  ber  3>unft  Ε  gegeben  i  mithin  beväfyt  ber  pmttC 

•ί  *     1  '  *  ·  ·  ·  Ρ  '         ·  einen 

<  ■ 

ν  I 


« 


Digitized  by  Google 


■  ·  ' 

einen  ber  fege  *αφ  gegebenen  tlmfrefc  ηαφ  bem  lfleti 
©aj  unfeitfltfen  ©ud#.  €dfet>e  a)  (Fig.  58.  b.  c.) 
ba*  91φ£  CAD  groflfer  ober  Heiner  aU  batSXuabm  über 
AB,  unb  bo$  9td>if  BAF  fetje  gleUf?  Dem  SKdjtf  CAD. 
®e«  nun  BA  gegeben  ψ,  fb  tft  aud)  AF,  unb  ber 
9)unf t  F  gegeben.  Unb ,  n)di  bie  9tötfe  BAF,  CAD 
8^ίφ  fmb ;  fo  liegen  bie  fünfte  B,  F,  D,  C  aüf  bem 
Umfang  eine*  Äretfe*.  Wlan  jiefce  CF ;  fo  ifl  ber  «Bitf 
fei  EFC  gleich  bem  SBinfel  BDC,  b.  t\  gletd)  braf&ta» 
fei  BCE ,  mttfnn  (inb  bte  3>ret;efe  FEC,  CEß  gfeieft* 
ibinflityt oljo  tfi  ba$  öuabra*  über  EC  g^  bem 
91φ(ί  FEB.  <J*  i$  aber  ba*  5Χφτί  FEB  gegeben, 
mithin  ί(ϊ  ουφ  baö  üuabrat  Aber  EC?  fofg^  EC  felbff 
ber  ©riflfe  ηαφ  gegeben;  uab,  roeH  ber  9>unft  Ε  gege* 
ben  iji,  fo  berührt  ber  fymtt  C  einen  ber  iage  ηαφ  ge* 
getanen  Umfrei*  ηαφ  bem  1  jlen  ©aj  be*  Ifien  βιφ» 

»  Äompoftttoit. 

fe*e  ba*  9ίφ#  BAF  gfoftft  bem  gegebenett 
9Uum  ,  unb  ba$  93erf>dii ni (;  t>on  AE  ju  Ε ß  gici φ  bem 
gegebenen  3ta-£d(fnif?.  SBenn  nun  1)  (Fig.  58.  *.)  ber 
gegebene  9taum  gleich  ifl  bem  Öjiabrat  über  AB,  b*  i# 
wenn  ber  g>tmft  F  auf  β  falle,  fo  bcf£^ret6e  man  auf 
fcem  SRittefpHnf c  Ε  mit  beut  £aibme|fer  EB  einen  Ärei*  5 
fo  wirb  beflen  Umfang  ber  gefudjte  Ort  fetjn ,  b.  1·  toem? 
m<m  au*  ben  9>unffen  Α  unb  Β  an  frgenb  einen  §3uufi  * 
C  bieje*  «reifes  fcih  bie  gerabe  itnte  AC,  BC  jie|t;  fo 
wirb  bie  €$umme  be*  öuabraf*  über  AC  unb  eines 
©fofe,  junger  ba$  SXuabrai  über  BC  ba*  g£#b«ae 
Äerjtfitmß  *on  EB  ju  AE  fcae,  gfetc^  fei;n  bem  Öttabrat; 
»ber  AB.  ©enn  man  jtebe  EC  >  med  nun  AC  Meiner 
iftat*  AB  (7,  ober  8,  3*  €.) ;  fb  fallt,  roetut  man  bads 
9td)tf  CAD  g^  m*f)t  bem  Üuabra*  über  AB  ,  ber 
Stontt Β  attf  bte  »erfängerung  wtt  AC  »αφ  fcer  6eit# 
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Von  C  ί)ίη.  φΐαη  jtef>e  BP  ;  fo  wirb  bie  gerate' Hm* 
AI>  ben  um  ba$  3>et;*f  DHC  betriebenen  £r eis  in  bem 
$unf e  $  beru&ren  (37, 3.€·)ί;χφ  iji .bar  SHJmfei  BDG 
gleirf)  DmSßinW  EBC  (ja,  3.  ©),  *Λ  bei*  SBittfei 
ECB.  SolftUd)  t>er()dU  \\d)  παφ  bein  3  ten  iefctifaj  t>a$ 
SRd)tf  ACQ  ju  bem  Quabtat  über  BC  wie  AE  ju  BE. 
ilnb  eö  ifl  bie  <&ww*  btf  Üuabrof*  über  AC  unb  bf« 
5Χφίί*  ACD  gleid)  bem  3v*tf  CAD ,  b.  i,  gfei*  bem 
Öuabret  fiber  Afy  <ξ$  fe^e  2)  (Fig<  5&vt>.  c.)  ba* 
2ϊφίί  BAF  »griffer  obe.r  Heiner,  al*  ba$  Üuabr«*  übet 
AB.  9lun  wirb  (ηαφ  ber  Ünaltfe)  crfpberr#  bap  bfe 
9)imiie  ß,,  C>  Ii,  F  auf  bem  Umfang  eine*  Äf^fes  lie- 
gen; unb  jnw  fo,  bap  man  baraug  beroeifen  f  ann*,  ber 
SBinfel  £FC  fepe  ί^ίφ  bem  SBinfei  BDC.  ©ig  fanü 
ober  ηίφέ  gefφe^en  /  n>enr\  ηίφ{  ber  9>unff  F  auf  ber 
SBerldngerung  son  AE  ηαφ  ber  @eüe  t>on  &.φιΐ-ΐίκ&* 
benn  gefeji,,biefer  9>unfc  1%  (Fig.  58.  b.)  gnuftyctiA 
unb  Ε  j.  35.  in  f ;  fo  mdren  bie  5öinfel  EfC,  BDC  ge- 
gen über  fiefcenbe  SBtnfel  eines  in  einem  Ärete  6^ΓΦη^ 
beuen  aßievefe:  man  fomtfe  folgltd)  nicht  beroeifen  ,  baf 
fie  gleid)  fernen;  mitfun  muß  ber  9>unft  F  noc§m«n&to 
auf  bie  Verlängerung  t>oti  AE  ηαφ  ber  @%  &οη,Εί  &m 
fallen,  alfo  mufr  ba*  gegebene ^rf  BAF  ^riffe^f«?«* 
cid  ba$  3νφί?  BAE ,  tee^eö  αιιφ  ηοφ  auf  eine  aabere 
^  3irt  ttnpittejji.  be*  folgenben  ^nfaje$  wpitfen  u*m 
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2  c  5  tt  f  α  ι» 

-      V   ·    Fig.  58.  d.  .  * 

©emt  in  einem  ©reijef  ABC  bie  Summe  tt$ 
öuabrat*  über  AQ,  unb  eine«  SXaum*,  ju  tpefcfcem 
baö  öuabrat  über  BC  ein  gegebene«  iBerjjdlmifi  fiai,  ge- 
geben *  $.  SS*  gleid)  tjl  bem  gegebenen  £Κφί£  CAD; 


Äuabraw 
bem 
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bem  SKaum)  φΜ)  tft  Dem  58er£affn$  *wi  EB  }tt  ΛΕ, 
unb  ber  ?>unft  Ε  jipifd?en  ben  §Wten  Λ  unb  Β  liegt; 
$  ifl  ba*  Öfötf  CAD  ijrifjer ,  ate  ba*  9icf>tf  BAE. 

SDtan  trage  au*  benj  9>tmff  Α  qegen  Β  φίη  tieiint* 
AF,  fo/%  barbae  9ld*f  BAF  qkid)  Detern  9M>rf  CAD. 
Unb  bas  9vAtf  BCG  mad>e  man  3ΐ<ίφ  tero  SKcf>rf  ACD. 
53cil  nun  bie  Summe  bes  &uabrate  über  AC  unb,te$ 
9ίφίί$  ACD  glticft  i)t  bera  gegebenen  SKaura  CAD  ;  fo 
Ijl  ba*  9ιφίί  ACD ,  b.  i,  ba*  SXrttf  BCG  tec  »aum, 
)tt  welkem  baö  £tuflbraf  über  BC  bae  flegebene  93erf>d(f. 
m£  »on  EB  $u  AE  fyxt.  t>er^d(r  (ϊφ  aber  ba$9tritf 
BCQ  ju  bern  Üuobrat  über  BC,  tote  CG  ju  BC.  goig* 
(ίφ  ifl  GC :  BC = AE :  EB ;  man  jie&etie  tinim  AG, 
CE,  fo  ftnö  mithin  tiefe  g|ek^(auffmb  i  α  ff*  ber  QBinf ei 
ECB  gicid)  bem  CBJinfel  AGB,  b.  i.  glekfr  bem  Sßinfel 
ADB,  bena  bie  fünfte  A,  G>  D,  R  liegen  auf  bem  Um* 
fang  eine*  Greifes,  »eil  bie  9ίφ^  ACD,  GCB  g*eic0 
jtnb.  Unb  ,  rocil  bie  5Κφί&  CAD,  BAF  g(ei<£  ftnb ;  fb 
liegen  bie  9Wte  B,  F,  C,  D  auf  bem  Umfang  eine* 
greife*,  2(fi>  tji  ber  SBinfei  ACF  gfeίφ  tem  .50  infel 
FBÖ;  edjflaberter  aBinfelFBDgroffer,  <d$  t>k*&m(A 
CBD,  b.  t,  grofjer ,  als  ber  ©infel  GAD,  b.  L  grofjfer, 
ote  b«r®tnfel  AC£.  SRif&tn  ifl  ber  ®infef  ACF  grof. 
fr,  aldberSBinfelACE,  a(fo  AF  großer  ate AE ;  ^οΐ^ίφ 
ba*  $Κφί  BAF  ober  CAD  grofler  als  ba*  9ιφ*  BAE. 

feye  alfo  (Fig.  54.  b.  c.)  ber  gegebene  Staum* 
Μΐηίίφ  ba$  tXeφίef  BAF  g^r,  a\$  baö  fRtdftet  BAE, 
unb  man  fnbe  jtt>iföen  EB  ui*  EF  bie  miftiere  ?>ropor* 
tional  *  (inte  EG.  %u&  bem  a-aeipunft  Ε  mir  bem. 
$aibmef|er  EG  befφreίbe  man  £rect  Äreie;  fb  mirb 
teffert  Umfangr  ber  ge^fe  £)rt  >κ#  b.  L  werrn  man 

ben  ftanton  Α  utib  Β  an  irgenb  etoen  $unft  C  bie* 
(c*  Äreife*  bie  geraben  linien  AC,  BC  $?φ  j  jb  toitt  bie 
6umtfte  bea  Üuebraf*  über  AC  unb  eine*  SKaum*,  ju 
»elcfjf m >ϊί  Öuabrat  tfb<r  BC      gegebene  5Brr^i(nig 

t?en 


• 

bem  EB  ju  AE  fyat  A  glettfe  fe^ti  bem  'gegebnen  ÖWjft 
BAF.  ©enn  *  mau  jie&e  EC,  FC ;  n>eü  mm  ποφ  ber 
SSerjei^nung  baä  Didjrf  BÜF  g(etd)  ifl  bin*  öuabrat 
über  EG ,  b.  i,  bem  Sfcuabrat  über  EC ;  fo.  berührt  bte 
gcrabe  imie  EC  ben  um  ba$  SDrepef  BCF  befφriebenfn 
Äreiö  (37/  3>.  €♦).  Unb,  »eil ber  9>unfc  Α  aufter&alb 
be$  ÄretfeS/  unb  jmär  ηιφί  auf  berfelben  @ette  ber  S3e« 
tu^rung^-iinteEC  Hegt/  auf  n>efd)€t  ber  tfretg  i#;  f* 
mu(r  AC  η<αφ  C  &in  verlängert  bem  Äreiu  ηοφ  w  ei* 
Rem  5>unf (  begegnen*  @ie  begegne  tym  tu  D ,  unb 
man  jiefce  HD ;  fo  tfl  folgit^  ba$  SUbtf  CAJ)  g(eid>  bent 
S&btf  BAF.  ifl  al>er  bctf  9vd;fef  CAD  gieid)  ber 
©umnie  be*  Üuabrat*  über  AC,  unb  be$  S^tefö  ACR.. 
^οΙ^ίφ  muß  jejt  nur  ηοφ  bemiefen  »erben,  baß  ba$ 
5Χφί?  ACD  |Τφ  ju  bem  &uabrai  tiber  BC behalte,  tpte 
AE  ju  EB.  Unb  biß  tfl  wtH<b  fo  /  benn:  mk  bk 
ψηηί u  B,  D,,  C>  F  auf  bem  Umfang  eines  greife*  Ii«« 
gen:  fo  tfi  ber  SBxnfel  BDC  gieicb  bem  SStnfel  (EFQ 
fc. u  mcgeti  ber  g(eiφtDiafltφeen  ©redete  BEC,  CEF 
#είφ  bem  9®infel)  BCE.  2ßfo  ber&aft  (ϊφ  ηοφ  bem 
ftfett  ie^nfaj  ba*  ίΧφίί  ACD  ju  bem  ßuabr<*t  ufcer 
»teAE  jm  EB. 

Slun  muß  eben  biefe*  αιιφ  ηοφ  fco&berv  fünfte* 
frmiefen  »erben ,  in.  »e^en  ber  0«  ber  geraben  iinie 
AB  begegnet,  b.  t.  »enn  (Fig.  ?8?  <?.}  AE  ju  Eß  ba$ 
gegebene  9&r§4.ifuiß ,  ba*  iX&btef  BAF  ber  gegebene 
SKaum*  unb  EG  bie  mi/tfere  ^roportipnai- iinie  j»i* 
fcfjeu  ER  unb  EF  tfl;  fbmuß  bemiefen  »erben,  baß  ber* 
jpuifte  9uunn,  »et$er  mif  bem  £>uabraC  über  AG 
faäwaa*  genommen  gftfö  tjl  bem  SKed^eef  BAF ,  bafe 
(age  ft.«  tiefe*  SteUnt  ftty  ju  bem  Siuabrat  über  IG 
fcer&qfee,  t»i*  A£  jti  EU.  Sttan  ne&me  GH  =  GB, 
weil  nun  bitlMen  EF,  EG,  EB  proportional  f6 
ijl  [in  ber  1^  Fig.  58.  e.  ηαφ  19,  5/&  «nb 
S<^eitt  Idividwdo^  in  Her  sfcn.       ij#  5,  £  unb 
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*etfe$rt  geseilt  (dividendo  inverfe),  tn  ber  Ifen  unb 
4ten  ηαφ  1 2,  5.  C  unb  jujommen  grfejt  (compomen- 
do)]  HF :  BG=BG :  EB.  Älfb  ift  ha$  Üuabrat  über 
BG  3ΐΛφ  bem  JX«^rf  EBxHF.  Unb  ,  mit  BG 
GH;  fb  ift  in  ben  gafleH,  in  irelcfcen  ber  9>unft  Η 
jwifcUn  Α  unb  F  fallt/  fcäs  did  it  BAF  φα  φ  (ber 
6umme  ber  SKetfcftfe  BAH  unb  AB  χ  HF,  b.  t  gleicfr 
ber  Summe  berSKe*fefe  BAH,  EBxHF  unb  EAxHF ; 
t  u  φ\ά)  ber  e«mme  ber  JKecfcrefr  BAH ,  EA  χ  HFf 
unb  bed  öuabrat*  ulwr  BG  ;  b.  t.  6,  2·  ber  6um« 
me  £eö  ÜuabraW  über  AG  unb  bets  iXe*tefö  EA  χ  HF> 
3n  ben  Sailen  abfr,  ift  ireitben  ber  ?>unft  Η  auf  ber 
QSerlangerung  txm  FA  ηαφ  ber  Seife  ι>οη  Α  hin  liegt, 
tfl  bas  SXedjtef  AB  χ  HF  glctd>  (ber  Summe  ber  9iecbt» 
efe  AExHF,  unb  EBxHF;  b.  L  gletd?)  bestimme 
bee  Stafjtef*  AExHF,  unb  te*  Üuabrat*  über  BG. 
SRan  ne^ine  bas  qemern|^öftiic^e  9ieφtef  BAH  §ίη· 
»eg;  fo  tfl  ber  SKefi  auf  ber  einen  ©rite,  nemlidj  ba$ 
9le*tef  BAF  βΙ«φ  tem  SKefl  auf  ber  anbern  Seite,  b.  ΰ 
gleid)  ber  Summe  be$  9ved?fcfö  AExHF  unb  besüua» 
brat*  über  AG  (5,  3.  €.)·  Wfo  i|l  ba$  *Ke*tef 
AExHF  terjemge  Slaum,  ber  mit  bem  Ouabrat  über 
AG  jufammen  genommen  8(ίίφ  iji  bem  gegebenen 
Stedorf  BAF.  *er£dit  (ϊφ  aber  bas  ~9^tef 

AE  χ  HF  ju  bem  öuabrat  über  BG  ,  fc*  i  ju  bem 
SXecfcrrf  EB  χ  HF  trie  AE  $u  EB. 

Uebrigen*  ifi  bieferX)rt  m  bem  $aü,  twim  bae 
gegebene  93erfcdlmig  ©*tf)alfnt§  ber  ©leid  heir  ift, 
einerlei  mit  bem  ijien  Saü  beö  ηίφ|ϊ  folgenben  Orts 
tnr  5ten  Säj* 

Fig.  58. 

fepe  ber  gegebene  SXaum  =  Di;  AB=a,  unb 
btr  9taum ,  »e^er  mit  bem  Üwobrat  über  AC  aufanu 

men 


men  gitwmme η  gfricf»  tji  ton  gegebenen  fRaurft ,  \>tt* 
\pkt  fidj  4u  feon  Öuebrot  über  BC,  mit  β  :  i,  f0  tji 

BAxAF  =  3t,  dfoAF=  unbAE:BE=/3:i, 

AE  +  BE) 

folgftcfr        ABS  :  BE  ==  β  + 1  ϊ  ι  ,  tnit&in  ifl 

β  '> 

ΒΕ  =  ^-;ΑΕ  =  |ί-;    EF=  AF-  AB 
α       0+ι  Q3+ 1)  α       '  P3wy 

tme  im  Tinfang  ber  Äompofttion  angenommen  wirb, 
5Κ  =  αι;  fb  »icb  EG  =  EB  =  iflj3=i;fö 

toirb  AE  =  BE  =  β  unb  EG  =  i  /"  29i— a\ 

2 

6.  £  e  $  η  f  α  ^ 

$)ijj  ifl  Μ  9>oppH*  ber  acfie  £aj  be*  ?fwt 
25ηφ$,  unb  fein  6ter,  md>t,  n>ie  bep  ^ommanÜ« 
4ter  ie^nfaj  jum  Ilten  ®ιιφ  be*  ÄpoHoniufc 

Fig.  59.  a.b. 

9Benn  in  einem  ©renet  ABC  eine  burd)  ben  <ödjeU 
fei  gezogene  gerabe  iinie  AD  bie  Örimbiinie  BG  in  bem 
§)unft  D  fcalbirt;  fo  ifl  bie  Summe  bei  Üuabrote  über 
AB  unb  AC  boppelt  fo  groß  a(*  bie  Summe  ber  Üua« 
brate  Aber  DA,  unb  DC. 

I 
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. v  SRon  fall«  bae ,  φκρέιΜΜ  ΔΕ ;  fo  ift.  BE*+  EC* 
BD*  +  2  DE*  (9 ,  ottr  ι  ο ,  3.  £).   «Hüft  »ff 
2  AE*  +  3  DE'  =  s  AD*,  mb  BE*  +  EC*  +  2  AE* 
=  AB*  +  AC*  (4?,  I.  €»X     ÜRitfim  iß  AB*  +  AG* 
=t  3  AD* ;+ a  DB'  =  χ  AD1  +  2  DC\ 

>  -  , 

~;  Fig.  6c.  a.  % 

©et)  gtoppua  ber  lafjie  ©oj  feinet  7ien  Sudfo 
wtb  fein  7t^r  iefmfhj» 

.  ®enn  auf  einer  giraben  iinte  Afc  j»ty  gtonfre  d 
D  genommen  »erben,  t>on  »eUbenC  jtrtfd)crt  ben  5>unf« 
flto  Α,  Β  liegt:  fb  ί|ϊ  bie  ©umme  be$  £uabr<rt$  übet 
AD  imb  eine*  Raunte,  meldet  |ίφ  ju  bem&uabraf 
über  pBttr§dlf,  »ie  AC  jupß,  9ί€ίφ  ber  ©umme 
be*£Ujflbrat$  über  AC,  eine*  SKaums,  »efäer  |ϊφ  jt| 
bem  üuabrat  über  CB  t>er$aff,  wie  AC  ju  CB,  un& 
ηοφ  eitice  fXaum*,  »e^er  (ΐφ  ju  bem  ÜuabVet  übe* 
GD.MgÜt;  »ie  AB  juBG. 

SSKan  ne&me  FD :  DB  =  AC:  CB*  fo  ijl  jufartti 
mengefeje  FB  :  DB  =5  AB  :  BC,  mithin  ουφ  ber  9ie(i 

AF:  Dem  SKejl  CD  =  AB :  BC ,  b.  i.  AFxCD :  CD* 

=  AB/.  BC.  .  i|i  aljb  ba*  SXecfttef  FDB  Derjenige 
Övöuftt/  »efcfcr  (ϊφ  jtt  bem  üuoörai  über  DB  üet^dl^ 
wie  AC  ju  CB.  Unb/  bas  SKec^tef  AtB  ί|ί  betjenigi 
Siaurt,  »ekber  |ϊφ  ju  beim  Öuabrae  über  CB  t>er^fi> 
»ie  AC  $u  CB.  δηΝίφ  boö  JKecbfef  AFxCD  birfe* 
1%  9taum,  Ν*ίφ*£(ϊφ  ju  bem  Sluabrat  über  CD  »er« 
f>alf,  mie  AB  |u  BC.  fSUftyn  ifl  ber  ©aj,  be*  tarne* 
ffo  »erben  fotte,  bieftt,  bifc  ©umme  bes  Üuäbratt  übet 
AD,  unb  be$  9ieφtef$  FDB  fetj*  gleity  ber  ©umme  bes 
S^refe  BAC  unb  Oes  Sucbrtf  *  AFxCD.  gRan  ηφ 
w  bon  betjben  ©eii en  ba*  9ν6φ^ί  CAD  fcin»eg ;  fb  iji 

4  alji) 
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olfo  jubemrifen,  baji  ber  SKefl,  fci.  bie  Sumte  tu 
SKed)fefö  ADG  im*  bes  8ied)tef  *  FDB  g(eict)  fepe  bem 
SXeff  auf  ber  anbern  @eitt;  b.  u  ber  Summe  bea  9ved)t. 
cfa  Ap  χ  DB.trob  be$  £Xed>trf ö  AF  χ  CD.  QSlan  nefyrne 
cud)  ηοφ  ba$  .gemeü^afdid)e  9teci>c^f  AK  χ  CD  fyn* 
weg;  fo  muß  aljb  beroiefen  »erben,  bajrbie  Bumme 
fcer  Siedjtefe  FDC  unb  FDB,  b.  i.  ba$  fKedjtct  FDxCB 
gieidj  fepe  bem$Ked;tef  ACxDB.  Unö  bi(5  ijt  nun  wirf* 
Ιίφ  <b,  »eil  bie  4  imien  AC,  CB,  FD,  DB  unter  pdf 
j>n>portional  finb» 

$)iejeri  S3eroei$  qiebt  5>appu6  jelbfl,  unb  er  bient 
für  ben  SäÜ/  wenn  ber  tyuntt  D  jmifcben  ben  fünften 
C, Β  Hegt;  es  (am  aber  D  αυφ  jroifdjen  A,  C,  ober 
<mf  ber  QSerlangerung  &on  AB  nad)  jeber  (Seife  fyin  lie» 
gen»  SDief*  fcier  <$älte  nun  mürben,  wenn  man  We  SBe* 
roeteart  be$  9>appu$  bet>  bem  erjlen  $all  auf  alle  anaen* 
ben  wollte,  tner  t>erfd)iebene  33eroeife  erfobern;  man 
fann  aber  auf  folgenbe  Ärt  für  alle  einerlei  föeroeö 
brauchen. 

Ruberer  unb  allgemeiner  ©eroei*  bee  tw§ergefcen« 
fceu  7*en  ie&nfaje& 

Fig.  60*  b.  c.  d.  e. 

■ 

DDfam  $ef$ret6e  über  AB  einen  Sfrc*  3( rei* ,  imb  er« 
ΐίφίβ  fenfredjt  auf  AB  bie  Unit  CE,  bie  bem  £albfret$ 
in  Ε  fagegne,  man  jiefce  ferner  bie  Knien  AE,  BE,  imfr 
«m  BE  jie^e  man  DF  mit  CE  gleidjtaujfenb,  enb^  jie» 
$e  man  ηοφ  AF.  ifl  alfo  ba$  üuabrat  über  DF 
derjenige  Sfaum,  ter  βφ  jum  üuabrat  über  DB  **φ5(ί 
n>ie  (baö  üuabrat  über  EC  ju  bem  Üuabrat  über  CB, 
ft.  t.  wie)  AC  ju  CB.  ttnb  baö  3Ud)tet  ACB  ifl  berje« 
*iige  Slaum,  ber  (Ιφ  jum  ÜMObxat  über  CB  serftiU,  wie 
AC  ju  CB.  y 
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€nbiid>  tjl  baa  Duabrai  Met  EF  berjemgeSXaum; 
ber  ftd)  jum  Üuabrat  uber.DC  »erfüllt;  rote  (ba*  Üua- 
brat über  EB  ju  bem  Üuabrai  über  CB,  b.  i.  wie)  Aft 
ju  BC./  SWtfjin  mufc  beriefen  werben,  baß  bie  ©umme 
ber  üuabrate  über  AD,  imb  DF  g(e(d)  fepe  ber  ©umme 
bee  üuabrat*  liber  AC,  be$  9\ed)tef$  AGB  unb  be$ 
üuabrata  iiber  EF,  b.  t.  ber  ©umme  ber  Üuabraie 
über  ΛΕ,  unb  EF.  .  Unb,  bag  bi£  ιυήίίέφ  fo  fei;e,  er» 
§eif«  leid)  t  daraus,  weil  baß  Üuabrat  %r AF  μ>  mo{)i 
ber  ©umme  ber  Üuabrate  über  AD, '  I>F,'  ah  αηφ  Der 
6umme  ber  üuabrate  über  Ap,  EF  gleid;  ifi. 

•  *  *  * 

8»   2  t  Μ  f  «  I· 

•^i?38et)  9>appud.ber  i26fie  @aj  feinet  rtei45ttcfo 
w  (ein  8tet  iefcnfaj.  .    :       ·#  ί ;  -φ  'iw. va  ι 

Fig.    6i.'/  ..J 

5Benn  auf  einer  ber  Jage  unb©r6fl>  had)  gege6e# 
m  geraben  iinie  AB  ein  9>unft  C  riad;  Seiteben  gei 
nommen  wirb?  fo  wirb  auf  biefer  iinie  A'Beiu 
gegeben  fet;n,  fo,  baß  bie  ©umme  bes  Quat>ratö  übei 
AC,  unb  eines  9iaum5,  ber  ju  bem  Üuabtuc  über  BC 
ein  gegebenem  ©erkäitntjj  fcaf ,  giei*  i|i  ber  ©umme  ei* 
ne$  gegebenen  SXaums ,  unb  eines  JXaum*,  ber  jubein 
Öuabrac  über  ber  jrotjdjen  bem  gegebenen  punft  unb 
bem5)unft  C  abgefd;nitten*n  geröben  iinie  ein  geg^be'. 
m  iöer&altntjj  fcaf, 

£)<?nn  man  ne£me  ba*  93er£älini§  Don  AD  ju  DB 
gleich  bem  gegebenen  «er()dlfni& ;  fo  ift  foigiid)  ta* 
9Serbaltni£  t>on  AD  ju  DB ,  mitfjin  ber  ^mxtt  D  gege- 
ben» 2ßd(  alfo  auf  ber  geraben  iinie  AB  we\)  fünfte 
Di  C ^  genommen  ftnö,  fo  i\i  nad)  Dem  tjorhergehenbe« 
iefcnfaj  bie  ©umme  be$  üuabratc  übet  AC  unb  eine* 

9ί  #  \  Siaum*, 


a$8  /  ~ 

JKaiimi,  ber  ju  bem  ÜuabraC  über  CB  bas  gegeben! 
fßer&dltmS  t>on  AD  ju  DB  fcat,  Qltid)  ber  Summt  be$ 
£>.uabr«f6  Aber  AD,  eint*  JRaum*,  ber  (ϊφ  jum  £fcua» 
trat  ufcer  DB  t>er§dit,  wie  AD  ju  DB,  unb  eines  SKaum$> 
fcer  ju  bem  Üuabrot  über  JDC  ba*  gegebene  g&crfcdltnif 
ton  AB  ju  BD  $at,  b*  {♦  glttcft  ber  Summe  be*  gege* 
benen  SKed)(efs  BAD,  unb  eine*  SRaum*,  ber  ju  bem 
Öuobrat  über  DC  ba*  93erfedltmg  Don  AB  ju  BD  £βί, 

«*1φ#  gegeben  tfK  ι  J 

*  ·  *  ·  » 

.  -  '  Fig.  i3.  a.  ' '  . 

f.  ®«n  eine  §er*be  iinie  AB  ber  iage  unb  ©riff« 
ΐιαφ  gegeben  ijt;  fo  wirb  ein  95unft  gegeben  fepn,  ber 
fte  in  a  ©tufe  tfjeiif ,  »efc&e  ju  einer  gegebenen  gerate« 
Jmie  gegebene  Serfcdlfrofle  fcobetn 

€&jepe  fo,  Μηιΐιφ  e*  fetje  C  ber  f>unft,  mtb  CE 
*ie  gerabe  Itnte;  fb  ig,  «αφ  ber  iBorau^jung  Das 
JBer&altmg  txm  AC  ju  CE,  unb  au*  ba*  9Ser$ditm§ 
t>on  CB  ju  CE  gegeben ,  ηήφίη  i|l  (9. JX)  baö  ©er« 
£dlrmfc  t>o*  AC  ju  CB,  alfo  (7·  $X)  bae  »er^dhnifii 
*>on  AB  jw  AC  gegeben,  9lun  iji  AB  ber  iage  unö^ 
©Γέ^ηαφ gegeben y  mithin  aud)  AC,  unbberg)unft 
C;  unb,  roeil  baß  93er£dltnij;  »on  AC  ja  CE  gegeben 
ifl,  jb  ίβ  αιιφ  ςΕ  gegeben. 

<£*  fegelxi*  gegebene  iBerfyiitmf*,  meld?e$  AC  ρ 
CE  tyiben  foll,  gfei*  bem  ®er&dieru$  t><m  R  juT  5  *mb 
tat  gegebene  $8er&dffni£,  toeUlje*  CB  ju  CE  §aben  foff, 
β^ίφ  *em  <Ber^dlcni§  t>on  S  ju  T„  SJtan  tljeilc  feie  ge. 
wbe  «nie  AB  in  bem  9>uuft  C  fo,  bog  (ΐφ  AC  jit  CB 

*er« 
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Wr$dff ,  »ίί  R  ju  S,  ainb  ne&me  CE  fb;  twfj  fidj  CB 
ju  CE  wr&air,  ivie  S  ju  T;  fo  iftfolglt^,  gf^för. 
tnig,  AC:  CE  =  R:T.  ' 

r  Fig.  6a.  b.  α  ^  . 

j;  3uf*  Unb  t>6Hi3  ™f  bte  Μΐηΐίφ*  3frf  form  auf 
ter  ηαφ  fret;ben  Seiten  t>erldnqerten  iittfe  AB  ein  ?)unf t 1 
gefunben  ttx?rben ;  fo,  baß  bie  )n>ij$en  ifcm  unb  ben 
<Jnfcpunfte:i  son  AB  afatfdjmttenen  6ftife  bie  gegebe- 
nen  ©erfcaltniffV  t>en  R  ju  Τ ,  unb  txm  S  ju  Τ  fcaberu 
3f}  ba*  ©er^aiinif  t>on  R  ju  S,  fcf.  »ort  AC  ju  CB 
tas  Sier&dirmg  beö  ®r6ffern  jum  Viewern ;  fo  mug  ber 
$unfr  C  auf  ber  παφ  Β  fyn  »erlangerfen  iinie  AB;  iff 
ober  baa  gSer&öftnig  be$  SUinern  jum  ®r6(fern ;  fo 
mu§  ber  $imf  t  C  ouf  ber  παφ  Α  {tin  verlängerten  ί  mie 
Aß  genommen  warben.  ·  _ 

(£>iefe  i«|fe  ©emerfung  θίιφηί  Γφ*  jug[«V$, 

fc«§  für  tiefen  gau",  wenn  ber  $unft<C  auf  ber  SSeridn- 

9«ung  oon  AB  genommen  »erben  foll,  ba«  ©erjjditro'g 

wn  R  ju  S  ηΐφι  bae  «erjwlinifj  ber  «ϊ«φ(κί(  fep« 

tarf.  Unb  roirf Ιίφ ,  weil  AC :  CB  =  R :  S  genommen 

«wben  fott;  fo  mujj  in  biefem  gali  enrweber  AC  —  CB 

otw  CB  —  CA ,  b.    immer  AB  ju  CB  in  bem  «er» 

(wfoiijj  fan,  »ie  R— S  ju  S.    TRun  ftnbet  «6er  jwi- 

ίΦ«η  R — S  unb  S  fein  iBer&ältnijj  |taft,  wenn  R  «=  S 

Φ  (4.  3>rf.  5.  €·)/  mithin  ουφ  ηίφί  |ΐ»ίίφτη  AB, 

«nb  CB.     J)er  Puntt  C  mürbe  in  eine  υηβηοϋφ*; 

^nffrmung  r>on  Β  fallen ,   b.  |j,  es  giebc  in  biefem 

öoll  feinen  fo(φen  9>unft  C.     JDiefe  ©emerfung 

Jf  *  ber  $olge  ηίφί  unnötig,    Änraerfung  De$ 
toberf) 


> 


9v  a  ,to,  Ztfn* 


ίο.    £  c  ()  π  f  rt  5· 


*  I 


Fig.  63.  a.   .  . 


®enn  in  einem  5)r^ef  ABC  au*  bem  ©ΦγΜ 
«Ii  bie (Srunbltnie  AB  trgenb  eine  gerate  ί in ie  DC  gebogen 
wirb*  imbwha  J>E  trgenb  eine  gerate  iinie  tfi;  fo  iji 
bie  ©umme  eine*  IRaum*,  ber  |ιφ  }um  üuabrat  über 
K.C  Dermale,  wie  BD  ju  DE,  unb  fine*  SKaum*,  ber 
ftd)  jum  Üuabrat,  über  BC  Dermal*/  wie  AD  ju  DE 
gleid)  ber  ©iimmp  eine*  SKaumö,  ber  (ιφ  jum  Üuabrof 
über  AD  Derf)d(t wie  BD  DE ,  unb  eines  Siaum*, 
ber  fid)  junt  üuabrat  über  DB  t>crf)dir ,  wie  AD  ju  DK, 
unb  «οφ  «ineö  SKauras,  ber  βφ  jum  üuabrat  über  DC 
,  brrfcdlt,  wie  AB  ju  DE.  _  . 

v  v.*  SRan  nefcme  FC :  CA  5=  BD :  DE,  unb  GC :  CB 
sä  AD  :  DE  ,  unb  ergdnje  bie  gWlgrmme  DHFK, 
DLGM,  unb  auf  AB  falle  man  ba*  ^erpenbifel  CN. 
&  ift  alfo  bas  ffacfcttf  FCA  berjemgeSRaum,  ber  fid> 
jum  üuabrai  uber  AC  w^att,  mie  (FC  ju  CA,  b.i 
wie)  BD  ju  DE;  unb  ba$  Sfabtef  GCB  tjl  berjemge 
SKaurn ,  ber  βφ  gimt  Üuabrat  über  CB  t>er£äit  wie  (GC 
ju  CB,  b.  i.  wie)  AD  jn  DE.  ferner  ifl  ba*  9iecfotf 
HD  Α  berjemge  SXaum,  ber  {ιφ  ju  |bem  Üuabrat  über 
AD  behalt /Wie  (HD  ju  AD,  KU  »ie  FC  juCA, 
b*  t.  wie)  BD  §u  DE ;  unb  bas  iKcc&fef  LDB  ifl  berje- 
tttge  SKaum ,  ber  |ϊφ  jum  üuabrat  ubec  DB  behalt  toie 
(LD  ju  DB,  b.  i  irte  GC  ju  CB,  b.  t.  wie)  AD  ju  DE: 
Unb ,  weil  fid>  ba*  fRed)ttt  KCD  ju  bem  üuabrat  ub«t 
CD  t>er^dlt  wie  (KC  ju  CD,  b*  u  wie  CF  ju  CA,  b.  ή 
wie)  BD:  DE  ;  unb  ba*  ^leφcef  MCD  fid)  ju  bem 
Üuabrat  über  CD  t>er^d(t,  wie  (MC  ju  CD,  bj  ή  wie 
GC  ju  BC,  b.  ί  wie)  AD  |u  DE  ;  fo  t>er&a(t  |ϊφ  <*4, 
5·  €.)  bie  ©umme  ber  S^tefe  KCD  unb  MCD  μι 
bem  Üuabrat  über  CD,  wie  AB  ju  DE.  £>er  ©öj, 
.  .  ;    .  c  ,       t  im 
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benmir  ju  bemeifen  Raffen ,  rodre  dfo  bicfer,  baß  bfe 
6umme  ber  Äed^lrte  FC  Α ,  GCB  $Ι«ιφ.*  Jepe  ber  ©um* 
nw  ber  SXedjtefe  HDA>  LDB,  KCD  imb  MCD.  ®efl 
Αφ  ;  DB  -fa  >AD  m  DE ;  >  fo  φ  fcetn^fett  LD  :  DA 
.«r (DB :  DK,  *.  L  cä  FC  t  CAfe)  DH  :  DA ;  miN 
()in  i#  LD  =.  DHt  Unb,  wegeit  itr  9>aralWen  ifl 
FC  χ  CA  ;  CA*  ^  HD  χ  DA  :*  DA*  =h  KC  χ  CD :  DO* 
r^aHDxDN:  s  ADxDN.  $olgli$  φ ( i  β;  5* φ) 
FCxCA;  AC5  =  (HDxDA+KCx CÖ+  2 Η Dx DN): 
(AD*  +  DC  +  2  AD  xON).  <@*  i(l  dber  (12, 
AC*=:AD*+DCl^ADxDN.  «ii^ih  ifl  FCxCA 
HD  χ  DA  +  KCÄCD  +  iHDxDN.  Unt>,  tu 
ita/2.€-)BGl  +  aBDxDN=BD2fDC';  fotoirtx 
eufa$nii$e  Hxt,  mie  vovfyn  benrtefeft , rbag  GCxCB 
+  3  LD  χ  DN  2=  LD  χ  DB  +  MC  x  CD.  IBlUfyxi  ifl 
FCxCA  +  GCxCB  +  2  LDx  DN  —  HO  χ  DA 
+  KCxCD  +  LDx  DB  +  MC  χ  CD  +  2  HDxDN. 
C*  ift  aber  2  LD  χ  DN  —  2  HD  χ  DN.  Joigtöfj 
bleibt/  tiefe  gleiten  Siegtet e  twa  bfnben  ©etteit  i;iu« 
weg  genommen ,  FC  χ  CA  +  GC  χ  Cß  =  HD  χ  DA 
·+  LD  xDR/HiC xCD  +  MG xQOL  .0  \ 
'  (  QBenn  fo  »o§l  BD  t  DE ,  ol*  JtB :  DE  ba*  QJer-- 
§iknip  ber  ©letd^eit  ifo  fo  ift  btejtt  *r&nfaj  einerlei) 
mit  bem  porfyagefyenben  6ieu  lety\\ai :  ift  aber  nur  ei- 
nes biefer  gSerfealtmfle,  j.  BD:  DE  ba*'Q&i(p(tm'£ 
fcrj©kid$ett;  fo  fann  ber  @aj  in  biefem  $ά(1|Ό  au*« 
'gebruft,  unb  beibtejen  werben;  ί  ; 
γ/η Λ  ·        j  -      ;<  ;.ν  ...  *  ·  · 

ι;  .·;:       .  ν  ,:    ,  iFig.  6^  9· 

5Benn  an*  tem  Settel  ·  5>unf t  C  eine*  3>rei)efe 
■AlC'an  bie  ©runbltnie  eine  gerabe  iiuie  CD  gebogen  ; 
wirb ;  fo  wirb  bie  ©imune  be*  üuabrat*  über  AC  unb 
eines  dl  α  u  m  5  >  ber  fi  φ  j  um  £Uiabr*t  über  BC  ber^ak, 
tote  AD  }u  DB ;  gleid)  feijn  ber  Summe  beö  Üuabra« 

über  AD,  eines  ÜKawm*/  ber  βφ  jum  Üuabrat  über 

2S  3  DB 

» 


DB  ttt&aft,  ttit  AD  ju  DB,  imb  ηοφ  Ami  JKeum*, 
fcer  ftd)  }«m  &uobrat  über  DC  wt^V      AB  iu  BD> 
jene  *rffcre  ©uimile  »trt  gietdj  fan  ber  ©umme 
fcc*  SXedtfefs  BAD  unb  eines  9tatiHtö ,   ber  fia>  jum 
üuöfcrot  über  DC  fcer&aff ,  toie  AB  ju  BD.  Denn, 
raatr  fdOe  auf  AB  baä9>erpenbifei  CN,  unb  tie&me  GC: 
GB  =±J  AD :  DB ,  unb  ergan  je  b«*  9>rltyrnu  DLGM; 
fb  i(l  LD :  Dte  AD :  DB,  mtyin  AD  =DL.  Unb 
las  fechte!  GCB  tfl  btr)mt9*  SKaum  ,·  ber  ftc^  jum 
üuabwf  Äber  BC  fcetfciift,  wie  <6C  ju  CB,  b.  t  wie) 
AD  ju  DB.   gerner  tfl  t»ai  f%eä)ttt  LDB  ober  ADB 
berjenige  SKaum  ,  6er  {ίφ  jum  öuabret  über  DB^ 
£ätt,  mt  AD  jü  DB.   Unb,  toeti  fid)  bas  9veä)trf 
MCD  ju  bem  Ütwbrat  über  CD  tw^ait,  wie  (MC  ju 
CD,  b.  t.  rote  GC  ju  CB,  Κ  *♦  »ie)  AD  ju  DB;  fb  tf 
yifammen  gefejt  bte  Summe  be$  Üuabraw  über  CD 
unb  bee 'Ütecfreefc  MCD  ju  bem  Üua&rot  übet  CD  in 
bem  5ßer^almi§  von  AB  ju  BD;     ©ίίφίη  mup  beflie- 
fen  »erben,  bafc  bu  6umme  bei  Üuabrat*  über  AC 
unb  beä  fKec^iefB  GCB  gleid)  fepe  ber  Summe  bei  Quö" 
träte  über  AD,  beß  SXecbfefd  ADB,  bee  Üuabrotö  über 
CD,  unb  beö  Sved^efö  MCD.   ®eü  roegeti  ber 
ralMen  GCxCB:  CB*  =  2  LDxDN:  2  BDxDN 

=  ffit*!!!«  DB*  =  MCxCD:  CD'i  unb,  wll 
—  JADxDB  ■  *'· 

(13,  2·  SO  CB1  +  2  BD  χ  DN  =  BD*  +  DCVfr  iff 
(ηαφ  bem  2(en  iefcnf.  unfer*  Iflen  8») -GCxCB 
+  3  LDxDN  =  ADxDß+MCxCD.  €*ijtabet 
(12,  2·  €.)  AC*=  AD*  +  DCe  +  3  ADxDN.  SRfr 
ftirttt,  auf  be^ben  ©eifen  glfWje*  ^ttqu  gefejt,  AC' 
+  GCxCB  +  2  LDxDN  =  AD*+DC*+3  ADxDN 
+  ADxDB  +  MCxCD.  Ufifr,  mil  2  LDxDN 
scsf  2  AD  x  DN ;  fo  tft,  biefr  gleiten  9ie$fefe  t>on  be^ 
ben  ©eiten  fctntDeg  genommen/  ber  «Kejl,  b.  u  AC- 
+  GC  χ  CB  =  bem  Siejl  auf  bw  lanbrrn  ©*iie. 
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ϋ*  ΑΡ^  +  ADlx  DB  +  DC  .+  MC  X  CD  \  t.  i. 
=  BAx  AD  +  DC*  +  MCxCD. 

Xj  τλ      ·'..  .     'Fi£.  63;  a.        *  - 

3uf»  3Bf nn  olfo  AB  ber  iaqe  unb  ©rojfe  nad)  ge* 
geben  ift ,  unb  wenn  <wd)  bp*  Q3er£ältnifj  bea  9iecbref$ 
FCA  fe*m  üuabrat  über  AC,  unb  beö  JKettjtefo  GCB 
ju  bim  ^uabrai  über  J^C  gegeben  iß;  fo  ift  (9.  ie&nf.J 
ber  i>u«fc  D  unb  bie  gerabe  iinte  DE  gegeben/  roelc&e 
Don  ber  QSfefc&affen^ett  ftnb,  baj;  ba$  QSerfcaifmjj  t>oit 
AD  ju  DE  gleich  i(l  bf m  gegebenen  (Ber&atoiiß  be$ 
Ste<i)tete  GCB  ju  beirf  ÜUdbrat  über  BC ;  unb  baö  95er« 
tyilimfc  frort  BD  ju  DE  gleidj  bem  gegebenen  $er&dlimf; 
beä  JXecftefö  FCA  #1  bent  üuabrdi  äber  AC  €*  fml> 
φ  bie  gerabeti  iinieti  AD,'  DB  gegeben*  mfcfcin  autf> 
tyreüufibrate,  folglich  αιιφ  bie  Siedjfefe  HDA,  LDB, 
»riebe  ju  biefen  Quabraten  gegebene  (ßer^älini  jfe  feafcen* 
TUfo  φ  bie  ©umme  ber  SXecfrefe  FCA,  GCB>  b.  i.  ber 
3üume>  welche  ju  ben  Üuabraien  übet  AC,  BC  gege* 
&n*  ÄerfcoUnifle  fyiben,  gleich  ber  ©umrae  einte  gege« 
benea  Kaum*  Q>.  u  bert  fwjbettSRedjiefen  HDA,  LPB) 
«nb  be6|enigea  9taum$  (b.  i.  ber  beiden  9U(i)tef  e  KCD> 
MCD)X  toeiefcer  μ  bem  Üuabrai  über  DC  ba$  ae&ebeut 
ΒβΜώ$  Α»  AB  JU  DE  fcaL       . , 

5*    ©  «  Κ 

SSJemt  au«  einet  beliebigen  "Jinja&f  gegebner 
fünfte  <m  einen  ψιιηίί  fyti  gerabe  iiuien  gejogea  wer* 
ben,  unbfcie  ©urame  ber  über  biefen  geraben.  iinten  be- 
triebenen ber  ©atturtg  ηοφ  gegebene»  giguren  gieidj 
i|l  einem  gegebene*  SS  WW}  (P  berufe«  i&r  gemeiufcbafii« 


ϋφά  $tid)fcf}mtf$  >$untt  einen  berfage  ηαφ  gegeb* 

nenlimfret*.  "  ·'    %il  r  ü  i         ·  ^. 

L  &aO»   ®enn  9*9*™  ftnb. 

ι .  fet>en  bie  über  ben  geraben  Iinien  fafdjrie* 
benen  Figuren  Üuabrate» 

λ·      :  !5*v;i      ..'./·-    '  ·  *     /  .·. 

*;     .    .·;        Fig.  64.      b.-  » ·  ·  ■  ' ;  r«\v 

SDenn  auf  jmer?  gegebenen;J)uriffen  Α,  Β  an  einen 
5>imft  C\fjiufcte  geraten  iinien 'AC,  BC  gebogen  ifcer« 
Den,  iinbbie  Summe  ber  über  biefen  Iinien  befdjriebe» 


ruft*  ber  #unft  C  einen  ber  iage'nod)  geaehemn  llin» 

^  $)entt ίτίαη  jie^e  bie  iime  AB,  unb  treffe  fte  in  D 
q  jroei)' gleite  tfceile;  fo  ifi  fclgiicft  bejr  g)unff  D  gegf 
ί»ϊάη  tfefce  DC;  fo  ff)  (ö^e&nf.)  bie  Summe 
Cer  ;  Ünobröfe  über  AC  unb  BC  glei#  ber  boppefterf 
(Summe  tier  Öüabrafe  u&rr  CD  unb  DA  ;  eä.  ijl  dbet 
,  ·  .  -     .  ~-  -iebeilj 

OV>  1   -r  η,  ™-  ,  ,™v  ^~--ÄL 

AD,'  foig^  ουφ  ba$  Üuabrat  über  DC,  mithin  DC 
felkji  ber  ©reffe  ηαφ  gegeben  ;  unb/  »eil  ber  fJuriff  Ö 
gegeben  ί|ϊ;ϊό  b*r%t  ber  5>unfi  C  einen  ber  läge  ηάφ 
gegebenen  Umfreis  ηαφ  bem  ißen  ©aj  unfern  Ißen 

^orapoftttott. 

0  \  · 

3Beii  man  ba$  boppeife  Ünabrai  u6er  AD,  b.  ü 
ba*SRed>ief  BAÖ'trtri  bem  gegeWrikn  JKaum  meg  neh- 
men mag ;  fo  muß  ber  gegebene  9iaum  gröffer  fem,  al3 
m  dientet  BAD.  66  fepe  aljb  bi*  gegebene  SRaem 
gieid)  ber  Summe  beä  SRetfytete  BAD  Unb  -bw* Goppel« 
ten  üuabra«  über  DE;  unb  meii* betreibe  bem 
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SRiffdpunfi  D  rrtff  bem  £afbmefrer*  DE  ffrtfn 


fo  wirb  beflSm  Um  ran  q  Ixt  gefudjfe  Ott  fab,  b.  t.  wenn 
man  Ott  irqe itb  etnew  ^JSunff  C  beffelbe π  öui  beit  f)unf* 
len  A/WWe  gertben  Urnen  ÄC,  BC  jtefa ;  fo  »trb  bie 
Summe  ber  über  tiefen  Unitn  beföriebentn  Qucforatt 
giftty  jeim  uft  coppeiren  brumme  cer  xzuaDrare  wer 
AD  unb  DE,  nxlcfte*/  »wnn  man  nod)  bie  Jime  DG 
|ίφ,  auebem  6ten  iebnfaj  erfüllet.  3?on  De«  fyrnf* 
fin£<iber,  In  meldet  ber  Ört  ber  geraben  ifnfe  AB 
begegnet,  er(jeUt  es  aus  9,  ober  ic,  3.  {f.,  *emi 
Summe  ber  Üuabrate  über  AE,  EB  ift  8(«φ  bar  bop« 
pelien  ©umme  ber  Üuobtjair  übet  AD,  DE. 

\ .:,  a«  QBetut  He  eine  ber  übet  beti  gerobe«  ί  inten  be* 
febriebenen  Xiauren  ein  Quabrat  Ol »  bie  anbete  aber 

tiicfyt» ,    . }.  '·#*■,!  1*·  - 


?)unfe  C  tynme  geraben  ihnen  AC,  BC  $f  jeqen,  unb 
«fepetie  ©umme  bei  Öitabraf*  über  AC  wib  einer 
ber  ©attung  ηαφ  gegebenen-  über  BC  befdjriebenen  Si* 
Sur  gietd)  einem  gegebenen  9\ aum :  fo  berührt  Mr  9ßuntt 
C  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umftete.  <  Denn  man 
$ί<$*  AS ,  unb  bie  «ber  SC  begebene  3igur  freiffe  f>, 
twil  n\xit  biefe  ber  ©amwä  ηαφ  gegeben  if!;  fo  i(i  (53* 
ϊ>0  if)r  83er£altni§  ju  bem  Öuäbrat  öber  BC  gegeben*» 
SWan  i§eile  bie  iinie  AB  in  bem  f)unft  D  fo,  ba£  ba$ 
a?er&atoi$ *en  AD  ju  DB  ^ί^ίφ  fe»e  bem  JBer£akm$ 
ber  $igur  b  ju  bem  ÖuabrÄ  *ber  BC  ;  fc1  ifi  ηαφ  bem 
lejten  JaH  be$  icten  ie^nfaj«  bie  Summe  beeüua« 
braes  über  AC,  unb  ber  ftigur  b  g^  ber  eumme  bee 
JKe Aief ö  15 Α D ,  unb  «ine*  9laums,  ber  §um  Ouabrat 
uber  DC  ba*  IBer^alfnif  bm  AB  ju  BD,  bi  l  fa  ^ege« 
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iß  ηβφ  ber  (Bordusfqung  bie  ©umme  te$  ÜnobrafS 

über  AC  unb  ber  S»3ur  b  fl*9*ben,  mithin  ijl  i>ie  ©um» 
mc  be*  9icd)tcfs  BAD  urtb  ber  S»9"f  c  gegeben.  Unb, 
roeil  bae  dientet  BAD  gegeben  i|l,  (b  ift  bie  Sigur  c 
gegeben.  ifl  aber  αϋφ  i&r  93cr^d(tnig  jum  Oua* 
trat  äber  DC  gegeben ,  mithin  i|I  bas  Quabrat  übet 
DC ,  folg^  DC  felbfi  ber  ©reffe  ηαφ  gegeben ;  unb, 
»eil  ber  tyuntt  D  gegeben  ifi,  fo  berührt  ber  9>unft  C 
f  inen  ber  iage  ηαφ  gegebeneu  Umf rei*  ηαφ  Dem  ι  jlen 
©aj  unfers  Ißen  φΐίφ*. 


Äompofttiott. 


99ϊαη  neunte  irgenb  eine  gerate  iinie  EF,  unb  be- 
treibe über  ber felben  eine  Jigttt  G ,  n>el4er  bie  über 
BC  ju  be|cf;reibenbe  Sigur  α&ηΐίφ  fei;n  foll  ;  unb  e* 
ff EF  bie  mit  ber  Seite  BC  afcni  ίφ  Hegenbe  (fcomo« 
löge)  Seite  tiefer  Stgur.  9Jlan  jie^e  ferner  bte  4  int* 
AB,  unb  tfcetfe  fie  in  D  fo,  ba§  bas  gSer&difnifc  t>on 
AD  ju  DB  g|ei$  fene  bem  iSer&altnif*  ber  gigur  G  ju 
lern  Üuabrat  über  EF.  lieber  EF  betreibe  man  ba$ 
öuabrat  H.  SBeil  nun  G :  Η  =  AD :  DB,  fo  ifl,  ju« 
fammen  gefejt,  G  +  H:  Η  =  AB:  DB.  3>er  gege« 
tene  SXaum ,  bem  bte  Summe  be*  üuabra 1 6  über  AC 
unb  bec  Sigur  über  BC  gif  ίφ  fei; η  foll,  fei;e  Μ ;  fp  mufc 
»ie  man  auö  ber  Xnafyfe  ftefyt,  Μ  großer  fetjn,  ate  ba* 
Siegtet  BAD.  .  €*  fepe  atfo  Μ  9^ίφ  ber  ©umme  be$ 
SXed>tefß  BAD  unb  be*  Siaume  N,  unb  man  ftnbe  (35, 
6.  <£.)  eine  Jigur  c,  bie  bem  SRaum  Ν  gleich,  unb  ber 
c\\$  G  unb  Η  jufammen  gefegten  gigur  ά^ηίίφ  fene, 
3iuf  ber  geraten  ifhie  DA  fd;nctDe  man  aus  bem  9>unf f 
D  eine  iinie  DK  ab  gleid}  berjenigen  ©ette  ber  §igur  c, 
n>eW?e  mit  EF  ά&ηΐίφ  iiegenb  ijl,  unb  au*  bem  SRitiei* 
punf t  D  mit  bem  £albmeffer  DK  befei) reibe  man  einen 
tfret*;  fo  tptrb  teffeu  Umfang  ber  gefud/teöri  fepn,  b.  t. 

>    :  wenn 
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man  an  frgenb  einen  ?>unft  C  bejfei&en  bte  gera» 
ben  iwien  AQ  BC  |ie&C;  fo  roirb  bie  Summe  bes  üua. 
bra«  über  AC  unb  einer  Jigur  b ,  mcidje  Der  gigur  G 
ά^ηίίφ  über  BC  befd;rfeben  rcirb,  gletd?  fepn  bem  gege- 
benen SXaum  M.  iDenn  man  jiefce  DC,  roeilmm  Ne 
übet  DK  ober  DC  beffortebene  fttgür  tyiU*  ifr**  au* 
G  unb  Η  jufammengefejten  3*igur,  unb  meti  DC,  EF 
α&ηΐίφ  liegenbe  ©etten  biefer  άφηίϊφτη  Bimmen  fmb ;  fo 

t(ic:DC»  =  (G  +  H:  }"r,  t)ri.  =  )  AB :  BDI 

Unb ,  »eil  bie  Stguren  b  unb  G  ά§η(ιφ  ftnb ;  fo  ifi 
b !  BC1  =  (G  ϊ  EFZ  =)  AD :  BD.  Ulfe  ifi  ηαφ  bem 
lejten  Sali  be$  loten  ie&nf.  bie  Summe  be*  Üuabratt 
iiber  AC  unb  ber  $igur  b  glei*  ber  ©ummeb«  Sie**, 
«fa  BAD  unb  ber  JJigur  c  (ober  NX  b,  u  gletcfc  bem  ge* 
gebenen  Kaum  M„  r.  ) 


.  Unfer  gegenwärtiger  ©aj  ijl  in  biefem  2ten  befoa* 
lern  gall  be*  Iflen  φηφί « Saite  einerlei  mifbem  ©aj 
Λ  tiefeö  Ilten  23ud)S.  3> im  e$  iß  bte  Summe  be^ 
Öuabrai*  über  AC  unb  eine-  ber  ®attung  nai)  gegeben 
«en  über  BC  betriebenen  gigur,  b.  u  bie  ©imune  be$ 
Üuobrat*  über  AC  unb  eine*  9taum$,  meieret  ju  bem 
üuabrat  über  BC  ein  gegebene*  SSer^aitniß  §at,  gege* 
bm.  €r  fommi  aber  fcier  jum  jrorttenma&l  t>or ,  med 
er  ein  befonberee  §aü  fciefeö  sten  ©ajed  tfl,  unb  mi( 
ben  übrigen  Satten  einen  d§n tieften  Sendete  fcat.    . . , 

3·  ®«m  feine  ber  Figuren  ein  Üuabraf  tff. VI " 

*  >         *  *      .   #.·  .**··   ··.{.* 

•     Fig.  64.  d.  .     '  'S 

&  fenen  aus  ben  ime»  aeaebenen  fünften  Α,  Β 
an  einen  φηηί  t  C  $in  bie  geraben  Linien  AC,  BC  gejo» 
gen,  unb  bie  ©umme  ber  über  biefen  itnien  betriebe* 
nen  ber  ©aituna  nad)  aeaebenen  ftiauven  fene  a(eid)  et« 
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mrmrgegÄenen  «Raum  t*'  ft'lbirifyte  ber  $unflr  C  einen 
ber  Jage  ηαφ  gegebenen  ttmtret*r  '  *«    Α  r..  ·.·  * 

Ifrie  über  AC  befdjriebene  ftigur  fieifffe  4,  bitter 
BC  betrieben«  b ;  fo  t#  (5  3 .  $>♦>  ba*  *Bet$4irnig  t>oA 
α  ju  bern  EUwbrat  Äbet  AG  ν  unb bo*  «b^terog  t>on  b 
ju  bem  Üuabrot  über  BC  gegeben.  Unb><tteil  biefe  bet?» 
tyn  <Ber&afcnijfe  gegeben  finb,  unb  bie  gerabe  iinie  Λ  Β 
ber  $q<je  unb  ©rofie  ηαφ  gegeben  i|t ; .  fo  ifi  η<ιφ  bera 
9fen  ie&nf.  auf  ber  iimVAB  ein  9>unfe  gegeben ,  ber  fi'e 
in  jmefl  6tuf  e  tf;ei!t ,  weiche  ju  einer  gegebenen  iinie 
tiefe  gegebenen  Q3erf)aifniffe  ^aberu  JDiefer  tyunt t  jene 
D,  unb  bie: gegebene  fiiife  fev/e  DE^*^ '^b  BD  fid)  ju 
DE  »erhalte ,  wie  Die  Sigur  a  JU  bem  üuafcrat  über 
AG,  unb* AD  ju  DEtferfcaife;  wie  We>  Sigur  b  J* 
bem  Üuabrae  über  ßC.  SWan  jiefce  DC,  unb  über  AD 
(eye  eine  ber  gignr  a  ifynlube  $igur  d,  unb  fiber  DB 
eine  ber  $igur  b  tyn^$igur  e  *φΜ*η ;  fo  tft 
folglich  di  AD*  =  a:  AC1,  b.  i.  =  (BD:  DE  j  unb 

ftojß'V* :  DB*  =  AD :  DE.  ^cifllid;  iji  ηαφ  bem 
io.ieniefcnf*  bie  ©uftim*  trä  ftiguren  a  uMb  b  gleicb  ber 
(Bumme  fcer  Sigtnren  d  uiiib  unb  eines  Öiaurtta,  ber  |ϊφ 
|üm  Üuabrat  iiber  DC  tferfcdtt,  toie  AB  ja  DE.  £>te» 
fer  Ölaum  fet?e  bie  gigur  f.  Sftun  ifl  ηαφ  ber  ißoraud« 
fejung  bie  eumme  ber  Figuren  a  unb  b  geejebeft,  mit» 
$in  iff  atKb  bie  6iimffle  betr$igürm  d;  e,  f  gegebetn 
fmb  aber  bie  Figuren  d,  e  gegeben,  meif  fte  ju  beti 
Öuabrofen  iber  ben  gegebenen  itnien  AD,  BD  gegebene 
©erfcdftniffe  (>aben  ;  fo(gli$  iji  bie  Sigur  f  gegeben* 
Unb/  ipetl  f  ju  bem  üuabrat  über  DC  ein  gegebenes 
fBer&aitm§  (jat;  fo  tft'ba*  Cluafcrai  über  DC,  mithin 
DC'felbfi  ber  ©fd|fe  iwd;  gegeben.  *uti»  ber  $unf  t 
D  gegeben  ifi;  fo  berührt  der  9>unff  C  einen  ber  iage 
ηαφ  gegebenen  Umftei*  ηαφ  bem  iflen  ©aj  unfern  Ifie* 
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Mti  ilnetU)  geraben  Unit  QÜ  $i* 
$uren  K>  L beziehen,  unb  Κ  feye  biejenige,  tüttdjet 
bie  über  AC  jti  Defdjreibenbe  gigur  o^nlic^  fetyl  foH,  L 
biejenige,  nieder  l>ie  über  BC  ju  fcffd;r;eibenta  gigur 
<φηΙίφ  feprt  foil;  in  bepben  giguren  K  >  L  efer  fetje  bi* 
©eife  GH  mit  Den  ©etten  AC,  BC  Der  %[i^cr  gigu* 
ren  tynUd)  fiegenb,  Unb  *  nad)  bem  9ten  iebftf.  cjdl« 
matt  AB  in  D,  unt>  ftnee  bie  iinie  DE,  fo,  baß  BD  jii  - 
DE  boö  5?crfcdifn#  Der  gigur  Κ  ju  bem  Üuabrac  über 
GH,  unb  AD  ju  DE  baö  2>er&älimg  ber  gigur  L  ju 
bem  üuabwi  über  berfelben  iinie  GH  f;abe ;  fo  »irD 
04,  5·  &.)  bie  au*  Κ  unb  L  jufammen  gefejfe  gigui; 
[ιφ  ju  bem  üuabrat  über  GH  w6aifen  ,  mie  AB  ju 
DE.  gerner  fepe  über  AD  eine  ber  gigur  Κ  afcnlidje 
gigur  d,  unb  über  BD  eine  ber  gigur  L  <5£ηϋφ*  gigur 
e  befebrieben»  Unb  ber  gegebene  Sfaum,  bem  bie  ©um- 
me ber  giguren  über  AC,  BC  gietefy  fepn  fotl ,  fetje  Μ ; 
fo  mug,  toie  man  au*  ber  Xnafyfe  weiß,  Μ  grojfec 
fetjn ,  als  bie  ©umme  t>on  d  unb  c.  <£$  fet>e  alfo  Μ 
gleidj  ber  ©umme  t>ou  d,  c,  unb  finem  SKaum  Ν ;  unö 
man  ftnt>e  (25,  6.  eine  gigur  f  >  bie  bem  SXaum  Ν 
gleid) ,  unb  ber  aus  K,  L  jufammen  gefegten  gigur  ä£n» 
Ιίφ  fepe,  DO  fei;e  gldd)  betjenigeri  ©eire  ter  gigur  f,; 
bie  mit  GH  α^ηΐίφ  liegenb  ί(ϊ*  unb  man  befebreibe  au* 
bem  SDütteipunft  D  mit  bem  J£)albmefler  DO  einen' 
Äreis :  fo'roirb  befliß  Umfang  ber  gefud;reOrt  fepn,  b.  u 
menn  man  an  irgenb  einen  9Junft  C  beflelben  bi*gera- , 
ben  iinien  AC,  BC  jie^t;  fo  roirb  bie  ©umme  einer 
über  AC  befd;riebenen  gigur  a,  meiere  ber  gigur  Κ  <5φη· 
Ιίφ  ί|ϊ,  unb  einer  über  BC  befφriebenen  gigur  b,  roel- 
Φ*  ber  gigur  L>  ά£ηΙίφ  ijl,  gleid)  (e»;n  bem  gegebenen  * 
Siaum  M.  Denn  man  jie^e  DC ;  n>ei(  nun  bie  über 
DO  ober  PC  befφrίebene  gigur  f  α&ηΐίφ  iß  ber  au*  Κ 


tmb  L  jufammen  gfjejfen  ftigur;  fo  tmrßjit  fid)  f  ju  bem 
£Uiabrat  über  DC,  tme  (bie  Stimme  t>on  Κ  unb  L  ju 
bem  Üuabrat  über  GH,  b.  i.  wie)  AB  ju  DE;  mithin 
t|t  ηαφ  bem  lofen  letytf.  bie  Summe  ber  Figuren  a  uni> 
b  gleich  ber  Summe  ber  Figuren  d,  e,  unb  f ,  b.  u 
gleid)  ber  Summe  ber  Stguren  d,  e,  unb  X ,  b.  ΰ  ηαφ 
ber  93erjeid;nung  gleid;  bem  gegebenen  SXaum  M. 

2Benn  bie  S'9«w  ^  b  ά&ηΐίφ  jmb,  b.  t.  trenn 
ftd)  a  ju  bem  Üuabraf  über  AC  t>rr^nle ,  toie  b  ju  bem 
£tuafcrat  iiber  BC;  fo  fonn  man  ben  Ort  duften  ga8 
juruf  bringen ,  in  roeic^em  bie  ber  ©attung  ηαφ  gege* 
benen  Figuren  üuabrafe  fmb,  35enn  es  ^((12,5.  £.) 
bie  Summe  ber  5t9uren  a  unb  b  ju  ter  Summe  bec 
£>.uaörafe  über  AC,  BC,  baö  $8er()dltni£  t>on  ajubem 
Öuabrat  über  AC ,  b.  u  ein  gegebenes  93er£<!iimjh  unb 
ηαφ  ber  3?orau$fejung  ift  bie  Summe  t>on  a  unb  b 
#Μφ  einem  gegebenen  SKaum ,  mithin  i(l  bie  Summe 
ber  Üuabrafe  über  AC  unb  BC  gegeben.  Tiifo  berührt 
ber  $)unft  C  nai)  nro.  1.  biefe*  I|len  gälte  einen  bec 
Jage  nad)  gegebenen  Umfrete. 

Unb  man  fintet  ben  SXaum ,  bem  bie  Summe  ber 
O.uabrace  über  Λ  C,  BC  g(eid)  ift,  wenn  man  einen  SXaum 
Ν  nimmf,  ber  (ΐφ  ju  bem  gegebenen  9iaum  Μ  »erhält, 
n>ie  bas  Quabraf  über  AC  ju  ber  Sigur  a ;  benn  fo  iff, 
mie  man  (βίφ^  fiefci ,  ber  9iaum  Ν  gfeίφ  ber  Summe 
ber  üuabraie  iiber  AC,  BC. 

II.  $aH*    3Beun  3  9>unffe  gegeben  fmb. 
u  2Benn  bie  iiber  ben  gerabeni in ien  befφriebenen 
Figuren  Üuabrate  fmb, 

Fig.  64.  e. 

fepen  auö  ben  bretj  gegebenen  fünften  Α,  B,  C 
an  einen  $)unft  D  ί;ίη  bie  geraben  iinien  AD,  BD,  CD 
gejogen,  unb  bie  Summe  aller  über  biefen  iinien  be* 

fd;rie-- 
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jd)rirBeii*n  Öuabrale  fepe  $Μφ  einem  gegebenen  Sfaurt  { 
fb  betüjtt  ter  gtonft  D  einen  ber  iage  ηαφ  gegebene* 
Hmfreid*  * J  v 

SRon  |ie$e  bie  ί  inie  DE ,  iwfcfc  AB-  m  tt;gfet$e 
$fc«fe  t^eilt  j  fo  iß  ηαφ  bem  6fen  iefcnf  bie  ©imune 
frer  Üuabrate  über  AD,  BD  $1*ίφ  bem  Siec^ef  BAE 
unb  jbem  boppelt  genommenen,  Cluabrat.  Mb*r  ED ;  a((b 
i}l  bie'©unime  ber  3  &uabraie  fiber  AD,  BÖ,  CD  ^ί^ίφ 
6er  ©umme  bei  ^φί€ίβ  ftAE ,  bei  boppeit  genommen '  , 
nen  Üuabtati  über  ED,  unb  bei  üuabratt  über  CD, 
&♦  U  wenn  man  bie  iinie  EG  tfety,  unb  auf  biefetbe  bai 
^erpenbifel  DF  faßt,  bU  ©umme  jener  3  öuabrafe  ift 
gleid)  ber  ©umme  bei  Stecltfefi  BAE ,  bei  Duabraii 
Met  CF,  bei  boppelt  genommenen  öuäbrafi  liber  FE, 
Unb  bei  3ί<*Φ  genommenen  Ouabrati  über  DF.  Unb/ 
roeil  bai  Q3er(a((ntß  bei  boppelf  genommenen  Quabrafi 
über  FE  ju  bem  Üuabrai  liber  FE  gegeben  iß ;  fo  iflf 
ηοφ  bem  8fen  ie^nf.  aufberiinie  EC  ein  f)unft  (hemit$- 
ber  Panft,  ber  fte  in  G  fo  ereilt,  baß  CG  boppeie  fo' 
grofi  iß,  ali  GE)  gegeben,  fo,  baß  bie  ©umme  bei 
üuabrati  über  CF  unb  bei  boppelc  genommenen  Qua» 
trats  über  ΡΕ^ιφ  iji  ber  ©amme  einet  gegebenen 
ftaumi,  nemIiφ  bei  SXe^fefi  ECG,  unb  einei 
Käwni,  ber  βφ  jum  Üuabrat  über  GF  Der(jdif ,  n>ie 
CE  ju  EG,  b.  f*  fo,  baß  jene  erfiere  ©umme  gfetcf;  ifl 
tor  ©umme  bei  S^tefi  ECG  unb  bei  3faφ  genom» 
itonm  Üuabrati  über  GF:  SWan  nefcme  alfo  CG  bop* 
prtf  fo  groß  ali  GE ;  fo  ifl  bie  ©umme  ber  3  Öiiabrate 
über  AD,  BD ,!  CD  gieid^  ber  ©umme  ber  gegebenen 
&ed;iefeBAE,  ECG,  unb  (bettfad)  genommenen  ©um-' 
«ie  ber  Üuabrate  über  GF  unb  FD,  b*  i.)  bei  tfad)  ge» 
nommmen  üuabrati  über  GD.  Tilfo  ifl  bie  ©umme 
3lec^tcfe  BAE,  ECG  unb  bei  3fcui>  genommenen 
Öuabrati  über  GD  gegeben;  unb,  toe«  bie  iXeφίefü 
BAE,  ECG  gegeben  fmbj  jfe  ifl  bai  3ίαφ  genommene 

Öua* 


> 
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Ouabrat  über  GD,  mithin  baö  üuabrai  übet  GD  fefbff, 
fcigltd)  bie  gerate  iinie  GD  gegeben,  iinb,  weil  ber 
$>unft  G  gegeben  ifi ;  fo  teru^rt  ber  putxtt  D  einen  ber 
iage  ηαφ  gegebenen  Umfrei*. 

r. .      ^  ώ'       Λ ::::  r   '      .        <  iltotf* 

£ompoftttott*4ir  * 

5Kan  fcerbinbe  jroeij  ber  gegebenen  fünfte ,  toeld)e 
man  will,  burc&  bie  gcrabe  iinie  AB,  tipeile  biefe  in  Ε 
in  jroetj  gleid;e  ii;eiie,  jie£e  EC ,  imb  tfycilc  biefe  in  G 
fo,  bafc  CG  boppeli  fo  grofc  |e?e ,  als  GE.  Unb,  mcii 
bie  9ved)tefe  BAE,  ECG  fcon  bein  gegebenen  9iauin 
weggenommen  werben  muffen  ;  fo  muß  btefer  SKaum 
grojfec  fepn,  als  bie  (Summe 'biefer  bei;ben  5Ke$tefe.  (£ö 
feijealfo  ber  gegebene  SXaum  gleid;  ber  ©umme  ber  Siedle* 
eh  BAE,  ECG  unb  te$  3^Φ  genommenen  üuabrats 
über  GH ,  unb  mein  betreibe  aus  bem  SKictelpunfr  G 
mitbem  £albmefier  GH  einen  Ärete:  fo  wirb  beflfen 
Umfang  ber  gefudjte  Ort  fetjn,  b.  i.  roenn  man  aus  ben 
3  gegebenen  fünften  Α,  B,  C  an  irgenb  einen  tyuntt 
Dbejfelben  bie  geraben  iinien  AD,  BD,  CD  jie^t;  fo 
wirb  bie  ©umme  ber  3  über  tiefen  itmeu  6efd^rtebeneu 
Üuabrate  gteief)  fei;u  bem  gegebenen  SKaum ,  b.  i.  ber 
(Summe  ber  SKed;ief e  BAE,  ECG  unb  be$  3fad)  genom* 
menen  Üuabrats  über  GH.  Denn  man  jie§e  ED,  DG 
unb  falle  auf  EH  ba$  ^erpenbifel  DF.  SDeii  nun  AB 
in  Ε  in  jroey  gleidje  Sfpeile  gereift  i|l;  fo  ifl  ηαφ  bem 
6ten  ie£nf.  bie  ©umme  ber  üuabrate  u[>er  BD,  AD 
gleich  ber  ©umme  be$  9teφtef$  BAE  unb  fres  boppeli 
genommenen  Üuabratö  über  ED,  b.  i.  gleid)  bem^tyef 
BAE  unb  ber  boppelt  genommenen  ©umme  ber  üua» 
brate  über  FE ,  ED >  man  feje  ba$  Üuafcrat  über  CD, 
ober  bie  Summe  ber  Üuabrate  über  CF,  FD  fcinju;  fo 
ift  bie  ©umme  ber  3  Üuabrate  über  CD,  BD,  AD  gleich 
Der  ©umme  be$  SKec^tef^  BAE  >  be$  üuabrat*  übet, 

CF, 


CF,  bt*  boppeif  genommenen  Üuabrätd  titer  FE  ,  tmb 
beö  3fö*  genommenen  Öuabra«  über  FD.  JRun  tfl 
ηαφ  bem  7fen  iefonf,  (weil  nemiid)  CG  boppeit  fo  groß 
ifl  ofe  GE)  bie  Summe  be$  üuabrats  über  CF  unb  bea 
koppelt  genommenen  üuabrat*  über  FE  gleich  ber  ©um« 
me  bee  fRed)tet$  ECG  tmb  beö  3fa*  genommenen  Üua* 
brat*  über  GF.  TUfo  tfl  bie  ©umme  ber  3  Öuabrafe 
über  CD,  BD,  AD  Qkid)  ber  ©umme  berSKetftefe  BAE, 
ECG  unb  (ber  3  fad)  genommenen  ©umme  ber  Üua# 
^  brate  über  GF,  FD,  fr.  {♦)  bes  3 fad)  genommenen  Qua* 
brate  über  GD  ober  GH ,  b*  u  ηαφ  ber  93erjeicbnung 
8|ίίφ  bem  gegebenen  SKaunu 

2.  ©enn  jrnep  ber  Figuren  üuabrate  ftnb,  bie 
fcritfe  aber  ηίφ^ 

Fig.  64.  f. 

7iu*  ben  3  gegebenen  fünften  Α,  B,  C  fepen  bie 
Itnten  AD,  BD,  CD  gejogen,  unb  e$  feije  bie  ©umme 
bes  über  AD  6efφriebenen  üuabraf^  einer  über  BD  be» 
ffyrtebenen  ber  Gattung  ηαφ  gegebenen  Sigur,  unb  fce$ 
über  CD  beftriebenen  üuabrat*  glefcfr  einem  gegebenen 
SXaum:  fo  berührt  ber  5>unft  D  einen  ber  iage  ηαφ  ge- 
gebenen Umfrete. 

©Mn  jie$e  AB,  unb  bie  $ tgur  übet  BD  (jerfle  b ; 
»eil  nun  tiefe  ber  (Sattung  ηαφ  gegeben  ifl;  fo  ifi  (53» 
5D.)  tyr  <8erfcdifni§  ju  bem  Üuabrat  über  BD  gegeben» 
Wlan  tipeile  AB  in  Ε  fo,  ba£  AE  ju  EB  βφ  »erhalte, 
wie  bie  $igur  b  ju  bem  Quabrat  über  BD ,  unb  jie^e 
ED.  7(Ifo  ifl  ηαφ  bem  (ejten  Saß  bei  icten  ie&nf.  bie 
©umipe  t*s  üuabraw  über  AD  unb  ber  Sigur  b  gf  eίφ 
ber  ©umme  feeö  9leφref$  BAE  unb  einer  Sigur,  oie 
jum  Üuabrat  über  ED  ba*  QSer^atcnip  t>on  AB  ju  BE, 
mithin  ein  gegebenes  SBerbaltmjj  fyat.  SDiefegtgur  \h)t 
c,  unb  man  ftrno$auf  be^ben  ©eiten  ba*  üuabrat 
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über  CD  fjftfju;  (b  tji  bie  ©umme  be$  Öuabrafs  utirt 
AD ,  ber  $tgur  b ,  unb  be$  &uabraf$  über  CD  gleich 
ber  (Stimme  be$  9fed)c*fe  BAE,  6  er  gtgur  unb  bei 
fiuabrat*  über  CD.  SSWön  jte£e  EC ,  unb  tfyeile  fte  in 
F,  fo,  baß  (ϊφ  CF  jn  FE  aerfjialfe ,  noif  bte  $tgur  c  jtt 
bem  üuabraf  über  ED,  b«  1#  rote  AB  ju  BE ,  Unb  jie£e 
FD.  €$  ifi  aifo  roteber  ηαφ  bem  fejien  $aH,  be$  ι  oiert 
Jefjnf.  bie  ©umme  beö  üuabrate  über  CD  unb  ber  $i* 
gur  c  Qleid)  ber  ©umme  beö  Siedlet 6  ECF ,  unb  einti 
|igur  d,  bie  (ιφ  jiim  Üuabrai  über  FD  *er&dif ,  rot* 
CE  ju  Ef.  SRitytn  tjl  bü;©umme  tes  Üirabrat*  übet 
AD,  berStäw  t>,  unb  beß  Quäbrare  Aber  CD  gf*tφ  bet 
igumme  ber  SKf^fcfe  BAE,  ECF  unb  ber  $tgur  d. 
ifiim  ift  bie  erfte  biefer  ©ummen  gegeben /mithin  αηφ 
bie  iwe\)te.  <£δ  fmb  aber  bie  i^fefe  iSAE,  £CF  ge* 
geben ,  ^οί9ΐίφ  αυφ  bft  Sigurd.  Unb/  »eil  bie  gigur 
£  ju  bem  üuabrat  über  FD  baö  QSerfcafenijj  t>on  CE  j« 
Et,  b/t  ein  gegebene*  ©er&dtirtiß  &ac;  foltf  basüua« 
brat  über  FD ,  mithin  FD  felbft  gegeben  /  unb ,  ba  bei 
fPunf  ί  F  gegeben  ijl ;  fo  beruht  ber  §)unf  t  D  einen  bec 
tage  ηαφ  gegebenen  Umfrefo 

Üompofttiom 

lieber  trgenb  einer  geraben  ilnte  (Mfaföteifo 
man  eine  Sigttr  K,  roe^er  bie  über  BD  ju  befdjreibenbe 
gigur  άφηΐίφ  fepn  ftfl ,  unb  «6  jfepe  GH  bte  mti  bet 
©die  BD  ber  dfcnftyen  Sigur  α£ηΙίφ  ftegenbe  ©etfc* 
taan  jte£e  ferner  bie  gerabe  Snie  AB>  unb  t&eiiefteiu 
E,  fo,  baj]  AE  βφ  ju  Eß  toerfjafie,  roie  Κ  ju  bem  Qua* 
brat  über  GH.  2Betfer  jie^e  rttan  bie  gerabe  iime  EC, 
tmb  r(;ei(e  fte  in  F  fo,  ba§  βφ  CF  ju  FE  *cr$e(te  wie 
AB  ju  BE.  55er  fKaum,  bem  bie  ©umme  be$  £lua» 
bVät*  tiber  AD,  ber  über  BD  befφrtebetten  ber  Siflur  Κ· 
tynlityen  Sigur/  unb  b«  fituabrä«  über  CD  g(eid;  fetw 
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fbffe,  kveM>  fr  muß,  rote  man  aus  ber  Tfnafyfe  roetg, 
Μ  gröffer  fepn,  alö  bie  ©umme  ber  £Ked)frfe  Β AE,  ECF. 
€$  fet>e  alfo  Μ  gleid)  t)er  ©umme  ber  9vcd)refe  BAE, 
ECF ,  unb  Der  $tgur  d>  unb  eö  ü*rf>afte  ^φ  ba*  Üua* 
brat  einer  auä  bem  9>uirft  F  oftgefc^ntCletictt  iinie  FO  ju 
ber  $tgur  d  wie  EF  ju  CE ;  unb  au*  bem  ÜRiftelpunff 
F  mit  bem  $a!bmef[er  FO  befcftrei&e  man  einen  Ärei$; 
fo  wirb  beflen  Umfang  ber  gefugte  Drt  feijn ,  b*  u  roentt 
rton  an  trgenb  einen  9>unfc  D  befleißen  fcie  geraben  it» 
htm  AD,  BD,  CD  jte&f,  unb  über  BD  eine  ber  Jigue 
Κ  ähnliche  Sigur  b  betreibt;  fo  rotrb  bie  ©umme  bei 
Üuabratö  über  AD,  ber  fiiQuv  b,  unb  be$  Duabrafö  über 
CD  gleid)  fetjn  bem  gegebenen  SKaum  M.    ©enn  man 
jiefce  EDnnb  FD  *,  unD  e*  fetjec  eine  Sigur,  bie  ftc^ 
jum  Quabrat  über  ED  »er&dft,  toie  CF  ju  FE,  b.  u 
toie  AB  ju  BE.    ©eil  nun  auä  bem  @cf}e4Ccipunff  D 
t)ee  $)r*9ef$  CED  bie  gerabe  iinte  DF  an  fcie  ©runbli* 
nie  gejogew  iß ,  tmb  bie  gtgur  d  fid)  ju  bem  üuabraC 
über  FO  ober  FD  ber&ale,  rote  CE  ju  EF ;  fo  ifl  ηαφ 
bem  lejten  gall  bes  ι  eten  ie^nf.  bie  Summe  be$  Qua* 
brat*  über  CD  unb  ber  $igur  c,  gleid)  ber  ©timmfe  bei 
9ted)fefe  ECF  unb  ber  gigur  d.    Unb,  roett  bie  Figu- 
ren b  unb  Κ  ά(>ηΙίφ  ftnb;  fo  owfyalt  ftd>  b  ju  bem  üua» 
brat  über  BD  rote  (K  ju  bent  Quabrat  iiber  GH,  b.  u 
wie)  AE  ju  Eß.    (Je  Dermale  ftd)  aber  c  ju  bem  Qua» 
brat  über  ED,  wie  ΛΒ  411  BE,  weil  alfo  aus  bem  ©φβί· 
telpunft  D  bei  ©retjefö  ABD  bie  iinie  DE  an  bie 
©runblinie  gejogen  iji;  fo4fl  bie  ©umme  be$  Quabrat* 
über  AD  unb  ber  fttgur  b  glet^  ber  ©umme  be$  füed)t* 
th  BAE  unb  ber  Sigur  C;  unb,  wenn  man  ηοφ  ba$ 
gemeinfdjeft^e  Quabrat  über  CD  ^inju  fegt;  fo  ijt  bie 
©umme  be$  Quabratö  über  AD,  ber  §tgur  b,  unb  be$ 
Quabratö  über  CD  gf^  ber  ©urtune  be$  S^tef* 
BAE ,  ber  Siflur  c,  unb  De$  Quabrat*  über  CD ,  b.  u 
Λαφ  öem  tw^erge^enoen  3^φ  ber  ©umme  ber  5&φ£« 
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•    άβ- BAE ,  ECF  unb  fcer  Sigur  d ,  b.  i.  gfety  «wt  8* 
getanen  Sioum. 

Fig.  64.  g., 

3.  2iu$  ben  3  gegebenen  fünften  Α,  B,  C  (et>m 
bie  iinien  AD,  BD,  CD  gejogen ,  unb  eö  fege  He  ©uro* 
me  einer  ber  ©attung  ηαφ  gegebenen  ftigur  über  AD, 
i  einer  ber  ©afiung  ηαφ  gegebenen  $igur  über  BD  unb 
be*  üuabratd  über  CD  gleub  einem  gegebenen  SXaum: 
fb  beruhe  ber  9>unff  D  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen 
Umfreis. 

SSRan  jiefce  AB ,  unb  bie  Sigut  über  AD  &eiffe  a, 
Die  $igur  über  BD,  b.        ift  alfo  (5  3.  £>.)  ba$  «er« 
^altnij;  oon  a  ju  bem  Üuabrat  über  AD ,  unb  bae  3ta> 
l;dltniß  oon  b  ju  bem  Üuabrat  über  BD  gegeben* 
f  ann  folglich  ηαφ  bem  9ten  iefcnf.  auf  ber  geraben  iinie 
AB  ber  ?)unft  Ε  unb  bie  gerabe  iinie  EF  gefunbe η  roer* 
ben,  fo,  baß  ftd)  B£  ju  EF  vergalt,  toie  a  ju  tem 
iCUiabrai  über  AD,  unb,  AE  ju  EF,  toie  b  ju  bem 
Sluabrat  über  BD.    €6  gefd>el;c  bi§ ,  unb  man  jiefce 
ED-,  unb  bie  Sfgut  c  fepe  berjentge  SRaum,  ber  fuft 
•  jum  Üuabrat  über  AE  oer()ait,  n>ie  BE  ju  EF,  bie  j$if 
gur  d  Derjenige  SKaum ,  ber  |ΐφ  jum  üuabrat  über  BE 
.    fcerfcalt,  toie  AE  ju  EF ,  cnDlfcD  fepe  bie  gigur  e  frerje« 
»ige  3\aum,  ber  ftefe  jum  üuabrat  über  ED  »erhalt, 
toie  AB  ju  EF.        i(l  alfo  ηαφ  bem  1  oten  ie&nf.  bie 
(Summe  ber  Siguren  a,  b,  gieiefr  ber  ©umme  ber  $ί· 
guten  c,  d,  e.    SRitfun  ijl  bie  ©umme  ber  Siguren 
a,  b  iinb  bei  üuabratd  über  CD  g(eid)  ber  ©umme  ber 
Figuren  c,  d,  e  unb  beö  Üuabrat*  über  CD.  SRan 
jiefce  EC,  unb  tfceile  (je  in  bem  9)unfe  G  fo,  baß  f«fe 
CG  ju  GE  verhalte  toie  (AB  ju  EF ,  b*  i.  toie)  bie  5*· 
gur  e  ju  bem  üuabrat  über  ED ,  man  jiefce  GD ;  unb 
c*  feye  bie  Sigur  f  ber  jenige  SRauro,  ber  |ϊφ  jum  Üua* 
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tr&t  ühet  GD  betraft,  »te  CE  }ti  EG.  VJlitfyn  tf!  ηαφ 
Im  lejcen  5oIl  be*  ι  oten  ie£nf.  tie  @umme  bea  Üua« 
»rare  über  CD,  imb  ber  5iQ«t  e  gleich  ber  Summe  bes 
9lecf?fefö  ECG  unb  ber  $tgur  f.  i(l  aber  beroiefen 
nerben ,  baß  bte  @untme  ber  Figuren  a,  b  unb  be* 
öuabca«  über  CD  gίetφ  fepe  ber  @umme  ber  Stgurm 
ty  d,  e  unb  be*öuabrat'$  über  CD  ;  mithin  tjl  bte@um»' 
ihr  ber  Figuren  a,  b  unb  be$  Üuabrats  über  CD  gleich 
frr  eumme  ber  Stguren  c,  d,  be$  9veφtef$  ECG,  unb 
6er  gigur  f.  SRun  ifl,  ηαφ  ber  QSorausfejung  jene 
etfte  ©umrne  gleich  einem  gegebenen  iXaum,  mttym 
ο«φ  bte  lejfere*  Unb,  »eil  bte  $tguren  c,  d,  unb  ba* 
ffiedtfef  ECG  gegeben  ftnb;  jö  ifl  foigli*  bte  Sigur  f 
gegeben«  §at  aber  f  ju  bem  üuabrat  über  GD,  ein 1 
gegebenem  93er£dirm§  ,  nemlwb  ba$  iCer^dltfiiß  t>on  CE 
juEG-,  nwfctn  ifl  tiefe*  Üuabrat,  affo  GD  felbfi  bec 
©roffe  ηαφ  gegeben.  Unb,  »eti  ber  f)unft  G  gegeben 
ifl,  fo  berührt  ber  9>unft  D  einen  ber  Jage  ηαφ  gege« 
fcnen  Umfrete. 

äompofttiotb 

©S  fet>e  Η  bte  Sigur/  «rekbet  bte  über  AD  jit  be* 
ftteibenbe  $igur  ά&ηϋφ  feijn  foü,  unb  KL  fetje  t&re  mic' 
AD  α^ίφ  Itegenbe  €etfe;  Μ  fege-  bte  5igur,  «oefc^er 
bie  über  BD  ju4efφreibenbe  Stgur  ά£η(ίφ  toerben  foff, 
tmb  NO  feye  tyre  mit  BD  αφηϋφ  Itegenbe  ©eife*  AB 
n>erbe  in  bem  9>unfe  Ε  fo  gereift,  *mb  bie  itnfe  EF  fo 
benimmt,  baf*  βφ  bte  gigur  Η  ju  bem  Üuabraf  über 
KL  m$a\tt,  tbieBE  ju  EF,  unb/  bafc^  bte ftigut 
Μ  ju  bem  üuabrat  über  NO  berfcaife,  noir  AE  ju  EF* 
2)?an  jte&e  EC,  unb  tfcetle  jte  in  bem  3>unfe  G  fo,  bag 
CG  ju  GE  t>er§alte,  »ie  AB  jy  EF.  Pfepeber 
gegebene  diaum,  bem  bte  @umme  ber  Siguren  über 
AD,  BD  unb  bei  Üuabrat*  über  CD  glet$  feyn  fbC*  c 
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fetje  eine  5tgut>  biejld)  ju  bem  ütmbroi  Ä&et  *  AE  *$t* 
halt,  mie  BE  ju  EF,  unb  d  eine  gigur,  bi<<  ftd)  ju  Dem 
üuabrat  über  JSE  *erf>alt,  mie  AE  ju  EF  ;  fo  mu§  mit* 
|)in  ber  SKaura  Ρ  grojfer  fepn  ,  ate  bie  Summe  ber  $ί· 
gurea  c ,  d ,  unb  be$  9ied)tef  β  ECG ;  es  iexje  alfo  Ρ 
gleiffc  ber  Summe  ber  Figuren  c,  d,  be&  SXed)tef  s  ECG» 
unb  ber  Sigur  f ;  man  nef;me  mie  CE  μι  EG ,  fo  f  ja 
fcem  üuaorat  einer  t>on  G(  aus  abqefdjnittenen  iinte. 
GQ,  unb  auö  bem  Wttttelpunft  G  mit  bem  £albmeffet 
GQ  befdjretbe  man  einen  .Srete;  fo  wirb  beffen  Umfanj 
ier  gefud)te  Ort  feyn ,  b,  i.  menn  man  an  irgenb  einen 
$)unfi  D  beflelben  biegerafeniinien  AD,  KDVCD  jiefct, 
fb  wirb  bie  Summe  ber  über  AD  befdwiebenen  ber  $ι· 
gur  Η  α£η!ίφ<^  $igur  a>  «Hb  ber  über  BD  befd)riebe* 
nen,  ber  S*9M*  Μ  a^nlidjen  $tqur  b,  unb  be$  üuabrat*. 
«ber  CD  gleid)  fetjn  bem  gegebenen  Staum  P.  Denn 
man jiefce  ED,  GD,  unb  eefetje  e  eine  gigur,  bie  ftcfj, 
|μ  bem  öuabvac  über  ED.  »erhalt,  wie  CG  ju  GE, 
to.  t  wie  AB  ju  EF.  Unb,  meil  aue  bem  SdwteK 
punft  bes  Dreijef*  CED  bie  iinie  DG  an  bie  ©runbltme 
gebogen  ifl,  unb  f  ftd)  ju  bem  üuaprat  über  GQ  ober 
GD  Dermale ,  mie  CE  $u  EG;  fo  ifi  ηαφ  bem  lejtett 
Saß  bes  ι  oten  ief)n£  bie  Summe  Des  üuabrate  übet 
CD  unb  ber  5*9«*  e  g(etd)  ber  Summe  be&  SXecbtefc 
ECG  unb  ber  ftigur  f.  Unb ,  meil  aus  bem  ©djeitei« 
punft  D  beö  ©retjefö  ABD  bie  iinie  DE  an  bie©nmfc 
Iinie  gebogen  ifl,  unb  a  ftd)  jum  Üuobrat  über  AD  t>er« 
fcaif ,  mie  BE  ju  EF;  b  jum  Üuabrat  über  BD  mie  AE 
ju  ER;  c  jum  üuabrat  über  AE  mie  BE  ju  EF;  d 
jum  Üuabrat  über  BE,  mie  AE  ju  EF;  unb  e  jum 
Üuabrat  über  ED,  mie  AB  ju  EF;  fo  ifi  nad)  tero 
joten  ie^nf,  bie  Summe  ton  a,  b  gletd)  ber  Summe 
fron  c,  d,  e.  SRit()m  ifi  bie  Summe  ber  Siguren  a,  V 
unb  be$  üuabrotö  über  CD  gleid)  ber  Summe  ber  Sigu« 
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»or&ergefcenben,,  gfeidj  ber  ©umme  ber  Stgureti  c,  d, 
bea  SKecbtefö  ECG,  unb  ber$igur  f ;  b.  t.  ηαφ  ber  93ef* 

h($nw&  8ίοφ  b*m  gegebnen  9toun\  P* 

<·  *    .  ·  · 

\\  N         Fig.  64.  h, 

4*  <£$  feigen  aus  ben  3  gegebnen  ^unfiett  Α,  B,  C 
<fti  einen  ^unf(  D  £in  bie  geraben  iinien  AD,  BD,  CD 
Stögen ,  unb  eß  fei;e  bie  ©umme  ber  über  benfelben  be* 
jtyriebenen  ber  ©attung  ηαφ  gegebenen  Figuren  glcidj 
einem  gegebenen  9i<jum :  fo  berührt  ber  ?punf t  D  einen 
ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfrei*. 

(Es  ferje  a  bje  uNr  AD,  b  bie  ufor  BD,  unb  c  b($ 
Aber  CD  befc^rtebene  Sigur,  unb,  weil  Figuren  a,  b 
ju  ben  £tuabraten  über  AD,  BD  gegebene  53er(;altnij]e 
|>aben;  fo  fann  man  ηαφ  bem  gten  ie^nf*  auf  ber  ge« 
rüfew.  imie  Aß.  einen  $Puni e  Ε  unb  eine  gerabe  iinie  EF 
(0  Huben ,  fcaj?  ftefe  BE  ju  EF  xoie  a  ju  bem  £tuabrafc 
über  AD,  unfc  Α  Ε  ju  EF  toie  b  ju  bem  Öuafcrai  iibec 
BD  t>er(>aiie*  gefd;e^e  bt|$;  fo  iji  ηαφ  bem^uf 
loten  ie£nf#  bie- (Summe  ber  Sw?r*n  a,.  b  Qleid)  bei; 
©unime  eines  gegebenen  SKaums  (er  fcejfle  T)  unb  ei« 
«es  Siaunis,  ber  |ϋφ  jum  £luabrqt  über  DE  w^alfK 
pie  AB  ju  EF.  ©tefer  Diaum  fetje  bie  gigur  d,  fp  ift 
^Ιίφ  bie  ©urmne  bergiguren  a,  b,  ς  Qleid)  ber  ©um« 
tpe  beö  Diaums  Τ ,  unb  ber  Siguren  d,  c.  (£0  jm& 
$et  bie  58er^di(nij]e  gegeben ,  rcel$e  bie  Siguren  d,.  c 
ffi  ben  öuabraten  über  ED,  CD  (jaben;  man  ftnbe  alfa 
lieber  ηαφ  beifl  9ten  ίφη£  auf  ber  gejrafceij  itriie  CE 
ben  tyuntt  G,  unb  bie  gerabe  iinie  GH  fo,  baß  fKfyGE 
ju  GH  »ie  bie  Sigur  c  ju  bem  Quabrat,  über  CD,  unb 
CG  ju  GH  wie  bie  S'igur  d  ju  bem  üuabrat  über  DE, 
&  u  xoie  AB  ju  EE  t>er^a(te ;  fo  i|1  ηαφ  bem  3«f* 
jäten  iefcnf,  bie  ©umme  ber.  Siguren  d  g(eid)  ber 
©www  «ntf  segs&wn  Stouro*  (er  tyiföY),  unb  *ine$ 
•t  ,·.  ^  4         '  Pvaum^. 


SK<mm$,  ber  ju  bem  öuabrat  d&er  ber  t&ettfade  ηοφ 

gejo^enen  Wnie  GD  t>ae  gegebene  5Ber§dlmif|  tn>»  CE 
ju  Ort  f>at.  ©Wer  Diaum  fepe  bie$igur  e  ;  fo  ifi  folg! 
lid)  t?ie  ©umnie  ber  Spuren  a,  b,  c  (b.  i.  bie  Summe 
be$  9iaumö  Τ  unb  ber  §igureti  c,  d)  gleich  ber  Summe 
b'rSXdumeT,  V,  unb  ber  $igure;  mithin  tfl#  roeil 
jene  erfie  ©umme  gegeben  ifi,  dud>  bie  lejte  gegeben 
Unb,  roeil  bie  Stdume  Τ,  V  gegeben  jmb ;  jb  ift  bie  5i# 
gi*r  e  gegeben,  unb  roeil  biefe  ju  bem  üuabrat  über  GD 
ein  gegebene*  S?etf)ältmf;  bat  5  f°  ift  üuabrot  über 
GD,  mifhin  GD  feibflber  ©rofle  ηαφ  gegeben,  φα 
nun  ber  9)unfr  G  gegeben  ifi;  fo  berührt  ber  ^ßuntt  D 
einen  ber  tage  ηαφ  gegebenen  Ufttfreto* 

'» 

Äompofttjott. 

*     »  ' 

$6  fepen  Κ,  N,  Q  biejenigen  Figuren,  Wefelen  bd 
über  AD,  BD,  CD  ju  bef*retbenben  ά&ηϋφ  fe^n  folien> 
tmb  LM,  OP,  RS  fernen  i&re  mit  AB>  BD,  CD  <tynii<$ 
Ifeqettben  ©etten.  9Ran  jie&e  bie  iinte  AB,  unl>  ftnbt 
ben  ^unft  Ε ,  unb  bie  iinte  EF  fo  ,  baß  (ϊφ  BE  ju  EF 
roie  Κ  ju  bem  Üuabrat  über  LM,  unb  AE  ju  EF ,  roie 
Ν  ju  bem  Ouabrat  übet  OP  toerfyalie«  ferner  jiei;e 
man  CE,  unb. finbe  ben  tpunft  G»  unb  bie  iinie  GH, 
fo  ,  ba§  (ιφ  EG  ju  GH  roie  Q  ju  bem  Öuabrat  über 
RS,  unb  CG  ju  GH  rote  AB  ju  $  F  *er  ftalce.  ©ie  ©umme 
bee  jenigen  diaumd,  ber  (ϊφ  jum  Üuabrat  über  AE  t>er()dl^ 
ibieBE  juEF,  unb  beäjentgen,  ber  (ϊφ  jum  üuabrat  übe* 
EB  öer^dU,  roie  AE  ju  EF,  fepe  Qteid)  bem  SRaum  IV 
Unb  bie  ©umme  beäjenigen  SXaum*,  ber  (ιφ  jurfi  Üua* 
brat  über  CG  *er(>aft,  roie  EG  ju  GH,  unb  beajenigen, 
ber  (ιφ  jum  üuabrat  über  GE  bereit,  roie  CG  juGH 
fepe  glcid)  bem  Slaum  V.  Unb  X  fepe  ber  gegebene 
fRaum,  roe^em  bie  ©umme  ber  über  AD,  BD,  CD  jti 
befd^reibentcit  Siguren  $\eid)  fe^n  fotl  j  fo  muj)  bkfec 


»  .  1 

|  - 

föfgiiA  grfjfer  fetjn,  ate  bie  ©umme  berSKaumeT,  V. 

fe^e  öljb  X  gletcf)  Der  ©umme  ber  SRdume  Τ,  V,  Y, 
unb  GZ  fege  eine  gerabe  iinie,  ju  teren  üuabrat  ftd)  ber 
SXajrni Y  oerfcdlt,  toie  CE  ju  GH ;  unb  man  befd?reibe 
au*  bem  SKittelpunft  G  mit  bem  JJalbmejfer  GZ  einen 
Ärei* ;  fo  wirb  beflen  Umfang  ber  gefugte  Ort  fepn, 
b.  i  toenn  man  an  irgenb  einen  ^>unft  D  beflelben  bie, 
gcraben  Haien  AD,  BD,  CD  jie§t,  unb  über  biefen  ii«. 
nien  ben  Figuren  Κ,  N,  Q  tynlid)t  Figuren  λ,  b,  c  fo; 
befd)reibt,  baj*  ifcre©eiten  AD,  BD,  CD  mit  ben  @ei- 
flm  LM,  OP,  RS  ctynitd)  (iegenb  finb ;  fo  wirb  bie  ©unu 
we  ber  Figuren  a,  b,  c  gieid)  fet>n  bem  gegebenen*  9taum: 
X.  ©enn  man  jie|e  ED,  GD;  roeü  nun  bie  Figuren- 
a,  Κ  ^ηϋφ  ftnb;  fo  oer£d(t  fid>  a  ju  bem  Üuabrat  über 
AD  tote  (K  ju  bem  üuabrat  Aber  LM,  b.i.  ηαφ  ber 
SSer^nung ,  rote)  BE  ju  EF,  unb,au$  tyntid)tm 
©nmbe  *er£d(t  fi(b  b  ju  bem  üuabrat  über  BD ,  wie 
AE  ja  EF.    9iun  fet>e  d  berjertige  SKaum,  ber  ftd)  jum* 
Öuabraf  ufcer  ED  Derbale,  toie  AB  ju  EF;  fo  iff  ηαφ* 
bem  icfen  ief;nf.  bie  ©umme  ber§iguren  a,  b  gletd)  ber 
6umme  oon  T,  d.    €ben  fo  fyatf  »eil  bie  Stguren  c, 
Qo^nltd)  fmb,  c  ju  bem  üuabrat  über  CD  ba  jfelbe  ©er* 
pim§,  toeldje*  (Q  ju  bem  Üuabrat  über  RS,  b*  {♦) 
EG  ju  GH  &at;  e$  oerfcdlt  Γιφ  aber  d  ju  bem  üuabrat- 
über  ED  mie  (AB  ju  EF,  b*  f.  tote)  CG  ju  GH.  SKit*- 
fctn  tji  ηαφ  bem  iofen  ietynf.  bie  ©umme  ber  Figuren 
ο»  d  gieid)  ber  ©umme  beö  SXaumd  V  ,  unb  (eine* 
Swums  ,  ber^  ju  bem  Üuabrat  iJber  GD  ober  GZ 
behalt,  nie  CE  ju  GH,  b.  i.)  beg  JXaumi  Y,  unb 
btyberfei«  ben  SKaum  Τ  fciuju  gefejt  iji  bie  ©umme 
txm  c,  d,  Τ  gleich  ber  ©umme  t>on  Τ,  V,  Y.  €* 
$  aber  bie  ©umme  von  a,  b  g^  ber  ©umme  oott 
T>  d;  mithin  if}  bie  ©umme  t>on  a,  b,  c  gleiφ  ber 
©ömme  ton  T,  V>  Y,  &♦  ή  3(€ΐφ  bem  flegeben^n 

'  6  5  III. 
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HI.  $αίϊ#  aSBenn  4  fünfte  gegeben  ftn^ 

Fig.  64.  L . 

Ttue,  ben  4  gegebenen  Sänften  Α,  B,  C,  D  merbeit 
'^tt  einen  tyuntt  Ε  φίη  bie  geraten  iinien  AE,  BE,  CE, 
DE  gejogen ,  unb  ed  fe^e  bie  Cpumme  ber  über  allen  be« 
fc^riebenen  Üuabrate  gleid)  einem  gegebenen  SKaum:  fo, 
'  fcerufcri  bec  $unfi  Ε  einen  ber  tage  uad)  gegebenen 
JJmfreid» 

Denn  man  jie§*  AB  ,  unb  t^eife  AB,burdj  bie  fr 
tue  EF  in  F  in  jroet;  gieidje  l^eile  ·,  ferner  jie§e  man 
FC  unb  tf>eile  FC  burd>  bie  4  wie  EG  in  ben  gWfG 
fo,  b<#  CG  boppelf  fo  grop  foe  als  GF;  (b  tji,  wie  bet>. 
*em  gall  *<>n  3  geraben  Sniea  beroiefen  roorben ,  bie 
iSumme  ber  Quabrate  über  AE ,  BE ,  CE  gleich  ber 
©umme  ber  9ved)iefe  BAF,  FCG,  unb  bed  sfad)  ge* 
»ommenen  Üuabraid  über  GE;  folglid)  iß,  menn  mati 
*οφ  bie  iinie  GD  jiefci,  unb  auf  biefelbe  bad  9>ecpen^ 
fcifel  EH  faüi,  bie  ©umme  ber  Üuabraie  über  AE,  BE, 
CE,  DE  gieid)  ber  Summe  ber  9ied)iefe  BAF,  FCG, 
txee  Üuabratd  u6er  DH,  bed  3fad>  genommenen  &ua* 
fcrats  über  GH ,  unb  bed  4 fad;  genommenen  Quabrate 
«ber  HE.  Sßcil  aifo  bad  93er&aUni£  bed  3 fad;  genom- 
menen Üuabrafd  über  GH  ju  bem  Quabrat  u&*r  GH 
gegeben  ί|ϊ;  fo  ijl,  tomn  man  DG  intern  9)unft  Κ  fo 
i^eili,  baß  DK  3φά§1  fo  grofc  ijl,  ald  GK,  ηαφ  bem. 
7fen  ie£nf*  bie  @umme  bed  üuabrafd  über  PH  unb  be* 
3fad)  genommenen  Üuabratd  ii,ber  GH  gletd)  ber 6um« 
tue  bed  gegebenen  SXedtfefd  GDK  unb  eined  9taumd,  bec 
f\d)  ju  bem  Üuabrat  über  KH  fcerfjqlf  wie  DG  ju  GK^ 
fc,  u  gieiä)  ber  feumme  bed  SXedjtefd  GDK  <mb  bed  4fa<& 
genommene^  üuabratd  ub?r  KH.  8olglid>ifi  bif  ©uro«^ 
te  ber  4  Üuat?rate  über  AE,  BE,  CE,  DE  gleid;  ber 

mmmi  ^v  gegebenen iHe^^fe  BAF,  FCG,  GDK  «{φ. 
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(ber  4fhd>  genommenen  ©umme  ber  Üuabrafe  itöerKH, 

HE,  b.  i.;  bem  +fad>  genommenen  Quabrat  über  KE. 
9ίαφ  ber  iBorauäfejung  aber  i|l  bie  ©umme  jener  mec 
üuabrace  abgeben  ;  alfo  Hl  α«φ  bie©umme  ber  $  SKedtf* 
efe  unb  bee  4fact>  genommenen  £luabrat$  über  KE  gege* 
bem  <?$  finD  ab*r  bie  3  9ved)tefe  geneben  ,  fplgli*  tfi 
aud)  baä  4fod>  genommene  Üuafcrat  über  KE>  mithin 
ba$  üuabrat  über  KE ,  alfo  KE  felbtf  Oer  ©rofle  ηαφ 
gegeben*  Unit),  »eil  ber  $iinftK  gegeben.ift;  fo  be* 
rityrt  ber  §)unfi  ?  ein,en  ber  tage  ηαφ  gegebener* 

ι 

SRatt  fcerbinbe  jroeij  ber  gegebenen  fünfte,  tt>efdje 
man  will,  ΙμγΦ  bie  gerabe  iinie  AB,  t^eile  AB  in  bem. 
5>unfr  F  in  jroei;  gleid)e  ItyÜt,  unb  jie^e  .an  irgend 
einen- ter  übrigen  tyunUe  bie  gerabe  iinie  FC,  bief<$ 
t^etle  man  in  bem  φιιηίί  G  fo,  baß  CG  boppelt  fo  gro§ 
fepe,  als  GF,  nun  jie^e  man  ηοφ  an  ben  4ten  ^Punft 
D  bie  gerabe  iinie  GD,  unb  t^eilq  biefe  in  bem  ^iinft 
Κ  fo,  baß  DK  3ma^l  fo  groß  fepe  als  KG  .  Silun  muß, 
tote  man  au$  ber  "Änalpfe  weiß ,  ber  gegebene  Diaum, 
groffer  fepn,  a(e  bie  ©umme  ber  fKedjtde  BAFVFCG, 
GDK  ;  es  fepe  alfo  biefer  Diaum  gle^  ber  ©umme  bie* 
f?r  3  9icd?refc  μη&  bem  4(αφ  genommenen  üuabrai 
über  KL,  ufib  man  befd>reibe  au$  bem  SWittelpunfc  Κ· 
mit  bem  $albme(fer-KL  einen  Ärete:  fo  wirb  bejfert 
Umfang  ber  geft^fe  Drc  fepn,  b*  i.  wenn  man  au$  Am 
4  Junten  Α,  B,  C,  D  <m  irgenb  einen  ^unft  Ε  beffel6eit 
bie  geraben  iiniea  AE,  BE,  CE,  DE  jiefctj  fo  ifi  bie 
Summe  ber  über  biefen  iinten  betriebenen  üuabrafe 
gleich  bem  gegebenen  SKaum,  b,  u  $Hid)  ber  ©umme 
ber  SXe^tcfe  BAF,  FCG,  GJ)K  unb  be$  4fö&g*nom* 

«mert  Öua^aw  Ober  KL,  φ*ηη  mm  jjtfce  E*V,  EG, 


ΕΚ,  tmbmif ÖD  falle  man  bae  9>erpenbfftf ;EH;  med 
nun  AB  in  F  in  jroet>  gtei*e  $fcei(e  greife  ί|ϊ,  unb  CG 
boppelt  fo  gro§  ifi,  o(6  GF;  fo  tjl  wie  6ep  Der  Äompb* 
fttion  für  ben  gail  t>on  3  fünften,  gezeigt  roocben,  bt« 
46ummf  ber  3  Üuabrate  CE,  BE,  AE  gie^  ber  ©um* 
me  ber  SKec^tefe  BAF,  FCG ,  unb  bei  3^φ  genorome« 
nrn  Üuabrat*  über  GE,  b*  t.  gieic^  ber  ©umme  ber 
9teφtefe  BAF,  FCG  unb  ber  3faφ  genommenen  ©um* 
me  beröuabrote  über  HG,  HE.  *Blan  feje  beipber* 
fei»  ba$  üuabtat  über  DE,  ober  bte  Summe  ber  Öua* 
träte  über  DH,  HE  §inju^  fo  ifi  bie  ©umme  ber  4 
öuabrate  über  DE,  CE,  BE,  AE  g(eki)  ber  ©umme  ber 
Svecfaefe  BAF,  FCG,  bf*  Üuabrac*  über  DH,  be$  3Ϊαφ 
genommenen  üuabrats  über  HG,  unb  be$  φά)  ge» 
nommenen  Quabre»  über  HE;  nun  ifi  ηαφ  bem  7fen 
ie^nf,  (roeil  ηαηϋφ  DK  3ma£(  fo  groß  genommen  roor* 
ben ,  als  KG)  bie  ©umme  be*  Öuabra«  über  DH  unb 
beö  3  ΐαφ  genommenen  Ouabrat*  über  HG  gleich  ber 
©umme  bei  fRedjteU  GDK  unb  bei  4fcuf>  genommen 
nen  Quabraw  über  HK.  ^οίβϋφ  tfi  bte  ©umme  ber 
4  Üuabrate  über  DE,  CE,  BE,  AE  gfetφ  ber  ©umme 
ber  d\ed)tete  BAF,  FCG,  GDK  unb  (ber  4ίαφ  genom* 
menen  ©umme  ber  Üuabrafe  über  HK,  HE,  t.)  bem 
4fod) genommenen  Üuabrai  über  KE,  ober  KL,  b.L 
ηαφ  ber  93erjeiφnung  bem  gegebenen  SKaurn» 

Unb  fo  roerfcen  not^menbig ,  wenn  bie  Tin jafci  ber 
ftanfte  juntmmf ,  3natyfe  unb  ifrmpofttton  roeitlaufti* 
ger,  wenn  man  jte  nemlM>  ofcne  9täffi$t  auf  Me  w 
f)ergcbenben  einfacheren  $dlie  maφen  rooUte.  (Es  ifi  aU 
fo,  rote  gegen  ba$  €nbe  beö 2 elften  ©aje*  bemerf t roor» 
ben,  mijlicb,  bet>  fo^en  ©ajen,  tw  bie  Hn^aty  ber 
gegebenen  SDtnge  o&neSnbe  june^men  fann,  einen  ®eg 
31t  jetgen ,  roie  ber  für  eine  geroijfe  Tinja^l  gegebener 
{punfte  verlangte  Ort  auf  einen  Ort  jurüf  geb^t  roer* 
ben  fami>  be*  b«w  We^njafcl  ber  gegebenen  fünfte 
■·"·*  wm 
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um  €in*  geringer  iji,  al*  jme  erfle  tfnjnfci,  tmb  jwat 
ti§  bei)  ber  Ttnatpf^  Damit  bann  bte  Äompoftiion  ju  ei- 
ner um  €ίηβ  grijfern  Xnjafcl  fortreiten  fann,  χοιέ 
be\)m  folgenbea  $aU  gefφieί)t* 

-  ·  % 
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Fig.  64.  k- 

»  · 

(£ö  fepen  au*  ben  4  gegebenen  fünften  Α,  B,  C,  D 
dn  einen  $)unft  £  £in  bie  geraten  4  inten  AE,  BE,  CE, , 
DE  gebogen,  unb  bie  ©umme  ber  über  ifcnen  beerte» 
bmen  ber  ©attung  ηαφ  gegebenen  Stguten  fet>e  gleich 
einem  gegebenen  Dvaum :  fo  berührt  ber  $)unft  Ε  einen 
ber  tage  ηαφ  gegebenen  Umf  reiö*  » 

©ie  Sigur  über  AE  ^eifle  a,  bie  über  BE  £eiffe  b, 
bie  über  CE  c,  bie  über  DE  d ;  fo  ftnb  fo(glid)  bie 
©er&dltnifie  biefer  giguren  ju  ben  üuabraten  über  ben 
ί  inten  gegeben,  über  toekfeen  fie  befdjrteben  ftnb  (s3> 
©♦)♦   3Han  unb  ftnbe  ηαφ  bem  gten  ie^nfc. 

ben  Pimfc  F  unb  bie  itnie  FG  fo,  ba§  |ΐφ  BF  ju  FG 
n>ie  a  jn  bem  Üuabrat  über  AE ,  unb  AF  |u  FG  wie  h 
}u  bem  Üuabrat  über  BE  *erf>a(te;  fo  i(i  ηαφ  bem  3uf, 
beö  1  oten  ie^nf.  bie  ©umme  ber  Figuren  a,  b  gleich 
ber  ©umme  einee  gegebenen  Stauma,  bef  Η  ^eiffe,  unb 
einer  gigur,  bie  ju  bem  üuabrat  über  FE  ein  gegebe* 
nee  93er§dftniß  nemiiφ  ba$  93er§ältni£  von  AB  ju  FG 
fcat*  £)tefe  8igur  (Kiffe  e.  Dum  iji  ηαφ  ber  Vorauf 
fejung  bie  ©umme  ber  giguren  a ,  b ,  c ,  d  g^  eu 
nem  gegebenen  SXaum ,  mithin  tfi  bie  ©umme  be$ 
SXaum*  Η  unb  ber  Figuren  e,  c,  d  gleich  eben  btefem 
gegebenen  üXaum,  €a  ifl  aber  ber  SXaum  Η  gegeben ; 
alfo  tfi  bie  ©umme  ber  Siguren  e,  c,  d  gegeben.  «Seil 
alfo  aug  3  gegebenen  ^unfteh  F>  C,  D  an  einen  9>unft 
Ε  bie  geraben  ί  inten  FE,  CE,  DEgejogen  ftnb,  unb  bte' 
©umme  ber  über  biefen  ί  imen  tefdjriebenen  ber  ©at« 
tung  ηαφ  gegebenen  giguren  gegeben  i|l;  fo  berührt  ter 

9mtt 


9>tmfe  Ε  einen  ber  iage  ηαφ  gege&etten  Umfrete  ηαφ 
bem  »orfcerge^nben  II.  ga& 

3tompofitton. 

fet>e  bae  9Jer§di(ni£  ber  $igur  a  ju  bem  Üua- 
braf  über  AE  gleid)  bem  98er()ditmß  t>ec  geraten  Unit 
k  ja  T,  unb  ba$  5?erf)dl(niß  ber  Sigur  b  ju  bem  üua« 
trat  über  BE  gfttcb  bem  9Ber&df(ni§  *on  S  juT.  Unb 
hart)  bem  9ien  ie^nf.  fmbe  man  auf  ber  graben  ifaie 
AB  Den  9>unft  F,  unb  bie  «nie  FG  fo ,  b60  (ϊφ  BF  ju 
FG  nrfe  Rju  T,  imb  AF  ju  FG  wie  S  ju  Τ  »er&alfc 
Unb  es  fetje  bie  (Summe  beöjenigen  9taume,  roricfyec 
fid)  ju  bem  ütmbrae  über  AF  vergalt,  tote  BF  ju  FG, 
unb  Desjenigen  SXaumö,  roeiebet  fcd>  jum  £tuabrat  über 
BF  mfyattf  tole  AF  ju  FG  Qieid)  bem  *Kaum  H;,wtb 
Κ  fetje  ber  gegebene  Raum  ,  bem  bie  ©umme  ber,  4 
über  AE,  BE,  CE,  DE  ju  b^reibenben  Siguren  a,  b, 
c ,  d  g(eiφ  fetjn  jbü ;  fo  muß  folg^  Κ  grojfer  fyn, 
AH, 

€$  feijfe  alfo  Κ  gtetc^  ben  betjben  9idumeit  Η  unb 
L ,  unb  man  befφreίbe  ηαφ  bem  por!jerge{>enben  Uten 
galleinen  Äreiö,  fo,  bag,  wenn  man  an  irgenb einen 
fHmft  Ε  beßelben  aus  be«  gegebenen  fünften  F,  C,  D 
tuegeraben  iinten  FE,  Cß,  DE  jie£t,  bie  ©umme  Der 
gtguren  e,  c,  d  0>on  toeliyen  bie  ftigur  e,  meltfee  über 
FE  befφrieben  werben  toll,  ju  bemöuabrat  über  FE  Da$ 
gegebene  93er£dltni&  Don  AB  juFG  £at)  βΜφ  fepe  Dem 
SXaum  L;  fö  wirb  ber  Umfang  biejee  Äretfe*  Der  (je* 
fudjte  Ort  fer?n,  b*  t.  wenn  man  ηοφ  bie  iinten  AE,  BE 
jtefct,  unb  über  benfelben  Figuren  a,  b  befφreibt,  -voel^t 
ju  ben  üuaörafen  über  AE,  BE  bie  gegebenen  SBer&dli« 
tttfie_t>en  R  au  T,  unb  ton  S  ju  Τ  jjaben ;  fo -wirb  Die 
©umme  ber  siguren  b ,  c,  d  g(eid>  ferjn  bem  g*9** 
fcnen  StouroK,   SDemt  toeil  au*  bem.@c^eitelpunftEs 

bei 
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fees  ©rfyefa  ABE  bie  iinfe  EF  an  bie  ©rurtbftnie  g^o« 
gen  iji,  unb  |ϊφ  a  jit  bim  öuabrat  über  AE  wie  R  ja 
T,  b*  i.  wie  BF  ju  FG ;  unb  b  bem  üuabrat  über 
BE  wie  S  ju  T,  b.  t.  wie  AF  ju  FG  t>er^nii;  unb  n>ei( 
bie  (Summe  einer  Sigur,  bie  (ϊφ  ju  bem  Sluabrai  über 
AF  »erraff  wie  BF  ju  FG,  unb  einer  gtfltir /  bie  (ιφ 
ju  bem  üuabrat  über  BF  Dermale,  rote  AF  ju  FG  gfetcft- 
tjl  bem  SXaum  Η  ·,  etiblid)  weil  bie  über  FE  befdjttebene 
Sigur  e  fiä)  ju  bem  Üuabrat  über  FE  tjerfcdlt,  wie  AB 
ju  FG ;  fo  ifl  ηαφ  bem  ι  oten  ie^nf.  bie  ©umme  t>on  α 
unb  b  gleich  ber  ©umme  twn  ύ  imb  e ,  ηαφ  ber  95er« 
jcicbnung  aber  tjt  bie  ©umme  t>on  e,  d,  c  gίeiφ  bem 
SKaum  L.  gjtitfcin  ifl  fcie  ©umme  beö  SKaums  Η  unb 
ber  Staren  e ,  c ,  d ,  b#  u  bie  ©umme  ber  SiflMfen  a, 
b,  c,  d  ψίφ  ber  ©umme  ber  SXdume  Η  unb  L,  b,  t. 
bem  gegebenen  SKaum  K. 

9Miiig  auf  α&ηΐίφβ  tfrt  wirb  tfnafyfe  unb  tfom« 
pofttion ,  wenn  5  fünfte  gegeben  ftnb ,  auf  bie  t>on  4 
fünften Ä  unb,  wenn  6  fünfte  gegeben  ftnb ,  auf  Die 
*on  5  fünften,  unb  fo  bejMnbig,  wie  triel  aud)  fünfte 
gegeben  fepn  mögen ,  auf  2inafyfe  unb  j^ompoftiion  et« 
«er  um  eins  geringem  2fnja§l  gegebener  fünfte  jurui 
gebradjt* 

germa*  fagf ,  Sipoiioniu*  §ate  ben  Satt  ηιφί  be* 
«ierft,  wenn,  bie  ber  (Sattimg  ηαφ  gegebenen  StgMren 
feine  Üuabrate  ftnb.  (£r  würbe  ju  biefem  3m£um  ba« 
&ικφ  t*rf  e*tet>  weil  er  unter  bem  SBort  fpecies  überall' 
öiuabrate  Mrjiunb",  ba  boφ  fpecies  ober  το  Μος  jcbe 
Seraöltmcf)te Si$w  bebeutet ,  wie  j*$Ö*  im  giftet 
6oj  be$  6ten  25υφ6  ber  dem,  S3et>  ^appus  aber 
$eifc  in  biefem  unb  in  bem  fojgenben  6a$,  wie  αυφ 
in  bem  tejten  ©a j  unfer*  I jlen  ©ηφβ  το  Μος  eben  bas, 
»00  bei?  €uflib  ©aj  56.  57·  59.  ber  2)ata  το  *Τ$ος 
f&f  ieJo/AfiOv,  wofür  9)appu*  ηαφ  fetner  furjen  Äcf 
|ϊφ  auöjubrufen,  nur  fd;^tmeg  70  ίϊ$ος  fejt* 


m    ' 

Riefen  berühmten  Ort  jd§if  ftermat  in  einem 
SSrief  an  SKoberbalt  ©.151  fetner  Var.  Op.  Math, 
mit  9led>f  unter  bie  fd)0njlen  ©dje  ber  ©eometrie.  φα 
ίφ  t>erfd)iebene  Tfuftöfungen  bejfelben  berfudjte,  tarn  ίφ 
auf  ben  wrfcergefcenben  7ten  ie&nfaj,  unb  fanb,  tag 
fid>  biefer  Ort  (eid)t  barattö  werbe  herleiten  iaffen.  9lad)* 
gefcenbi  fanb  id>  benfelben  iefmfaj  betj  ^appuö,  toel» 
cfjee  mtcfo  ungemein  freute,  weil  ίφ  jejt  qeroig  tou^re, 
baß  gerabe  bie  eigene  iiufiofung  be*  flpoUomuö  t>on  He« 
fem  Ort  bermitieljl  biefe*  iefcnfajes  wieter  fcergefMf 
ferje.  2ius  biefer  2iufl6fung  fiei^f  man  jugletd)  kW, 
ba§  ber  SRittefpunff  beajemgen  j?Yetfeö,  welcher  ber  ge* 
fucfyfe  Ort  ifi,  immer,  fo  trief  au*  fünfte  gegeben  fan 
mögen,  aud)  ber  ©cbroerpunft  aifer  biefer  fünfte, 
Jb*  L  gleicher  an  Hefen  fünften  aufgesaugter  ©emidrie 
fet;e:  eine  ffigenfdjaft,  weldje  Jermai  nur  in  bem  Sali, 
wenn  3  fünfte  gegeben  fmb,  bemerft,  unb  bie  er  in 
bem  angeführten  ©rief  fe(jr  berounbern$n>eri()  (fatis 
miram)  nennt»  ^Sleid)  ifi  jn  biefer  2iufl0|ung  aucfr 
ber33emei$  be$  xaten  ©ajes  von  Quyqtn*  Horolo- 
gium  Ofcillatorium  enthalten,  ©er  ©aj  (eibfi  ifi 
nemltd)  biefer:  »5Benn  in  einer  (Jbene  eine  beliebige 
,  »Tinja^l  fünfte  gegeben  ifi,  unb  aus  i&rem  ©djroer* 
wpunft  ein  Ärete  befcfcrieben  wirb,  unb,  wenn  bann 
»an  irgenb  einen  ψίΐηΗ  auf  bem  Umfang  tiefes  jfretfeä 
„aus  allen  gegebenen  fünften  gerabe  iinten  gejogtn 
„werben ;  fo  ifi  bie  ©umme  ber  über  aßen  btefen  iiniett 
»befcftriebenen  Üuabrate  immer  bem  nemlic&en  ζΐαφν 
»faum  gfeίφ♦« 

I 

I 

Fig.  64.  i. 

€d  fe^en  3·  ©♦  bie  4  fünfte  Ά,  B,  C,  D  geg* 
ten,  man  jie^e  AB,  unb  t&eile  fte  in  F  in  jme?  gleid;* 
%$eUt,  jiefce  FC  unb  tfceile  fte  in  bem  f>unft  G,  fh 
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tag  CG  boppeff  fo  <jrog  ifi,  afe  GF,  jielie  GD,  im& 
e&etfe  fte  in  Dem  «Purift  Κ  fo,  baß  DK  3ma$t  fo  grofuff; 
ö(0  GK ;  fo  ijl  Κ  ber  ©cbroerpunff  ber  ^imffe  Α,  B, 
C,  D,  trie  auö  ber  (Jrflarung  bea  (Sdjroerpunfts  er$el« 
(er.    9iun  befcbreibe  man  aus  bem  $)unft  Κ  mit  einem 
beliebigen  jjalbmefftr  ben  .ftrete  LE ,  unb  jiebe  an  ir* 
fcenb  einen  ^unit  Ε  teffelben  bie  geraben  iinien  AE, 
BE,  CE,  DE ;  fo  ijl,  roie  in  ber  tforfjergefWnben  Äom* 
pofttion  gejeigt.tvorben,  bie  ©umme  ber  über  ailen  bie* 
fen  iinien  befd)riebenen£iitabrate  immer  gleid)  ber @um» 
me  ber  9ted;tefe  BAF3  FCG,  GDK,  unb  beöaiber  bem 
^albmeffer  KE  befd;riebenen  D.uabra(ö  fo  t>ieimaf)(  ge* 
noramen,  ate'mei  fünfte  gegeben  fmb,  b,  t.  a(fo  in  bie* 
fem  Sali  be$  4fad)en  üuabrafö  tiber  KE.    jpmjgens  be* 
roeifl  bi^  burc^  eine  jiemlid)  roeitidufftge  algebraifdje 
*Ked)nwig  in  bem  "angeführten  Ort.        brausen  aber 
$ermat  unb  Jj>m;.genö  bei;  il;ren  Tfuflofuujen  2  gerabe[ 
iinien',  t>te  einh'nber  unter  red)ten  ©iiifein  febneiben, 
beren  Jage  nid)(  uon  ben  gegebenen  $)unffen  äbßängf/ 
fonbern  bie  ηαφ  belieben  gejogen  werben  ,  unb  bi§ 
fcheint  bie  Urfacbe  ju  fetjn ,  warum  fie  ηίφί  auf  bie  #uf« 
lofüng  be$  2tpoüomu6  verfielen.    Ämßrnbe  biefi?$  ©ajes 
fejt  Jjupgens  fcinju:  »3öenn  man  fejt,  bie  gegebenen 
»fünfte  (jaben  t>erfd)iebene,  aber  unter  einanber  fommen« 
»furable  @eroid)te ,  wie  wenn  jf  0.  bas  ©ewidjt  bei 
»9>unft$  Α  2 ,  bed  ?>unftip  Β  3 ,  bei  ipunf«  C  4 ,  bei 
Jfyunt t6  D  7  wäre,  unb  wenn  man  roteber  t(;ren  gemein* 
»fd)aftlid)en  ©d)werpunft  finret,  auö  bemfelben  einen 
»Äreis  befebreibt,  unb  an  ben  Umfang  biefes  Greife* 
»auö  ben  gegebenen  ©l,nften  geraöe  iinien  jiejje,  tml> 
»auf  jeber  t>on  tiefen  eben  baß  uteifadie  i^rea  £iuabiat$ 
»nimmt ,  weidjee  bae  Wewid)t  i^ies  9^unf (6  audDriif  c ; 
»icenn  man  alfo  in  unferm  *-Öei)|piel  bas  £>uabrat  mm 
»AE  amafcl,  bau  &on  BE  ^maljl,  ba$  t)on  CE  4ma(ji/ 
»unD  bas  von  DE  7majjl  nimmt;  fo  wirb  wieber  bie 
J  '  %      x  »owmme 

Ν  » 


^©umme  aUet  Me(et  t>ielfad;en  gfetd)  feijn  einem  gegefce* 
»nen  SKaum,  unb  jwar  immer  bem  nemlidjen, an  was 
»für  einen  9>unft  beö  Umfreifeö  man  audj  bte  geroben 
»iinten  jtefcf.   Denn  eö  errettet  biß  aus  bem  »orfcerge* 
»£enben  SSeraei*,  roenn  wir  und  feie  fünfte  felbfl  nad> 
,>ber  TCn^a^I  be$  jebem  beigelegten  ©ewiebis  aermelfadjC 
»benfen,  nemlid),  n>ie  menn  in  Α  jroetj  fünfte,  in  Β  3, 
„in  C  4/  in  D7,  unb  jmar  [aurer  gietd;  fd;rwe  fünfte 
»weinigt  waten.«  \ 
Mein  biefe  ©ebtngung,  baß  bie  ©enudtfe  unfer 
rtnanber  fommeufurabel  fetjn  folieft  ,  tji  nid;t  trätgtg; 
ienn  wenn  bie  ©ewid)fe  ju  irgendeinem  ©emiebi  ge« 
gebene  3?er()oitmffe  fcaben  ,  unb  mqn  SRavme  nimmt, 
welche  eben  biefe  gegebenen  53eri)aifmfte  ju  berr  Üu^brö-: 
ten  ber  ί  inten  £aben,  bie  aus  ben  gegebenen  fünften  an 
irgenb  einen  $unh  auf  bem  Urning  bes.  befdniebenen 
^retfeö  gejoejen  werben;  fo  ifi  bie  ©umme  aller  biefer 
SKdume  gieidj  einem  gegebenen  SKaum,  wie  au$  bem 
folgenben  3ien  3Φ$  er&ell™        V;  s. . 

Fig.  64.  I. 

t  .... 

ι·  3«f»  3B«w  tr  einer  (Ebene  eine  beliebige  Tin* 
jafcl  t>on  fünften  gegeben  ifiy  unb  t>on  biefen  9>unffen# 
tmb  i^rem  ©djwerpunft  au*  .gerabe  ünien  an  irgenb 
einen  9>unf t  §m  gebogen  werben ;  fo  ifi  bie  ©umnie  bet 
liber  biefen  iinien  befdjrtebenen  Üuabrafe  gieid)  einem 
gegebenen  SXaum  (nemltcb  ber  ©umme  ber  Üuabrat* 
irber  ben  geraben  i inten ,  bie  auö  ben  gegebenen  fünften 
an  i§ren  ©djwerpunff  gejogen  werben)  unb  nod)  bem 
£luabrai  über  ber  aus  bem  ©d)werpunft  an  ben  nemli* 
cfjen  ?>unfe  gejogenen  iinie  fo  vielma^l  genommen ,  a(* 
Diel  9>unfre  gegeben  fmb.  ·  * 

SDenn  es  fernen  j.  35.  4  fünfte  Α,  B,  C,  D  gege» 
irn,  man  jie^e  AB  unb  tfceile  fte  in  Ε  in  jwep  gleite 
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Steife ;  fo  tff  Ε  ber  ©dwerpunff  ber  fünfte  Α ,  Β. 
SERon  jiefce  EC ,  unb  tfceile  fte  in  bem  tyunU  F  fo ,  baj* 
CF  Doppelt  fo  gro§  wirb,  als  FE ;  fo  ί|ϊ  F  Der  ©djrcer* 
punft  ber  3  fünfte  Α,  B,  C.    &en  fo  jie()e  man  FD 
imb  tfceife  fte  in  bem  tyuntt  G  fo ,  bag  DG  3ina()l  fp 
grofc  wirb  als  GF ;  fo  iji  G  ter  ©djroerpunft  ber  4 
fünfte  Α  ,  Β ,  C ,  D ;  unb  fo  roeifer;  roenn  mehrere 
$>unfte  gegeben  fmb*    SRun  jie|>e  man  AG,  BG,  CG, 
DG;  fo  wirb,  ime  inwiefern  5fen©aj  beroiefen  rret* 
ben,  ba§  bie  ©umme  ter  üuabrate  über  AG,  BG,  CG 
gleiä)  feye  (bem  ifad)  genommenen  üuabrat  uberAE, 
bem  afad)  genommenen  Üuabrat  über  EF,  bem  üua- 
brat über  CF,  unb  tem  3 fad)  genommenen  üuabrai 
über  f  6,  b*  t)  ber  ©umme  ber  Äedjtefc  BAE,  ECF, 
unb  bei  3  fad)  genommenen  Üuabrate  über  FG.  Tllfo 
tfl  bie  ©umme  ber  Üuabrate  äber  AG,  BG,  CG,  DG 
Sleid)  ber%©umme  ber  iKedxefe  BAE,  ECF,  unb  be* 
3fad)  genommenen  Üuabratö  über  FG  unb  bee  Üua» 
bratö  über  DG ;  b*  t.  (roeii  ba$  3fad)  genommene  hua« 
brat  über  FG  gleidb  i(l  bem  SXedjtef  FGD)  bie  ©umme 
jener  4  Üuabrate  i(l  gleich  ber  ©umme  ber  9ied?tefe 
BAE,  ECF,  FDG.    9]un  jiefce  man  aus  ben  gegebe* 
nrn  fünften  an  irgenb  einen  ψηηΗ  Η  bie  getaben  ϋ· 
ttien  AH,  BH,  CH,  DH  ujib  nod)  bie  gerabe  iinie 
GH ;  fo  tfl  nad)  biefem  ©aj  bie  ©umme  ber  Üuabrate 
über  AH,  BH,  CH,  DH  gieid)  ber  ©umme  ber  9ied}N 
efe  BAE,  ECF,  fDG,  unb  beö  ^abgenommenen 
Üuabrat*  über  GH ,  b.  u  gleich  ber  ©umme  ber  Üim« 
brate  über  AG,  BG,  CG,  DG  unb  bee'  τηκφί  genom- 
menen üuebratö  über  GH.    Unb  eben  fo,  roenn  meh- 
rere 9>unf te  gegeben  fmb. 

2. 3uf*  flßenn  in  *  inem  greife  irgenb  eine  gieid}* 
feitige  $igur  befφrίeben ,  unb  aus  ben  $ßinfelpunften 
ber  Sigur ,  unb  bem  fSiittelpunft  be$  Greifes  an  trginb 
einen  fwtt  fcin  gerabe  itnien  gebogen  werben  j  fo  ijl 

X  a  Die 


tie  ©untme  ber  öttabrate  über  ben  iinien,  bie  au$  fcm 
SRitteipwifren  ber  $iqur  gejogen  ftnb,  gieid)  berfo  tief* 
ιτκφΐ  genommenen  ©umme  Irr  begben  öuatrate,  fco» 
tton  ba$  eine  iiber  ber  au$  bem  SOHrteipunfc  gezogenen 
iinie,  bas  a«bere  über  bem  £albmefler  Des  Greifes'  be* 
(trieben  ifl,  als  Diele  Seiten  Die  in  ben  Äreiö  befcfyrie« 
Une  $tsur$at* 

'  ^ig.  64.  A.  r    '  *  ; 

5*  3«f*   SBttm  in  einer  (Ebene  ein«  beiie&ige  #n*: 
Jö^l  t>on  fünften  gegeben  ifl,  tie  rerfchiebene  ©eiwchit : 
leiben;  menn  aber  i&re  ©emidjie  ja  itxjenb  einem  ®e*> 
tpid)t  gegeben«  {ßer^dlinifle  fcaben,  imB  man  i>on  tyneit; 
tinb  tyrem  ©djroerpunft  aus  gerebe  iinien  an  trgenfc  ei» 
iten  9)wnfi  lfm  jietyt;  fo  ift  bie  ©imune  berjenigenJXdu«; 
me,  roektye  ju  ben  Stuabraten  über  ben  iinie«,  bie™* 
ten  gegebenen  fünften  gebogen  ftnb ,  -nemüd)  je  ein 
SKaum  }u  einem  üuabrai,  biefe  gegebenen  QSer^alrmffe 
§aben  ,         ber  Summe  eineö  gegebenen  Öiaumö, 
unb  eine*  SKaums,  roekfyer  ftd)  ju  bem  Öuabrat  über  bet 
*u£  bem  ©djn>eipunft  gejogewen  tinie  Dermale,  wie  bie 
©umme  aller  ©enudjie  ju  jenem  einigen  ©emid;f* 
Unb  ber  gegebene  Staum  i#  gleid)  ber  ©umme  berjeni* 
gen  iXdume,  n>eld>e  ju  ben  £luabraten  über  ben  iiruen,' 
fcie  aus  ben  gegebenen  fünften  an  ben  ©djmerpunft  ge* 
jegen  werben,  immer  je  ein  SKaum  £u  einem  &uabraC> 
befaßte  gegebene  58er&diiniffe  (jaben, 

<£$  fepen  bie  gegebenen  3>unfte  Α,  δ,  C  u*  f,  n>.  urA 
i>e®c^ie  i^ifl*enP,  Α  ;  Ρ,Β;  P,  C;  unb^Qfe^e1 
fcaöjemge  Q)en>id)t,  ju  meinem  fte  gegebene  QSer^dftmff« 
$aben.   59Ian  jiefce  AB,  unb  ftnbt'  nad)  bem  9ten  ie$nfl. 
fcen  9>unft  Ε  unb  bte  Urne  EF  fo,  baß  ftd)  BE  ju  EP' 
teilte,  nne  Ρ,  Α  ju  Ρ,  Q;  unb  EF  ju  AE  roie  P,  Q 
iuVyü  :  fo  wr&dft  ftd;  gleid;formis  Bl£  juAEwit  Ρ,  Α 

ju 
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ju  P,;B.*   Sfifo  rff  Ε  ber  ©d)iwrpunft  bau  Ρ,  Α  unb 
,P>  B.    (Eben  (b  jielje  man  EC,  unb  finbe  bin  tymtt  G, 
unb  bie  gerate  iinie  GH  fo,  bag  |ΐφ  bas  ©enridjf  in 
JE,  b.  u  Ρ,  Α  +  Ρ,  Β  |u  bem  ©cimdjt  P,  Q  ter&aite, 
«ne  CG  |u  GH;  utib  bog  P,  Q  fKf)  }i*P,  C  t>ev£aife> 
»ie  GH  ju  GE :  fe  wr^aic  fid)  gfeföfirmig  Ρ,  A+P,  Β 
juP>C  rote  CG  ju  GE.     Φϊίφίη  iß  G  ber  ©φηκ** 
punfa  txm  Ρ,  Α;  Ρ,  Β;  P,  C;  tmb  eben  fö  mu§  matt 
>anti  weiter  fließen,  wenn  mehrere  fünfte  gegeben  . 
fkib.   2lu$  ben  getjefcenen  fünften  jie£e  man  an  irgenb 
«inin  beliebige»  9>unfr  D  tie  geraben  iinien  AD,  BD, 
CD,  unb  aus  bem  ©φιυ*τρ«η^  bie  gerabe  iime  GD ; 
unb  e$  fe^en  a,  b,  c  biejenigen  9l<iume ,  bie  (ιφ  jit  ben 
&uabraten  AD,  BD,  CD  nemltd)  je  ein  SKaiim  jti  einem 
öuabrat  *er$a(ten,  n>ie  bie  ©enwfce  Ρ,  Α;  P>,B; 
SyC  ju  fcem  ©erntet  P,  Q.     <£$  mu§  aifo  bemiefen 
werben,  ba£  bie  ©mnme  ber  Siguren  a,  b,  c  gleid)  fepe 
bec  @umme  eine*  gegebenen  SKaum*,  unb  besjenigen 
Svaums,  ber  jid)  ju  bem  Üuabrat  über  GD  i>er£alr,  rote 
bie  ©imune  *en  Ρ,  Λ ;  Ρ,  Β;  Ρ, C  ju  Ρ,  Q.  ©eil 
.nun  nad)  ber  S8erjeid;Hung  ftd)  bif  ©umme  Don  Ρ,  Α 
unb  Ρ,  Β  ju  P,  Q  »er^ölf,  roie  CG  ju  GH;  unt  αιιφ 
Ρ,  C  ρφ  ju  P,  Q  Dermale  wie  EG  jti  GH ;  fo  t>er&alfi 
(34/  5*  <Σ.)  bie  ©umme  bon  Ρ,  Α ;  Ρ,  Β;  PVC  ju 
Ϊ ,  Q  wie  CE  ju  GH.        »er&dii  (ϊφ  aber  a  ju  bem 
Ötwbrat  über  AD  roie  (Ρ,  Α  ju  P,  Q,  b.  u  roie)  BE  jti 
EF  ·,  unb  b  t>er£dit  fid;  ju  bem  öuabrat  «ber  BD  rote 
(Ρ,  Β  ju  P,  Q,  b.  L  rote)  AE  $u  EF ;  unb  aus  afcnltdjent 
©runb  *erfcait  £d;  c  ju  bem  Quatm  übet  CD  n>ie  EG 
ju  GH.    Unb,  nad;  fcer  3krjei$nung  wr^all  fuf>  CG 
ju  GH  rote  (bt*  ©umms  t>en  Ρ,  Α  unb  Ρ,  Β  ju  Ρλ  Q> 
b,   wie)  AB  ju  EF.     2ftfb  iji  ηαφ  bem,  roaö  ^ei> 
nr.  4,      uren  5aü$  unfer*  ©aje^  bewiefhi  iporben^ 
bie  ^umme  t>on  a,  b,  c  gleich  ber  ©umme  eine*  gege« 
bwen  9va«mi  #  wib  ejneö  3wum$  e>  ber  |ιφ  jubem 
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Quabrat  ubfrr  GD  behalt,  rote  CE  ju  GH,  b.  U  ηαά) 
bem  wrfcergefcenben,  roie  bic  ©umme  twm  Ρ,  Α  *,  Ρ,  Β ; 
Ρ,  C  ju  Ρ,  Q. 

<£s  itf  aber  in  ber  angeführten  ©teile-  gejetgt  roof 
£en,  baß  tiefer  qegebene  SKaum,  (bem  ηβηιΐίφ  mit  bem 
SKaum  e  juiamnten  genommen  bie  ©umme  *on  a,  b,  c 
glei*  ip)  gleid)  fet>e  ben  betjben  SRdumen  T\  V,  ober 
ber  ©umme  eines  SKaums  ,  ber  (ιφ  ju  bem  Quabrat 
«ber  AE  t>erf)dlt,  "wie  BE  ju  EF,  imb  eines  anbern, 
ber  ftd>  |u  bem  Quabrat  über  BE  wftflt ,  rote  AE  ju 
EF ,  unb  eines  Orteten ,  ber  |Ίφ  ju  bem  Quabrat  über 
CG  x>er()dii,  rote  EG  ju  GH,  unb  eines  vierten,  ber 
fid)  ju  bem  Quabrat  über  EG  »erhalt,  rote  CG  ju  GH. 
Wlan  jie&e  alfo  bie  Hnien  AG,  BG,  CG ;  fo  mu|  bernie* 
fen  roerben,  baß  bie  6umme  biefer  SXaume  $\ύά)  fe^e 
ber  ©umme  berjenigen  SKdume,  bie  (ίφ  ju  ben  Quabra» 
ten  über  AG,  BG,  CG  toerfcalten ,  rote  Ρ,  Α  ,  Ρ,  ß; 
P,  C  ju  P,  Q.    €s  itf  ηαφ  bem  loten  iefcnf.  bie  ©um« 
me  eines  Slaums,  ber  ftd)  ju  bem  Quabrat  über  AG 
fcerfcdlt,  rote  (BE  ju  EF,  b.  I.  rote)  Ρ,  Α  ju  P,  Q  unb 
eines  anbern,  ber  [ίφ  ju  bem  Quabrat  über  BG  »erhalt, 
rote  (AE  ju  EF,  p.  u  roie)  Ρ,  Β  ju  P,  Q  gleicfr  ber 
©umme  eines  £Kaums,  ber  (Ιφ  ju  bem  Quabrat  über 
AE  fcerfjdlt,  roie  BE  ju  EF,  unb  eines  anbern,  ber 
ju  rem  Quabrat  über  EB  aer&dlt,  roie  AE  ju  EF,  unb 
ηο,φ  eines  andern ,  ber  (ϊφ  ju  bem  Quabrat  über  E?G 
toer&dlt,  roie  (AB  ju  EF,  b.  i.  roie)  CG  $u  GH.  gu 
biefen  gleiφen  ©ummen  feje  man  ηοφ  be^berfeics  ben 
SRaum  fctnju,  ber  (!φ  ju  bem  Quabrat  über  CG  toer« 
fcdlt,  rote  (EG  ju  GH,  b*  t.  roie)  P,  C  ju  P,  Q-,  fo  if! 
bie  ©umme  ber  SKäume,  roeld?e  fid)  ju  ben  Quabraten 
über  AG,  BG,  CG  galten,  roie  Ρ,  Α;  Ρ,  Β-,  P,  C 
ju  P,  Q  ^Ι^ίφ  ber  ©umme  eines  SRaums,  ber  ftd)  jum 
Quabrat  Aber  AE  roie  BE  ju  EF,  unb  eines  anbern,  ber 
(ιφ  jir  bem  Quabrat  über  BE  rote  AE  ju  EF ,  unb  ein« 
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brtffen ,  tet  (ϊφ  $u  Üuabrar  ihet  EG  wie  CG  ju 
GH,  unb  enblid)  *ine$  werten,  ber  (ϊφ  ju  bem  Qua» 
brat  über  CG  wie  EG  jti  GH  »er&alt;  unb  biß  feilte 
eben  beroiefen  werben; 1 

Jjierauö  fofgi  ebenfalls  ein  neuer  bem  2feh  3"f* 

S3ereci)nutt$. . 

Fig.  64.  a.  b. 

•  *     *  *  *  t 

Ifler  Satt.  1 )  fet?e  S*S'& «"β  SReum = SR ; 
AB = α ;  fo  tjl  2  DE '+  a  AD* = ΣΚ,  δ.  t.  DE*  =  —  —  AD* 

2 

s=  oiit&in  DE  =  l  VaSi-a2,  unb  Aß 

=  DR  =  .  . 

'      '.  Fig.  64.  c  .  '   1 . 

« 

a)  £>a$  u6rige  bleibe,  rote  *οφ'η ,  unb  e$  fe^e 
la$  !Ber&dltmg  ber  Si^ur  über  HC  ju  bemÜuobrai  übet 
BC  =  (3:  1 ;  fo  i|l  AD:  BD  =  /3:  i>  mithin  ΛΒ :  BD 

kßVli'h  olfoBD=gipAD===^-,BAxAD 
=  folali*  ift  ber  SKaum,  ber  in  ber  Äompo* 

jäion  N  fceifji,  =  «X  —  9Um  ift  Ν :  DK* 

*=/3+ι  :  1,  frftftf  DK*  =  ^;^yfr''  mii* 

bin  DK  =  QEEj°B*. .       erbettet  biereui 

$  4  We 


■ 

i 

pie  οιιφ  tum  ©imfon  bemerfte  3bM(ifft  tiefet  gafo 

mit  Dem  ©aj  A.  * 


Fig.  64.  d., 


?)  Das  übrige  ita'fe ,  tri*  nr/r3.  tmb  ba* 
fSer^ditnt^  b«r  Sigur  über  AC  ju  beut  Üiiabrai  ibtt 
AC  fci;e  =  a  :  1 ;  fo  ifl 

BD :  DE.  t=±  χ :  1 
DE:  AD  —  I  :  β  

ιηίφη  BD :  AD  =  a  :  β ,  unb  AB :  AD  =  co+/3 :  ft 
imb  AB :  BD  5s=  Λ+/3:  a,  imD  AB:  DE  =  Λ+/3: 1, 

«i,6i»AD=4^,BD=;^,DE=  ·  , 


folgltd)  bie  in  ber  Äompofirion  angenommene  gigur  d, 
»eldje  fed)  ju  bem  üuabrat  über  AD  *er&dlt,  tme 

« :  ι  —  j^fßy  >  ml>  Aea  f°  °'«  «'«  ber  ^«npojj. 

fton  angenommene  gtgur  e  =;  --  ,  .  - ,   affo  d+e 

'  ·    («+/3)«£α'      «j3a*       .  ,.  ·  · 

— =        >  ™Φ«  Nr  9i««m  Ν 


9ί 


«+/3  Λ  +  β 

ober  Ν:  DO'  =  *+/3:  ι,  aifo 


DO 


V  i«+ß)di-«ßal 


*+ß 


Hier  Saß.  SWan  ttnnte  tim  fo,  nie  in  beftfont' 
pofitton,  unb  roie  «β  be$  bem  oortgen  Ijmt  gail  gefdje« 
§cn     bie  cinfatyten  5aHe,  wenn  «Kr,  ober  bod)  ei« 


I     -  » 


«ige  berget  ©Ortung  ηαφ  gege6enen  ftiguren  Dualrate 
ftnb,  jitefff  beteten,  unb  alibann  ju  benftyWrefen 
gäflen  fortjHjreiten ,  tri  meldten  feine  obe r  bodj  nicfct  a((e 
fce<  ber  ©attung  nad)  gegebenen  Figuren  £iuabrafe  finfc 
Mrp  falber  roerre  ίφ  ab«  gif id)  bm  oUgrmejnfren  un* 
ter  ben  befonbem  ftdüen,  a>etd)e  ju  b«n  Htm  JbauM, 
fall  ge&oren ,  rwrne&men ,  unb  aue  ber  9ied)nuna  fuc 
tiefen  abbann  bie  für  bie  übrigen  befonbwn  ädlie  herlei- 
(en,v   <£e  feije  alfo  v 


■ 


Fig.  64.  h. 

für  ben  Iiiin  Satt  4.  ber  gegebene  «Kaum  =  SU  AB 
=  a,  BC  =  b,  unb  ber  «©itifel  ABC  =  B-  ferner 
tau  3?er()äimig  ber  Sigur  über  AD  Ju  bem  Üuabraf 
über  AD  ==  *:  ,  ·  baö  Bereinig  ber  Sigur  über  BD 
Su  tem  Üuabrat  uber.BD  =  β:  ,  ;  un&  fntfiA  . 
«Jer&dffnie  ber  5«3ur  übet  CD  iM  bem  Üuabrar  über 

CD  =  7 :  1 ;  fo  ifi 

BE:  EF  =  β :  ι 

EF:  ΑΈ;=  i:  ß  .'"'""·' 

ηήφ>  BE :  AE  =  α :  ßimb  AB :  AE  =  Λ±β ■  £, 

fof3tid>  ί|ϊ  AE  =  =  Jfo  =    «g  ' 

«■f/3      a+/3  ^+2» 
unb  ber  «Kaum,  weldjer  (ϊφ  ju  bem  üuabroi  116er  AE 

«tftfe  wie  BE  }u  EF  ijl  =  efcn  f0.i(l  ^ 

SKoum ,  αβίφη  |ΐφ  ju  bem  Öuobrof  d6er  BE  »er^if, 
Wie  AE     EF,  =  mit¥n  ifl  bet  T> 

~  ^~p# '   ^wner  $ar  man  in  bem  iKrepef  BCE,  in 

weld/em  bie  6eiten  BC,  BE  nebjl  bem  eina^iofieneit 

*5  SBinfei 
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©infri  Mannt  finb:  tang.  BCE  =  ^^ft.., 

< 

α  α  fin.  Β 

•~ β-·-*  ^ __■··* 

—  (ct+/3)  b  — Λύ  cofin.  Β 

unb  CE  =  •/(BCi+BE'—  a  BC.BE:  cofin.  B) 

■  *  ■  _ 


  V  fu*  λ.  a  a%    geab«  cofin.  B^ 

=     ^    +  (*  +  /3)4  J 

_   · 

__  V  {α+βγ  .'+«' α'— a« («+/.)  α  b  cofin.  Β 
~~  a  +  ß 

ferner  >n>ei(  EG:  GH"— 17:  r 

unb  GH:  CG  =  l:  «+/3 

f0  i(TEG  :  CG  =_  7 :  «  +  /3 
unb  CE  :  CG  =  «+ß+y.  ä+/3 

CQ  =  <i±§L£L 

•  *  »  +  ß  +  y 

_  V" («+<3)'  b'+    α'—  3«  («+/3)"α  b cofin."» 

ν  ^    («+βΤν+α*Λ%—  a*(«+/3)abcofin.B 

*«CC?=  c+g+7)-  

unb  b«  iXauni,  bet  ft$  $u  CG*  wrfcalt,  wie  EG  ju 
GH  ob«  wie  7 :  ι  t(l 

_  7[(*+<3)^+«ν— 9  a'(«+ß)  afrcofin.B. 

~  ,  («β+/3+7)ϊ 

©>m  fo  iji 

_    _  7'  [(« + ßf  b* + *'  o* — 2»  (a + g  a  6  cofin.  BJ 

unb  ber  iKaum,  «wicfe«  |ίφ  ju  bem  £}uabrat  über  EG 
Wrfcaif,  wie  CG  |u  GH,  b.  &.  wie  («+£):  ι  iß 


'  Digitized  by  Googl 


*99 


i*f  'ίιώ 

 1 "  *f,3,-  b'-h»V —  im  «^ffebcofinJt] 

,«+«3"  .«+13+?}  * 
Seil  mut3t  =  T+V+Y,  ete  T  =  3C— (T+V); 

73 »b'+«»tt»— a  «         «tcofin.  B] 

Γ*  3 +7  «£a'+«»  α*] 

>+α  ,«+/3+7' 
7[  «+g  V—  «bcofin.B] 

v*+/3+7) 

=  O+0+y  35  -  « .3+71 «» _  («+#  7 

+  aeabcofin.  B]:  ^+£+7) 

9lun  txrt»iit  fid>  ta$  Üiutrat  wn  GZ  j»  Y  >  wie  GH 
}u  CE ,  t.    wie  1 :  (α+/3+7) ,  folglich  i\i 

GZ=  ^[*+0+7)3ί-β(/3+7^»--(·+ί3)7$* 
+  aeabcofin. 6]:  {m+ß+y). 

3ff  nun,  wie  bep  b<m  Ilten  Ja  II  37=1;  fo 
bleibt  Der  SBertfc  wn  tang.  BCE  ber  t>orb>  «jefuntene, 
b^ngegen  »irb  al^ann 

_  V  (*+ß)z  b*+«'  a*  -  a«  {a+ß)  0  b  cofin.  Β 

«+J3+I 

tmb  GZ,  «e(4e  «nie  be»  bera  Ilten  Sali  3  (Fig.  64.  g ) 
GQ  bjefl ,  wirb 
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  α  α  fin.  Β  

~  (α+/3)  b—  aa  cofin.  Β 

unb  CE  =  ν(ΒΟζ+ΒΕ'—  a  BC.BE:  cofin.  B) 


  f  /■. ,  ,  «V       _    2« ab. cofin. h\ 

_  V  (*+<3)'  b'T«'  ο'—  3« i*+/3)äb  cofin.  Β 

5ern«>  »eil  EG:  GH-=  v:  ι 

unb  GH:  CG  =  ι :  Λ+β  * 

fo  iffEG:  CG  =7:«+j3 

unb  CE:  CG  =*+/3+γ;  «+/3 

•y;   rr           (*  +  #)  CE 

imtotn  CG  =  -  «-τ- — 

•  v  «4-/3  +  7   

_  V («+{3)'  b'+  «'  a'—  a«  («+/3)~q  b  cofin.  Β 

ν  (Ä+ß'b'+aV— 2*(a+/3)abcofin.B 
ΛίΓ(:6  =  («  +  /3+γ)'  " 

«nb  bee  SKaum,  ber  [ιφ  ju  CG'  m§&k,  wie  EG  ju 
GH  ob«  wie  7 :  1  i|l 

_  7  [  (« + j3)'  b1 + *'  0* — 3  «'(«+ β)  α  b  cofin.B] 

~~  -     («+/3+7)ϊ  ^ 

Cben  fo  ifl 

_   _  7»  [(« + /3)z  b» + «*  a* — 2«  (« + /3)  β  fr  cofin.  B] 
EG-  1«+14χ(«+/3+7)' 
unb  ber  SXaum ,  n>e(d>ec  («φ  ju  bem  Duabrot  übet  EG 
wr&alf,  wie  CG  |u  GH,  b.  fc.  wie  («+/3):  1  iji 


I 
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'— .         Ί,  399 

^_  γ»Γϊ« W     «V—1»*  '»Η3)  ο  6  oofia .  Β] 

(«+£)  &+ß+y)z  , 

fo(gtirf)  ifl  tte  ©itmme  fcet  6ft>ten  erfigenannfm  9idu« 
me,  ob«  berfKaum  V 

_  7  [{»+ßf  bz+«V-r-  a*  («+j3)a fr  cpfin.B] 
—  (*+/3)(«+/3+7) 
SBeil  mm  SR  =  T+V+Y,  ober  Y  =  9t  —  (T+V)j 

fb  *(i  Y  =  SÄ  _  — ^ 

 7[(«t+g)»b*+tt»a*—  a«(«+/3)a6cofin.B] 

(Λ+/3)  (Λ  +  /3+7) 

_  s«  _  [»j3a2(«+f3)+7(«/3tt'+«»03 
' .       **  («+/3)  (a+ß+y) 

_  7  [  (« + /3)1  b»—  a  « (at + <3)  α  6  cofin » B] 

(*+(3)(ä+/3+7) 

=  [  (*+/3+7)  9i  —  « (/3+7)  o2  _  (α+/3)  7  fr* 
%    ,  +  2#abcofin.  B] :  (A+ß+y) 

Sftun  bereit  fieß  ba$  CUwbrat  ton  GZ  ju  Y,  rot'e  Gfti 
ju  CE ,  b.    wie  ι :  (a+/3+7) ,  folglich  ifl 

GZ  =±    [(« + β + 7)  91  - «  03+7)  ol—  (*+/3)  7&* 

+  2Äübcofin.B]:  (Λ+/3+7).  1 

3fl  nun,  n>ie  bep  bem  Ilten  Jall  3  7  =  *5  fi* 
bleibt  ber  3Bert§  t>on  tang.  BCE  ber  torfcin  gefunbette, 
(ingegen  untb  otebann 

*  · 

_  Y  (A+ß)*b*+a*az~  2«(cc+i3)abcofinTB 

tmb  GZ,  toeldjt  iinie  bet>  bem  Ilten δ<Λ  3  (Fig.  64.  g.) 
GQ  £feg  ,  wirb  1  ' 
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Γ>  - 

,.,  s.yn[(»+)2ii)  0t-«(/3+  i)aa^(«+/3)S» 

i    ■'  +a«abcofin.B]:  («+/3+1). 

3fa.  $e  fcpm  Htm  Satt  2,  |3  =  y  =  ι  ·,  fb  n>M> 

ä  α  ίϊη  Β  "  *  * 

Γ    ^  6CE  =  ^jb-«acofin.V  ' 

„      V  (a+irf  b'+a'e2—  3«(a+i)abcofinl 

,     Vll  ^3   —  >  ,  >  r-r-  -    ■■  '  

*»«·■·«  — 

t  ■  ·    ·      /  ÄT 2 

imb  GZ  ,  iwidje  «nie  für  tiefen  SaH  (Fi&.  64,  f.) 
FO  §tef},  wirb 

^  yf  [  «+2)  9t  —  3«  a*  — ·  («+ » )  bz+ a«  α  6  cofln.  B] 

Sftenblicft,  i&Ufcepmllien  3αίΙ  ι,  α=/3^=γ=ι; 
fo  wirb  s  »  , 

tang.  BCE  =  —  — ? — > 

2  b  —  α  coim.  Β 


1;'  ■      V%b2  +  a2 — 40b  cofin.  Β      .  t 

CG  =  —  :  ,  unt>GZ,  mh 

3 

d;e  f  int*  aber  für  tiefen  (Fig.  64.  e.)  GH  fciefc  $ 
_  yr(3  9t~3  02—  3b2+a,abcofin.  B) 

■;·.·.         .       ^  * 

€ben  fo  fann  matt  nun  berj  forigefejier  SKedjjntmg,  wie 
#ei  αιιφ  fünfte  gegeben  fepn  mijgen,  burc^  α^ηίιφβ 
3*ormein  Den  JpalbmeflTcr  be$  ju  befcfjreißenben  Äreifeö, 
imb  bte  ia$e  feines  Wlittelptmtt*  betfimmen,  $a$ri 
man  ηοφ  eiroaö  roeifer  ju  rechnen  fort,  fo  er$äitman 
fcalc»  ein  a((gemetne$  ©efej,  unter  melcbem  ade  |ierju 
ttot()n>enirige  $crmein  flehen»  ©mb  nemfiφ  aus  einer 
ietiebieen- ΧηρφΙ  $unfa.A,  B,  C,  D,  E,  Ftuf.m 
an  einen  tynntt  Ζ  φίη  gerabe  imien  AZ,  BZ,  CZ,  DZ, 
EZ ,  FZ  Ut  f*     Stögen,  unb  |inb  bie  u6er  i(men  be» 


■■  3ot 

fdjttehenc  Ut  ©attung  ηαφ  gegebene  SiguWt  ttmfcetf 
58efd;afFenf;eie,  ba£  tote  ··«·.' 
gigur  über  AZ  ju  bem  Sluabrat  ibtt  AZ  mte  α :  ι 
—  _  BZ  —  ·—     —     —  BZ  —  β  :  ι  , 

 CZ  —  —      —      —  CZ  —  7 :  ι 

 DZ  —      —  DZ       r?:  ·ϊ  3 

<     EZ  —  —  — -      —  EZ  —  ε :  I 

tu  fl  η>·  fid)  t>er§aft,  unb  freifftber  gegeben^  fKautttp 
toeid)em  bie  Summe  biefer  Siguren  θί^ίφ  ifi,  =  SK, 
unb  bie  Knien  ΛΒ  =  a,  BC  «=  b,  CD  =  c,  DE  =b, 
EF^cu.  f.  ro.  unb  fcie  QBinfeJ  ABC  =  B3  BCD=C> 
CD  Ε  z=t  p,  DEF  =χ  Ε  in  f»  n>*  unb  benfen  mir  un$. 
fcen  Sttiifeipunfi  be$  ju  befcfjreibenben  Greifes  in  einem 
f>unf*G;  fofommt  alleß  bäraufan,  allgemein  t^etfc 
bie  ©reffe  be*  $albmeffer$  GZ  ,  t^etfe  bie  iage  bei 
SSKiffelpunftö  G ,  folglid)  ju  biefer  iejeen  %bfät,  mnxt 
2  fünfte  gegeben  fmb,  bie  imie  BG  j  wenn  3  $unffe 
gegeben  finb,  bie  iinie  CG  ;  wenn  4  gegeben  fmb,  bie 
Jtnte  DG;  n>enn  5  gegeben  fmb,  bie  iinie  EG  tu  f.  ro; 
unb  jugleicfy,  wenn  3  fünfte  gegeben  fmb,  ben  SBinfel 
BCG,  wertn  4  fünfte  gegeben  fmb,  ben  5Binfel  CDG; 
n>enn  5  fünfte  gegeben  fmb,  ben  QBinfcl  DEG ;  wenn 
6  fünfte  gegeben  finb,  ben  aBintel  EFG  uifVw*  Jife 
befiimmen*  Stimmt  man  nun  bie  SXecfenung  wirflid) 
t>or;  fo  credit  man  jur  S5e(limmung  biefeö  ®ipfe($, 
wenn  3  fünfte  gegeben  fmb,  wie  mir  gefe^en  fcab'eh: 

  et  α  ίϊη.  Β  _____ 

taug.  BCG  -  ^  +  j3)  b_aacofln.B- 

<£6en  fo ,  mm  4  fünfte  gegeben  fmb,  > . 

(e&+/3)  b  fin.  C  —  «α  ίϊη.  (B+C) 
tang.  CDG=  c-(«+^3jbt:üiin.Q«A  Ctrfin.(B+C :  i 

*  *  · 

gben  fo,  werm  5  fünfte  gegeben  finb,        s  ·, 

tang. 


3oa 

fcng.  DEG  ==  [  («+/3+7>c  fin.D— (*+£)  b  fin.  (C+D) 
+  *ofin.  (B+C+D)]:  f(tt+/3+7+i)$ 
-<«+/3-Hy>c  cofin.  D+  (*+ßjb  cofin  .(C+D) 
i        -«acofm.  (B+C+B)] 

i    *."*"**  *  -"**  *  .... 

(Eben  fo,  wenn  6  9>wnfie  gegeben  fmb;  fb  tfl 

tang.  EFG  =  U»+ß+y+fyb  fin.E--(«+/3+v)cfin.(D+E) 
+ («+/3)  b  Γϊη .  (CtD+E) -- «  α  fin:  (BtC+DtE)] 
J  C  (* + ß + 7+H-e)  e  —  («+  0 + 7 + 1)  b  cofin.  £ 

+(«+j3+7)ccofin.(D+E)--(ee+/3)bcofin.(C+IHE) 
+«a  cofin.  (B+C+0+E)]. 

55a$  ©efej,  roobuwfr  bte  Sangeme  befKmmf  nrirb,  fallt 
fogletd)  in  bie  2f  ugen,  nur  muß  ed.  ηοφ  aflgemein  ewie* 
fen  werben*  Gfye  wir  aber  fefcen,  rote  big  gefdw&m 
fann ,  wollen  nur  nur  erfi  bie  übrigen  notfcroehbigm 
gormein  jufammen  jlellen.  ©o  Ratten  mir,  wenn? 
5>un(ie  gegeben  jinb  /  gefunben ,  baß  BG  (was  oben 

aa  ^  /Vn» 


Ut)tn  Ifien      3·  BD  &ie£)  fepe 


66en  fo  Rotten  »ir,  wenn  3  fünfte  gegeben  finb, 

■  :  

CG  =     (a+/3^  V-H»  V — 3  « («+/2)  abcoiin.B 

€ben  fr  (tnbet  man,  wenn  4  fünfte  gegeben  fmb, 
DG=  ΥΊ(*+β+Ί)\*+{α+β)2γ+«*αΛ 


i(a+/3)*ebcofinB--:i(«t+/3+7)(«+i3)bccofin.C 
+  2  (Λ+/3+7) «  α  c  cofin.  (B+C] :  («+/3+7+J). 


€ben  fo,  wenn  5  ftonffe  gegeben  finb, 


EG 
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EG  =  /"[  (*+&7+3)2  b* + («H&7)1  c* t (*t/3)m  b*  +α  V 

—  2(a+j3)  etabcofin.B--2(a+/3+7)  (*+/3)b  c  cofin.C 

—  2  (Λ+£+γ+ί)  (Λ+/3+7)  c  b  coiin.  D 
+  2  (ä+/3+7)  aaccofin.  (B+C) 

+  2  (·+/3+·τ+ί)  (a+/3)  b  b  cofin.  (C+D) 

—  2(a^j3+7  +  i)aabcofin.  (B+C+D)] 

:(«+£+7+*+«) 
»o  fid)  ebenfalls  bas  ©efeg  ieidSf  überfein  lägt/  befott* 
berö,  menn  man  ben  S^ler  in  ©äffen  eintf)e clc ,  unb  ju 
berißen  (Elajfe  alle  biejenigen  ©lieber  red.net,  meldte 
(einen  cofinus  enthalten;  ju  ber  aten  olle  biejenigen, 
welche  ben  cofinus  eines  ber  gegebenen  SBinfel ;  ju  ber 
3ten  alle  biejenigen ,  n>eld)e  ben  cofinus  *on  ber  ©um* 
me  r>on  2  ber  gegebenen  QBinfel  entölten  u*  f.  »♦  n>o« 
ber>  bemerf t  »erben  fonn,  ba£  jebc  Skiffe  in  allen  i^ren 
©liebern  einerlei  3ei<b*n  behalt,  bie  Olafen  jelbfi  aber 
mir  ben  3*«d)en  +  unb  —  abwecbfeln,  tpie  aueb  baß  bie 
lejfe  klaffe  immer  1  ©lieb ,  bie  toorlejie  2  ,  unb  fo  im« 
toer  bie  t>or§erge£enfce  ein  ©lieb  weiter  (>at,  α  Ii  bie 
nadjfoigenbe ;  bie  erfle  ©äffe  £at,  roenn  e  fünfte  ge- 
geben ftnb,  immer  e  —  1  ©lieber,  folglid)  |7nb  aud> 
immer  e  —  1  Stoffen  fcorfcanben ,  unb  bie  2iit}a£l  aller 

©lieber  if!  =  iiiZLi). 

2 

3ur  ©efh'mmung  be*  jpalbmejfer*  GZ  enbficfr 
fanbenrotr,  wenn  2  fünfte  gegeben  fmb,  (in  welkem 
5aU  oben  ber  Jpalbmejfer  DO  &ie0): 

•     m  (·+£)»-·&» 

Ut,  — r  . 

a+ß 

£ben  fo,  wenn  3  fünfte  gegeben  fmb, 

GZ«  /  [(«+13+7)91—·  03+7)       («+ß)  7b» 
+  2«abcofin.B,J :  (Λ+/3+7). 

€be« 


3 


I 
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<Pf><n  fo  jmbif  man  nun  ;  »enn  4  9>tmfte  gigebm 
fmb,  ' 

GJL=^['(«+/3+7+8)9l-*(/3+7+3)aa      '   .  ' 
—  («+/3)  (7+5)  t>* — (*+/3-Hy) 
+  2«(7+J)a6  cofin,  B+a(a+#)36ccofin.C 
— .  a«Joccofin.(B+C)]  ·.  (*+/3+γ+ί) 

(Eben  ffr,  wenn  5  9>ttnfce  gegeben  fmb, 

GZ=Vr[(«+i3+7+Hi)9l  — ct(j3+7+3+t)aÄ 

•  1  — (ä+/3)  (7+8+ejb2-(a  +  /3+7) 

+  3Λ(7+ίιβ)  α  bcofin.B+2(a+/3)  (i+e)bccofin.C 
+  a  (Λ+Ί3+7)  ecb  cofin.  D 

+  2  <xe α b cofin.  (B+C+D)J :  (af  /3+γ+ί+«)· 

SWan  jiefci,  bag  t>on  ben  3«Φ*η  ber  Staffen  bi« 
oben  gemachte  2inmerfung  qleicbfallö  gilt«  2(ud)  bit 
Ttnja^l  ber  Staffen  unb  ber  ©lieber  itf  blo*  barum  im- 
mer um  1  groffer,  ate  ηαφ  ber  »orf)erge()#it.eft  ©etlitm 
roung,  »eil  fcier  immer  Da*  ifle  XÖIicb,  Dae  ein  ?3ro* 
bufi  ifl  beö  gegebenen  ')iaum3  burd)  fcie  Summe  fo  mef 
ler  SBerf&e  ä,  j3 ,  7,  u.  f.  n>*  ata  $)unto  gegeben  finty 
$wju  fommf ,  unb  (Μφ  eine  eigene  Slaffe  ausmacht* 
Jjienacb  £ar  man  a(fo  ,  wenn  e  fünfte  gegeben  jin&, 
immer  <ηιφ  e  klaffen,  in  ber  ijlen  1  ©lieb,  in  ber 
sien  e — 1  ©lieber,  in  ber  3ten  e  —2  ©lieber  u.  f.  ifc 
«ηΜίφ  in  ber  legten  mieoer  1  ©lieb/  jufammen  # 

—          +  ι  ©lieber»  ? 


. .  .  ^  . .  A 


—  ^  , 

>  $>aj5  nun  bie  ©efeje,  welken  biefe  Wormeln  fb!» 
gert ,  allgemein  n>a(jr  jet;en ,  wirb  ernueten  fepn ,  wenn 
Sediat  »etfen  faiw , 1  Odvaus  baß  fie  für  t  gegebene 

■  '  fünfte 


I 
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fünfte  geten/  folge  jugleid),  baß  ffe  aud>  für  e-f  ι 

gegebene  fünfte  gelten.  Um  niw  ben  tfnfeng  mit  bet 
legten  Sormel  jm  machen ,  »eui;«  ben  $albme|fer  ees  jtt 
bffcfereibenben  Greifes  auebruft ;  fo  roolkn  »ir  erweifcn, 
bat,  wennfrew  «  fünften  be*  6eob<jd;tefe  ©efej  (bas 
n>p^f  nid)t  notytg  f^n  »trb ,  ^ier  erjl  feinen  einjc Inett 
feilen  nad)  tvorritcb  ausjubruf en ,  ba  es  in  ber  5or. 
mcl  felbft  κι  en  beutlid)  genug  liegt,  unb  αιιφ  burd)  ba* 
folgenbe  erläutert,  »erben  roirb)  ©tott  fmbe,  b.  fc.  nxnn 
bei)«  gegebenen  $>unften      :  1·' 

<Ä=/[vte+l3-+v..;+f)9t  ..ν.    ..Li«'.  ... 

—  α  ,j3  + y+3  . . .  +£wj2  _        (γ+5 . . .+?)  6» 

—  (*H3fy)  v3  ·  ■·  +?)  c".  ·  · . — (tt+ß . .  .-HOf  p» 

+2«(7TS:...J?abcofinB+2(«+/3x3i»...+e)bccofin.G 
+  γ)  (e . . .  +{)c b cofin.  D . ,. .  „· . . 
•c+a(«+/3+7...  +  o)f  op  cofin. Ρ 
':    —2«  (ί  +  ·.  .  .  +  ξ)  α  c  cdfin.  (B  +  C) 
jjj  ;  (       —  a  (ä+(3)  (e. . .  +  £)  b  b  cofin.  (C+D) 

'"  — 2(*+/3+7)^...  +  ?)cecofin.,(D+E)  

·' '··.  '—  a(a+/3.,..+v)?npcofin.  (O+P) 
...  ,  +  2*(e  +  £...+e)abcofin.(B  +  C+D) 

-  +2(«+/3;  (£...+?)  becofin.  (C+D+E) 
fc;  .(.·  .  .  +  a («+£·.·+**)  W cofin. (N+O+P) 
η    —  u.  f.  ».     w.  f.  ». 
'·  ·  *h  2*(<χ+ζ)  Λ  ο  ςοηη.  (B+C...+Ο) 
·'·'  -  *  +  2  (<*·+/3)  f  b  ρ  cofin.  (C+D. . .  +P)  ο 
+"  3β?ΰ  ρ  cofin.  (B+C..+P)]  < 
:(«+/3+7····+?)  *·"'".' 

bajj  aföbann  6ei>  e  +V  fünften  bae  nemlidje  ©efej  ©fett 
fmcen  »erbe,  tiefer  Sjeroeiö  fann  »ermittel|r  ber  nem» 
liujen  $etraditungen  gefübrt  wrben  /  ©imfon 

U  brauet, 


%o6 

fcraucfo ,  tim  We  für  «m  gemiffe  *ft##  $tattffc  V 
brauchte  Tinatyfe  unb  Äcmpofuien  auf  eine  Hm  €w5 
grifiere  Tinja&l  *on  $)ifttffen  amwmben  ju  fennm,  ober, 
u?a*  eben  Darauf  fcmau*  forniW,  ihn  bit  je  ie^ere  Tfatjagt 
t>o«  fünften  auf  eine  um  Cins  geringere  %ι*αξΚ  lurtf 
jn  bringen.  t£  S  fct>e  nemlid)  Fig.  6  4 .  4c  eine  beliebig 
H\\$afy 3>imfte  A,  B,C  u.  f.  η>·  gegeben,  imb  t>on 
nen  an  einen  aftttfrft  Ε  §tn  gerate  iinien  gfjoge«,  urA 
ble  0umme  ter  uber^en  brfdjrfebenen  bar  Gtottung 
nad)  gegebenen  Figuren  a,  b,  c  n.f#n>.  fat  gleitfc  *wm 
gegebenen  SRaum  =  SX,  unb  man  tfeeite  bfc  4ime  A8 
m  trern  Vvmtt  F  fo ,  unb  fabe  FG  fof  *a$ 

BF :  FG  —  ä  :  AE*  z=r  α  :  1  -  . 

FG:  AF  —  BEa:  b  >=  I  :ß\  fo  ifl  fofgiicfc 
BF;  AF  =  *:  ß>  unb  AB:  AFt=±  /3 

fofgUcfc  /  »enn  AB  ä  α  gefejt  «n^b*  AF  = 

Bp  ^  **    unb  Αδϊ  FG  i=  *+jS  :  1,   Slun  ptf 

©imfon,  bafj  ,  wnn  «km  We  Ii««  FE.jiefcf,  ;t+b 
Αΐίίφ  fet»  einem  gegebenen  9iawn  Η ,  unb  einer  ufc« 
FE  betriebenen  gigut  e,  bie  (ϊφ  ju  bem  üuabr«  übet 
FE  »erhalte,  iroe  Aß:  FG,  b.$.  röte  *+#'· 
fit  «egibeiie  «Kaum  Η  fli  nemlid)  ηαφ  bem  3"f«  bt* 
loten  ieK  =  bew  freien  PID  χ  DA  +  LDxDB 
ixe  bortigen  Sigur»  4jl  übet  bort  HD-:  DA 
=  FC*'CA:  CA'  i=  *;  t.  '  SRnn  ift ,  »aa  bort  DA 

&ie& ,  frier  AF  vbet  '^g  ,   frfgß$  bo«  Wifl« 
HD=  |||,  -«*.*»  boröge^fef  H?A; 
jiet  =  5J^.    €ben  fö  ifl  im  34  bei  tW 
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f$tf.  LD  :  DB  =  β  :  ι ,  «6«  Μ  tortige  DB 
toi  botctfl«  fRÜict  LDB  =  £^  1  fUgli*  fct 

imn  a+  b  +  c.+  y.  f.  fo  iß  efc . . .  h.  f. », 

5=3  SR  —        >  unb  es  i(l  bie  %tja§i  ber  &efd)rie* 

fonen  Figuren  babur$  ura  (Eine  geringer  gemadjt,  tDetf  - 
fac  jtott  a+  b  nur  bie  $igur  e  sorfommf* 

SBiB  man  nun  fo  eine  3nja§(  gegebener  fünfte 
auf  eine  um  drin*  geringere  Hn^aty  rebuciren ;  fo  nju§ 
mdn  mif&m  jeje  ben  fünft  F  flati  be*  *>r&in  oorfom- 
menben  fünfte  A;  bte  Sigur  über  FE  jiatt  ber  über 
AE;  ^Ι^Ιίφ  ba$  $Ber(j<iltnij5  Λ+/3:  1  ßatt  be$  Qßer* 
§5itnijfe6  *:  i  (ejen;  unb  eben  fo  bie  itme  FC  ßait 
AB;  CD  flott  BC  u*  f.  ro,  fubfKtuiren ;  enblid)  ηοφ 
eben  fo  ben  5Binfel  FCD  flau  bee  SBtnfete  Β  u,  f;».\ 
SDlan  muß  alfo  Dar  allen  SDtngen  ιΰί/Jen  ,  m$  bec 
SBerifc  ber  «nie  £C,  be$  SBinfcte  FCD  >♦  fl  n>.  iß. 

Steffen  nun  ί>οφ'η  bie  iinien  AB  =s=  a,  BC  =  6/ 
CD  =  c  u.  f.  n>.  ber  SBinfel  ABC  =  Β ,  BCD  =  C 
n. f.  n>* ;  fo  ijl  jejr  in  bem  ©repef  FBC  bie  @eiie 

FB=  ^>  bieeeiie  BC^b,  u»b  ber  SBfop 
fei  Β  befannt,  unb  man  jmbet 

/*  [  (*+/3)*  6'+  »»  a'-  20  abcofin.B) 

•+0  '  . 
IIa  liefen 


1 

/ 
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IDiefen  SBertfc  'imt§  «um  aifo  immer  ffoff  fceffe», 
n>a$  fcorfcer  <i  mar,  fubjltfuiren,  wenn  man  bte  jor« 
mein/  bte  für  eine  lim  ©n*  geringere  Tinjafci  »on  φΰηί· 
ten  garten/  auf  eine  um  ®n* öftere  Τί^ί  antpen* 
Den  roiff.  ί  * 
.   ferner  $a<  man 

BF  fin  Β 

. ; luu  B     ~  V"(BFl+  BC»—  3  BF.  BC  cofiii.  B) 

α  α  ίϊη.  ft.-      ...   !·..  - 

—  γ  [  (af/3)1  b*'+  «V — 2«  (*+£)  ο  b  cofin.  Β] 

V  "r    y^rr      BC —  BF.  cofin.  Β 
««b  cofin.  BCF  = ·  ^  (Bf^  ßpt_  aBF>BCcofm;Bj 

(«+/3)b — ts  α  cofiiyB  .  .  / 

~~  V"         **+  *3ea— i2*       α  bcofin-BJ ' 
folglich  tfl  fin.  FCD  =  fin.(C  — BCfc) 
fin.  C.  fofinJ  BCF—  cofin.  Α  fin.  BCF 
-  _  («+i3)t  fin>  C  — «  gBn.  (B+C) 

—  yf  [  (a+/3f  bz + *z  αζ—  a  »(α+/3)  α  b  cofin.  Β] ? 

©tejer  3tu*b?uf  mug  al(b  (ϊα(ί  beffen,  n>aö  wvfcer  fin, 
Β  war,  fiAfiituirt  »erben.  €t>en  fb  ijl  cofin.  FCD 
=  cofin.  G.  cofin.  BCF  +  fin.  C.  fin.  BCF 

(«+/3)  b  cofin.  C  —  u  α  cofin.  (B+C)  r  . 
3=1     [  (*+/3)2  b* + <ta  a*  — **       α  b  cofin.  B]  * 

tmb  Wefer  »tffrur  muß  fiatt  cofin.  Β  fuSpiwir» 
werben*  -  w  -<:;  .  .j 

Äomme>nm  ορφ  in  *tner  $&rmel  t>or  fin-_  (5+XJi 
tDoXbfe  Stomme  bon  einer  beliebigen  2fnja§l  ϋΟη^ίη· 
fein  C+D+E+F  u.  f*  m,  bedeuten  tatm^ ;  fo  ijl  fin. 
(B+X)  s  fin.  B.  cofin.  X  +  cofin.  Β  fin;  X. .  6ej( 

man  nun  (ϊα«  X  jejt  X*>  m  X9  bte  ©umme  ber  3δίπ· 
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f  el  I>+E  f  F  +  G!  u.  f.  ».  bet>eufetf,  tm&  «B«i  fe  (fort 
fin.  B,  edfin.  Β  "bie  eben  gefundenen  2Bert§e;  fo  mwg  ( 
go«  fin.  (B+X)  flefcjC  roerben  -  . 

J.ü  £  («+£)  i>  (fin,  C  cofin.  X'+ cofin.  C.  fin. X') 

—  «α  (fin.  (B+C)cofm.X'+cofm,  (B+C)  fin.X}] 
;  /"[(«+£)*&*+ *V—  a α  (*+#)  abcofin.B] 
(ct+g)bfin.  (C+XQ  —  «fl  fin.  (B+C+X') 
"~  V  [  l«+/3)"  b*+*1  a*— 2«  [x+ß)  ο  b  cofin.B]" 
66en  fo,  wenn  cofin.  (B+X)  t>orfommi;  fo  iß  , 

cofin.  (B+X)  =  cofin.  B.  cofin  X  —  fin.  B.  fia.  X, 
mithin  flafc  Β  mtbX  i&rm  neuen  2Bcrtf>  fU&flituirt  i 
fo  nmjj  jiöti  cafin.  (B+X)  gefcjt  irerbr π 

[(*+£)  b^cofm.C.  cofin.  X'—fui.C.  fin.  X') 
j '~Äa(cofin: (B+C).cofin.X~fin.(B+C)fin.X')} 

-    ;  /[(<H-/3)*&*+**a*-~- 2»  (a+i3)abcofin.B] 

(q+j3) fe cofin.  (C+X')  ~  * 0 cofin. (B  +  C+X') 
/"  [ί*+β)2αί+Λζα2  —  2«  {(*+ß)  ab  cofin. Κ)  ί 
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«Nimmt  man  nun  bie  angejeigten  ©ubftifuf  tonen 
in  ber  obigen  Sormel  »on  GZ  für  e  gegebene  fünfte 
»er ;  fo  «r&ali  man  für  «  +  ι  =  £  3>«nfte  folgende 
jYormel:         ..  .. 

Q  3  GZ 
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GZ=[(Ä+0+y...  +6)91  · 
•  -  « (0+7+3 ...  +6)  α1— (*+£)  (γ+ί  .V.  +6)6* 

—  (β+/3+7)  (ί . ■ . . +6)  c' ....  - («+/3 . . .  +e)6J? 
+a«(7+i: .  -+6)a6cofin.Bt3(e+/3)\i...+6)6ecefin.6 
. ...  +  a  (β+(3  ...+*)  gpr  cofin.  R 

—  a«(3+« ...  +6)  α  c  cofini  (B+C) 

—  a  («+£)     .  .+6)  frbcofin.  (C+D) 
 —  *(«+£. ..+o)6?rcofin,(P+R) 

  «.  f. ».    u.f. ».  .  s 

+  a«  (§+6)  ο  ρ  cofin.  (B+C+D  . . .  +P) 
'  +  3  (β + β)  6  b  r  cofin.  (C+  D . . . .  +  R) 
+.  3«6arcofin.  (B+C  ...  +R)j 
••(*+/3+γ....+6)  . 

35α  nun  biefe  $ötwe(  ganj  ba*  angegebene  ©efa  6* 
folge  j  fo  iß  ba*  ©efej,  menn  e$  t>on  e  f)tmf fen  roa&r 
tfl,  ουφ  t>on  e+i  gegebenen  fünften  n>a§r.  SRun 
Stlt  e*  ober ,  toie  nur  gefe^en  (fabeft,  Don  2  fünfte«; 
fofgitd)  aud>t>on  3,  fofg^  ουφ  *on  4,  ♦  ,.  #  Vfolglty 
Don  jeter  beliebigen  2fojn&[  gegebener  9)imfie, 

Qßöilig  eben  fo  roirb  bie  2iligemein&eii  ber'feefeje 
für  bie  übrigen  Sormeln  termitfelfi  eben  btefer  ©ubjfo 
tutionen  ««Hefen. 

■ 

6.    ß  «  1, 

.  ®enn  eu$  jwetj  gegebenen  ftonfeen  jn>e*  gerrti 
itmen  on  einen  3>unff  £jn  gebogen  tüerten,  unb  au*  fcie» 
fem  ?)unPt  eine'gerabe  itnie  mit  einer  ber  Jage  ηαφβ*· 
^ebenen  g(etφlauffrn&  gebogen  wirb,  unb  biefe  auf  einer 
anbern  ber  Jage  ηβφ  gegebenen  geraten  iinie  ein  &tit 
äbfφneibet,  fceffen  anberer  €nbpunfc  gegeben  iji;  unb 
wenn  bie  ©wnme  ton  Figuren,  bie  ber  ©atfung  ηοφ 
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gegrien,  tmfr  ö6er  ben  an,  einen  ^unfc&in  gejogenen 

gerann  iinim  bef$ri?ben  jmb  £  gle ίφ  ifl  bem  SvecfctcP, 
tag  jh>tf$en  einet  gegebenen  geraben  f  inte  unb  jttNfdjm 
bem  αΐ>3€ίφηίΐΐ€ηίη  ©ίύί  enthalten  tjh  fo  berä^re  fcer 
φΜφ|φηίί«  '  3>unf i.  jener  awetj  aus  ben  gegebenen 
fünften  gezogenen  iinim  einefc  bfc  $age.  ηαφ  ergebenen 
tfmfrete.  .  :",  ]    '  '  t[. .  V 

ι  .  gaff.  SEBenn  bte  ber  &ge  na*  g*}f  fcene  gerate 
iinie,  auf  n>€lφer  bat  <&tut  absefönittm  wirb,  bur$ 
ben  ^unftgefct ,  η*(φ«Γ  bie  gerabe  iini*  $n>if$en  ben 
toyben.  gegebenen  fünften  in  jroet>  gie^e  Xtyile  <&eiit, 
imbfci*  ber  Qattung  ιιαφ  gegebenen  giguren  Sluabratc 

Fig.  6y.  ».  ·  '* 

bar  gegebenen  9>unfccn  Α,  Β  fetjen  an  einen 
§)unft  C  £tn  bie  geraben  itnien  AC ,  BC ,  unb  biu^  C  . 
eine  gerat*  iint«  CD  mit  einer  ber  tage  ηαφ  gegebenen 
geraben  Ünie  gleM?laujfenb  gejogen,  es  ftynetbc  CD  '* 
auf  einer  ber  iag*  ηαφ  gegebenen  geraben  iinie,  bie  : 
ton-φ  bie  mtte  t>on  AB  ge£f ,  ba*  ©täf  DE  ab,  befm  . s 
anberer-  ffnbpunf r  Ε  gegeben  iji,  unb  b$#  @umme  ber  φ 
Üuabwte  über  AC,  RC  fetye  gfei^f)  bem  9ifri;fef ,  ba$ 
|tt>ifd;en  einer  gegebenen  geraben  iinie ,  tmb  ίη?ί[φ«η 
fcem  Btüi  DE  en^alfcn  ifl:  fo  berührt  ber  ^unftC 
einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  UmfrctS. 

<£$  begegne  DE  ter  iinie  AB  in  bim  5>unft  F, 
ober,  wenn  DE  ί>ητφ  bie  fünfte  Α,  Β  felbfl  ge§i;  fo 
fepe  AB  in  betn  $unf(  F  in  iroet)  g^  t&eiie  geseilt/ 
man  jieije  FC,  unb  e6  ferje  ba$  boppelfe  t>en  FG  ob*c 
Fg  gteid)  ber  gegebenen  geraben  iinie ;  (b  ifi  |ο^ίιφ  bfc v 
doppelte  (Summe  ber  Üuabrate  über  AF ,  FC  gfeiφ  ber  - 
6umme  ber  üuabrafe  über  AC,  CB  (6(er  iefcnf. ),  b*  u 
ηαφ  ber  £torau$ihting  flteicö  bem  boppelren  SKec^erf 

Ιβ  R  U  4       '  GFxDE. 
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GFxDE.  (Ja  fe^e  ά%  φ  β  SKe^fif  GFx]EH  gfct^ 
bem  Sluabrot  über  ber  jjegebenert;  iinie  fr  rötrb, 
tuet!  GF  gegeben  ifi ,  aud)  EH  gegeben  feijn  ,  man 
fd;neibe  tiefe  iinieEH  auf  ber,  iiri/e  ED ,  au$  Ε  gegen 
D  fyn  ab}  ibeft  rjun'ber  ψύηΗ  Ε  gegeben  iffj  fo  tfl 
aud)  tcr  tyunft  Η  gegeben«  Uhb  ba  bte  ©umme  ber 
Öua^aie  über  AF,  FC  gleid)  tft  bem  9ied)tef  GFxDE, 
unb  bae  auabrat  tft*r  AK  g(dd)-iß  *>em  Oiedtfef 
GFxEH  i  tfl  ber  Sietf  nemli*  baö  Üuabrat  über  FC 
g(c ίφ  bem  übrig  tleibenben  9ved>tef  GF  χ  HD.  golg- 
Ιίφ,  ipetl  au$  einem  gegebenen  9>unft  F  eine  cerab* 
nie  FC,  uub  aus  bem  ^nbpunft  C  biefer  iinie  eine  ge* 
rabe  iinie  CD  mit  einer  ber  iage  nad)  gegebenen  ger<i* 
ben  iinie  gleid)laujtenb  gejogen  iß,  unb  roeil  biefe  iinie 
CD  auf  einer  ber  iage  nad)  gegebenen  geraben  iinie, 
feie  burd)  ben  |>uiift  F  gefct,  ein  ©ruf  DH,  beffen  an- 
berer  €nbpunff  Η  gegeben  ifi,  abi^neibet,  fo,  öafc  ba$ 
Üuabrat  über  FC  glmi)  ifl  bem  Bleutet ,  bg$  ^η^φιη 
einer  gegebenen  geraden  iinie  FG ,  unb  jroifdjen  bem 
©ruf  DH  «uralten  ift;  fo  beruht  ber  $unft  C  einen 
*er  iage  nad) -gegebenen  Umfreiö  ηαφ  bem  ifim  ober 
aren  gatfa>e*,3ten  ©ajee  unftr*  Ilten  iöud)*. 

<ίβ  liege  aber  ber  $unft  Ε  auf  eben  ber  ©eite  bt6 
SPtmftöF,  auf  n>eld)er  Α  liegt,  (benn  läge  er  auf  ber 
entgegen  gefejtrn  ©cite,  fo  rourbe  bie  ^ompoftrion  t>oU 
Jig  auf  bie  nemlitoe  Tlvt  gemaφt  werben).  20eif  nun 
'baö  SmSt  GF  xED  gi  offer  ι|ϊ ,  als  ba*  dientet 
GFxEH;  fp  faUt  ber  tyuntt Η  ju>ifd)en  Ε  unb  D,  M. 
ber  $)unf t  D  liegt  auf  ber  nad)  Η  tyn  wrlangerWn 
©eite  EH.  ' 

Fig.  65.  b. 

^       ®enn  nun  1)  ber^unft  Η  auf  ben  tymtt  F  fauf, 
b*  ΰ  «wm  baö  üuatrat  über  Af  gleid)  ift  bem  S^tef 

GFE, 
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GFE,  unb  man  ben  9>unfe  Η  auf  ber  ©etfcTbon  Ε 
niifimt,)<utf  weldjer  ber  .tHinftJ1  liege;  fo.  gefixt  bie 
5?ompofitien  ηαφ  bem  ι  peu  ö'aß  angeführten  #m 
©a|e«v  weil  nemltdj  ba$  Üuabrat  über  FC  $1ύφ  iß 
bem  ίΧβφίίί  GFD.  t 


>  ·ι 


Fig.  65.  c. 

2)  ©enn  ba*  9ie*fef  GF  χ  EH ,  b.  f.  ba«  Üua« 
brat  über  AF  f Inner  ift,  al*  ba$  fRed)tet  GFE,  unb 
marf  EH  gegen  F  ()in  trägt;  fo  fade  ber  9>unf t  D  ouf 
eben  bieje  ©eite,  b.  i.  eniroebet?  jn>ifd}en  F  unb  H,  ober 
auf  bie  nad)  Β  \)erlong[erfe  iinie  FH,  betin  ED  ifl 
imhter  gr offer  ölö  EH.  9)ϊιφίη  geffbie^r  bie  ßompo« 
fitton  ηαφ  bem  erficit  Sljeti  ber  Äompoßtion  für  fcen 
2ten$aÜ  be*  3ten@oje^ 


»I 


-     Fig.  65.  d.  '  . 

3)  tBenn  man  in  einem  aon  biefen  bepben  Jafferr, 
in  toeldjen  ΜηιΙίφ  ba$  üuabrat  über  AF  entrteber  gfeufc 
ober  deiner  ifi  alö  ba*  SXed)(ef  GFE,  bie  iinie  Eh  auf 
ber  jenigen  ©eite  be$  5>unf  3E  nimmt/  auf  meid/er  ber 
9>unft  F  md)f  liegt,  i.  i  wenn  ber  9>unft  d  aßf  biefer 
©eite, liegen  fotl>  fo  wirb,  weil  bq*  Quabrat  tiber  FC 
3ΐ«φ  ifi  bem  9ied;tef  Gltixdh  ,  bie  ifompofuiow  ηαφ 
bem  sweyten  Xtyil  ber  Aompofttton  für  ben  2ten  gatt 
bee  sten  ©aje*  <^οιαφί:  SBeil  aber  in  biefem  galt 
ηαφ  ber  ißeftimmung  für  ben  angeführten  Sfceil  bei 
2ten3aßd  bes  3ten©aje&  erobert  wirb,  baß  ba$9ϊeφteί 
gFh  fleiner  fege  a/$  baö  Üuabrat  über  Fk  beti^atb* 
meffer  eine*  Greifes,  bejfen  über  Fg  befφr?ebWrer  2lf>. 
fdjnitt  einen  SBinfel  fagt  gieici>  bem  gegebenen  erä^ ;  p> 
ttiu£  folgltdj  bie  ©umme  ber  Sxedftete  gF  χ  Eh,  unb 
gFE,  b.  i.  bie  ©umme  beö  Üuabrate  über  AF  unb  bei 
9U4ttfe  gFE  fteiner  fepn  als  bä$  Üuabrat  über  Fk. 

U,5  Fi*. 


4)  ®enn  ober  b'aö  9te#tef  GF  χ  EH ,  b.  i.  Ui 
Üuabrat  ii&er  AF  gröfler  tjl,  alö  ba*  ^tef  GFE,  unb 
man  EH  gegen  F  $in  tragt  γ  fo  fallt  ber  |>unft  D  auf 
eben  Die  Seite,  b*  i.  auf  bie  ηαφ  Η  jjin  tferfangerte 
tiie  FH,  ^ί^ΐίφ  wirb  bie  Äompofition  ηαφ  bem  aten 
S^eil  ber  Äompofttton  fttr  ben  2tengaflbe$  3ten©a« 
jes  gertiatbt*  ©eil  aber  »ftir  biefep  Sofl  erfoberf  nnrb, 
ia§  Da*  9le(t)ief  GFH  fleiner  fepe  ate  ba$  &uabraf 
über  FK  bem  #*Sbmefler  eine*  Äreife*,  bejfto  über  FG 
tefebrtebener  Hbfänitt  einen  .Sßtnfef  faßt,  sleid)  bem 
gegebenen  SBinf  el  CDF ;  fo  mi$,  ba$  $eqxeinii}aft\id)t 
Siedlet  GFE  fcinju  flefejt,  ba«<9t*4fef.  GF  χ  EH, 
t.  u  ba*  Siuabrat  iiber  AF  fleiner  fetjn,  a($  bie  @unu 

me  bes  Ouabrats  iiber  KF  unb  be*  SXerijtef*  GFE. 

«» 

5)  6ηΜίφ/  wenn  in  biefem  legten  $aü,  roo  nem* 
lieft  ba$  £Kect)tef  GFxEH  ober  ba$  üuabrat  über  AF 
grofler  ifi,  al*  baöS^tef  GFE,  Eh  auf  Derjenigen 
©eiie  t>on  Ε  genommen  n>ivb ,  auf  tpetfjer  F  ηίφ*  ί|ϊ, 
fo  wirb  ^ompofttion  unb  S3e(ftmmung  btejelbe,  »irira 
*>or^rge&enben  bei>  nro.  3. 

©φα1!*  twau*  gefcfjtf t ,  mld)ei  jur  Unterf^ei- 
trnng  bar  %iüe  unb  ber  SJejlimmungen  be$  Orte  ηοφ 
n>ent)iga>ar,  ijl  folgenW*  bie 

4  *  _  %     Λ  /  ■  >  '< 

tfompofitiott. 

Fig.  65.     -  '.·■  -  "·· 

■  · 

€*  fegen  Α,  Β  bie  gegebenen  fünfte,  au*  weisen 
feie  geraben  iinien  an  einen  $>unf t  &in  gebogen  »erben 
fotten,  Ε  jipe  bet  antere  auf  AB  gegebene  0unft;  unb 
bie  ber  ©roflfe  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  fei;e  Doppelt  fo 
flirop  afe  bie -gerabe  iinie  M.   iSflan  tfceile  ÄB  in  bem 

^unft 
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φιιηίί  F  in  jmty  ftietd)e  Steife/  fa**  ίΜ  Μ  ttitb  AF  Dir 
britte  f>roportionatttnie  N,  unb,  n>enh  (Figg.  65. 
b.  c)  ba*  üuabrot  über  AF  glej^  ijl  bem  5Xed)tef 
Μ  χ  FE,  ober  fletner  ift,  ate  fetcfeö  9ictf;tef ;  fo  trage 
man  aus  bem  ψηηίί  F  auf  bie  ©eite  *on  Β  bie  gerat* 
iinie  FG  9ΐείφ  ber  iinie  M,  unb  auf  eben  biefe  Seite 
aus  bem  9>unft  Ε  bie  gerabe  iinie  EH  fll^cfe  N.  $1* 
nun  (Fig.  65.  b.)  baö  Üuabrat  über  AF  gleid)  bem 
SXed>tef  GFE,  fo  betreibe  man  ben  Äret*  CL,  nemtt$ 
fcenjenigen  t>on  ben  bebten  greifen,  bie  mit  einanbetr 
bcn  Ort  für  ben  ißen  Salt  be$  $tin  ©aje$  auimacfcen^ 
n>eld;er  auf  eben  ber  ©eite  *on  F  liegt ,  auf  »elc^er  Β 
ijl,  fb,  ba£,  wenn  man  auö  irgenb  einem  IPunft  C 
beffelben  an  F  bie  gerabe  iinie  CF,  unb  an  FG  bie  iu» 
nie  CD  mit  ber  ter  iage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinie 
gletdjlauftenb  jie&t ,  ba$  Üuabrat  über  CF  gleid)  fetje 
bcm  SXed>teP/  ba$  jroifd)en  ber  gegebenen  geraben  iinie 
-GF,  unb  bem  <Stuf  DF  enthalten  ift ;  iji  aber  (Fig. 
65.  c.)  tai  Üuabraf  über  AF  fleiner  al*  basSfa&tef 
<5FE ;  fo  befdjreibe  man  nad)  ber  Äompofition  &e$  er? 
jlen  Ivette  bes  jroeyten  jene^  ©ajes  ben  Ärei* 
CL  fo ,  ba£ ,  wenn  man  au*  irgenb  einem  9>unfc  C 
iejfelben  an  F  bie  gerabe  iinie  CF,  unb  an  FG  bie  $6» 
tabe  iinie  CD  mit  iei?  ber  iage  ηαφ  gegebenen  geraben 
iinie  gleid;lauffenb  jteljt,  ba$  öuabrat  über  CF  g(etφ 
fepe  bem  iXecbtef,  ba$  jroif^en  ber  gegebenen  geraben 
iinie'  GF,  unb  bem  jtmfdjen  CD  unb  bem  gegebenen 
5>unf C  Η  abgefdjnittenen  ©tuf  DH  enfyaUen  ijt :  ffo 
töirb  ber  Umfang  t>on  einem  biefer  Äreife,  jenaφbe,ιtl 
eöber  gafl  erfobert,  ber  gejiidtfe  Ort  fe^n  >  urtb  jroat 
ber  einjige  Ort,  wenn  bie  ©umme  be*  Üuabrät*  iSbec 
AF  unb  bes  SC^c^te^^  GFE  ηίφί  fletner  ijl,  alt  baS 
Öiiabrot  über  KF  bem  Jpalbmejfer  eineöifreije*,  beflfen 
über  FG  befφriebener  2ibfd>nitC  etoen  SBinfel  faßt  <#ίφ 
bem  gegebenen  SBinf ti  CDF.  ,  3ft  jfifeer.  (Fig,  6  5 .  d.) 
ir    „  bie 

I 


0  — — — — — — . 

tie  ©«mme  bt€  üuofrrate  Aber  ÄF\  utib  bw  9ted)t cf t 
GFE  Heiner,  ald  bas  Üuqbraf  über  KF,  fo  wfrnie  matt 
Fg  gleid>  FG  unb  JEh  glekb  EH  >'  unb  befcbreibt  ηαφ 
tem  atenSfceil  ber.^ompofttion  fwr  bea  ctettjjatl  be$ 
tutgtfäfyrten  3*en  ©ajeö  ben  Jft  ete,  weid;er  bort  ber 
Ort  t|i;  fo  wirb  beffen  Umfang  fo  wo$l  de  brrj^nige  t>oe 
ben  bei)ben  t>orfctn  gefunbeneu  Umf reifen  /  weldjer  für 
fcen  jebesmo&ligen  S^ll  S«f;or( ,  ber  gefucitfe  Ort  fepn. 
3ft  ober  (Fig.  65«  fe<)  ba*£luabraf  über  AF  grojfer  als 
ba$  9ted)t*f ,  ba$  jwifdjen  ben  geraten  imien  Μλ  FE 
«ntfJöfceMtf;  fo  mu&,  wenn  es  m3glicf>  fetjn  foß  bea 
Ott "J u  -tferjefd)nen ,  baö  öuabrot  über  AF  fleiner  fe$% 
ύ(β  Die  feirmme  be*  üuobrate  über  KF  unb  be*  0ied&t> 
efä  GFE  ,  wie  *or$tn  gejeigf  worben.  &  fepe,bem* 
ttad)  fo  ,  unb  man  neunte  bte  iinkn  FG>  EH  nad)  bir 
befagfen  SXid)tung,  unb  tefdjreibe  ηαφ  bem  afen  Ityil 
te*  '  3*en  ©oje*  ben  tfrefc,  ber  bort  ber  Ort  ifl; 
wirb  beffen  Umfang  ber  gefud)fe  Ort  fe?n:,  unb  jwar  ber 
einjtge  Ott,  wenn  bie  ©umm*  be$  £luabrat$  über  AF 
imD  be*  9ted)tef*  GFE  nidjt  f  ktoer  tjl,  als  b<6  Üua« 
trat über  KF.  3fl  ober  biefe  ©umme  fleiner,  dte  ba* 
Üuobrot  iiber  KF,  fo  ne£me  mart  Fg  gfety-FG,  -un» 
Eh  gleieb  EH  ,  unb  betreibe  ηοφ  bem  angeführten 
aten  Xfyü  be*  2teh  elften  Ärete,  ber  für  ben 
«pimft  h'ber  juge^irigeÖrf  fei;ej  fo  werben  tiefe  bebten 
Itmfteifi  ber  gefügte  Ortfeytu 

·,··.'»      I  #  ,  <  ♦ 

.Ii.  ■* 

Ι"  -       Figg.  65.  a  — -e.  ' 

•ν.;·  <S$  mu§  olfo  bewiefen  werben,  bog,  wenn  man 
mif  jebem  ber  angefufjrt en  Umgreife  irgenb  eine«  9>unf t 
C  nimmt,  unbonbiefen  bie  geraben  ί inten  AC,  BC, 
tmb  CD  mit  ber  ber  tage  ηοφ  gegebenen  geraben  iinte 
S^laujfenb  jie&fy  bofj,  fageid),  bie  ©umme  ber 
huabrate  über  AC>  BC  gleich  fepc  bemSXec&tef,  baS 

jwi- 

-  «·  ·  · 
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jroitcfien  bec  gegebene η  geraben  iinie,  b«  i.  jnrifcfimrlneB 
iinie,  He  boppeit  fo  grog  t|l,  als  FG,  unb  $toifd)eni 
bem  ©tuf  ED  enthalten  ifi,  bejfen  einer  Snbpunft  ber 
gegebene  9>«nft  Ε  i(l  3>c§  löge  |ιφ  nun  fo  für  alte 
SdÜe  eriteifen.  9ϊαφ  bec  «Ä^nung ,  Μητίίφ  t>er* 
mittel  ji  beö3ten@aje6t|!bööüu<ibriJtuberFGg(eid)betn 
SveAtef  (GFxDH ;  es  iflaberbas&uabrar  ufrer,  AF  gleich 
bem  üled)td  GFxEH;  alfo  ifl  bie  ©umroe  ber  £ua« 
brate  über  AF,  FC  gleicfc  bem  SKec^ief  GFxEfX ,  SRifr 
f)in  i|t  bie  boppelte  ©umme  bcr  öuabrafe  über  AF,  FC, 
b.  i,  nad)  bem  6ten  ΗφπΓ,  bie  ©umme  bcr  &uabrafe 
über  AC,  BC  gletcfc  bem  SXecfceef  2·  FGxED, 

2.  $aiL  2Benn  bie  ber  iage  ηαφ  gegebene  iinie, 
auf  roeld;er  bas  ©tuf  ab$efd)n  irren  wirb ,  πίφί  burd) 
ben  9>unft  ge()t,  ber  AB  in  jn*t>  gfeic^e  Steife  t&eiftjt 
unb  ba*  übrige  bleibt,  mte  be$  bem  *orfcergefeeirt*n  geO. 

Fig.  65.  f.         '.V;IT  '  j 

(Es  fepen  aus  ben  gegebenen  fünften  A,  5  in  ei- 
nen ^urift  C  fcin  bie geraben  iinien  AC,  BC>.  Mnb  αμ$ 
C,  CD  mit  einer  ber  iage  nad)  gegebenen  geraben  ί inte 
gldd^laujfenb  gejogen ,  CD  fdjneibe  auf  einer  antern  ber 
läge ήαφ  gegebenen  iinie  ein  ©ruf  DE  ab,  bejfen  an? 
berer  £nbpunft  Ε  gegeben  feije,  unb  bie  ©umme  ber 
üuabrate  über  AC,  BC  fepe  g^  bem  fKeφίef,  ba$ 
jn^en  einet  gegebenen  geraben  iinie,  nemlicb  jn^ett 
bcr  boppeit  genommenen  iinie  M,  unb  jmi^en  beiu 
©tuf  DE  enthalten  ifl;  fo  berti^rc  ber  t>uäfi  C  eine« 
ber  iage  nad)  gegebenen  Umfeets»  ;  *-"..*■ 

SWan  tfceile  AB  in  F  in  jroe?  gleich«  Steife,  unb 
jiefce  FC  ;  fo  i\l  folgiic^  bie  boppeiie  ©umme  ber  Öua* 
brate  über  AF,  FC  g^  ber  ©umme  fcer  Üuabrate 
über  AC  ,  BC  ηαφ  ,bem  6(en  ie£nf, ,  b.  u  nad)  ber 
»orausfejung,  gl^  bem  Stattet,  bas  jmif*en  ber 
boppelten  iinie  Μ  unb  jtPij^en.  DE  entfcalcen  Ifk*  .  Wo 

iß 


$  We  Summe  ber  üüabrate  über  AF,  FC  gWc^  bem 
SKedjftf ,  ba$  jroifdjen  M,  unb  DE  enffcalfrn  ift.  <f$ 
fcpe  bei  jtDtfd}cn  M,  MtfrEH  entgoltene  SKecftfef  gieieft 
tont  Üuabrat  «Oer  AF ;  itf  ber  SReß ,  nemitd)  ba$ 
ÜUabrat  über  FC  gfettfc  bem  {miftAi  Μ  unb  DH  en£« 
ijateenen  fÄeiftief. 

®ei(  atfo  aus  einem  gegebenen  9>unf (  F  eine  ge» 
rabe  itnie  FC,  tmb  au*  ifcrem  (Jnbpwift  C  eine  gerabe 
mif  einer  t>er  iage  ηαφ  gegebenen  iinie  gfeicftfauffenbe 
itnie  CD  gejogen  ifl ,  bk  auf  einer  geraben  itnie ,  bte 
fttdjf  >»τφ  ben  fJunff  F  ge£f,  an  @tuf  DH  abf^nei* 
fcet,  beffen  anberer  €nbmtnft  Η  gegeben  ι|ϊ,  unb  ta$ 
ßuabrat  fiber  FC  gleid)  ijl  bem  Stec^teP,  bei  jmifd^n 
ber  gegebenen  geraben  itnie  My  unb  jrotfdjen  DH  ene» 
Julien  ift;  (b  ber%t  ber  9>unfc  C  einen  ber  iage  nad> 
gegebenen  jfreid  ηαφ  bem  iten  gaü  be$  3fen  @aje$ 
unfera  Ilien  Q3ud}&  Unb  ηαφ  gefd;e§ener  OBerjetd;« 
mmg,  burefc  roeldje  jener  brtffe  Satt  auf  fren  jmet)tett  ju* 
ruf  gebrockt  roirb,  roirb  biefer  $aH  twBig  eben  fc  ertöte« 
f» η  werben,  tote  ber  t>or^crge^enbe» 

3. <$att.  SBBenn  bte  ber  ©airung  ηαφ  gegebenen 
gtguren  feine  üuabrate  fmb,  tmb  ba*  übrige  bleibe, 
wie  bep  einem  ber  torfcergefcenben  $aile# 

  Fig.  6f.  g. 

Hu*  ben  gegebenen  fünften  Α,  Β  fe^en  an  einen 
giunft  C  &tn  bte  geraben  iinien  AC,  BC,  unb  burd)  C, 
CD  "mit  einer  ber  iage  ηαφ  gegebenen  geraben  ünte 
gfetd>iauffenb  gejogen,  CD  jtynetfce  auf  einer  ber  iage 
ηαφ  gegebenen  gerabe«  itnie  ein  ©tiif  DE  ab  /  bejfen 
an&erer  (E nbpunft  Ε  gegeben  feije,  unb  es  ffye  bte  ©um« 
mit  ber  über  AC,  BC  befdjtiebentn  ber©attung  ηαφ  ge- 
gebenen Spuren  gleid;  bem  9^ief  7  ba*  giwfcben  einer 
eegebetten  geraben  itoie,  unb  iwtj^en  bem  ©tut  £>E 

ent* 
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«ntynttcii  ί|ϊ;  f*  6erityre  ter  Stonft  C  einen  feie  &ga 

«αφ  gegebenen  Uuif reis* 

<Jsfei;e  a  bie  über  AC,  b  Me  Aber  BC  btfdpitbene 
$tgur;  fbjinb  (5  3·  ©0  We  ©er^dlmifle  *o<t  a  ju  bem 
£luabr at  uberAC,  uttbt>wt  b:jiibemÜuabtiftiiberJG 
gegeben;  fo(g(t<b/  »eil  AB  xber  Jage  unb  ©rfjfe  ηαφ 
gegeben  tjl,  fo  tjl  mwb  bem  9ί*ηίφι[.  ein  $)unfi  ge« 
geben,  ter  AB  in  2  Stufe  $eUü,  bie  jit  einer  gegebe* 
den  geraten  1intttiefe?8er^iinijfe  fyrim'  :  β*  föe  big 
(er  puntt  F,  wnb  FM  bie  gegebene  gerabe  Ünie,  fu 
κδηιΐιφ,  baß  BF  (ϊφ  ju  FM  toetfcaiie,  toit  a  ju  bem 
Üuabrat  über  AC,  u«fr  AF  ju  FM,  mie  b  ju  bem 
Üuabrat  über  BC.  SWau  jiefce  FC;  (i)  ifi^CSuf»  10* 
ie^nf.)  bie  Summe  ber  Siguren  a,  b  gteic^  ber  (Summe 
eines  gegebenen  Siaums,  wnb  eines  SRaumt,- meldet  31t 
bem  Öuabrüt  über  FC  bas  gegebene  «er£aifm|  *ojt  AB 
ju  FM  §af*  91αφ  ber  SSorausfejung  aber  ifl  bie 
Summe  ber  Si9«r*n  a>  b  9'*ίΦ  91«φί«Ι^  bas  jroi» 
feben  einer  gegebenen  geraben  iinie  (f?e  mag  FN  feijn), 
tmb  §n>^en  bem  @tiif  DE  enthalten  tjl*  Ulfa  tf}  bas 
Stedtfef  FMxDE  g(eid)  ber  (Summe  eines  gegebenem 
Siaums,  unb  eines  Saums ,  ber  ju  bem  Üuabrai  übet 
FC  ein  gegebenes  ttkr&affnijj  &af.  (£s  fet;e  biefcr  ge* 
flebene  SXaum  g^  bem  fRedftet  FNxEH;  jb  ijlfo^ 
Ιίφ  EH  unb  ber  |>unf t  Η  gegeben ,  unb  bau  Sieget 
FN  xDH  iß  g(eict)  bem  SRaum  ,  ber  |u  bem  üuabcat 
über  FC  bas  gegebene  SBer&almtf*  fcac.  SBie  (ϊφ  alfa 
DH  ju  FC  twfjdlt,  fo  berufe  #φ  FC  ju  eine?  gerabe» 
linie  FG ,  ju  melcber  FN  bas  gegebene  ö}erf)dltni£  £a£ 
(6  3-  3)·)*  SRun  tfl  FN  gegeben,  φ  au*  FG;  es  ijl 
aber  bas  Wirf  FGxDH  gleid)  bemüuafcai  ubeeFC.r 

alfo  aus  einem  gegebenen  tymtt  F  bie  gerabe  iinie; 
FC,  unb  aus  tfcrem  Snbpunfc  C  eine  gerabe  iinie  CD. 
mir  einer  ber  tage  ηαφ  gegebenen  geraben  itnie  glei#* 
to#nb  gejogen  tft,  unb  Μ  £LM*tat  Aber  ECgleicfr 


iß  bem  dietfyHt,  bas  j^ifl^n  einer  gegebenen  gerate« 
iinie  FG ,  unb  jroifdjen  bem  €tuf  I)H  entgolten  if?/ 
teffm  ahberer  Gnbpunft  Η  gegeben  iß:  fo  berührt  ber 
tyuntt  C  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfret*  ηαφ 
>em  3ten  ©a|biefe5  Ilten  SSucl^ 


?  ■   ·  ftampofi  tieft.  ; 

liebet  einer  unb  ebenberfelben  geraben  iinie  OP 
fepett  jme^  Siguren  Q>  R  befφrieben ,  *on  biefen  fepe  Q 
biejenige^  welcher  bie  Sigur  über  AC  unb  R  diejenige, 
*>eld>er  bie  gigur  «ber  BC  <5§ηΚφ  fei;n  foü.  Unb,.  ηαφ 
bem  9fen  iefcnf.  befKmme  man  .auf  tot  iinie  AB  bert 
5)unft  F  unb  bie  iinie  FM  fo,  ba£  BF  ju  FM,  n>ie 
Q  j»  bera  £luabrat  über  OP,  unb  AF  fidb  ju  FM  t>ir*> 
$alte,  »ie  R  ju  bem  üuabrai  über  OP: ...  FN  fetje  gletd? 
ber  gegebenen  geraben  iinie,  unb  man  ne(>me  FG :  FM 
»  FM  ;  AB.  lieber  AF  jetje  eine  gtgur  c  'άφηΐίφ  bie- 
Sigur  Q,  unb  über  FBI  ßpe  eine  Sigur  d  α^ηΐίφ6« 
SigurR,  unbmann^ebasStabtef  FNxEH  gieiefr 
fcer  @umme  ber  Figuren  c,  d.  9ϊαφ  bem  brieten 
biefee  8Μιφ$  betreibe  man  einen  Umfrete,  fb,  baf, 
n>etm  man  au$  irgenb  einem  tyuntt  G  beflfelben  an  F  bie 
gerabe  iinie  CF,  unb  an  FG  bie  iinie  CD  mit  ber  ber 
Jage  ηαφ  gegebenen  iinie  gid$lai#nb  jiefct,  bafrbann 
tag  üuabrat  über  FC  gietφ  fepe  bem  Diedtfef,  ba$  jn>i« 
fd>en  ber  gegebenen  iinie  FG  uni>  bem  ®tuf  DH  enf» 
Raiten  ijl,  roe^e*  jwif^n  ber  iinie,  GD  unb  bem  geget 
betten  spunft  Η  abgefd>ni(e€tt  t f} ;  fo  mirb  biefer  Umfrei* 
Der  gefügte  Ort  feim,  b.  ή  wenn  man  AC,  BC  jiefcf, 
unb  Aber  benjelben  bie  giguren  a,  t>;  betreibe,  n>own 
a  ber  Sigur  Q,  b  aber  bergigur  R  d^nltfb  Jß;  fo  mirb 
bie  ©umme  ber  giguren  a,  b  gietd)  fepn!  bem  JXeφίef, 
fco*  jtt^en  ber  gegebenen  geraben  iinie  FN ,  unb  bemr 
6 tut  DE  enthalten  ifK  SDemt  ηαφ  ber  gfcr ρ ίφηιιη*. 
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tjl  AB  :  FM  est  (FN  :  FG,  b.  i.  =s)  FNxDH: 
FGxDH  ,  b.  i.  =  FNxDH:  FC*,  ftlfo  jß  bat 
JKedjtef  FN  χ  DH  Derjenige  fRaum ,  ter  βφ  ju  bem 
Üuobrat  über  FC  Derfeait,  wie  AB  ju  FM.  9ΐαφ  betn 
locen  iefcnf.  aber  tji  bie  ©umme  bet  Spuren  a,  b  g^ 
fcr  Summe  ber  Sfigureti  c,  d,  unb  be*  SXaumö,  ber  (ϊφ 
Ju  bem  Üuabraf,  über  FC  w&dfi,  wie  AB  ρ  FM.  3hm 
ijl  ηαφ  Der  (Strömung  bie  ©umme  ber  giguren  c,  d 
g(etd>  bem  fRtd}Ut  FN  χ  EH.  Stötten  ί|ϊ  bte  ©umme 
ber  Figuren  a,  bglei^  ber  ©umme  ber^ieφίefeFNxEH, 
FNxDH,     u  Qleiä)  bem  3ied)iet  FN  χ  ED, 


ι.  unb    Sali.   ΏΠαη  ne&me  FG  =  bec  £aiffe 

AF* 

ter  gegebenen  iinie,  unb  EH  =  Ν  =  — — 

.  ,  '  Λ  ■  FG 

AB* 

,  unb  fcerfa&re  bann  ηαφ  bem  3ten  ©aj  be$ 


■  . 


4-FG 

Bim.  State. 

...  \,  Sali.  €ö  t>er^af(e  Γιφ  bte  $tgur  δ6«τ  AC  ju 
btm  £uabrac  über  AC  rote  «  :  ι ,  unb  bie  $lgur  übet 
BC  ju  bem  &uai>tat  über  OC  rote  β :  ι ;  fo  i|t  . 

AF  :  FM  =  /3  :  I 
•    FM.BF  al  :,« 

«liihin  AF:  BF  >=  j3  :  «,  unb  AB  :  BF  =  *+/3:  *, 
μ81{φ  BF  =  AF  =        .     Unb>  weti 

FG  :  FN  =  FM  :  AB  =  ι  :  «  +  |3 ;    fo  ifi 

FG  =  ^Ä»  ·   S«ner  »f*  bie  $tgut  c,  tpebfe  f«&  ju 

bem knabrat üb«  AF  wr&aft,  wie»:  ι  =  ^p^y » 

'"    .··.    ·  £  «nb 


■ 


ί3«·  Aß* 


• 


EH 


w»b  *ben  fb  bi<  gigut  d  —  » 
FNxEH  *±  fc  +  •d.fe 

_  *^^N ,  wnb  mm  bwfafcw  man  ηαφ  beft 

7ter©*ib«  Uten  Φιιφ«,  ibie  *r  in  bet  fecrrrteiit 
•φαρρη*  t)on  2Uexanbrf«n ,  bie  £aüev  Den  *tt>ei)  ©ö^er»  & 
ratiowY  *crbr»f  en  ließ ,  ©.  39.  tfe$t: 

«Setm  innerste  ttnW  ttrtage  ηαφ  gegebenen  greife* 
ein  fpuntt  gegiben  ift,  unb  man  Iwr φ  Mefen  ^unft^e 
teUebigt  gerabe  tiiiie  |ie$t,'unb  auf  Refer  ichie  emm 
g>unft  aitffer&aib  bei  £rttfc*  nimmt,  nwb  ba*  auabrdt 
^eS  itöifc&en  tiefen  fünften  aOc^ntttenen  ©tM*  ent* 
»eber  gleW  ift  bem  Staate*,  ;b&*  iwif^en  btr  gonjen 
tinteunb*em  Puffern  bttrφ  beh  Ärei*  aig^nimnee 
@tftf  enthalten  10,  übet  bet  0umm<  btefe*  Äetftef*, 
'tinb  be*  iwifätn  benlnttfrn  ®flßfen' enthaltenen  SM* 
:  fo  bertyrt  ber  anffetyalb  bei  «reife«  genommen* 
gpuntt  tine*er  ϊ^^ιαφ  gegebene  gerab«  Zink. 

Fig.  66.  a. 


$icjer  Ört  "tjl  mc0(  nur  in  ÄominaMiin* ,  $f 
w<if$  ,  iwb  ©djooten*  Meberfejungen,  fontertt  ύηά) 
i^aüep*  grtcc^ifdjemiejrt,  tmb,  tote  ei  fd^eint  /  in  ton 
2Jlftyten  felbfl  ganj  fe&ler&af*.  5D«m  man  fanit  nWi 
<wf  jeber  beliebigen  geraben  Jinie ,  tote  burd)  ben  inner« 
$alb  bei  Äretjea  gegebnen  *$tmft  ge$t>  einen 
«mfletfcalb  be3  Greife*  fo  nehmen,  b$  He  in  benuten 
Sali  t  e$  ©ajes  Derlwgte  ^Sfebingimg  babet;  ©fort  -ffa* 
t«}  foJrtetn  ttjj  gefct  blo$  bep  Derjenigen  geraten 

an, 


« 
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ort/  meiere  mit  bem  ©uwfjmefTer,  ber  bur$  ben  inner* 
fyalb  beö  i?reife6  gegebenen  φηηΗ  geftf ,  einen  ret^rm 
SBinfel  ιηαφί.   £)enn  e$  fet>e  ber  Ärefe,  beflen  9)ϊίί· 
telpunft  Α  ift,  ber  iage  ηαφ,  unb  innerhalb  beffeibett 
ber  9>unf  t  Β  gegeben ,  burd)  Β  jie^e  man  trgenb  eine  ge« 
rabejinie  BC,  bie  mit  bem  burd>  Β  gelegenen  Φ^φ* 
meffet  feinen  rechten  SBinfel  ιηαφβ,  fo  fann  auf  biefet 
iinie  fein  ^unfe  fepn,  fo,  baß  ba$  üuabrat  beä  jtpifebett 
biejem  9>unf(  unb  Β  abgefd^nietenen  ©fiifö  g(eid)  rcdre 
ber  ©umme  be$  S^tefe,  ba$  jroifdjen  ben  ©tiifen  ent# 
Valien  tfi,  bie  jmtfdjen  biefem  ^Punft,  unbben^unf* 
ten  D,  E,  in  melden  bie  gerabe  itnie  bem  $refe  begeg« 
net,  abgefebniiten  ftnb,  unb  bei  9^fef$  EBD,  ba$  jroi* 
föen  ben  tnnern  ©tufen  entsaften  ifh   ©enn,  roenrt  . 
ein  folcfyer  $Punft  möglich  i(i/  fo  fepe  e$  C,  man  jte§*  : 
bie  iinie  AB,  unb  fafle  auf  i(jre  JOerfangerung  bas  §3er* 
penbifel  CF ,   unb  es  begegne  AB  bem  Äms  in  bett 
fünften  G,  R,  ferner  jiefce  man  AC  bie  bem  Ärete  · 
in  ben  fünften  K,  L  begegne»   SÜBeii  nun  bas  SKccbtef 
LCK  gieid)  ifl  bem  SKeitjtef  ECD  (36,  3·  <£·)  unb  ba$ 
üuabrat  über  AK  ober  AG  glefd)  i|t  ber  ©umme  bes 
3led)tef$  HBG ,  ober  EBD  unb  be*  Üuabrats  über  AB 
(5,  2.  So;  fo  Φ/  gWd)^  ju  gieiebem  ginju  gefejt,  bie 
.  ©umme  bei  SKedjtef  *  LCK  unb  be$  Üuabraiö  über  AK, 
b.  i.  (6,  2«  €.)  ba$  Üuabrat  über  AC  9ί^ίφ  ber  ©um« 
me  ber  SKedjtefe  ECD ,  EBD  unb  bei  üuabra«  ubä: 
AB;  ηαφ  ber  SSorauöfejung  aber  tfl  bie  ©umme  bec 
fKed)tete  ECD,  EBD  9ΐβίφ  bem  Üua&rat  über  BC ;  af- 
jb  ifi  bae  Üuabrat  iiber  AC  gleid)  ber  ©umme  ber  Üua« 
brate  über  BC  unb  AB ,  mithin  t(l  ber  3Binfe(  ABC  eilt 
^ter  (48/ 1·(£0·   <E*  ifi  «ber  btefer  3Btnfei  ηαφ  b{t 
aSorauöfejung  f ein  red)ter,  unb  big  itf  roiberfp^enb*  , 
€6  giebt  folg^  auf  ber  «nie  BD  feinen  93unft,  bec 
bie  93ebingung  fces  ©ajeö  erfüllte*   SWit^in  ifl  e$  un* 
rtfyig,  was  germat  bey  bem  Anfang  bi*fe$  7^  ©ajes 

$  3  in 

■ 


■ 

Digitized  by  Google 


I 

ι  I  I 

in  ben  wieberfcergetfeflien  ebenen  Oettern  fce*  tfpoffomuä 
©♦  43*  feiner  Oper.vVar.  Mathem.  behauptet,  frag 
mmlid)  ber  2te  $£eii  tiefes  OrM  fid)  Μφί  burd)  Jjunju* 
ftigtmg  Steider  ©röften  au*  bem  erflen  fcerlciie«  (äffe, 
t>enu  biefer  2te  $(jeil  entölt,  wie  gejeigt  worb*n,  «ine« 
SBiberfpn^. .  €ben  fo  ßtyrt  @$ooten  wafcr&afrig  ganj 
etm  unmbfen  Ort  e(ne 2iufg<ibe  an  ©.  29t  feinet  Exer- 
cit.  Mathem. ,  ate  ob  fie  ben  ©irat  towt  biefem  Ort  bes 
'Xpoilomustnf^ieire,  benn  bet)  fym  itf  bie  burd>  ben  w* 
mr^alb  be$  Äretfeä  gegebenen  ^unf(  gezogene  gerabt 
Jinie,  a«f  roe^r  er  ben  tyuntt  auffer£alb  be*  Greife* 
«mummt,  ber  iage  ηαφ  gegeben,  «emlicb  f*nfr«d>e  auf 
feem  ©urcfymefler ,  ber  burd)  ben  innerhalb  bed  Äretfe* 
gegebenen  ^Pimft  gebogen  ifi,  wie  oben  gezeigt  worben> 
5Der  ©a  j  aber  i(l  gar  ηιφί  ton  fünften  ju  wflefcen, 
Don  meldten  einer  »00  man  will  nur  auf  einer  emsigen 
(ber  iage, ηαφ  bejiimnrten)  geraben  iinie  genommen 
wirb*  bie  burtb  ben  innerhalb  bes  Äreifeö  gegebenen 
$)unft  gfejogen  ifo  fonbern  t>on  ^tmffen,  Don  benen  ei* 
Her  auf  jeber  ηαφ  ©elieben  burd)  ben  gegebenen  9>unft 
gezogenen  geraben  iinte  beftimmt  werben  muß,  wie  man 
aus  bem  erken  X^eil  biefeö  Ort*  ftejjt,  über  bef]*en©intt 
Sor  fein  Smeifel  ijK 

SBenn  e$  aber  m  einem  befonbern  <wö  ben  23ebm* 
gtmgfen  be$  Orts  §erru£renben  $all  gefdw&t,  baß  bie 
gerabe  tinie ,  wefd]i  -ber  Ort  ber  fünfte  tfl,  bie  auf  ge* 
raben  au*  bem  gegebenen  punft  gejogenen  iinien  fie* 
gen ,  bu^  biefeit  gegebenen  $unf t  ge£t ;  alöbann  »er» 
toanbelt  fub  biefer  Ort'  in  einen  ie^rfajy  wie  wir  bet> 
bem  Ott,  ber  in  bem  folgenben  9ten  ©aj  *orfemmt, 
bewerfen  f  onne« ,  benn  feibiger  Ort  verwanbett  (ϊφ  in 
einem  gewiffen  Saß  in  ©cfcootenö  ©a$.  j 

3*  f^nb  aber,  baß  βφ  in  ben  grtec^tfcf;m  iejri  ein 
$e$et  ein^efdjlkben  (jabe ,  t>enn  ftatt  ,ber  SBorfe  j  t? 
ft^y ,  jjf  urtg  r$  ml  7$  ύπο ,  muß  geiefen  werten  * 

•  ■ 
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^  *c  ,μξνον  #  Τ8τό  τ*  ie»i  το  ύ/πο  ,  unb  mfcto'efer  Q?rt>dn» 

4  UvutiQ  &e$e  bann  Der  Ort,  toie  folai, 

■ .  * 

Sipoltetfiitf  7tcr      fcetf  Ilfen  33ιιφ& 

SBenn  innerhalb  eines  Dir  Jage  *αφ  gegebenen 
Greife*  ein  $>unft  gegeben  fji,  unb  man  but$  biefeti 
9>unft  jebe  beliebige  gerabe  iinie  föfy,  unbauf  biejer 
iinie  einen  fuhtt  auffer&alb  be$  greife*  nimmr,  uhfr 
teenn  entroeter  ba*  Üuabrae  bei  iwifd)en  biefen  |>unf* 
ten  abgef$nittenen  ©tiifo  aliein ,  ober  bie  ©umme  bie* 
f*$  £j,uabrati  unb  be$  junf^en  ben  betjben  irmern  ©fu« 
fen  enthaltenen  S^feftf,  3ί6ΐφ  tfl  bem/9ied)ief ,  ba*  ι 
«nt&altea  ifi  Jim jtyert  ber  gan jen  iinie;  unb  jrotfdjen  bem 
auffern  burc^  ben  Äreiö  abgep$niifenen  θίιιί :  fo  be» 
t#6rt  ö^^olb  beö  greife*  genommene  9>unft  ein« 
ber  iajje  ηαφ  geheberte,  gerabe  iinie, 

Fig.  66.  Κ 

Ifler  $&eif*  ©er  $rei*  ,  beffen.  SWttfefpuuft  Α 
φ,  fepeber  tage  ηαφ,  unb  innerhalb  biefes  ifretfe*  ber 
f)unf t  Β  gegeben ,  bu^biefen  9>unf tjiefce  man  irgend 
eine  gerabe  iinie,  bie  bem  Ärete  in  ben  fünften  C,  D 
begegne,  unb  aufTetjjalb  bes  Greife*  auf  ber  Verlange* 
nmg  t>ou  CD  feije  ein?)unfc  Έ\  fo,  bafj  ba*  Üuabrae 
über  EB  gfetc^  fet;e  bem  Sicd)tet  CED  ν  fo  bentyrt  b*£ 
§)unf*  Ε  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie. 

SRan  jiefce  unb  wriänqere  bie  iinie  AB ,  fSff«  auf 
fie  aus  bem  'punft  Ε  ba$  ^Jerpenbifel  EF ,  unb  ei  be» 
gegne  AB  bem  Äret$  in  ben  fünften  G,  H,  matijiefce 
GE,  unb  biefe  iinie  begegne  bem  tfrei*  tu  Κ,  βηΜίφ 
}ie(je  man  HK.  SBeil  min  ba*  Öuabrat  iber  GE 
Qleid)  i#  ber  ©umme  ber  üuabrate  über  GF\  FE ;  fo 
iß  (a,  3·  €0  bie  ©umme  ber  SUQtik EGK;  G£K 
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gfeicf)  ber  Summe  ber  üxedjtcte  FGH,  GFH  W* 
£>uabratö  uter  FE,  rjieöon  fmb  bie  9\rdF?trfr  EGK/w* 
FGH  einander  <}(eid)  (benn  bie  fünfte  F,  Η,  Κ,  Ε  lie* 
gen  iwgcn  tm  rechten  SSinfein  bep  F,  Κ  auf  bem  Un> 
fang  eines  Greifes),  mithin  ifr  ba*  «Ke^ef  GEK  gfetf 
fcer  Summe  tes  Dicchcefs  GFH  unb  be$  £>uabra«  über 
FE.  1&6  ift  aber  fcas  Died/tef  GEK  gleich  bem  SKeifrrf 
CLD ,  b«  i.  nad;  fcer  35orau&fejung  tem  Sluatrac  üfcer 
BE ,  b.  i.  ber  ©umme  ber  üuabrare  über  BF,  FE ;  alf» 
iß  bie  Summe  ber  Qtuabrate  über  BF,  FE  gleich  ber 
Summe  be$9ie#tefö  GFH  unb  beö£>uabrar5  nberil» 
rotten  boe  Üuabrat  über  BF  g(eirf)  bem  JKecbtef  Gp£ ; 
unb,  bat  gemeinfc^aft(td)e  9ved)tef  BFH  fcinroeg  geiwm 
meu,  tfl  ber  Sief!/  ιιem(iφ  ba$  SKecfctef  ΗΒΕλ  gieid? 
tem  fRtd)tet,  bas  jroifdjen  GB  unb  HF  enthalten  ifh 
golglt*  terfcdft  (ϊφ  HB  ju  BG  rote  HF  ju  FB,  uno 
HB,  BG  fmb  gegeben ,  alfo  tfl  ba$  ©erfcaliniß  tntaHF 
ju  FB  gegeben ,  e$  ifl  aber  BH  gegeben ,  mütyn  tfl 
(6,  ©.)  BF  unb  ber  3)unfc  F  gegeben,  alfo  ifl  ουφ 
EF  ber  iage  ηαφ  gegeben  (3  h  350·  * 


• 
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Sfcompofttiotn 

Φιιτφ  bie  fünfte  Α,  Β  jiefje  man  eine  gerabe  it- 
nie,  bie  bem  Äreiö  in  ben  9>unffen  G,  Η  begegne,  unb 
man  ne£me  BF ;  FH  =  GB :  BH  ,  butii)  ben  ?>unft  F 
jiefce  man  eine  gerobe  linie  jenfredjt  auf  BF  :  fo  nnrb 
tiefe  bec  gefuφf e  Ort  fepn ,  b,  i.  wenn  man  auf  ir)ir  ir» 
genb  einen  $)unffE  nimmt,  unb  bie  gerabe  Unit  EB 
}te()f ,  bie  bem  Ärete  in  ben  ^«nfien  D,  C  begehrte;  fo 
wirb  bas  Üuabrae  über  BE  gfeie^  fei;n  bem  diedjuf 
CED.  ©enn,  »eil  ηαφ  ber  $8erjeid)nung  GB  :  BH 
=s  BF;  FH,  fo  ifl  ba$  9tafrcf  FBH  $^ίφ  t*m9tafttef 
GBxFHi  ipanfeje  bet;berfeits  ba$  ^ϊeφtef  BFH  §in« 
iu ;  fo  tfl  folgU$  ba$  Üuabrat  über  Bf  $leid>  bem 
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Stedjtrf  GFH;  äff*  tfHie  ©umme.  be*  Üuabraf*  über 
BF  unb  beö  £luabrof$  über  FE  ,  b.  i.  ba$  üuabratiiber 

BE.  $1άφ  ber  ©umme  bei  d(td)teU  GFH    unb  be* 
ShmSraW  über.  FE ,  b.  i.  gleid)  bem  9ied[)fef  GEK,  ober  ' 
CED-,  n>ie  ber>  ber  Änatyfe  gejeige  roorbem   €ben  bi£ 
$m>eifi  5?appuö  irn  i.s.sßw  ©4j  feines  7ifn  ©ud)$* 

.   .     ^  Fig.  66.  c. 

Hier  $fce&  €6  fet;e  bie  ©umme  be*  Suabrafs 
äber  ER  unb  be$  9;ed)tef*;CBD  gleid)  bem  SRecbf ef  CED, 
ba$  übrige  bleibe  wie  Krhtn,  fo  berührt  ebenfalls  ber 
^>unf  t  Ε  eine  ber  Sage  ηαφ  gegebene  gerobe  iime.  (St 
bleibe  biefelbe  93erjeid>nuag ,  roeii  nun  bie  ©uinme  be& 
Slüabraes  über  BE  unb  bes  9ted)iefe  CBD  gleirf;  ift  bent 
95ecbtrf  CED;  fo  ifl  bie  ©umme  ber  üimbrare-uber 

BF,  FE  unb  be*  ^fefe  GBH  (35,  3,  <£)  β^ίφ  bem 
Sledjeef '  CED ,  &♦  1.  gleid)  ber  ©umme  bee  SKeibief* 
GFH  unb  beö  Üuabra«  über  FE.  QJton  ne^me  ba$ 
geraeinfdjafdicbe  üuabrai  über  FE  §tnroeg,  (b  i(I  bie 
©umme  beö  Üuöbrafö  über  BF  unb  beäSXecbfefs  GBH 
$1βίφ  bem  9Ud)Cff  GFH ;  man  feje  baö  Üuabrat  über 
AH  be^berfeitö  f)mju,  fo  ifi  bie  ©umme  berüuabrafe 
ibet  BF,  AB  unb  be* boppelien 9ted)fef 6  GBH(5,2,€;) 
gleich  bem  üuabrat  über  AF  (6,  &  SWan  nef>me 
bie  £>.uabrare  über  AB,  BF  fynroeg;  fo  ifi  bae  boppelte 
'SKecbtef  GBH  g^  bem  beppelfen  Siecbref  ABF  (4,  2^ 
€.),  mitbin  fmb  aud)  bie  9ied;tefe  GBH  *  ABF  fefbji 
gleid)*,  blun  ifl  GBH  gegeben  ,  mithin  αηφ  ABF> 
unb,  roeü  AB: gegeben  ifi ;  fo  ifl  BF,  unb  ber  $)uuft  F^ 
Wt&in  F5  ber  tag*  ηαφ  gegeben*.  ·«.'■·. 

Äompoftttom 

f.  Uli 

9)?an  jie^ bie  Hnie  AB,  biefe  begegne  bem  Ärefc 
beti  fünften  Q,  H,  unb  man  ιηαφ«  Ca*  SK^tef  ABF 


gleich  bem  Xed)Ut  GBH,  auf  AF  emcfre  man  ba*  |W» 
penbifei  FE ;  fo  wirb  big  bar  ge  fudjte  Ort  fei>n ,  b.  & 
iDenn  man  aui  irqrnb  einem  f>unft  £  be jfelben  burti  Β 
bie  gerate  iinie  EB  jte^t,  bie  bem  Äreie  in  ben  f>unf- 
kenr  C,  D  begegnet ;  fo  wirb  bie  Summe  be*  Üuafcrats 
über  BE  unb  be*  9ied)tef  ö  CBD  gleich  fepn  bem  fKectotef 
CED,  ©enn,  weil  ba*  boppette  9ted)tef  GBH  gieid) 
tfl  bem  boppelten  JXecbtrf  ABF;  fo  ifl,  bie  Üuabrare 
über  AB,  BF  tynju  gefegt,  bie  Summe  be*  üuabra« 
über  AH ,  be*  9ted)tef*  GBH ,  unb  be*  üttabnate  «U*t 
BF  gleicb  bem Üuabrat  über  AF;  unb  bei  duabrot  ubef 
AH  hinweg  genommen ,  ift  bie  (Summe  be*  SKedncf* 
GBH  unb  be*  üuabrat*  über  BF  gleicfr  bem$e*trf 
GFH.  Wlan  fejenodj  ba*  üuabrat  über  FE  ^tt|u ; 
fb  iß  bie  Summe  bea  9\ed)teH  GBH,  unb  ber  Üua* 
brate  über  BF,  FE,  b.  t  bie  Summe  be*  SXe*crfd 
CBD ,  unb  be*  üuabrat*  über  BE  gletd)  ber  Summe 
be*  SKe^tef  *  GFH ,  unb  be*  Üuabrat*  über  FE ,  b.  t 
gieiefo  bem  9ied)tef  CED. 

<£*  fann  ab*  ber  t>or£ergefcenbe  Saj  auf  folgenbf 
2irt  ποφ  allgemeiner  gemad)t  unb  ermtefen  roeräetu  . 

2Benrc  innerhalb/  ober  auffer^alb  eine*  ber  läge 
ηαφ  gegebenen  Greife*  ein  $ku£t  gegeben  iji,  unb  man 
burefc  fcenfelben  irgenb  eine  gerabe  iinie  jiefct ,  auf  trefr 
φer  man  einen  tyimtt  außerhalb  be*  greife*  nimm?, 
unb  \>on  biefem  $)unft  eine  gerabe  iinie  jietje,  bie  bem 
itrei*  begegnet/  unb  menn  fcann  ba*  üuabrat  bes  jwi- 
(efern  biefen  fünften  abgefundenen  Stuf*  glettfc  tfl  bem 
IKecfytef,  ba*  jwifdjen  benjenigen  Stufen  ber  geratyn  aji 
ben  Ärei*  gezogenen  iinie  enthalten  φ,  bie  bMt$  ben 
Umfang  be*  Greife*  unb  burd)  bie  gerabe  Unit,  bie  burefc 
ben  gegebenen  9>unft, gebogen jjl,  äbgefdjnitfen  »erben: 
ober,  wenn  ba*  genannte  Üuabrat  um  einen  gegebenen 
SKaum  gröfler  <föer  fleiner  ijt,  al*  bä*  genannte  £Red>tef : 
ober;  wenn  bie  Summe  be*  Üuabrat*  unb  be*  SRtdfr 
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eftgfetc&lff  einem  gegebenen  Siaurit,  tiur,  ba§  in  ble* 
fem  legten  $all  bie  gerabe  bmdf  bin  gegebenen  tyuntt  gt» 
jogewttnte  bem  Ärete  begegnen,  tmb  auf  berfelben  ein 
5>unPf  innerhalb  be$  ÄreifröL genommen  «erben  muß: 
fo  berührt  ber  genommene  ^>unft  eine  ber  iage  Heid)  ge* 
gefrene  gerabe  iinte.  €6  fann  aber  biefer  ©aj  in  fei* 
8«tbe  4  @aje  get^etil  #efbe&>  *on  rpelcfcen  ber  erfle 


«rt  Ibett  tiefe*  ®*|t*  ifl  ttnetfep  mit  bem  rtfen  '  S&eü  »ott  . 
2fyofloniud  7^ero  @aj  bei  jtm  3>w&*, 


9)unft  Β  gegeben ,  burd)  Β  fe t>e  frgenb  eine  gerabe  Unit 
SWgen/  unb  auf  berfelben  außerhalb  bei  Äreifeö  ein 
9Wt  Ε  fo  genommen/  ba{j,  fcenn  man  auö  biefejn 
«Punft  eine  gerabe  iinie  ECD  an  ben  Ärei*  jie()i,  ba$ 
Üuabrat  iiber  BE  gteid)  fei;e  bem  SRedKef  CED :  jb  be* 


in  ben  fünften  F,  G  begegne,  ©eil  nun  bas  £tuabrat 
iiber  EB  &eid)  iflbem  9TeÄ)tef  GED,  b.  t.  (36,  3·  €♦) 
bem  9ved)fef  FEG;  fo  tfl,  ,ba*  Üuabrai  über  AG  bei), 
btffeta  <£üiju  gefegt,  Die  ©nmme  ber  öuabtafe  übet 
EB,  AG  g(eid)  ber  (Summe  beö  Stedjtef*  FEG  ur\b  bei 
£uabratt<uber  AG,  b.  i.  (6,  2.  Qlcid)  bem  üuabrat 
über  AE;  n>eW)e*  alfo  um  einen  gegebenen  Staunt,  nnn- 
Ηφ  «im  fori  Öuabrac  über  AG  grifter  als  bad  üua* 
brat  fiber  SB.   2ßeil  alfo  aus  Storp  gegebenen  9>unftm 


7·  /  ©  α  |· 
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Α,  Β*  jtoe$  gerate  ünira  AE*  Μ  flejog«!  ftab>  tmb  fcer 
Unterfijieb  tyrer  Üuabrate  gleid)  tfi  mem  gegebeoin 
SKaum;  fo  berufcrt  b*r9>unfi  Ε  eine  ber  kg*  ηαφ  ge« 
gebene  gerabe  iinte  ηαφ  bem  ifiea  ©aj  unfer*  Ilten 

<  ·    .  ;·'      *      '      .  .  %    ;  '·  * 

SDlan  jte^e  termttielfi  ber  jfompojifion  bei  erffen 
€>aje*  biefes  Ilten  SSucfct-tfe  gerabe  iinie  EH ,  roelc^e 
t)er  Ort  tfl  fcon  bert  fünften,,  bie  jb  befcfoaffen  finb,  bajj, 
»e  η  η  man  ο  u*  fcgeub  einem  b  er  felb en  Eon  b  te  fligebc- 
nert  fünfte  Α,  Β  gerabe  iinim  jte f>t  /  ba§  tonn  l?ds 
Xluabroi  über  AE  um  t>ae  üuabrat  be$  $albme([er$  b*$ 
gegebenen  Äretfes  grojfer  foe,  af*  baö  Üuabrat  übet 
BE  (biß  wirb  nemlid)  gefefte^en,  »entj  man  AB  in  Κ 
in  jroet)-  gleiche  Steile  ttyilt, , '  AK  bte  14  t>cri anefert ,  (p/ 
fca|j  ba$  boppelfe  Siedlet  KHxAB  gleid)  jJ^e  bem  Üuö» 
fcrat  be$  $albm*ffer$  AL>  wnb  bann  HE  fenfredjf  auf 
AH  jie§t) ;  wirb  HE  ber  gefixte  Ort  ftp«,  S)tfm 
nadj  ber  93ericid;nwng  iji,  wenn  man  auf  HEirgenb 
einen  $unft  Ε  nimmt,  unb  bie  geraben  Knien  AE,  BE 
jie§f,  bie  ©umme  ber  Quabrate  über  ER,  ALgiefd) 
bem  üuabrat  über  AE ,  mitfürt,  metin  man  ba$  $ua« 
trat  über  AL  ober  AG  §imt>eg  nimmt,  fo  tfl  bas  üua« 
fcral  über  EB  φιά)  bem  0te*ief  FEG  ,  t-  &id)  bem 
SRedftct  CED.  ·.        ··  r:     V*"'  r 

Sag  aber  ber  $unft  H,  fo(g(M?  bie  gerabe  iinie 
HE  immer  aujfer&alb  beö  Äreife*  falle ,  töitW  f*  emie* 
fem  (frjien* ,  wenn  b*r  9>unft  Κ  toner&atö  bed  .frei* 
fei  faßt ,  b4  u  wenn  AL  gr  offer  ifi  als  LB ,  weil  nemlid) 
AB  in  Κ  in  jmep  g(eid;e  $&eil«  getfceHr  ift;  fo  ifi  (8,  a. 
€0  t>a*  Üuabrat  über  BK  unb  KL  al*  einer  «nie,  Ku 
baö  üuabrat  über  AL  griffer  als  ba*  4ί<Φ  SKecf>tce 
BK  χ  KL  >  e$  i|l  aber  bad  boppefte  fRetyet  KHxAB, 
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%  l  bäß  'tföfa  ERecfcfef  BKH  gfeicf)  bem  Üuabrat  über 
AL;  mityin-iri-ta*  4fac^e  Diedjtef  BKH  grofler,  a(* 
tas  4fa*e  iKecbtef  BKL,  alfo  KH  grofler,  oiö  KL, 
unb  ber  ψιιηΗ  Η  fnilf  auffer()alb  beö  Greifes*  öbet 
AL  fletner  a(d  LB,  b.  i.  fallt  ber'?>unfe  Κ  aufferljafc 
bet>  Greife*;  fo  ifi  für  fW)  ftat/  bäfc  ber  9>unft  Η ,  bec 
auf  ber  iieriängerung  t>on  LK  liegt,  ebenfalls  «ujfer* 
$alb  be$  Greife*  falle.  (<Jben  biß  gilt,  wenn  AL  gleid) 
LB ,  &♦  κ  toenn  bie  9>unite  Κ  unb  L  jufammen  fattew.. 
X  b,  U.)  3B«l  aber  in  bem  5all,  toenn  ber  9>unft  Β 
oujferfcalb  be$  Äreifeö  liegt/  baö  Üuabrat  über  AL  fiei* 
ner  ijl  ate  ba$  öuabrai  iiber  AB  ;  fo  iff  bo$  4fad?e 
£Ked)te6  BKH  fleiner  als  baö  4facf)e  Üuabrat  über  BK> 
mithin  KH*  «einer,  afe  KB,  unb  ber  9>unft  Η  fall* 
|mifd;en  bie  fünfte  L  unb  B.  r 

♦  -  u  4 

► 

6to  ^rtt  MefM  ®ase<  1(1  einerlei  mit  bem  aten  Sfjeil  iwt 
3l$ollonlu$  ?tem  ®aj  be^  Ilten  ©uc$*. 

Figg.  68.  a,  b.  c.  d. 

fe^e  ber  9>unff  Β  innerhalb ,  ober  aujfer§afb 
bei  Greife*  gegeben,  unb  bureb  benfei ben  irgenb  eine 
gerabe  iutie  gejogen ,  auf  biefer  iime  fepe  aujfer^alb  be$ 
Greife*  ein  3>uttf  t  Ε  fo  genommen ,  baß ,  roenn  maa 
>  au&  bemfelben  bie  gerabe  iinie  ECDian  ben  Ärete  jiefjt, 
bie  ©umme  bea  Üuabrate  über  BE  unb  eines  gegebene« 
SKaumö  Ρ  gletd)  fepe  bem  9ved)tef  CED :  fo  berührt  ber 
5>unf t  Ε  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie, 

SKan  *te§e  bie  iinie  AB ,  biefe  begegne  bem  $tei$ 
1nben  fünften  M,  L,  unb  AE>  bie  bem  Ärete  in  ben 
;  fünften  F,  G  begegne;  rceil  nun  bie  ©umme  b*$~üua# 
brat*  ifter  ΪΒ  unb  be*  gegebenen  Slaum*  Ρ  flleicb  tfl 

bem 


SS» 

bem  Meßtet  CED,  b.  t\  bem  9ved)(ef  FEG;  fo  iff,  bai 
öuqbrac  übet  AL  eber  AG  fun  ju  gefcjtv  bie  (Summe 
bei  üuabrati  Aber  EB  y  bei  gegebenen  9\aumi  Ρ ,  unb 
■bei  öuabrnti  über  AL  gleid)  bemQuabrat  über  AE; 
alfo  iß  baiüuabrat  über  AE  um  einen  gegebenen  Svaum, 
Μηιΐίφ  um  bie  ©umme  bei  gegebenen  SXaurtti  Ρ  unb 
Jbei  Üuabrati  über  AL  gröjfer,  a(i  bai  Üuabrat  ubpr 
EB.  golgttcfc  beruhe  ber  9>unft  Ε  ηαφ  tem  ijlen 
©aj  btefe*  Ilten  ©ιιφ$  eine  ber  tage  ηαφ  gegebene 
igerabe  iinie. 


·■  I 


*  ί       ·  * 

Äompofitton. 

SRatt  nef>me  AN  fo,  baj$  bai  Üuabrat  u6er  AN 
$leid>  fepe  ber  ©umme  bei  Siaumi  Ρ  unb  beiüuqbrati 
tiber  AL,  t(;et(e  AB  in  Κ  in  jmep  g^e  %1}tüe,  unb 
verlängere  Λ  Κ  bii  an  ben  5>unft  Η  fo,  ba§  ba£  boppeite 
Sie*tef  AB  χ  KH ,  b*  i.  bai  4fad>e  SKec^tef  BKH  gleiφ 
fei;e  bem  Üuobrat  über  AN  unb  jie&e  HE  fenfreφt  auf 
AH ;  fo  ι|ϊ  HE  ber  gefud;ee  Drf.  3>n«,  wenn  maa 
auf  HE  irgenb  einen  9>unft  Ε  nimmt,  unb  bie  gera* 
ben  iinien  AE,  BE  jiefct;  fo  ifi  ηαφ  bem  ltfen  @aj 
,biefei  Ilten  SJuAi  bie  ©umme  ber  Üuabrate  über  BE, 
1  AN  gleid)  bem  Öuabrat  über  AE  >  b,  u  ηαφ  ber  93er» 
jeiφmιng  bie  ©umme  ber  öuabwte  iiber  BE>  AL  unb 
bei  gegebenen  Siaumi  Ρ  ί|ϊ  3ΐ6ίφ  bem  Üuabrat  über 
AE-,  unb  bai  Öuabrat  über  AL  ober  AF  £inroeg  ge» 
nommen,  ifl  bie  ©umme  bei  üuabrati  über  BE>  unb 
bei  gegebenen  SKaumi  Ρ  gίeiφ  bem  SKed;tef  FEG,  b.  L 
bem  SKec^tee  CED. 

6*  toirb  aber  ber  f>unf e  Η ,  alfo  bie  gerabe  iinie 
HE  immer  außerhalb  bei  .ftreifei  faden  αυφ  in  bem 
gall,  »enn  Κ  innerhalb  bei  Äreifei  liegt,  benn  n>emt 
Κ  außerhalb  (ober  auf  bem  Umfang)  bei  Äreifei  liegt, 
fo  ijl  bie  @ad;e  für  ficj>  f  lar.  £>enn  bai  4Ϊ*Φ*  9U*tet 

BKH 
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BkH  ifi  griffet  afe  bat  Üuabrat  über  AL,  b.  I  greffet 
ab*  bat  öuttDrdr  äber  BK  unb  KL  ote  einer  iinie. 
Tllfo  ijt  ηοφ  meitmrf>r  (8/2.  €.)  bat  4fa<fce  9tafrit 
BKH  gr6fl*er ,  ate  ba$  4ί*Φ*  SK^tef  BKL;  folgtaf> 
KH  großer  al*  KL. 

•  * 

1  Fig.  68-  c 

©enn  aber  ber  fhmft  Β  aufiet^alb  bcS  Streifet 
liegt,  unb  ter  gegebene  fKaum  Ρ  gieid)  i|l  fcem  9He<t)tet 
MBL,  bas-ent&alre«  ifl  jioifäjen  Un  Bluten,  tote  jiüi» 
fdjen  ben  ^unft  Β  unb  bem  Umf^ete  obgefd}nit(en  fmb; 
fö  ijl  bie  ©umme  be$  üuabrats  über  BE,  bes  9vecfctef$ 
MBL,  wnb  bes  üuabrat*  iiber  bem  £albmeffer  AL, 
b.  i.  (6,  3·  €.)  bie  ©umme  ber  üuabrafe  über  BE,  BA 
gleid)  bem  üuabrat  über  AE;  folg^  ijl  ÄßE  ein  reefc 
ter  3Binfel  (48,  i*  €·)  mithin  bie  gerabe  iinie  BE  ber 
tage  ηαφ  gegeben,  olfo  ge£t  "ber  Ort  in  biefem  $aU  in 
folgenben  ief;nfaj  iiber  : 

3Benn  aus  einem  aufier$a(b  beö  Greifes  gefegeneit 
$unft  Β  eine  gerate  iinie  BE  auf  ben  ΙηιγΦ  Β  gezogenen 
5Durd)mefier  MAL  fenfftf&t ,  unb  au*  trgenb  einem 
5>unfc  Ε  biefer  iinie  eine  gerabe  iinie  EDC  gebogen 
wirb,  bie  bem  Äreis  in  ben  fünften  C,  D  begegnet; 
fo  iji  bie  ©umme  be*  üuabrat*  über  BE  unb  beö  ί^φί. 
efö  MBL  ^ίφ  bem  9ίeφίef  CED.  £>enn,  bie  @um« 
nie  ber  Üuabrate  über  BE,  Β  Α  ijl  ς^ίφ  fcem  üuabrat 
über  AE,  unb ,  bepberfeit*  baö  Üuabrat  über  AL  ober 
AF  weggenommen ,  ifl  bie  ©umme  bes  üuabrat*  über 
BE  unb  be*  dUd)ttt$  MBL  8&φ  bem  SX^tef  FEG» 
ober  CED. 

Figg.  68-  d.  a. 

3[fl  06er  in  bem  Sali ,  wenn  ber  ftonff  Β  enfler- 
$aß  bee  Greifes  liest,  ber  gegebene  SKauro  Ρ  fleiner, 


dte  baö  SRedjfef  MBL;  fb  faOi  bie  «nie  EH  jtmfcbeti  L 
imb  R  3fl  Der  gegebene  fXa«m  griffet,  ale  biefeö 
fRedfttt ;  fo  faßt  EH  auf  bie  nad)  ber  ©etfe  ton  Β  &m 
wrldngerte  iinie  LB.  J)enn,  toeil  ba*  4fad)e  9ved)te£ 
BKH  nad)  ber  ©erjeidjnung  gleich  t(i  ber  ©umme  beö 
Staunt*  Ρ  unb  beö-Quabrat*  über  AL;  fo  t|l,' je  nad> 
tem  ber  9laum  Ρ  fleiner  ober  groffer  iß,  ate  ba$  SHecfjief 
MBL ,  bog  4fad^e  SKedftfef  BKH  f (einer  ober  groffer  als 
(bte@umme  bes  fKedjteH  MBL  unb  beö  öuabrate  öber 
AL,  b,  U  fleiner  ober  griffer,  eis  bas  Ünabrat  über 
AB,  ober)  als  ba$  4fad)e  üuabrat  übet  BK,  mithin  tfi 
KH  f leinet  ober  groffe»ate  KB,  unb  ber  tyuntt  Η  liegt 
im  erpen  gail  jroifchen  Κ  unb  Β ,  im  2fen  auf  btr  ηαφ 
Β  bin  berldngerten  iinie  KB. 

m  m  * 

9»   6  α  j. 

F 

&  feije  jeji  baö  üuabrat  über  BE  giefdj  ber  ©um* 
me  be$  SKedjre fö  CED ,  unb  eines  gegebenen  SKaum*  P> 
ba$  übrige  bleibe ,  wie  bei>m  8ien©aj:  fo  berührt -bet 

3>unft  Ε  eine  ber  tage  nad)  gegebene  gerabe  iinie.  . 

♦  » 

Figg.  69·  a.  b. 

t;  fetje  ber  gegebene  SXaum  Ρ  Heiner,  αί$  ba$ 
üuabrai  be$  ^albmeffers  AL ;  tceil  nun  ba*  Sluabret 
über  BE  gleid;  ijl  ber  ©umme  beö  SKecfrefe  CED,  ober 
FEG,  unb  bes  3iaum$  Ρ ;  fo  tfi,  baö  Üuabrat  über 
AF  ober  AL  ^inju  gefeji,  bie  ©umme  ber  £tuabraee 
über  BE,  AL  g(eid)  ber  ©umme  be$  üuabrafö  über  AE 
unb  bed  gegebenen  Siaums  P.  SRan  neunte -betjberfeite 
fcet\  Staunt  Ρ  §inn>eg;  fo  tfi  bie  ©umme  be*  üuafcrafS 
über  BE ,  unb  beä  Ueberfd)uffe$  be*  QuabrafS  t>on  AL 
über  ben  Slaum  Ρ  g(eid)  bomÜuabrat  über  AE ;  alfo  tfi 
Φα*  StwaOrat  über  AE  um  tiefen  gegebenen  McMibuj* 
'  ;  '  griffer, 
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griffer,  äfe  ία*  Üuabrof  über  BE.  9Wr$fa  tfl  bie  ©ö. 
d;e  auf  bcn  ifien  @äj  biefe*  Ilfen  5Jud&$  juwif  gc* 
bradjt,  unb  wrmitfelji  beflelben  »irb  bie  Äuflöfung  ge- 
ιηβφί  werbe«,  »fe  Ν      fcorfeerge&enbe«  steil  @aj* 

Fig.  *9·*·     ,  .  ·  .  , 

•      ·  ·     ·  · 

SSenrt  aber  ber  ^uttlft  Β  inner$ai&  bee  jftetfce 
Üe$t,  Mnb  beriXaum  Ρ  φίφ  1(1  bem  SXttyet  MBL; 
foifl,  näd)  ber  iOorauafejung,  ba$  üuabraf  nberBE 
0$  ber  ©umme  ber  SXedjtefe  CED ,  ober  FEG,  unb 
MBL,  mithin  if!,  ba$  Üuabr«  über  AL  ober  AF  ^m* 
J«  gefejf  #  bie  ©umme  ber  Üuabrate  über  BE  unb  AL 
gleid)  ber  ©umme  be*  üuabrate  über  AE  ,  unb  be$ 
Sied) tefe  MBL,  unb  ,  ba*  SX^c^tef  MBL  be^berfei« 
fcinmeg  genommen,  ifl  baö  Üuabraf  über  AE  gleich  ber 
Summe  bet  Öuabrate  über  BE  unb  AB ,  mithin  (48, 
I.  ^  ber  33infel  ABE  ein  regier,  folglich  BE  ber  ία* 
ge  «αφ  gegeben*   2(lfo  ge&t  in  bfcfem  2MI  ber  Ort  in 
folgenben  ie&rfaj  über*  ^ 

3Bemt  aus  einem  tymft  Β  auf  bem  ^urd^meflfet 
MAL  «ine*  Äteife*  eine  gerabe  Knie  BE  fenfrecfr  auf 
W*(em  ©urdjmeffer,  unb  au*  irgenb  f  inem  9>unfr  berfel* 
hen  Ε  atfflTerbalb  be$  greife*  eine  gerabe  iinie  gejogert 
»itt),  bie  bem  Ärete  in  ben  fünften  C,  l)  begegne;  fo 
iff  Das  Üuabrat  über  BE  glei*  ber  ©umme  be*  SXef&iefe  ' 
CED,  MBL.  ©enn  bie  ©umme  ber  Üuabrate  über 
EB,  BA  ifl  gleid)  (bem  Öuabrat  über  AE,  b*  i»  ber 
©umme  be$  SXed)iefs  GEF,  unb  be*  Quabtat*  über 
AF,  b.  ή)  ber  ©umme  be*  SXedjfef*  CED  unb  bei 
Öuabrate  über  AL ;  man  nt &me  bewerfet«  ba*  Üua« 
fcwc  #er  AB  fcinmeg ;  fo  if}  ba*  Ütmbraf  über  EB 
gleid)  ber  ©umme  ber  SXedjfefe  CED,  unb  MBL. 
3M(]  ift  ber  le&rfaj ·,  ben  ©djoofen  in  bie  ©fette  &oit 
ÄpoUontae  >tem  ©aj  be*Hrm  fejte,  unb  t>on 
*  .Wefcmf 


33(i 

feteftm  iefcrfaj  i{t  in  bem  t>or&erge§enfceu  {jeirog  gefagt 
»orten. 

Fig.  69,  d.        ■  :  · 

%*    Ι·*»·  .    *        .      #       -    .        *  I    ·  I  *       .  « 

■  ·  ·  * 

fetje  bet  gegebene  SKaum  Ρ  gfeitf  fcemüua« 
brat  be*  Jpalbmeffer*  AL,  ober  AF;  fo  ifi  foiglid)  ba* 
öuabtat  über  Β  Ε  fl(eid)  bem  ÜiwDrai  über  AE>  unb 
BE  gfeicfe  AE.  Stötten  berührt  ber  φιιηίί  Ε  eine  ber 
Jage  nad)  gegebene  gerabe  iinie,  nemlid)  ein  auf  ber 
Qttitte  t>on  AB  errid)tete$  ^erpenfrifel  ηαφ  bem  ijleu 

Sali  be*  2ten  ©aje*  biefeö  Ute»  β^φ*.  - 

1 

**!  ■  \ .  *· 

Figg.  69.  e.  f.     .    -  ,  \ 

3.  <E*  fe^e  ber  gegebene  JKaum  Ρ  grojfer,  ate  b<i* 
öuabraf  bes  $albmej|er*,  unb  tl)r  Uuterfcftteb  fetje  6er 
9iaum  Q.  3öeÜ  alfo  ba*  Quabrat  über  BE  gleidj  ift 
ber  ^umme  be$  Regtet*  FEG ,  be*  öitabra«  über 
t*em  ^albmeffer  AF,  unb  be*  Staunt*' Q;  fo  t|l  ta* 
£luabrai  iiber  BE  gieid}  ber  ©umme  te*  Cluabröfö  übet 
ΛΕ,  unb  be*  SRaum*  Qr  affo  berührt  ber  9>tinft  Ε  ei- 
ne ber  tage  ηαφ  gegebene  gerate  iinie  ηαφ  bem  iften 
<gaj  biefe*  Uten  ©ιιφ*,  unb  bie  Äompofitton  gefdjiefce 
n>ie  beij  bem  twljergefyenbcn  8ten  @aj,  £*  mu§  aber 
KH  gegen  Α  tjtn  genommen  werben,  ικιηΐιφ  auf  ber 
6eite ,  He  betjenigen  entgegen  gejejt  ift,  auf  »ek&er 
KH  torbm  genommen  »urbe,  '  > 

10/  ®  α  *, 

1  ä;.  »b.  α  ν      ·:  «·'  · 

"     **  ·  #  »  .         ·#.··»·*  · 

Sablid)  begegne  bie  gerebe  iinie  BE^em  greife, 
unb  es  feoe  auf  berfelben  innerhalb  be« Greifes  ein  $untt 
Ε  flenommen,  unb  bur<i}  bie|en  bie  gerabe  iinie  CED 
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gepsen ,  bie  Um  Äreife  in  ben  tyunften  C,  D  Begegne, 
fV  &ie  ©Wime  be$  £Xuatoat$  über  BE  unb  be$ 
$Red)tet6  CED  g^  einem  gegebenen  9iaum :  fo  be* 
ttyvt  ber  3>unft  Ε  eint  bet  iage  ηαφ  gegebene  gerate 
iinie*  Λ 

Fig.  7^·  ·* 

ϊ·  ÜRan  jiel&e  bie  iime  AB,  t>ie  bem  treffe  in  ben 
Eunicen  M,  L,  unb  AE,  bie  i£m  in  ben  JPunffen  Ft 
G  begegne*  Unb  eö  fepe  i)  ber  gegebene  Sfiaum  Ρ  flet« 
iier,  dte  ba$  Üuabraf  be6  Jjjalbmefler*,  unb  i&r  Unier« 
fd)ieb  feyegleid)  bem^iaumQ.  '2Beil  alfo  bie  Summ* 
bes  Üuabrai*  über  BE  unb  be*  9ϊeφfef$  CED  obee 
FEG  gleid;  tfi  bem  9taum  P;  fo  ttf,  ba*  üuabra*  übet 
AE  t^öerfeto  ^ih|»  gefejf ,  bie  ®umme  be$  Ötiabtoti 
über  AF  ober  AL,  unb-be*  Üuabrat*  über  BE  gieie^  trt 
©urnme  beö  Stuabraf*  über  AE  unb  bes  9iaum$  Pt 
Unb,  ben  SKaum.P  fciwroeg  genommen,  4fi bie  @umme 
fccö  Sl uabratö  über  BE  unb  beö  9iaumö  Q  g I e ί φ  bent 
ünabrüi  über  AE.  Tiifo  berührt  ber  tyuntt  Ε  eine  bec 
$age  π  αφ  gegebene  gerabe  iinie  ηαφ  bem  ifien  ©ag  bie» 
fcs  Ilten  S3u$*;  unb  auä  ber  bortigen  Äompojttton  er» 
§elli ,  bafc  bie  gerabe  iinie  EH,  toeidje  ber  Ort  tß,  auf 
bie  ηαφ  bem  9>unft  Κ  (jfn,  in  roekfcem  uemltd)  bie  ge» 
rabe  iinie  Aß  in  jroe?  gleite  Sfcetle  getfjeüt  tfi,  vertan» 
gerte  iinie  AK  falle,  fo,  bog  ba*  4fa*e  9ted)ief  BKH 
gleid)  nnrb  bem  gegebenen  SKaum  Q ;  e$  n>irb  aber  er» 
fobert,  ba§  Η  innerhalb  beö  jfreifeö ,  b,  t-  jtDifcbett  Κ 
unb  L  falle ;  e6  mu§  alfo  ba$  4factye  £Kedjtef  BKH  ffei« 
ner  ft'i;n  als  bas  4fadje  9{ed;tef  BKL,  b*  t.  e$  mu£  ber 
Slaum  Q,  ober  ber  Ueberfcftuß  be$  Üuabrate  t>on  AL 
über  ben  SKaum  Ρ  fleiner  ftyn  als  (8,  ber  Ueber» 
fdjuß  eben  biefeö  üuabrat*  *>on  AL  über  Das  üuabraC 
ton  BL.  Solglicfc  muß  ber  SXaurn  Ρ  größer  fer;n ,  als 
basöuabvac  uberBL,  .  ,  m 

S  Fig. 
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Λ  .  '  Eig.  7°·  1>·     ■    -  "  .'· 

Ί*.  fet>e  ber  gegebene  «Kaum  Ρ  gteid)  bent  öua- 
brat  bes  jjalbmeflerö  AL ,  ober  AG  ;  fo  ifl  fofgli#fcie 
©umme  be$  üuabrats  über  BE  unb  bei  SXecbtefs  CED, 
ober  FEG  gietd)  bem  Üuabrat  über  AG ,  unb ,  baö  ge« 
mefnfcbafcUctje  SXecfytef  FEG  fcmnfcg  genommen,  iß  ba$ 
£luat>rat  über  BE  ^Ιείφ  bem  üuabrat  über  AE  ,  unb 
1]E  gleid)  AE.  9Μίφίη  berührt  ber  9>nnfc  Ε  eine  bet 
läge  ηαφ  gegebene  gerabe  Ünie ,  nem(id)  baß  in  b<r 
SKttte  Don  AB  εΓΓίφ^ϋβ  $)erpenbifel  ηαφ  bem  iftett 
§all  beö  aten  ©ajes  biefe*  Ilten  SBuc$& 

•   ■    -  ¥ig.  7©.  fc;  . 

»'  *  |  *        '        ·  '  ,     .        ·  ° '    *       J  *     1  *  » 

·■  3*  €*  \w  ber  gegebene  JKaum  Ρ  griffer,  ofc  ba6 
Sluabrat  bed  Jjialbmefler*  AL,  ober  AG,  unb  if;r  Un- 
terfebieb  fepe  ßleici;  bem  SKaumQ.  SBeil  alfo  bie©um» 
me  be*  Üuafrrats  über  BE  unb  9ied)ief 6  CED ,  ober 
FEG  gleid)  ift  (bemiXaumvP,  b.  i)  ber  eumme  bei 
Sluabrats  über  AG  unb  be*  Staumä  Q;  fo  ifr,  baä  ge« 
ineiri|ci)af^e  dientet  FEG  fcinroeg  genommen ,  toa$ 
QMObxat  über  BE  gleid)  ber  ©umme  bei  üuabrat*  über 
AE  ,  unb  be*  SKaum*  Q;  alfb  beru&ri  ber  $uni t  Ε  eine 
ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  ünie  ηαφ  bem  ι  jlen  ©u  j 
fciefetf  Ilten  35ud)ö*  (Je  muß  aber  KH  gegen  Α  fctrt 
genommen  werben ,  nemli0  auf  ber  jenigen  ©eite,  bie 
6er  entgegen  gefejt  ifi,  auf  roe^er  KH  in  bem  erfie« 
gaü  genommen  würbe»  25ie  Jfompofitionen  biefer  3 
$aüe  ergeben  (ϊφ  t>on  felbjt. 

9ίοφ  giebt  es  einen  anbern  allgemeinen,  bem  fco* 
ttgen  afcn^en  ©a j ,  ηβιηϋφ  biefen: 

SBenft  innerhalb,  ober  aujfer^alb  eines  greife*  eiti 
Sßunft  gegeben  ifl,  unb  man  bu^  benfelben  irgenb  eine 
gerabe  Ünie  jteBt,  bie  bem  Ärete  begegnet,  unb  <mf 

berjelben  einen  ψΜΗ  innerhalb  b*$  Greife*  nimmt,  unb, 

wenn 


f 
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wenn  &ai  Üuabrat  bei  arotfc$ett  tiefen  $tohfien  oBg^* 
flfrtittetten  ©tufi  gietc^  ί|ϊ  bem  SKecfctef ,  bae  enthaltet* 
iß  j»tfd;en  ben  Stufen,  roekfje  Jn^en  bem  genomme- 
nen 9>unft,  unb  öein  Äreii  Hegen:  ober,  irenn  big 
Öuobrat  um  einen  gegebenen  Staum  gröffer  ober  Keiner 
ifi,  afi  bi£  Svecfyfef :  ober  wenn  auf  ber  bürcfy  ben  gege« 
benen  9>unfc  ηαφ  belieben  gezogenen  geraben  iinie  ritt 
Spunfe  aufferfcalb  bei  Greife*  genommen  wirb ,  unb 
bie  ©umme  bei  Üuabwii  unb  bei  SKed)teH  gieicb  ijl 
einem  gegebenen  SXaum :  fo  berührt  ber  genommene 
3>unfr  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfreii*  2(υφ 
biefer  @aj  jerfaflt  in  4  ©aje;  ton  biefen  fet^e  ber  erfie 
foigenber* 

-  · 

<£i  fae  ein  .ßreii,  beffen  Sttttfefptmff  Α  {ff,  be* 
Jage  ηαφ ,  unb  innerhalb  ober  aufler^alb  beflelbeif  ein 
9>unf t  Β  gegeben ,  burφ  Β  feije  irgenb  eine  gärabe  iinie 
gejogen  >  bie  bem  jfreii  in  ben  fünften  C,  D  begegne, 
unb  auf  CD  innerhalb  bei  Äreifei  ein  ^>unf(  £  fo  ge* 
nommen,  .baß  bai  Üuabrac  über  BE  ^ί^ίφ  fetje  bem 
9^tef  CED:  fo  berühr  ber  9>nnfi  Ε  einen  ber  tage 
ηαφ  gegebenen  Umf  reii* 

SWan  jiefce  AB,  unb  bie  Iinie  AE,  bie  bem  Äreii 
in  ben  fünften  F,  G  begegne«  SBeil  nun  baiüuabrat 
über  Eß  $teid)  ijl  bem  Dte$tet-  CED,  b.  u  fcem  SXecbtef 
FEG  (35,  3.  CO;  f>  ifr/  bai  geme^aftlicbe  Üua« 
brat  über  AE  fcinju  gefeje,  bie  Summe  ber  Üuabrate 
Aber  AE  unb  EB  gle^  bem  üuabrae  über  AG ;  ei  ifl 
ober .  bae  Üuabrae  über  AG  gegeben :  mithin  berühre 
ter  3>unf(  Ε  einen  ber  Jage  ηαφ  gegebenen  Umfreii 

ψ  2  ηαφ 


■ 


nad)  bem  ijlm  $aU  >*$  yten  <Söj«  tiefe*  Ittt* 
2>ηφ& 

$ϊαη  ttyite  AB  in  Η  in  jipep  gi^e  ^fe/  ülÄ 
verlanget*  AH,  biö  fie  bem  greife  in  ben  fünften  Κ,  1» 
begegne ;  fo  errettet  auö  ber  ©efiimmung  biefee  sfett 
^aje*,  bafc  ba*  afad)  genommene  Öuabrac  über  AH 
fleiner  feptt  mufl*,  alö  ber  gegebene  Stoum,  b.  u  fieinrt 
feyn  muffe  als  ba*  üuabrai  über  ÄK;  älfo  mu§Va$ 
4^ιφ  genorrtmene  öuobrai  über  £)H,  'fc  tba*  üuaträ* 
über  Aß  fietner  fet)n,"ate  ba*  2  fad)  genommene  DuebraC 
über  AK  j  fo(glid)  mu§  AB  fleiner  fei^n,  αΐβ  bie  SMa^ohote 
fce*  Üuabraf*  über  AK,  imb  biß  ftnbet  in  bem  Sali  ηοφ· 
»enbig  immer  Statt,  roinn  Β  innerhalb  bes  j^tfeg  fiegfv 
©*  fepe  aifo  AB  fleiner,  als  bie  XMatjonaie  be$  üuäbrat* 
über  AK-,  fo  iß  bie  J^alffe  be*  Üuabrate  über  AB,  b.  ή 
fca*-3fad)  genommene  Quabrat  über  AH  f  feiner-,^ 
baö  üuabroe  über  AK>  ber  Uneerfcbieb  jwnfcben  tiefet 
Be^ben  Sfiaumen  fetje  gfeicl}  b*m  boj>pelfen  Üuabrai  übet 
M£i,  tmb  man  iefibretbe  aus  bem  S&itielptmfe  Η  mfc 
.  Dem  ^albmefter  MH  einen  ifrei*;  fo  wirb  beflen  tbtf> 
fang  ber  sefudtfe  Ort  fe^n,  b>  u  roertn-man  au*  irgenb 
cirwn  9>unft  Ε  bejfelben  tnmb  Β  eine  gerabeitme  jiefcfy 
bie  bem  ifrete,  beffen  SSKitteipunft  Α  ι|ϊ,  in  ben  g>unfw 
ien  C,  D  begegnet;  fo  mirb  ba*  Üuabraf  über EB  Qleify 
fepri  bem  Stedorf  GED.  ,  Φ*ηη,  n>eil  ηαφ  b«r  95er* 
jeid)nung  ber  au*  bem  SWitieipunfi  Η  befdjriebetw  Äreis 
derjenige  tß>  treffen  Umfang  ber  in  bem  ijfcn  SaU  te$ 
5(en  ©oje*  befdjrieben*  Ört  ί(ϊ;  fo  ifl  bn>  Summe  bec 
£tuabrate  über  AE,  BE  Qkid)  bem  Üuabrae  über  AK 
ober  AG,  unb,  ba*  Öuabrat  über  AE  fcinroeg  gertottf 
inen,  i(I  ba*  Öuabrai  über  BE  gteid;  bem  d\cä)ttt  FEG, 
b.  f,  bem  SK^tef  CED* 

,  <£ben 
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.  ;  QEben  tiefe*  roirb  man  für  bie  9Mmffe  Μ,  N,  in 
»flehen  ber  Ort  ber  gerabetz.  iinie  AR  begegnet/  fo  er» 
»eile η ;  roeil  AB  in  Η  in  jmetj  gfeiebe  $§etie  gereift 
φ»  fp  iflbie>©Mmme  berÜuabrafe  über  AM,  MB  gleid) 
(9>  ober  io,  2.  <ϊ.)  ber  boppelten  ©umme  ber  üuqbrnie 
$ber  AH,  HM,  b.  u  bem  ^luabrae  über  AK;  fctglic^ 
ijt ,  bad  Üftabwt  über  AM  fcinroeg  genommen ,  ba$ 
fiuabrat  über  MB  gfetdj  bem  9?ed>fef  LMK.  önö  eben 
fb  wirb  man  eroeifen,  ba£  ba$  Öuebrctt  146er  Nflgfei$ 
jene  bem  Stedorf  LNK.  Unb,  »eti  bie  ©umtne  ber 
Öuabrare  über  AM,  MB-  gfeicfr  ift  bem  £tt?öbrai  über 
ÄK ;  fe  tfi  AM  Heiner  qfe  AK ,  mithin  fSüt  ber  Ärete 
NEM,  roelcber  ber  Ort  tfi,  ganj  innerhalb  tc$  gegebe- 
nen Greifes,  b,  i,  fcqr  ftonft  Ε  liege  immer  mner^al^ 


-  * 


* 

Ffgg.71. 

&  fege  jejt  bte  ©umme  be$  6uobwtt  über  FE 
unb  eines  gegebenen  SKqum*  Ρ  gieid)  bem  Svrdjief  CED 
ober  FEG,  bae  übrige  bleibe-,  une  in, bem  Dorfcerg** 
$enben  ©aj:  fo  beruht  bep  g>unft.  E.  einen  tey  Jage 
«αφ  SfQtbenm  Umfrete*  ;. ,  . 

35ewt,  »etl  bte  ©umme  bei  Üuabratt  äber  5£ 
w«b  beö  gegebenen  SKaumä  Ρ  gleich  tjt  brm9led;fef  FEG'; 
f&  ijl,  bepberfeij*  bas*  ütwfcrat  iiber  AE  fclnju  gefejt, 
Me  ©umme  ber  £tuabwiie- über  BE,  Ε  Α  unbbesgege* 
tonert^  SRiumö  Ρ  gtö$  &*ro  Üuobr^  über  AG ,  ober 
AK ;  unb,  ben  SXauro  Ρ  bewerfet**  (yinmeg  genommen* 
if)  bte  ©unjme  ber  Quabrate  über  BE,  AE  gleid)  einem 
flegebenen  SXaum,  ntmlisfy  bem  Ueberjtyug  be$  Üuä* 
>row  m  AK  über  ben  Staunt.  ?.     Wfo  beruhe 

9*  ** 


ber  9>tmft  Ε  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfreie 
ηαφ  bem  sren  ©aj  tiefes  Ilten  55ηφ& 

1  Die  tfompojition  flefdji^ci,  n>ie  6ep  bem  Dörfer* 
ge^enben  ©a  }♦  SKan  t&eile  ΜίηΜφ  n>ieber  AB  in  fcem 
ftohf  f  Η  in  jmep  gi^e  Sfceiie ;  fo  mug  ba$  afa^  <jc* 
nommene  önabrat  über  AH  f  (einer  feijn,  als  ber  lieber* 
fd)u0  b«6  S^uabraf*  von  AK  über  ben  Siaum  P.  Grs 
fepe  olfb  bie  ©umme  beö  boppelt  genommenen  Qua* 
braiö  über  AH  unb  beö  boppefe  genommenen  Üuabrats 
über  HM  gleicb  biefem  Uebe^uß,  unb  man  betreibe 
aus  bem  SHittelpunft  Η  mit  brm  J£>albmejf?r  HM  ii« 
nen  Ärefe;  fo  nnrb  beffen  Umfang  ber  gefugte  Ort  fan, 
»elct)eö  fcoilig,  n>ie  be^  bem  t>ot^erge^enben  ©aj  er* 
«riefen  wirb,  fo  ime  aud)  biß,  baß  ber  Ärei*  ΜΕΝ» 
»eld>er  ber  Ott  iji,  ganj  innerhalb  be*  gegebenen  £r*u 
feö  liege* 


...      Figg.  73.  a.  b,  c,        -  j 

€*  ferje  ba$  Üuabrae  über  8E  gfetc^  ber  ©timme 
fce*  SRetyet*  CED  ober  FEG  ,  unö  eine*  gegebenen 
9iaum$  P,  ba*  übrige  bleibe  mie  T^or^in ;  fo  berührt  ber 
φηηΗ  Ε  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umf reis, 

SDenn ,  »eil  ba*  üuabrai  u6er  BE  <^ίφ  i(l  ber 
Summe  bei  Sfafrrf*  FEG,  unb  be$  gegebenen  9iaums 
fo  ift,  bepberfeif*  bat  SXmbtüt  über  AE  (nnju  ge« 
fat/  bie  ©umme  ber  &uabrafe  über  BE,  AE  βΜφ  ber 
^umme  bei  üuabratö  über  AG  ober  AL,  unb  bei  ge* 
gebenen  Diaum*  P;  aifo  berühr  ber  $unft  Ε  einen  ber 
iage  ηαφ  gegebenen  Umfreiö  ηαφ  bem  iflen  gaH  bei 
5ten  ©aje*  biefes  Ilten  ©ι<φ$· 

- 

—  »  · 


Digitized  by  Google 


343 
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Figg.  7a.  a.  b. 

Sftan  fljeiie  AB  in  Η  in  jroei)  gfetdje  Sfieiie,  unt> 
^längere  AH,  bafc  fie  ben  Äreii  in  ben  fünften  K,  L . 
jfyneibe,  \>on  ötcfen  fünften  fetje  Κ  ber  t>on  bem  $)unft 
I  entferntere;  fp  erhellet  aui  ber  SSeflimmunj  b*i  an» 
gefugten,  ©ajei,  ba§  bai  boppelt  genommene  Üutbrae 
«ber  AH  fleiner  fetjn  jnug  ali.b*r  gegebene  SKaum,  b.  h 
ali  bie  ©umme  bea  £tuabrat$  über  AL  tinb  bei  SXaums  . 
P,  unb  bi§  findet  in  bem  Saß  rujt&roenbig  immer  ©tati> 
n>enn  ber  §3tmftB  innerhalb  bei  Äreifei  liegt.  Serner, 
»eil  erfobert  wirb  /  baj;  ber  ^unft  Ε  innerhalb  bei 
gegebenen  Äreifei  liege,  unb  HK  bie!  größte  gerabe  M« 
nie  ifl,  bie  aui  bem  9>unfc  Η  an  ben  Umfreii  KDL  ge- 
jogen  werben  fanni[7/  ober  8/  3·        ber  ftotift  Η 
mag  innerhalb/  ober  auffer£al6  bei  Äretfei  liegen;,  fft 
tflHK  grdffcr*  ali  HE ;  mithin  ifl  bie  Doppelte  ©um« 
tne  ber  Üuabrate  über  KH,  HA,  b>  η  (ίο,    &}  bie 
©umme  ber  üuabrafe  über  KA,  KB  gtojfer,  aii  bie 
boppelte  ^umme  ber  üuabrate  über  EH,  HA,  b.  u 
(wie  man  aui.  ber  ^ompofifion  bei  iflen  $aü$  bei  5te* 
©ajei  jie&t)  grojfer  ali  bie  (Summe  bei  Ouabi^ati  über 
KA  unb  bei  gegebenen  JXaumi  P.  tSWan.  netjme  betjber* 
fette  t)ö6  Üuabrat  über  KA  Ijinroeg;  fo  ifl  bai  üuabrat 
über  BK  groffec  qli  ber  SR^um  P.   €ben  fo  ifl  in  bem 
gall  (Fig.  72.  c),  wenn  ber  tyuntt  Η  aufler&alfc  be$ 
Äreifei  liegt,  LH  (8,  3.      bie  fleinjle  gerabe  ί inte, 
bie  aui  bem  φηηΗ  Η  an  ben  gegebenen  ^rej^  gejogeti 
»erben  fann,  ber?>unff  Ε  aber  ifl  innerhalb  biefestfrefr 
fei,  mithin  ifl  LH  fleiner  ali  HE ;  folglich  bie  boppelte 
©umme  ber  Üuabrate  über  AH,  HL,  b,  t\  (9,  *♦ 
tte  ©umme  ber  Üuabrate  über  Ak>  LB  fleiner  ali  bie 
(boppelte ©umme  ber  Öuabrafe  über  AH,  HE,  b. > 
fleiner,  ali  bie)  ©umme  bei  üuabrafi  über  AL,  unb 
MSlaumi  P.   fWan  ne^me  bewerfet«  m Öu 


über  AL  $tnmeg ;  fo  iß  ba*  Slimbra*  t!6er  LB  ffefntt 
als  ber  SRaum  P.  ©enn  olfo  ber  Ort  foll  toerjeic^nef 
werten  f  innen;  fb  muß  in  atten  gißen  ba$  boppeie  ge- 
nommene Sudbrac  über  AH  fleiner  fe^n  ab  bk  ©um« 
me  be$  öuabra«*  über ; AL ,  unb  bee  Staumß  P,  tttii 
6a$  Öuabrot  Ä6A  KB  muß  griffet  feflir,  0(6  ber  Slaunfc 
P^in  'bem  Μ  ;  wenn  bet  $unft  Η  aufferfjalfr 
be^  gegebenen  ^ifte  ^gt;  muß  überbiß  ba$  Üuabrae 
Öfter  LB  «einet  fe*n,  al*  eben  tiefer  Stoum  P.  $>iß 
weaw  8^;ifi    fof$ei*e6  b(e 

\  ·    ·  '  ·*  ' '  ,....· 

Äompofiiiom  \ 

'  Figg.  73.  a.  b.  <?.  '  ' "  * 

f<?t>e  Ρ  ber  gegebene  Stauro,  man  f£eiie  AB  t* 
Η  in  jtoep  gleite  Steile.  SBetl  nun  ηοφ  ber  t>orim$ 
geftyif  cen  SJefiimmueg  bte  Stimme  be$  Öuabratö  über 
AL  wnb  be*  9toum$  Ρ  groffer  ifl;  als  ba$.  boppeft  ge* 
yopimene  üuabraf  liber  AH  ;  fo  fetje  tf>r  Unterfdjieö 
gleich  bem  boppete  genommenen  üuabraf '  über  HM, 
ttnb  man  betreibe  au*  bem  SRittelpunft  Η  mie  bem 
J&albmeffer  HM  einen  jfrete,  ber  ber  geraben  iink  KL 
wteber  in  bem  9>unfc  Ν  begegne  f.  unb  taut  fcen  fünften 
Μι  Ν  fepe  N  ber  »a£er  bei;  A. gettgene;  .  Unb/  weil 
«αφ  ber  äfefftimmmg  be$  Suabwt  rtber  KB  grofleeift 
tri*  ber  SKaum  P,;  |b  tfi  bte  Summe  bep  Quatoatt  übet 
BK>  KA,  b*  u  bte  hoppelte  ©umme  b*r  önabrate  über 
KH,  HA  griffer/  als  (bte  ©umme  be$  üuabrate  t'iber 
KA  ober  AL  unb  be$  Staunt*  P,  b.  t.  ηαφ  ber  ©er #ίφ· 
tumggf  offer,  afö)  bte  boppeife  ©umme  ber  üuabrate 
«6er  AH,  HM.  #lfo  ig  bte  gerabe  linte  KH  großer 
μΐ6  HM,  oberHN;  ^οΙ^Πφ^  »emt  ber  tyuntt  Hin* 
wr&alb  be*  gegebenen  Äreifes  fiegf,  beffen  Du^mefler 
KAL  φί  fo  liege  α«φ  ber  gtonft  Ν  innerhalb  bejfelb», 
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olfo  iteg*  ber  aus  bem9)liiieipunft  Η  betriebene  &tete, 
ober  n>enigf?en6  ein  Xfyeil  bejfelben  tftner^aib  Pflege« 
benen  Greife*,  *i<>gt  aber  b<r  9>unft  Η  außerhalb  be* 
gegebenen  greife*;  fo  tft,  roeil  nad>  ber  lÖetfmtniMnS 
für  biefen  5αβ  ,  b4$  üuabrat  über  LR  fieirier  tfi  af$ 
ber  9iaum  P,  Die  glimme  t>er  Xjluabrate  über  AL,  LB, 
b»  i.  bie  boppeii  genommene  Summe  ber  Öu^braie  übet 
AH,  HL  fleineirate  (bie  <3i:mme  bes  Üuabrats  über 
AL  imb  bei  9\aum$  P,  b,  t,  ηαφ  ber  QSerjeicfmupg  ate) 
bie  boppelte  @umme  ber;  Üuabrafe  über  AH  *  HN. 
gjiit&in  ifl  HL  ffeincr,  ais  Htf;  eä  i|l  aber  gejetty 
»orben,  bag  HK  gröflcr  fer?e,  ate  HN,  foig(td)  fatji 
ber  5)unft  Ν  jnn|tyen  Κ  unb  L,  mithin  fcbneibet  in  bie* 
fem  Sali  ber  aus  bem  SSRitfelpunfi  Η  betriebene  ifrets 
not&roenbtg  ben  gegebenen  Äreis.  35ifj  &orau$  gefd)ifc 
mfjme  man  auf  bem  Umfang  be$  befcfyr {ebenen  j?Yetfe$ 
irgenb  einen  ^trnft  Ε  innerfjafb  be$  gegebenen  .SVeifeS, 
fceffen  SniKefptmft  Α  ifl,  unir  jiefje  BE ,  bie  bem  jfrete, 
»ejfen  SKirteipunft  Α  ifl,  in  ben  fünften  C,  D  begegne, 
wto  AEy  bie  iijm  in  ben  tyuntteti  F,  G  begegne  {  fo  iß 
mi)  bem  ißen  $αί!  bc$  5ten  @aje$  btefes  Ilten  Sßiicfys 
bie  Qumme  ber  Quabrafe  über  BE,  Ε  Α  φιφ  ber  Sunt* 
me  bei  Üuabrats  über  AK,  ober  AF,  unb  beö  gegebe- 
nen Stoum*  Ρ ;  man  nefjme  ba*  gemeinfdjaftlicbe  üua* 
brat  über  AE  f;in»oeg;  fo  ifl  baSÜuabrat  über  JiE  gieicb 
b*r  Summe  be$  SRed)teU  FEG  ober  CED  unb  be* 
Siauma  P. 

ifl  aber  ju  bemerfen,  bag  in  bem  $att,  wenn 
iet  9>utifi  Η  innerhalb  bes  j?reife$  fallt,  batf  Öuabrat 
über  LB  groffer  ober  f feiner  fepn  fann,  als  ber  Siaum 
-ΐ-,  folgltyfarot  LH  größer,  gfeicb,  ober  fleiner  feyn, 
cl$  HM ,  im  erflen  galf  wirb  ber  Mteis ,  weiter  bec 
ß«  ifl,  ganj innerhalb  bes  gegebenen  j?reife$  fallen, 
imafen  tyn  innerhalb  berühren,  im  3ten  aber  i£n  fd)nei« 
N#  jDiß  cnwifjt  man  auf  eben  bie  ,  n>ie  t>cr^in 
%i  φ  5  enpte* 


ernnefen  nntrbe,  baß  LH  fleiner  feije  aW  HN,  otfet 
HM  in  bem  $all,  roenn  bei  Qmbtat  über  LB  f  leinet 
ifl,  afeber  SKautnP,  unb  ber  f)unft  Η  auffer&alb  bei 
Ärrife*  liegt,  ■    ·  -  - 

Figg.  73.  a  — e, 

©ΛΙίφ  fepe  bie  ©umme  be$  Üuabrat*  über  BE 
Ünb  te$  9ϊεφί cPö  CED  ober  FEG  9(6ΐφ  einem  gegebe* 
jien  SvaumP;  ber  tyuntt  Ε  aber  liege  aujfer^alb  freige- 
gebenen Äretfeö :  fo  beruht  ber  tyunt t  Ε  einen  ber  {αφ 
«αφ  gegebenen  Umf  reiö* 

3>nn,  weil  t>te  ©umme  beö  Üuabra«  ü6er  BE 
tmb  bes  9itd>teU  FEG  gleiA  ifi  bem  gegebenen  SKauro 
P  ;  fo  iji  bet^berfeii$  ba$  &uabrat  über  AG  ober  A£ 
fcinju  gefejt,  bie  ©umme  ber  C^uabrate  über  BE, 
βίβίφ  ber  (Summe  be$  Ctuabroee  Aber  AK  tmb  bt$ 
Diaum*  P4  b,  u  einem  gegebenen  SKaum«  2(Ifo  berührt 
ber  3^unfi  Ε  einen  ber  tage  ηαφ  gegebenen  Umfrete 
ηαφ  bem  ijlen  gal*  be*  sfen  ©aje$  >jefe$  Ilten 
SBucfo  ' 

SWan  t$eile  AB  in  Η  in  |n>e$  gkld)i  $f>rile;  fo 
errettet  au*  ber  SSeftimmung  für  ben  angeführten  Sali 
be*  $ten  ©ajes,  baß  in  allen  Süden  ba*  boppelfe  Üua* 
brat  über  AH  fleiner  feijn  muffe,  a(*  bie  €  umme  be* 
&uabrat*  über  AK  unb  be*  SKaum*  P.  Unb,  menn 
ber  9>unf£  Η  innerhalb  bei  gegebenen  Greife*  liege;  jb 
muß,  ba  HL  bie  fleinfie  «nie  tfl,  bie  au*  bem  Punfc 
Η  an  ben  Umf reis  gejogen  roerben  fann,  unb /ber  9>unf£ 
Ε  aujfer^alb  be$  Steifes  liegt,  notßroenbig  HL  Pleiner 
fetjn  al*  HE.  δο^Ιίφ  ifl  bie  boppelte  ©umme  ber 
Ω uabrate  über  AH ,  HL ,  b*  t.  bie  ©umme  ber  Qu* 
abrate  über  &L>  BL  f (einer,  als  (bie  boppelte  ©umme 
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ber  Üuabraie  über  AH,  HE*  b.  i.  wie  aus.  ber  Äom- 
pofttion  beö  an^rfutprtctt  Saite  ereilet,  Meiner,  ate)  Die 
©umme  beö  üuabrattubej;  AL  unb  bee  SXaum*  P. 
tnu£  a(fo  ba$  üuabrat  über  BL  f (einer  fe^n  /  als  bft 
JXawm  P<   5Dt  jj  t>orau*  3^ΓφίΓ t  i jl  folgenbe*  bie 

**       ·      4    >         % ·  .  .  i 

>  Äompofittotu 

€$  fepe  Ρ  ber  gegebene  JKaum;  man  e£et(e  AB  in 
Η  in  jroeij  gleiche  Steile,  unb  eö  fetje  ber  Ueberfcftuf*  brr 
©umm*  Jbeö  £tuabrat$  t>on  AK  ober  AL  unb  beö  SXaume 
Ρ  über  bd$  boppelt  genommene  üuabrat  *>on  AH  gletcb 
bem  boppeli  genommenen  Ünabrat  t>on  HM ,  unb  man 
betreibe  au*  bem  SÖttttdpunft  Η  mit  bem  £albmeffec 
HM  einen  Äcete,  ber  bet  geroben  ί tnie  KL  wieber  in, 
bem  tyunt t  Ν  begegne ,  unb  t>on  ben  fünften  Μ,  Ν 
ftye  Ν  ber  na^et  betj  Α  geiegene.-  iiegc  nun  (Figg.  7  3. 
b.  d.  e.)  bet  SRiitelpunft  Η  beä  befcbritbenen  Äreifeö 
<Ui(J5pr^H>  bfö .gegebenen ^retfcö;  fo  ijl  fcftenba&r,  ba§ 
ber  befd>riebeue.  £t  eis  auf  ber  (Bette  be$  φκηί t&  Η  ge- 
gen Β  §ίη  aujTer()dib  beö  gegebenen  liege.    31*  a^er  ter 
f)unft  Η  (Figg.  73,  a.  c. )  innerhalb  beö  gegebenen 
Äreifeö;  fo  ifi  wegen  ber  ©eftimmung  für  biefen  Sali, 
baö  üuabrat  über  BL  fieimt  al*  ber  Dtaum  Ρ ,  mithin 
ifl  bie  ©umme  ber  &uabrate  über  AL ,  BL ,  b.  f.  bie 
boppelte  ©umme  ber  üuabrate  über  AH ,  HL  Meiner, 
als  (bie  ©umme  beöüuabratö  iiber  AL  unb  beöDiaum* 
P,  b,  i.  ηαφ  ber  93erjeid)nung  fleiner,  alt)  bie  boppelee 
©umme  ber  Üuabrate , über  AH,  HM.    QJlii^in  ijl 
biegerabe  iinfe  HL  Meiner  alöHM,  foigiid)  liegt  bec 
auö  bem  gRittelpunfi  Η  mit  bem  £aibmefler  HM  be- 
fφriebene  ^reiö  <iuf  ber  ©eite  beö  ^unfw  L  au(Ter^aft> 
bes  gegebenen  Äreifeö*   SRan  n$me  auf  bem  Umfang 
bei  befd;riebenen  Greifes  irgenb  einen  9>unft  Ε  außer- 
halb b«  gegebenen  jfreifeö,  unb  jie&e  BE,  bie  bem  ge« 

·*  *  ν >         .  ■»  gebe* 
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gebeneit  Äteteiabc»  fünften  C,  D,  mb  AE,  ble  t§m 
in  ben  SPunf Ut\  F,  G  begegne 5  fo  tfl  ηβφ  beut  ι  ften 
gdtt  be*  sie«  ©aje$  bi*  ©umme  berüuabrate  ufett 
BE,  EA  gieid)  ber  ©umme  beö  Üuabcatö,  übet  AK  unb 
fceö  Sxamns  P,  9?ton  nef>me  bepberfens.  ba*  üuabrai 
über  AK  ober  AG  §tnn>eg ;  fo  ifl  bte  ©umme  bee  £lua» 
fcra«  über  BE  unb  be*  Stecfaefl  FEQ  ober  CED  flletcfr 
bem  gegebenen  Staum  P. 

ff$  fann  ober  ber  jfrei*,  weiter  ber  Ort  t$,  enfr 
»eber  ben  gegebenen  Ärei*  einfdjlteflen,  (Figg.  73· *·  *3 
ipenn  nemlkb  ber  SKaum  Ρ  griffer  iji,  als  bad  Üuo* 
fcrae  öbee  BK;  ober  fce  fennin  (Fig.  73.  b.)  bet>be  gonj 
«uflfcr^aib  einanber  Hegen ,  mm  wemüd)  ber  Siaum  Ρ 
fleiner  ift  ate  ba$  Öu^rai  über  BL ,  unb  ber  9ßmtt  Η 
eujfer&atb  be*  gegebenen  Äretfi*  Hegt;  ober  cnbWd)  fou- 
len (Figg-  73^  c-  e  )  bie  betybeu  Greife  einanber  fc&ntf» 
totn,  nemlkb,  menn  ber  Siaum  Ρ  Heiner  if}>  afg  bas 
£luabrat  "ber  BK ,  aber  grof er  ab  ba*  Üuabret  über 
BL,  aekfee*  ftd>  aus  beut/  toa*  bei)  bem  i  j^en  ©a$ 
jefagt  twrben,  leiefo  mirb  <infe§en  lafletu 

•  * 

* 

I 


•  t 

i 


t  ■ 

* 

I 

Digitized  by  Google 


efäim  mir  ber  SMitye  n*rf$  ju  fort,  ften  f  e$nj2jm 
}u  Dem  sten  βύ}  be$  Ilten  Φ«φ$  ποφ  fbfgenbe  a 
WjttfMgrn ,  moburd)  $)appu$  7ter  unb  8fer  ie^njJi j  all* 
gemeiner  gem^t  roerbtn*  »eti  fte  bep  Tfufiofun^  tneiet 
Aufgaben  unb  Oerter  t>on  fe&r  gutem  ©ebtauty  jmb* 
$ierju  fejte  ίφ  ηοφ  ben  3ten>  ben  «tan  be$  timgeit 
Oettern  notfjig  f>at,  wenn  ftatt  ber  @umme  ber  &ua* 
tadle  ober  ber  £X<!ume  tm  sten  Saj  be*  Ufert  iöud)t 
bft  Ueberjtyuß  ton  eitrigen  berfelbeh  über  bie  übrige* 
öuabrote  ober  SRäume  gegeben  tjl.  €:nb(id)  tarn  ηοφ 
efa  4ter  gtnju,  *erfnittefß  bejfeh  man  ben  ilfitn  <βα$ 
be$  Iffen  ©υφ$  auf  jebe  beliebige  flnjafcl  geraber  ihwm 
mßbe&nen  famu 

u  £  e  Μ  f  α 

* 

■ 

£&enn  auf  einer  geraten  imie  AB  2  ftonfte  Q  D  ' 
finb,  roo&on  C  jmifcben  Α  unb  Β  liegt/  unb  trenn  CE 
irgenb  eine  gerabe  iinie  ißt  fo  iji  bie  ©umme  eine* 
Raum*,  ber  |ϊφ  jum  üuabrat  über  AD  *er&dlt,  wie 
BC  ja  CE,  unb  eine*  anbern,  ber  |ϊφ  jumüuabrat 
über  BD  terfcaif,  wie  AC  ju  CE,  gleich  ber  (Summe  ei« 
m  Siaum*,  ber  (ϊφ  jum  Üuabrat  über  AC  »erhalt, 
n>ie  BC  ju  CE ,  unb  eines  anbern ,  ber  (ΐφ  jum  £Umu 
brat  über  BC  mfoit,  wie  AC  ju  CE ,  unb  ηοφ  eines 
Kaum*,  ber  βφ  jum  öuabrat  über  CD  terbälf,  wie 
AB  ju  CE. 

SWatt 
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man  mld)tt  CS  fntfcccfr  auf  AC,  unb  frefcfrreib« 
burcf)  bte  ^unfteA,  Β,  Ε  einen  Ärete,  bem  CE  lieber 
in  bem  $)unft  F  begegne,  jie(je  bann  AF,  BF,  unb 
gietdjtouffenb  mit  CK  bte  iinte  DG,  fcie  ben  Knien  AF, 
BF  in  ben  fünften  G,  Η  begegne,  unb  an  DG  jiefje 
man  FK  mit  CB  gieidjiauffenb ;  fo  ijl  baö  SKe^tef  FCA 
ber  fRaum ,  n>ejd)er  (ϊφ  ju  bent  £tuabraf  über  AC  »er» 
ijdit  tote  (FC  ju  CA,  b.  t.  toie)  BC  ju  CE ;  ba*  Äe*fef 
FCB  iji  ber  SXaum,  »ei^er  βφ  ju  bem  Üuabrat  über 
CB  tote  (FC  ju  CB  >  b*  t  tote)  AC  ju  CE  oerfcatt, 
Unb,  roeil 

BC:CE  =  (FC:CA,b,t.=)GK:  unb 
AC:CE=(FC:CB,b.t.=)  HK:  KF;  fotjl(24, 5·€.} 


GHxKF ber  SKaum ,  n>eid)er  fcd>  ju  fem  Üuabrat  über 
KF  ober  CD  oerfcdit,  toie  (GH  ju  KF,  b.  t.  toie)  AB 
ju  CE.  gerner  i(l  ba$  fKecbeef  GDA  ber  Svaum,  toel« 
dier  [\ά)  bem  Üuabrat  über  AD  oer&dlt,  tote  (GD  ju 
DA ,  b.  i.  toie  FC  CA ,  b.  t\  toie)  CB  ju  CE.  €?nb« 
Ιίφ  ijt  ba$  ^leφfef  HDB  ber  Diaum,  ιoe{φer  fut> 
bem  Quabrat  über  DB  oerfcdlt,  toie  (HD  ju  D3,  b.  u 
toie  FC  ju  CB>  b.  t.  toie)  AC  ju  CE.  muß  alfo 
betoiefen  totrfeen,  baß  bte  6umme  ber  SKedjtefc  GDA, 
HDB  &Μφ -falber  ©umme  ber  9^tefe  FCA,  FCB 
itrtb  GH  χ  KF,  Ober,  toenn  man  bte  $)ret)efe  nimmt/ 
loefc&e  bte  Ralfen  biefer  S^tefe  ftnb;  fo  muß  beriefen 
werben ,  baß  bte  ©umme  ber  IDretjefe  GDA ,  HDB 
Qieid)  fetje  ber  ©umme  ber  SDrepefe  AFB,  6FH,  toefr 
άμ$  nun  für  ftd;  flar  tfh 

3uf.  ®*nn  CE  9ί€ίφ  tj*  CB;  fo  tff btejer  i*$n* 
faj  einerfe?  mit  ^αρρηΰ  7tem  ie^nfaj.  $(1  aber  CE 
8^ίφ  Aß;  fo  ifi,  wie  gejeigt  tootDen,  We  ©umme  ei* 
m  m<mm$,  ber  ft$  ju  bem  Üuabrat  über  AC  oerfcdlt, 


Digitized  by  Googl 


I 


I  S99BS 5=Τ  3*1 

nne  BC  ju  CE,  jmb  eine«  ontern,  6er  tfcfciu  bemöue« 
bröt  über  BC  t>erf)dlt,  »ie  AC  ju  CE  gleicfc  ber  ©umme 
ber  9vecf)fefe  FCA,  FCB,  b,  f,  bero  SKe^ief  FC  χ  AB, 
fct  (meü  CE  gleich  tjt  AB)  gietc^  bem  SKedjcef  ,FCE 
ober  ACB.  ^Derjenige  9iaum  aber,  ber  (ϊφ  |ή  bem, 
Öuabrat  über  CD  fcerfcdlt,  rote  AB  ju  CE,  ifi  ba*  Qua« 
brat  Don  CD  felbft.  3n  δ<*Η  ftmn  a(fo  tarießtt* 
föj  fo  üuögebruft  werben: 

QBenn  auf  tiner  gerabert  itnie  AB  3  fünfte  C,  D 
genommen  n>erben,  n>ot>on  C  jmifeben  Α  unb  Β  liege; 
fo  ifi  bie  ©timme  eine«  SXaums ,  ber  |ΐφ  ju  bem  Üua* 
brat  über  AD  t>er£dlt,  rote  BC  ju  BA,  unb  einet  an» 
bem,  ber  |ΐφ  |um  ÜuabroC  über  BD  ber&dft,  rot*  AC 
ju  AB  Qleld)  ber  ©umme  be$  3\ed)teH  ACB  unb  bei 
öuabrat*  über  CD. 

%  id>  ben  löten  iefcnfaj  gefimben  ^dffe,  6Atenrt 
ίφ  mieb  biefe*  {e^nfajeö ,  um  biejemgen  Salle  be$  5tent 
©aje$  unfer*  Ilten  φυφβ  ju  erroeifen,  in  roek&ejt  bie 
ber  ©attung  ηαφ  gegebenen  Stguren  feine  Üuabrate 
fmb*  Tinbere  93eroetfe  btefeö  ief>nfajeö  fanben  Dan  mit 
dtifgefobert  fcorldngfl  meine  ehemaligen  ©φύ^ ,  $eee 
3acob  9Roor,  unb  £err  SRattfcdus  ©tet>art,  ton  toeU 
d?en  jener  bie  grteφtfφe  ©ρΓαφβ  auf  unferer  Unfoerfifdtf 
biefer  bie  ÜJtotfjematif  ju  ©unburg  mit  liefern  SKu&m 
lefcrt.  $>er  93eroet$  bes  J?errn  ^acob  9Wdot  ifi  beneti 
φϋφ>  bie  be$  bem  gten  unb  ioten  @aj  bes  Ilten 
33υφ*  t>on  (JufltDö  Siemenren  »orfommen,  roelJ)e©dje 
ηαφ  {eitler  richtigen  SSemerfung  bie  tinf^fien  gälte 
biefe*  le&ftfüje*  ftrtb*  $err  ©tetrtrt  fcat  aud)  einen  w 
bem  S3en>eiö  für  ben  lejten  $all  be*  ioten  iefcnfajes  ge- 
geben in  bem  1  fien  unb  2ten  @aj  feineö  βυφδ  de  qui- 
busdam  Theorematibus  generalibus  etc.  baö  jU 

Cbinburg  1746,  fcerauafam,  unb  bejfen  ©ebrauφ  bey 
bem  © wi*  wn  einigen  ίφό^η  @d  jen  gezeigt* 


. .    .  Fig.  7j>i  ...·.·. 

(?S  fet;*  eine  gerate  iinte  AB  ber  iage  tmb  ©rijfe 
nachgegeben,  unt)  man  nefcme  aufbereiten,  ober  auf 
fyrer  naef)  einer  beliebigen  (Seite  f)in  gemalten  (Berlin- 
gerurtg  irgenb  einen  ?)unft  £ :  fo  tß  bie  ©umme  eine* 
Siaums,  berju  bem  üuabrat  über  AG  ein  gegebene* 
ÖSerftfltniß  (yat,  unb  eines  anbem,  ber  ju  bem  Üuabrai 
iber  Bfc  ein  gegebenes  93er$<Htni£  §ar,  ^(€Ϊφ  ber  ©um» 
me  eines  gegebenen  SKaume ,  unb  eines  Diaums ,  ber  ja 
bem  üuabrat  beö  ©tufs  ein  gegebenes  QScryditni^  §at, 
bas  jmiföen  bem  $unfe  C ,  unb  t inem  auf  AB  gegebe« 
rtert  §)unfc  abgefc^niften  iß. 

<fs  fetje  Μ  ber  jenig*  SKaum,  ber  ju  bem  Üuabraf 
liber  AC,  unb  Ν  berjenige*  ber  ju  bem  Üuabrai  libec 
BC  ein  gegebenes  93er  £äl  miß  {)Qt,  unb  man  ftnbe  πα  φ 
bem  9 ten  iefynf.  biefes  Ilten  Q3ud;s  auf  AB  ben  f)unfi 
D,  unb  bie  gerabe  itnie  DE,  fo,  bajj  Γιφ  BD  ju  DE 
»erhalte,  wie  Μ  ju  bem  Üuabrat  über  AC,  unb  AD  ju 
DE ,  n>fe  Ν  ju  bem  üuabrat  über  BC ;  fo  i(l  ^ί^Ιίφ 
ber  5>unft  D  gegebfm    Unb,  nad)  bem  &or§erge£euben 
ißen  iefcnfaj  iß  bie©umme  t>onM,  Ν  g^  ber  ©um* 
nie  eines  SKaums,  ber  ju  bem  üuabrat  über  AD  bas 
gegebene  flQtoftfltmfj      BD  ju  DE,  eines  anbejrrt,  bie, 
ju  bem  Üuabrat  über  BD  bas  gegebene  iBer&almig  twi 
AD  ju  DE,  unb  ηοφ  eines  britren  ,  ber  ju  bem  üua* 
brat  über  CD  bas  gegebene  S?erhditm£  mm  AB  ju  DE 
$at.   Ss  ßnb  aber  bie  ^erabett  linien  AD>  DB  gegeben, 
mithin  aud)  ifjre  Ztuahtate,  mithin  *ηφ  bie  9iaume, 
welche  ju  biefen  üuabraten  gegebene  iBer^dltniffe  fya«, 
fcen.   2(lfo  iß  bie  ©umme  t>on  ιΜ,  Ν  g(e^  ber  ©um* 
me  biefer  gegebenen  SKaume,  unb  eines  ÄaMmS,  bes 
jm  beifl  $uaorat  fces  ©tufs  CD ,  bas  jmi|tyeh  C  unb 
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V  ;  *ffiemi  au*  bem  6φeίteίpunfί  Ο  eine*  ftreijeW 
ABC  trgenb  eine  gerabe  Unit  CD  an  bte  ©runbimie  ge* 
jogeh  nnrbrfo  ifr  bte  ©umme  eines  Kaum**,  berfk$ 
ju  bem  ÜÄabrot  über  AC  »er&aif,  iDtVBD-ju  BA,  imb 
eines  anbern,  ber  ffcl)  ju  bemÜudbrof  üfberBC  *er£aff, 
»te'AD  ju  AB,  gleich  ber  eumme  bee  Sitd)teH  ADB 
unb  be£  Öuabrdtö  über  DC  f  ·- ;  * 5  ··  e 

-  / i  '  tiefer  *ef>nfaj  ijl  derjenige  $üffbe$  icfen  ie£nfa? 
je*  imfer*  Ilten  ©u$*,  in  meinem  bie  h'uie  DE 'gieicjj 
ißber  iinie  AB,  unb  mirb  Aus  bem  frort  berviefrnen  fo 
bergeieitef.  ÜKan  madie  biefelbe  $?erjeid;ntmg,  roie 
bei)  bem  >cten  ief;nf,;  fo  ij}  borf  beroiefen  roorfcen,  baß 
bie  Summe  ber  Diectfef*  FCA,  GCB  gieid)  fepe  ber 
Summe  bei  Siedtfefe  HDAj  LDB,  KCD,  unb  MCDj 
bon  tiefen  §at,  wie  bore  gejeigt  roorben,  ,bie  ©umni* 
ber  SKed)tefe  KCD,  MQD,|u  bem  £tua&taC  über  DG 
bas'58er$altni§  t>on  AB  ju  DE,  mithin  ί ff  in  bem  ge* 
genwärtigen  Satt  bte  ©umme  ber  SKeduefe  KCD,  MCt> 
gfri*  bem  üuabwi  u6er  DC.  Unb^meil  bort  ern>ie« 
fen  roorben,  bag  HD  $\eid)  fepe  DL;  fo  i|i  bie  ©umme 
ber  9kd)(efe  HDA,  LDB  gleid)  bem  SKfdtfef  HDxAB. 
9)?it^n  tfl  bie  ©umme  ber  iXedtfef*  FCA,  GCß  gieid) 
bei  ©umiije  bes  S^tefö  HD  χ  AB  unb  be*  üuafcrat* 
€ö  Üi  über  HD:  AD  =  £C:  CA,  D,  U 

*αφ  ber  IBerjetcfriimg  =)  BD  ϊ  j^J,     (Μίφιη  tfl 

t>a*  9^tef  HD  χ  AB  βί^ίφ  bem  Diedorf  ADB.  2i(fo 

W  tte  ©umme  bei  SKec^c^fö  FCA ,  k  j,  eine*  SKaums, 
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t^r  Ti*ju  *«m  Öuabcoe  Äer  A<:  m$Hi,  töte BD  ju 
Β  Α ,  unb  U*fRed)Uts  GCB,  b.  i.  Trine*  ΙΚαυίη*,  bet 
$ϊφ  ju  bem  Quabrat  über  BC  tit^tit,  toie  AD  ju  AB, 
φίά)  fcer@umme  beö  5Ke*(ef*  ADB  wtb  fce*  Quafrra« 
iter  DC.    3iuf  a^nlidje  Tire  »irb  bet  lejte  Sott  fce* 
,ioien  fcfyiftje*,  ter  K^ne  tiefen  lefcnföj  beriefen  roor* 
ten,  f  Λτ}ϋφ  fr  aw* bemjelbe*  fcergeiltiet*  €*  φ  ne 
Ιίφ  berjenige  gottbe*  tote»  i$nfw$,  menn  DE  gleich 
IfMiB»  unb  es  muß  gejeig*  werten,  ba£  We  ©imune 
beö  üuobnat*  über  AC  unb  eine*  Dictum* ,  ber  |ϊφ  j« 
4>ert  &uab»a(  äfcr  BC  wrfcait,  mit  AD  ju  DB  ober 
4)£  >  8ΜΦ  fe^     ©umme  be*  Mfefe  BAD  unb 
wö  SKaum*,  ber  |ϊφ  ju  bem  Üuabrat  iiber  DC  *e$aif, 
wie  AB  )u  BD.   Unb  biß  erteile*  feiert  fo«   SBeii  bte 
©umme  ein&Siaum*,  bet  Γιφ  )u  bem  Üiwbtat  äber 
AD  t>er$äir,  tt>ie      ju  DE,  unb  eine*  tmbero,  ber 
fid)  ju  bem  2toabrdt  fiber  DB  Der  ftfie  ,  n>te  ÄD  ju  DE 
ü>er  DB,  Qleid)  ift  (3,  a.«.)  bem  Siedpef  BAD;  fo  tft 
ηαφ  bem  1  oten  lefcnjb  j  bie  ©umme  te*  Üuabrats  übet 
ÄC,  unb  eine*  Stoumö,  ber  (ίφ  ju  bem  üuabraf  über 
BC  w$&l£j  wie  AD  ju  DB,  βΐέιφ  6er  @umm*  be* 
t^cef*  BAD ,  unb  eine*  iXöum* ,  ber  fid>  ju  Dem 
JOiwbraC  überDC  aer&dlt,  wie  A5  ju  DE  ö&er  DB.  , 

Fig.  76. 

SBenn  ouf  einer  gerabenlmfe  ein  $)unft  Α  genom« 
nten  roirb ,  unb  eine  beliebige  Hn jafct  fünfte  B,  C,  D 
u.  f.  n>.  auf  eben  biefer  itnie  gegebenifl,  unb  wenn  bie 
€tmuro  ber  Sidume  gegeben  ttf,  voeldje  ju  ben  Öua- 
braten  über  ben  ©rufen,  bie  ιηπΓφβη  bem  f)u«ft  Α  unb 
ben  gegebenen  fhmfeen  <^(φηίΗ£ητ  ftnb/  ηπηίίφ  im« 
mer  je  etnÜUmm  jtieinim  üuabrot,  gegebene  58er$ält* 
«ifje  &abenj  f)  ijl  ber  ^turfi  Α  «rgtbtn» 
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ΐ;  <?S  feyen  2  $mtfre  B}  C  gegeBen,  unb  ei  fepe 
KI  berjenige  Staunt ,  ber  }M  bem  Üuabraü  über  AB  ettt 
gegebene  S&erfcdlrmg  φαί,  Ν  berjemge,  befien  ÖSer* 
φαίίηίβ  $u  dem  üuabrac  u6er  AC  gegeben  iß ;  fo  ift 
folglich  ηαφ  bem  3fen  ie^nf*  bei  "iiu^angs  auf  BC  ein 
9>unft  R  gegeben,  fo,  tag  bie  ©umme  ton  Μ  unb  Ν 
gleid)  ifl  ber  ©umme  eines  gegebenen  9iaums,  unb  ei« 
nesSXaums,  ber  ju  bem  üuabrai  über  AR  ein  gegebe* 
nes  SJerfcdlmif;  f>at*  £s  tfl  aber  bie  ©umme  t>on  Μ 
unb  Ν  gegeben ,  mitbin  ifl  ber  JKaum  gegeben,  »eiefter 
ju  bem&uabrat  über  7VR  ein  gegebenes  ©er&qifnifs  fcai; 
f?lflitö>  ifl  bas  &uabraf  über  AR,  alfo  AR  felbfl  gegeben« 
€s  iji  aber  ber  $uqft  R  gegeben,  mithin  iji  αυφ  Α  ge» 
Sebem 

3.  fe^en  3  3>unffe  B,  C,  D  gegeben,  unb  es 
fepen  Μ,  Ν,  Ο  bie  Släume,  melcbe  ju  ben  üuabraren  ' 
über  AB,  AC,  AD  gegebene QJer&dlrnijfe  fcaben.  €s  ifl 
In  bem  »or^erge^enben  Sali  gejeigr  iwfcen  ,  baß  bii 
©umme  ton  Μ  unb  Ν  glitd?  fetyc  ber  ©umme  eines 
gegebenen  Siaums,  unb  eines  SRaums,  ber  ju  bemDua» 
brat  über  AR  ein  gegebenes  aierftaimig  fyxu  SWiffcitt 
ifl  bie  ©umme  t>on  Μ,  Ν,  Ο  gleich  ber  ©umme  eines 
gegebenen  Siaums,  eines  JRaumS,  ber  }ubem  öuabraf 
Aber  AR  ein  gegebenes  QSer^dltnip  fyat  (biefer  Süaum 
fceifle  F)  unb  bes  SvaumS  O.  €s  ifl  aber  bie  ©umme 
t>bn  Μ,  Ν,Ο  ter  (CorauSfejijng  ηαφ  gegeben,  mitlitt 
ifl  bie  ©umme  t>on  Ρ  unb  Ο  gleich  einem  gegebenen 
SRaunn  €s  §at  aber  ber  dvaum  Ρ  ju  bem  üuabrai 
über  AR  ein  gegebenem  QSer^dltniß  #  unb  eben  fo  ifl  bar 
3&φάΙίηί$  bes  SKaums  Ο  ju  bem  üuabrat  über  AD 
gegeben ;  mithin  ifl  ηαφ  bem  3fen  iefcnf,  bes  tfn^angS 
auf  ber  geraben  iinie  RD  ein  SPunfeQ  gegeben,  fo,*ba£ 
bie  ©umme  von  Ο  unb  Ρ  gίeίφ  ifl  ber  ©umme  eines 
gegebenen  fKaums,  unb  eines  SXajumS,  ber  ju  bem  &ua* 
brat  über  AQ  ein  geg^nes  SCerfcalmij*  (jat,  SRun  ifl 
♦<  ■  3  a  gejeige 
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ge  je  igt  rcorbeti/  tag  bie  ©umme  bon  Ο,  Ρ  gegrten  fo>e. 
δΚίφίη  iß  ber  SKaum  gegeben ,  ber  ju  bem  üuabtai 
übet  AQ  ein  gegebenes  93er£a(tmfc  φαί ,  alfo  i|l  fca$ 
£luabrat  über  AQ,  folg(id)  AQ  felbjV  gegeben.  Unb# 
»eil  ber  |)unf t  Q  gegeben  iß ;  fo  iß  au*  ber  f>unft  Α 
gegeben.  Tiuf  df)nltd)e  %tt  wirb  ber  ißeipete  geführt/ 
n>enn  4/  ober  $  u,  f.  a>.  9>unfce  gegeben  finb. 

P 

.   ι.    <3  α 

Fig.  77.  .·  . 

SSenn  eine  beliebige  2ίη}αφί  gerater  unf  er  einen* 
ber  9ΐ6ίφίαυί^6η06Γ  iinien  AB,  CD,  EF  u.  f.  n>.  gege« ' 
ben  iß,  unb  au$  einem  ^unft  G  an  biefelhe  bie  geraden 
iinien  GH,  GK,  GL  u.  f.  n>.  unier  gegebenen  SBinfeln 
gebogen  roerben,  unb  bie  Summe  ber  Sväume  gegeben 
ißz  roelcbe  ju  ben  Üuabraien  uberbiefen  gezogenen  ii* 
nien,  nemlicb  je  ein  SKaum  ju  einem  Quabrat  gegebene 
QJer&altnifie  §aben :  fo  berührt  ber  9>unft  G  eine  ber  ία* 
ge  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie, 

m 

Tietin  man  verlängere  eine  ber  gezogenen  iinien 
LG,  biefe  begegne  ben  übrigen  parallelen  in  ben  5>unf* 
fen  Μ,  Ν  u.  f,  m.    ©eil  nun  baö  5Drepef  GHM  ber> 
©ettung  ηαφ  gegeben  iß;  fo  iß  baö  ißerfcdlfnit?  fce*. 
&uabrat£  über  GH  ju  bemduabrat  über  GM  gegeben; 
mithin  £at  ber  SKaum  /  ber  ju  bem  öuabrat  über  GH 
ein  gegebene*  iBer^almig  £at,  aud)  ju  bem  Üimbrat 
über  GM  ein  gegeben**  SBer&altnijj  (9.  ©.)♦   €ben  fo . 
f>af  ber  Siaum,  ber  ju  bem  Quabrat  über  GK  ein  gege*. 
beneis  (Ber^alcnig  £ac,  αηφ  ju  bem  ütiabrat  über  GM 
ein  gegebene«  Φβφάίαιφ  u,  f.  n>.   Q:*  finb  aber  auf  je* ; 
ber  geraben  iinie/  bie  unter  bem  gegebenen  QBinfei * 
GLE  an  bie  parallelen. bureb  irgenb  einen  gegebenen 
9>unf(  L  gejogen  wirb,  We  fünfte  L,  Ν,  Μ  u.  f,  wv 

j  .  gegeben. 
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gegeben.  -4Mf  offb  bte  fünfte  L,  Ν,  Μ  u«  f.  »♦  gege« 
b*n  fmb,  unb  bre  Summe  ber  SKdume  gegeben  tjl,  roeU 
φβ  ju  ben  Üuabrafen  über  GM,  GN,  GL  tu  f.  ro.  Je 
'ein  Siaum  ju  einem  Öuobrai  gegebene  SJer&dlimjfe  &α· 
ben;  fo  ift  ber  ^unfe  G  gegeben  (4·  ie£uf.  beö  2fn&.)/ 
alfo  ifi  bie  gerabe  iinte  LG  gegeben,  roelcfie  unter  einem 
gegebenen  SBinfel  an  bie  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe 
}inie  EF  gejogen  tfh  SRit&in  berührt  ber  9>unft  G 
eme>frer  iage  ηάφ  gegebene  gerabe  iinie  ηαφ  bem  2  öfter 
©aj  unfcrö  Ijlen  ίδηφ*. 

■■    ·  '  . 

Fl  gg.  78.  a.  b. 

QBenn  au*  jroe^  gegebenen  fünften  Α,  Β  an  et« 
nen  $unft  C  $in  jroet)  gerabe  ί  inten  AC,  BC  gejogen 
»erfcen/unb  ba*  Stuabrat  über  AC  um  einen  gegebe« 
nen  Siaum  grpffer  i(l,  als  ein  SXaum,  ber  ju  bem£Uia* 
.brai  über  BC  ein  gegebenes  S3er()dltnif5  fcat:  foberu&rf 
ber  3>unft  C  *  inen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfreie. 

1.  $aü.  3Benn  bas  gegebene  93er§dlimjj  ba$2Jer* 
^a(miß  beö  (Örolfern  jum  kleinem  ifh 

*      I  * 

I 

L  Fig-  78·  a, 

fege  b  ber  jenige  SKaum ,  ber  ju  bem  Öuabraf 
über  BC  baö  gegebene  ©erfjdfmijj  fcat,  unb  auf  ber  ηαφ 
B^in  wrldngerten  iinie  AB  fei;e  ber  5>unft  D,  fo,  bafj 
bas  Q}et(>altot$  von  AD  ju  DB  gleich  fetje  bem  9Ser£d(t* 
ni|5  t>on  b  ju  bem  Üuabtat  über  BC.  tjl  ίοφίίφ 
ber^unfcD,  nebfi  ben  geraben  Urnen  AD/ BD  gege- 
ben SSRan  jie^e  DC,  unb  eö  fet;e  c  einSRaöm,  ber 
ftcb  ju  bem  Quabrat  über  DC  bereit/  nue  AB  ju  BD; 
fo  ί|ϊ  ηαφ  bem  lejten  Süll  be$  1  cten  ie$nfaje$  bieSum» 
me  be*  £luabrat$  liber  AC  unb  bei  Dtaums  agl<M)  ber 

3  3  <Summe 
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©unime  be*  SKedjttfö  DAB  unb  be*  fUtaum*  b.  9ϊαφ 
ber  2?orau$fe$ung  aber  ifl  bae  Üuabraf  über  AC  gleich 
ber  ©umme  bei  SKaum*  b ,  unb  eines  gegebenen 
Siaum*,  ber  S  Reiften  mag;  alfo  ifl  bie  ©umme  ber 
SRaume  b,  S,  c  g(esd)  ber  ©umme  be*  9ieφtef *  DAB, 
imb  bei  SRaum*  b ;  unb  ben  gemeinf$af^en  SXaum  b 
fchweg  genommen ,  tjl  bie  ©umme  ber  Staume  c ,  S 
gleidj  bem  gegebenen  9te$tef  DAB.  fftun  ifl  ber  2Ka  um 
S  gegeben/  mithin  ifl  ber  SRaum  c  gegeben,  meidjer  jtt 
bem  üuabrat  über  D'C  ba*  gegebene  8?er$dftm§  t>on 
AB  ju  BD  fcat;  alfo  ifl  ba*  Üuabrat  über  DC,  ίοί^Ιίφ 
DC  felbfl  ber  ©riffe  ηαφ  gegeben  ;  aifo  betört'  ber 
9>unft  C  einen  ber  läge  ηαφ  gegebenen  Umfrei*  ηαφ 
bem  ifien  ©aj  unfer*  Ifien  $5ud)$. 

Äompofttiott. ' 

€:*  fege  ba*  gegebene  9Ser&afini§ ,  mld>e*  ber 
SXaum  b  ju  bem  Üuabrat  über  BC  fcaben  fott,  g^ 
bem  QSer^almif;  ber  geraben  iinie  Ρ  ju  ber  geraben  iinie 
Q,  unt>  man  neunte  AD  ju  DB  g^  Ρ  ju  Q.  S  fepe 
ber  gegebene  SXaum,  um  we^en  nem(id)  ba*  Üuabrae 
über  AC  griffer  -fan  foll,  al*  b.  <5*mug  aber  bec 
{Raum  S,  wie  man  au*  ber  2fnah;fe  ftefjt,  f (einer  jepn 
al*  ba*  SXec&ieP DAB.  €*  fei;e  alfo  S  gleich  bem  SKecfoef 
FAB ,  meil  nun  bfe  ©umme  ber  9leii)tefe  FAB  unb 
ABxFD  gleid;  ifl  bem  5Ked)ief  DAB ;  fo  i|l  AB  χ  FD 
ber  diaum,  roe^er  in  ber  Tinatyfe  c  £ieß.  Unb,  n>eil 
c,  b.  i,  ba*  SHec^eef  AB  χ  FD  #φ  μ  bem  Üle^tef  BDF 
ber&dif,  mieABjuBD;  fo  ifl  ba*  3ttd)tet  BDFg^ 
bem  üuabrae  ber  ju  finöenben  iinie  DC.  SRan  ftnbe 
alfo  jfl^en  BD  unb  DF  bie  mittlere  9>™portionalltme 
DE ,  unb  befφreibe  au*  bem  SRtttelpunf t  D  mit  bem 
£albmeffer  DE  einen  jfrei* ;  fo  ifl  freffen  Umfang  bec 
gefixte  Ort;  b*  u  roenn  man  an  trgenb  einen  9>unft  C 
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bkftz  örtt  bfe  geraten  itmen  AC,  BC  jtefcf;  (b  jfi  ba$ 
üuabrd*  über  AC  um  ben  gegebenen  Staunt  S,  b.  i.  um 
ba*  $Xed>tef  FAß  groffer,  alt  ber  SCaum  b,  meiner  j« 
bem  xiuabrat  über  BC  ba*  gegebene iBer^dirnig  *on  AD 
ju  DU  §ot.    Denn  man  jie^e  DC ;  w&l  nun  au*  bent 
ed;eiieipunft  be*  ©repefs  ADC  bie  gerabe  imieCEt 
an  bie  ©runbltme  gebogen  ifl,  tmb  c,  ober  ba*  9ied)ief 
AB  χ  FD  (ϊφ  ju  bem  üuabrat  über  DE,  ober  DC,  b.  i. 
jubem  SKecfcef  BDF  »erhält,  rote  AB  ja  BD;  unbb. 
(ιφ  ju  bem  üuabraf  über  BC  terfcait,  rote  AD  ju  DRj 
fo  \fi  ηαφ  bem  lejten  5«ß     locni  ie^nfai«  bie  ©um» 
tote  bes  Üuabrate  über  AC,  unb  be$  SXaum*  c  gifidj 
ber  ©umme  bee  S^crf 6  DAB  unb  be*  SXaum*  b,  b.  ?♦ 
nc^  ber  5?er§ei#nung,  ί^ίφ  ber  ©umme  ber  9vdume 
S,  c  uub  b.   Sftan  nefcme  ben  gemeu^aft^n  SKaunt 
c  femmeff ;  fo  tft  ba$  üuabrat  Aber  AC ,  glet*  bet 
©umme  bei  gegebenen  SXaum*  S;  tmb  be*  SXaum*  b. 

a.  ^aa..  QBenn  ba$  gegebene  !8eri)älmi§  bat 
©erfjdlinig  De*  kleinem  jum  ©rojfem  iß,  unb  ba^ 
übrige  wie  bot£tn  bleibt* 

Fig.  78, 

Tftif  ber  ηαφ  Α  §tn  beriangerten  itnte  AB  foe  ett? 
$unft  D,  fo,  ba§  ba*  $Ser£d!tni£  AD  ju  DB  gleich 
fepe  bem  95er^aifni§  beraum*  b  ju  bem  Üuabrat  Aber 
BC,  man  jie&eDC,  unb  e*  fege  e  rin  9iaum,  ber  ftcfr 
ju  bem  Üuabrat  über  DC  ter&dit,  wie  ΛΒ  ju  BD. 
!9ltt&tn  tjl  ηαφ  bem  i*n  iefcnjaj  be*  Ttnfcang*  bie 
©umrne  ber  Äaume  cb  gfet^  ber  ©umme  bc*  ^tef* 
t>AB  unbte*  Üuabrat*  über  AC;  ηαφ  ber  QJorau*fe* 
jtmg  aber  ifl  ba«  üuabrat  über  AC  gteicfr  ber  ©umme 
ber  SMume  b  unb  S.  ÜRtt&m  ifl  bie  ©umme  berSRdu« 
me  c,  b  gietd>  ber  ©umme  be*  9{ed)tef *  DAB ,  unb  bet 
Svdume     S*    SRatt  ne&roe  ben  semeinjtyaftUftm 

3*  Staum 


* 


«Raum  b  iyiitweg }  fo  i(!  c  gletA  Dw ©«wnti  Ut  geg* 
bewen  iKecbtefs  DAB,  unD  De*  gegebenen  Sieume'S. 
gelqrtcf)  tft  fcei4  dtaum  c  gegeben,  mitlitt  auch  Dae  Qua* 
trat  überDC,  $11  meiern  Der  SRaum  c  Das  gegebene  'Ber* 
fcdfmtp  »6«  AB  BD  fcae.  2flfo  t|i  DC  Der  ©riffe 
Ηαφ  gegeben  /  unD ,  roeil  Der  ^wnf t  D  gegeben  ifir ;  fo 
ierityrt  ber  puntt  C  einen  Der  iogc<  ηαφ  gegebenen 
Umfrei*,  >" 


äömpoftttbtt« 

SWan  ftnbe  /  roeil  Da*  gegebene  93er§dlfm§,  Da4 
9?er^almig  Deö  kleinem  jum  ©roffern  ifl,  auf  Der  ηαφ 
Λ  {>in  verlängerten  Knie  AB  Den  $>unft  D,  foy  Da§  Da* 
8?erf;dltmjj  von  AD  ju  DB  gleid)  fet;e  Dem  gegebenen 
Q3er()dltn$,  rodele*  Der  9lauro  b  ja  Dem  CtuaDrat  über 
BC  (jaben  foü«.  UnD  e$  fetje  c  gleich  Der  Summe  Drt 
ίeφtefs  DAB  unD  De*  9{aumö  S.  Wflan  nefmie  Da* 
terfjdltniß  von  c  ju  Dem  Üuabrat  einer  qefaDen  iinie 
DE  φ\ά)  %Dem  ^erfjdltmß  von  Λ  Β  $u  BD  ;  au*  Dem 
SRittelptinft  D  mir  Dem  Jpalbnleffer  DE  bef^mbe-niart 
einen  Sttefc  fo  roirt  beflen  Umfang  Der  gefugte  Ort 
fepn*  Denn  man  jie§e  an  irgenD  einen  9>un£t  C  De|Tet 
ben  Die  geraten  tfnien  AC ,  BC ,  DC ;  jb  ifl  -ηαφ  Dem 
3ien  iefcnfaj  De*  2in(>ang*  Die  ©umme  von  c  unD  b 
g^  Der  ©umme  De*  Stafoejf*  DAß  unD  be*  ÜuaDtats 
über  AC,  D.  I,  ηαφ  Der  tBerjdümmg,  Die  ©umme  De$ 
fKed)teH  DAB  ,  unb  Der  Sldume  S ,  unD  b  ijt  g(eid)  Der 
©umme  De*  SKecbtef*  DAB  ,  unD  De*  üuaDrat*  über 
AC  ίΰΐύψη  |(ϊ  Da*  Ouabra'c  über  AC  gleidj  Der  ©um« 
jne  Der  SKdume  S  unD  b ,  D«  i.  Da&  ÜuaDrdf  über 

AC  t(l  mn  Den  gegebenen  9iaum  S  grofler,.  als  Der 
9vaumb.  s  . 

tiefer  ©aj  ifl  eineriep  mit  Dem  4ten  ©aj  unffrt 
Ilm  ®ηφ0·   SDcnn  roeil  Da*  &uabrat  über  AC  gieidj 

i(l 
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tjl  ber  ©umme  fe«  Siaum«  b,  weiset  ju  bem  Quabraf 
über  RC  ein  gegebenem  ®er&dltniß  fcaf,  unb  bes  gegebe- 
wen  SXaums  S  ;  fo  tfl  ber  Ueberfcfjufc  bes  Üuabraes  tfon 
AC  über  betf  SXaum  S  glefd^  bem  Dtaum  b;  affo  fcat  ber 
Ue6erfdn$  bei  Üuabrats  t>on  AC  übet  tüten  geqebenen 
fXoum  S  ju  bem  Ünabrat  über  RC  ein  geqebenes  QSer« 
f)dlrm§ ,  unb  biß  ifr  eben  bie  ©otausfejung  bes  4ten 
Sajes  unfern  Ilten 

3fl  öf«f  bie  Summe  bes  Öuabrafs  u6er  AC  unb 
eines  gegebenen  Siaums  8ίeiφ  einem  Staxim,  ber  ju  bem 
Üuabrac  über  BC  ein  gegebenes  3?erfcdltni§  §>or;  fo  §at 
(14*  £>.)  umgefe^ri  ber  Ueberfrtug  &es  Üuabntfs  Don 
BC  über  efoen  gegebenen  SKaum  ju  bem  Üuobrai  über 
ACein  gegebenes  98er&atou£,  b-  U  baß  Üuab'rot  über 
.BC  i|I  um  einen  gegebenen  Stoum  grifler,  als  einiRaum, 
ber  ju  bem  £luabrat  über  AC  ein  gegebenes  iBerfcdltnig 
&at;  mithin  berührt  ber  5)unfe  C  ηαφ  biefem  ©aj  einen 
ber  iage  ηαφ  gegebene  Umf reis* 


■ 


Fis-  79·  ..;·.. 

• 

SBenn  aus  j*et>  gegebenen  fünften,  Α,  Β  an  eU 
tm  9>«nfi  C  fcin  jroet>  gerabe  Knien  AC,  BC  gebogen 
»erben,  unb  ein  SKaum,  ber  ju  bem  Üuaörat  ;*ier  bie* 
Knien  AC  ein  gegebenes  QJer&diinig  fjaf,  ^ί^ίφ  φ 
ber  Summe  eines  Diaums,  ber  ju  bem  Üuabrat  ber 
anbern  BC  ein  gegebenes  SBer£<Mtuiß  £at,  unb  eines  ge* 
gebenen  Siaums  S:  fo  betufyrt  ber  9>unft  C  einen  ber 

"läge  ηαφ  gegebenen  Umfreis, 

*      « -  .  ·     ·  ·  > 

&  f«pe  a  tw  «Raum,  wddjer  ju  Um  Ütmbrat 
wer  AC,  nrA  b  ierjentfl«;  mtyvc  j«  tan  äwabtdf 

3  5  'Ata 
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über  BC  ein  gegebtne*  g&er&dffmg fco* ;  f*  fann  'ηιφτ 
.  tiad)  bem  3«ί·  bei  gten  iefcnfaje*  auf  ber  SBerldngerung 
Don  AB  ein  ^uwfi  D,  ,unb  eine  gerate  iink  DE  gefun* 
trn  werben  ,  fo ,  bag  BD  |ϊφ  ju  DE  Der&afee,  »ie  a  ju 
bem  auabrat  über  AC ,  imb  AD  ju  DE ,  wie  b  ju  bem 
Öuabrat  über  BC.        fe?e  biß  gefdje^en,  unb  man 
jie&e  Dp.   c  fepe  ein  SXaum,  »elc&er  fiefo  ju  bem  Üna* 
trat  über  AD,  mit  BA  ju  ΡΕ,  tinb  d  ein  SXaum,  ber 
ftd)    bem  üuabrat  über  AB,  wie  AD  |ti  DE,  entli^ 
e  ein  SRaum,  ber  ffcf)  ju  bem  Üuabraf  über  DC  Der(xUf, 
wie  Β  Α  ju  DE;  fo  finb,  weil  BA,  AD  gegeben  fmfr, 
*te  JXatune  c,  d  gegeben.   €ö  ifl  aber  ηαφ  bem  ι  ofw 
iefjnfaj  bie  6umme  do«  e  unb  b  gleίφ  ber  @umroe 
Don  c,  d,  a;  unb  md)  ber  ©orausfejung  tflfa  glekfc  ber 
Oumme  Don  b  unb  S;  mithin  tfl  bie  @umme  Don  e 
tmb  b  g(etd)  ber  ©umme  Don  c,  d,  b,  S.   SWan  ηφ 
me  ,ben  gemelnfcbaft^ett  SXaum  b  $inmeg ;  fo  ff}  e 
ίΐη'φ  ber  @umme  ron  c,  d,  S;  mithin  ifl  β  gegeben* 
€ä  f>at  abfr  e  ju  bem  Üuabrat  über  DC  ba*  gegebene 
©erfcatoiifl  Don  AB  ju  DE;  mithin  ifl  ba*  Öuabrai 
über  DC,  affo  DC  felbfl  ber  ©rofte  ηαφ  gegeben,  unb, 
weil  ber  9>unfc  D  gegeben  ifl;  fo  berühr  ber  J)unfc  C 
einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umf  refo 

xompofition. 

€*  fae  gegebene  iBer&dfotig ,  wefäe*  ber 
SKaum  a  ju  bemünabrat  über  AC  gaben  fotl,  g(eiφ  bem 
tBer&afmig,  tot\d)e*  eine  gerabe  Iinie  Μ  ju  einer  an* 
fcen?  Ο  fcaf;  unb  bq$  3?er$afcniß,  roeldjeö  b  ju  bem 
Öuabrat  über  BC  gaben  fott,  fege  g[ew&  bem  ©er^ale* 
«iß  ber  geraben  iinie  Ν  ju  ber  geraben  iinie  O.  3fl 
nun  ba*  JBergaitnifj  Don  Μ  }u  Ν  ba*  ©ergafotijj  bei 
©r  offern  juro  Äietnernj  fo  ftnbe  man  ηαφ  tem  9**» 

tefenft 

I 
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!e§nf.  auf  ber  Βαφ  Α  (in  berlangerten  finie  AB  ben 
g)unfi  D  mit)  bie  gerabe  «nie  DE,  fo,  baß  (ιφ  BD  JU 
DE  *erf?alie,  »ie  Μ  ju  O;  unb  ADjuDE,  nrieN 
JU  O.    Sf!  QSerfcaientg  Den  Μ  ju  Ν  ba$  58«:· 

$ältni§  De*  kleinem  jum  ©roflVrn  ;  fb  jeje  man  Μ 
flattN,  Α  fiatt  B,  a  ftatt  b,  unb  umgefe&rf«  $n 
beyben  gäflen  ne^me  man  einen  9iaum  c  ju  bem  Üua» 
brat  über  AD  in  eben  bem  93et£dltniß,  »efcbes  AB  ju 
DE ,  unb  einen  Staunt  d  ju  bem  Qttabrat  über  AB  in 
eben  bem  JBertjaltnifj,  »e!d)e$  AD  ju  DE  φα&   S  fae 
ber  gegebene  SXaum,  um  meldten  a  griffet  fepn  fott  ab 
b,  unb  man  ncfjme  ben  JXaum  e  gfeieb  ber  Summe  ber 
SKdumec,  d,  S,  unb  e  fcer&alte  (ΐφ  ju  bem  Üuabrae 
einer  iinie  DF  »fe  AB  jnDE;  au*  bem  SRittelpunft 
D  mit  bem  £a(bm*jfet  Dt  betreibe  man  einen  .ffret* : 
fo  wirb  beflen  Umfang  ber  geft^fe  Ort  feijn ,  b«  L 
»enn  man  an  irgenb  einen  5>unfi  C  beftelben  bie  gera* 
ben  Knien  AC,  BC  jie&t;  fo  wirb  a,  η«ηίίφ  einSKaum, 
ber  fub  ju  bem  üuabrat  über  AC  *er$a(t,  »ie  BD  ju 
DE  ,  ober  n>ie  Μ  ju  Ο  g^  fe?n  ber  (Summe  bei 
SKaumö  b,  b.  u  eine*  9iaum$,  ber  fid>  ju  bem  Üua* 
brat  über  BC  berate,  wie  AD  ju  DE,  ober,  tote  Ν 
ju  O,  unb  bes  gegebenen  Siaum*  S.   ©enn  man  jiefce 
DC;  weil  nun  au*  bem  ©d)eitf(|>unft  C  be*  SDreyef* 
DGB  bie  «nie  CA  an  bie  ©runblinie  gejogen  ifl,  unb 

IDF* 

naφber  {Betonung  e:  <DC%  —  AB  :  DE,  unb 

b:  BC1  =  AD  :  DE,  unb  c :  DA*  =  AB:  DE,  unb 
d:  AB*  =  AD :  DE,  unb  enb^  a:  AC*  =  DB :  DE; 

fo  iß,  ηαφ  bem  io(en  iefynfaj  bie  Summe  bone,  b 
gtetφ  ber  Summe  bon  c,  d,  a.  SRadj  ber  Q3erjetd)» 
nung  aber  ffi  e  gleich  ber  Summe  bon  c ,  d ,  S ;  a(fo 
ifl  bic  Summe  *on  b,  c,  d,  S  gl^  ber  Summe  wn 

c>  d,  a.   2Kir£in  ifi,  bie  bet;ben  SXdume  c  unb  d  φίη· 

·.  .  
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n>eg  genommen ,  agletdb  Mr  ^umm*  ttw  b,  S.  (©ie* 
fer  %aj  i|l  nfe&fcf  αηΙ*Λ>  als  eine  enwiferung  unb 
JBeraÜgemeiuerunq  bes  4ten  ©ajes  unfers  Ilten  SJudjs, 
roetin  nemitd)  iji  bemfelben  flatt  ter  bort  genannten  Duo* 
brate  überhaupt  ber©attung  ηαφ  gegebene  5ig«r«t  t*r* 
franben  werben*  SWod)  allgemeiner  fann  er  auf  eine  be> 
ifcbtgeTinjöfcl  fünfte  fe  ausgebest  merben,  ba£  ala» 
fcarin  ber  Ueberfdwß  ber -(Summe  ber  Mer  einigen 
liiert,  bie  aus  btefeu  ^mften  an  einen  anberit  ^>unft 
t>in  gejogen  itferten,  befdjriebenen,  ter  ©attung  ηαφ 
gegebenen  Figuren,  Äber  einen  gegebenen  SKaum,  §u 
ter  ©umrne  ber  über  ben  übrigen  eben  ba^in  gejogenen 
Üm'en  befdjriebenen ,  ber  ©attung  ηαφ  gegebenen ,  3t« 
fcuren  ein  gegebene*  9&r$altn#  fcat.  SDiefe  ©emer* 
f  ung  jeiqt  ben  3"fömmen^ang  ämifcfyen  4,  II.  Up.  unb 
1,-U.ip.  2fnta.  bes  Ueberf,) 

\    ·    \       4·.  @  α  |.  ... 

*  * 

*      * '  Fig.  80.  · 

«  ,  ·  '·'«*,.* 

,  SBennaus  9  gegebenen  fünften  Α,  B,  C  an  & 
nen  9>unft  D  fcin  bie  geraben  iinien  AD ,  BD,  CD  je» 
jogen  werben ,  unb  bie  (Summe  eines  diaums,  ber  jw 
b*m  üaabrat  einer  bjefer  iinien  AD  ein  gegebenes  flßer* 
fcdltnij;  fcat,  unb  eines  Sfaums,  ber  ju  bem  Üuabwt 
einer  anbern  BD  ein  gegebenes  SJer^dltmJj  fyat,  gleich 
ift  ber  ©umme  eines  SXaums,  ber  ju  bem  £luabrat  ter 
triften  CD  ein  gegebenes  (Berfcdltn$  §at,  unb  eines 
Begebenen  Dtaums  S :  fo  berührt  ber  §Wt  D  einen  Wr 
löge  ηαφ  gegebenen  Umfms, 

*  - 
i:     €s  fetjen  a,  b,  c  9vaume,.bte  §u  ben  Üuabrafen 

übft  AD,  BD;  CD  gegebene  fi5er^dItni|Te  §aben,  man 
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jiefpe  AB,  unb  ffnte  auf  lieferiinit  η  αφ  bem  gten  irtti^ 
föj  ben  9>unft  E,  unb  bie  gerade  iinie  EF,  fo,  bafj 
fid)  3E  ju  EF  tüie  a  ju  bem-üiwtrot  über  AD, .unb 
AE.  ju  EF  mir  b  ju  bem  SiuapvQt  übet  BD  t>erf)alre, 
(£$  fepe  d  ein  SKaum,  ber  ftd>  ju  Um  Üuabrat  über 
AE  mfyalu,  toie  BE  ju  EF,  unb  e  ein  SKaum,  be? 
fieb  Dem  Üuabrat  über  BE  toerfcaite,  rote  AE  ju  EF? 
«φΐίφ  f  ein  SKaum,  ber  (ϊφ  ju  bem  üuabrat  über  ED* 
?erl)atte,  roie  AB  jm  EF;  fo  tfi  ηαφ  fcem  icrni  ief>n« 
fjj  Die  ©umme  *on  a  unb  b  g|ei$  ber  ©unupe  t>oti 
4>A  f.  .    7         .  .  -      ...·        .  V  * 

€0  ijl  aber  ηαφ  ber  SSorausfe jung  bie  ©ummf 
toon  a  unb  b  βΐηίφ  ber  ©umme  Don  c  unb  alfo  ig 
bie  ©umme  t>on  d ,  e,  f  3^ίφ  ber  ©umme  twuc.r  Sj 
es  pub  aber  bie  iKdumed,  e,  S  gegeben  *  mithin  iflE 
einer  ber  JKaume  f,  c  um  einen  gegebenen  iXaum  grof* 
fer  ate  ber  qnbere-,  folgliä  Jwqfrrt  ber  *Punft  D  ηαφ 
bem  »or(>erge^enben'3ten  ©qj  einen  ber  tage  ηαφ  je« 
gebenen  Umfrei&  ·  - 

Äompcfittoit.  a 

^    -      ,  ,      .  ·  λ  ■··■-.·/ 

Sftan  finfce  auf  ber  geraben  iinte  AB  bin  $ΗψΗ 
Ε  unb  bie  gerabe  iinie  EF,  Jo,  bag  BE  ju  EF  fea&  ge*, 
gebene  93erfc<ilihi&  beö  9taum$  a  ju  bem  üuqbrat,dfca£ 
AD ,  unb  AE  ju  EF  bas  gegebene  Q5eri;almi§  be3 
9laum$  b  ju  bera  Öuabrar  über  BE^  fyabe.  fejje  vS 
ber  gegebene  Staunt ,  um  meiden  bie  ©umme  wn  a,  b, 
großer  fepn  folie,  ate  ber  fXaum  c,  b.  i.  ate  ein  Siaum* 
ber  ju  bem  £liabrai  über  CD  ein  gegebenes  33er(kilt* 
fwben  feil ,  unb  man  mad;e  pa$  9B*r()altmg  t>et^ 
einem  9{aum  d  ju  bem  Üuabrat  über  AE  g(etd>  bem 
SJer^aitnip  *on  BE  ju  EF ;  unbba*  QSer^altnjt?  pon* 

einem 


tmem  Staunt  e  jn  bem  Üuabrae  Met  BE  gietcf)  bem 
QSer&dlimß  Den  AE  ju  EF.  J  SRnn  fege  r)  bie  ©um« 
meboft  d,  e  griffer,  a($  ber  JKaum  S,  unb  ber  lieber» 
jener  Öväume  tiber  biefen  fetje  g(eid;  bim  Staunt 
Wlan  befφreibe  ηαφ  bem  Dor$ergei)enben  3ien 
©aj  einen  ,£rete ,  fo,  bog,  wenn  man  an  irgenb  einen 
f)unft  D  befielben  aue  ben  gegebenen  tyutitten  C,  Ε 
bie  geraben  itnien  CD,  ED  jiefce,  ber  SKaijm  c,  bcr 
ju  bem  Üuabrae  über  CD  bas  gegebene  JBerfcairnij* 
§at ,  -  g(etd)  fetje  ber  ©umme  bes  9iaum$  f ,  ber  ju 
iem  üuabrae  über  ED  bae  gegebene  95er^aifni§  Don 
AB  ju^EF  fcae,  unb  be*  Staum*  T;  fo  tokb  Deffen 
Umfang  ber  gefügte  Ort  fetjn,  b*  ή  toenn  man  AD, 
BD  jie§e,  fo  wirb  bie  ©umme  bei  SXaums  a,  ber  0Φ 
{u  bem  üuabrae  über  AD  Dermale,  rate  BE  §u  EF, 
unb  bei  Raum*  b ,  ber  |ΐφ  ju  bem  üuabrae  über  BD 
Derjjclit  ,  wie  AE  ju  EF  glei^  fepn  ber  ©umme  ber 
Stdume  c,  S.  $>enn ,  roeil  ηαφ  befr  f8er$eid)ming 
bie  ©umme  bon  d ,  e  gleii»  tfl  ber  Summe  Don  S, 
T;  fo  tjl  bie  ©umme  Don  d,  e,  f  g(eid)  ber  ©umi 
me  t>on  S ,  T,  f ;  e*  ijl  aber  c  ηαφ  ber  93er jeiänung 
Qltid)  ber  ©umme  Don  f,  T;  mithin  ift  bie  ©umme 
Don  d,  e,  f  g(ei4  ber  ©umme  bon  S}  c.  &  ί(ϊ 
ober  ηαφ  bem  ι  oien  ie^nfaj  bie  ©umme  Don  a ,  b 
8teiφ  ber  ©umme  Don  d,  e,  f,  b.  u  ber  ©umme 
Don  c,  S.  1 

f   4  **     '  ■ 

a)  fetje  ber  SXaum  S  griffer,  afe  bie  ©um» 
me  ber  SXaume  d,  e,  unb  ber  Uebe^ujj  jenes  dtaum^ 
über  btefe  fetje  3ί«φ  bem  SXaum  V.  2Wan  befφret· 
U  ηαφ  bem  Dorfcergefcenben  ©öj  einen  Ärei* ,  fo, 
•aß  9  feenn  man  an  irgenb  einen  f)unf t  bejfelben  D 
bie  geraben  ünien  ED,  CD  jiefce,  ber  SKaum  f,  ber 
ΡΦ4Μ  tarn  Üuabrae  Aber  ED  Dcrfcaie,  rote  AB  ju  EF, 

1  gleicty 
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Siettf  f^f  ber  Bummt  be$  Raum*  c ,  **r  ju  bent 
S^uatrat  über  CD  ba6  gegebene  9Jer$dltM§  $of,  unb 
tres5  SXaume  V ;  fo  iwrb  beffen  Umfang  bet  gefügte  Ort 
f tt)n. '    ©enn  ηαφ  ber  fBer}eίφnung  iß  bie  ©umme 
terSKdum*  d,  e,  V  gle^  beip  iXaum  S;  mithin  ifi 
tit  ©umme  ber  SKduiMe  d,  e,  V,  c  g(eid)  ber  @um# 
me  ber  SKdume  c ,  S.    (Εΰ  itf  aber  ebenfalte  nacf>  ber 
<8erjeic^nutfg  f  gletd)  ber  ©umme  ber&dume  c,  V; 
mithin  (p  bie  ©umme  ber  SKdume  d,  e,  f ,  b.  κ  bie 
©umme  ber  SKdume  a  >  b  glefcfo  ber  ©umme  ber 
EKdiune  c,  Sv        —  '  *·  " 

3fi  ©umme  ber  Svdvme  d,  c  gieM)  bem 
Staunt  S ;  fo  iß  αυφ  f  gteid)  c  mit)  ba$  Quabraf  über 
ED ,  n^e$  ein  gegebenem  93er()ditnifc  ju  f  ober  c  fcaf, 
fcat  (9·  SD.)  cud)  ein  gegebenem  9?er£ditnig  ju  bem 
D.aabrat  öber  CD.  »fo  fcat  bie  gerabe  «nie  ED 
ein  gegebenem  18er£dltai&  . pi  Jbet  linie  CD.  SEWif* 
fciti  berührt  ber  ^unft  D  eine  ter  iage  ηαφ  gege* 
bene  gerabe  iinie ,  ober  einen  ber  iage  ηαφ  gejje* 
benen  Umfret*  «αφ  bem  2ten  ©<tj  unfern  Ilten 
50ηφ& 

(QBegen  beflen,  mas  in  ber  Tinmerfung  6ei>  bem 
3Φί  $u  bem  9ten  iefcnfaj  erinnert  toorben  if) ,  fyat 
ber  2ie,  3tetmb  4tc  ©aj  biefeö  ©imfonfφen  2infcang$ 
«ine  C^rdnfung  not&ig.  €$  mürbe  ηηηΐίφ  j.  ©♦ 
in  bem  sren  '©aj  ber  Ort  fein  Ärete ,  fonbern  eine 
ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  (epn  ,  wenn  ber 
9taum  a,  ber  ju  bem  üuabrat  über  AC  ein  gegebene« 
93er£d(tnif?  fcat ,  gerabe  ba*  nemli*e  iBer&ditnif;  ju 
biefem  üuabrat  fyatte ,  meldje*  ber  SXaum  b  }u  bem 
Üuabrat  über  ßC  $at.  3)enn  tohtlid),  wenn  a:  AC* 
=  b  ;  BCa ;   fo  ifl  αΜφ  a  —  b  :  AC*  r-  BC* 

spa; 
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—  a  :  AC*>  ««  eipem  ergebenen  Q3er$difnifj. 
3;n  eben  biefem  93er{)ö(mig  neunte  man  Den  gegeben«! 
Diaum  S  ju  einem  SKoum  T.$  fo  ifl  mithin  Τ  gege* 
ben ;  unb ,  weil  a  —  b  :  AC*  —  =  S  :  T, 
unb  a—  .b  =  S;  fo  iji  Af  ^ —  BC* eT >  mii* 
fcm  beru&r*  bec  9>unft  C  ein*  tjcr  iöge  η<ιφ  gegebene 
gerabe  Urne  ηαφ  bem  ι  fren  @aj  unfer?  Uten  Säucfa. 
Ueber^aupi  alfo  ifl  ber  Ort  eine  gerabe  ί  tote ,  mm 
bie  2.  JKau^ne,  auf  meldje  om  (Jnbe  bte  ©αφ^  jurutf 
gebraut  ju  ben  tynen  jugefcorigen  auabracea 

einerlei?  IBer&altmj}  fcaberw   flnm,  be$  Ueb*rf.)  ·,· 
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u  einigen  ttt  *r$egt$enfcm  eije  Mmien  noe$  |W* 
9fni)e  3u|"e je  gemacht  werten :  9temli($ 

Fig.  81. 

ι  ♦  S«f-  SB  am  au*  einem  fVimf«  Α  an  eine  ber 
iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  BC  ^twp  gerabe  itnien 
AH ,  AG  unter  gegebenen  ®  infein  gebogen  roerben, 
un&  wenn  HJi  We  Summe  ter  eiW  AH,  unb  einer 
btiften  iinie  AK,  ju  toefc&er  bie  anbere ,  AG  ein  gege» 
benee  $Ber^drtnt§  fcaf,  gegeben  itf;  ober  wenn  entme- 
ber  ber  Uebeifdjiuß  ber  einen  über  eine  gegebene  iinie, 
eber  bie  eumme  ber  einen  unb  einer  «gegebenen  #nte 
juber  anbern  ein  gegebene*  QBeripdimig  £ai:  fo  berührt 
ber  yhmtt  Α  eine  ber  tage  ηαφ  gegebene  mit  BC  gleich« 
lauffenbe  gerabe  f  inie. 

v'  ifler  Saü^  SJenn  HK  ty'e  @>imme  ber  einen 
0U6  Α  gezogenen  tonen  AH,  unb  einer  britten  ί inte  AK, 
I»  »lieber  bie  anbete  ein  gegebene*  S3ejf)dltm&  ίμί,  ge. 
fleben  ijh  SKan  verlängere  Λ  Η  auf  £ie  @eite  von  Α 
ί)ίη,  unb  fd^neit^e  auf  biefer  Verlängerung  bie  britte  iiß 
nie  AK  ab;  fo  berührt  ber  ?>unfi  Κ  eine  ber  läge  ηαφ 
gegebene  mit  BC  giei*iauffenbe  ^jnie  ηαφ  bem  2oftn 
Saj  *es  Ijlen'  SBucfyk  €*  fepe  big  bie  Hnie  LM. 
®etl  nun  an  LM  unb  BC  bie  geraben  tinien  AK ,  AG, 
*el$e  ein  gegebene*  {Ber&altmjj  fcaben,  n9(er  gegebenen 

3  a  a  δύίη· 


< 

f&tnfefn  gepgtn  fmb;  frfrrffri  Wrfrijjfr  I  riilita 
Jage  ηαφ  gegebene  nui  BC  gleid)kiufienbe  Iinie  ΐηιφ 
lein  2  äffen  Sty  imfers  Iflen  55ud)6,  φι>  tfanpofi- 
tionergtebt  (ιφ  *bn  felbfh  Äuf  fyntid)e  Brt  (φΐίφ 
man  titm  aud)  bep  Den  anbern  j&iifeft* 

©<mj  für j  finnte  man  biefen  3ufaj  ίωφ  fo  bemei. 
fen :  SRatt  ϊαηη  Ίβφ  l&orflelfen ,  bie  jmep  ber  läge  ι*κί) 
gegeben  tp&^elen ,  Don  imtctei)  in  fccm  ztftm  <&i) 
fces  Iflen  ©ιιφ*  bie  9iefre  iji ,  liegen  immer  nafcer  Mt> 
nafcer  bep  einanber  ,  %U  fte  *enb^  ganj  <nff  etnanbär 
fallen,  b»]^  ti4  Ytur  nod)  (Jtne  gerdbe  Iinie  ter  *ag* 
ιιαφ  gegiert  ijt.  Itnt  fcie  Xufttfitng,  t>ie  trep  tein  @oj 
gegeben  4(1,  eilt  ojfenbafc  toiütg  eben  fo,  felbft  ιιοφ  ift 
lern  Sali,  wenn  flatt  2  fceir  ^ηαφ  gegebener  iparaU 
(en  nur®  ne  gerate  Iinie  gegeben  üfL  1Se$  bero  2  atfeft 
©aj  getyt  Utoifä  M,  einen  %töd*n        ju  *ηαφ«£ 
Wil  son  Den  a  öebingungen  tw^ajea,  *emfofr 
τ)  bie  graben  «hie*  an  bie  «er  lag*  *αφ  gegebenen 
^Parallelen  hinter  gegebenen  tfBtnfeln  gebogen ,  uub 
triefe  g^gweli  4tnien  «in  gegebene*  IBer^lmiJ  unier 
*inanber  fcaben  fbüen,  wrl,  $^4φ,  bon  üiefen  4 
bmgungen,  f>  belbman^att  2  ber  läge  ηαφ  gegebener 
Helen  -nur  €ine  gerabe  iinie  fejf« tttQtt,  bie  kjfer* 
fcfan  in  *er  erfkrn  entsaften,  ifolglid)  feine >neu*i2&eömf 

gung  wate*  \ 

4. 3uf.  Und) ,  wenn  aus  einem  ^)unf ί  ο  π  eine 
ter  Jage  ηαφ  gegebene  gerabe  Unk  2  gerabe  iinien, 
ten  ©umrne  ober  Ut#?rf*ieb  gegeben  iftf  wtn  gt gebe* 
nen  <©mfcfa  #jegen  n*rbeip,  fo  fantyrt  ber  $ifnft  «ine 
mit  jener  erflern  gleid^lauffenbe  ber  iage  ιιαφ  gea^cne 
gerabe  iinie.  £Denn ,  wenn  bie  ©unene  Der  gezogenen 
linien  gegeben  ift ;  foijl  ί^ίφ  bie  eumme  t>#  #nm> 
tmb  einer  brieten  Jinte,  ju  n>eld>a-  ibte  <mbere  m  ge#> 
benes  QJer^knip  i^at  (biefe  »ritte  iinie  l(i  tiemiid)  in 
tiefem  gatt  * taeele$  <nit  ^r  .«nberi^  .^ebÄu    3f  · 

aber 
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•Riff  %tr  TI&ttH&tetr  ber  gejogenen  fml»  gege hftt;  fr 
fyat  foiqlctt)  ber  Ufb*rKbu£  Der  einen  «bw  eme  gegrbewe 
Knie  0*emüd>  über  ben  segebene*  Unterfcbieb  bie  gezo- 
genen fcnien)  )ur  anbcrtt  ein  gegebenem  QSetfyifrmtu 
(^Dttfcr  ttfberfituf  ifl  nemltd)  eben,  bie  ankert  ünte 
i*tbtl.  >  Soigli*  beruht  in  bepben  8aflm  ηβφ  ben? 
*tfen  3"fc  ber  9>unfc  ein*  ber  kg*  twd>  gegebene  mit 
ber  ertfenber  4og*  n«&  gegebenen  gle^laujfenbe  gera^ 
be  iinit* 

W  ebm  Xrt,  »ie  au&  bem  ι  fiet* 
S*k  ber  sie  hergeleitet  «wrben,  (oft  fft  au*  bem  *4ftm 
6aj  feibfl  ein  afcnlidjer  3ujbj  herleiten.  Unb  eben  fr 
4ηφαι«  beni35flen©aj, 

u3«£  fSBemt  2  gerabe  ^araHeil&iiet^  brr  läge 
*αφ  gegeben,  unb  aa$  einem  |>unft  an  eine  berfelbett  * 
geribr  Ünirn,  an  Wc  anbere  aber  etjir  getabe  $nte  im* 
ter  gegebenen  3Binfeln  gejogen  »«Den,  unb  wenn  W* 
Gumtne  ber  beijben  9i<btfe,  motten  ba$  eine  jtDtf^fu 
einer  der  gejogenett  itnien,  unb  einer  gegebenen  iirtfr* 
ba$  anbere  jroi}ä)en.  einer  anb«m  gejogenen,  unt  ein* 
aubem  gegebenen  iinie  enthalten  ift,  gleid)  ifi  bemSX  ci>tff 
toitd)e$  jmifeben  ber  brttten  gejogenen  «nb  einer  britten 
gegebenen  iinie  enthalten  ifi;  fo  bentyrt  ber  $unft,  att* 
»eldjem  bie  gerpben  iinien  gejogen  roorben,  eine  be? 
fage  nad)  gegebene  gerabe  iinie.  $)ewt  nian  fann  jtd> 
borthlien ,  wm  ben  im  aöfjwi,©aj  genannten  3  f>eral* 
icliiwien  fallen  »■  mit  einanber  jutammen,  unb,  biefe 
©eränberung  abgerechnet ,  bleibt  alle*  bet)  biefem  <Sa  j 

a*  3ufl  SBemt  eine  gerabe  iinie  ber  Jage  ηαφ 
gegeben  ifl,  wnb  an  biefelbe  an*  einem  5>nnft  3  flerabe 
Jinien  unter  gegebenen  2ßinfein  gebogen  »erben,  unb 

2fa  3  ba* 


u 


bas  übrige  bietfee  mie  *orfcm ;  fo  berührt  ber  #tmft  dtii 
ber  iage  ηαφ  gegebene  gerate  itnie«  biefem  $att 
nemltd)  fallen  alle  3  im  aöjien  ©aj  genannte  $arall*# 
len  jufammen.  .. 
*'  2ie&nli*e  Sufaje  nun  la|fen  (ϊφ,  wie  man  (eicfc 
ftt$C,  αηφ  bep  bem  a7fhn,  sgften,  ^flen  ©a}#  tote 
αιιφ  bei?  aüen  bort  bemerken  3Φί*η  n^en* 


3um  3 1  ficrt  ®  aj  t>e$  Ifien  38ud)$. 

$ιιφ  biefer  ©aj  fann  allgemeiner  gem^fc,  unb 
auf  jebe  beliebige  SRenge  ber  iage  ηαφ  gegebener  gera* 
ber  iinten  ausgebest  »erben ,  nemliφ  fo :  > 

τ  m     m  r       ,  t 

•  -  I    >  ,       ,  . 

Fig.  8^· 

®enn  eine  beliebige  3n$a$i  geraber  iinien  AB, 
CD,  EF  u,  f.  χο·  ber  iage  ηαφ  gegeben,  unb  auf  jeber 
berfdben  ein  ?>tinft  B,  D,  F  u.  f.  n>»  gegeben  ifl,  unb 
an  biefelbe  aus  einem  tyuntt  G  gerabe  Unten  GH ,  Gl, 
GKji»  f.  »♦  unter  gegebenen  2Bwfeftt  gqogen  werben, 
unb  bie  6umme  ber  9ted)fef  e ,  η*(φβ  jtotfeben  geraben, 
ber  ©rofle  ηαφ  gegebenen  iinten  a,  ß,  7  u.  f.  n>.  unb 
beu  ©rufen  HB ,  ID ,  KF  tu  f*  »♦  entsaften  ftnb,  (bie 
auf  ben  ber  iage  ηαφ  gegebenen  iinten  jn^en  ben  an 
fte  gezogenen  iinten,  unb  ben  auf  tynen  gegebenen  3>unfr 
len  abgefφntίten  ftnb)  g^  iß  einem  gegebenen  9iaum ; 
fo  beriet  ber  Punft  G  eine  ber  iage  ηαφ  gegebenere* 
fabe  itnte. 

Denn,  roenn  man  We9^efe  GHBL,}GIDM, 
GKFN  u«  f.n>.  erganjt;  foroirb  ganj,  wie  am  €nbe 
be$  3 1  fleu  ©ajeä  gejeigt,  baß  bt£  nur  ein  anbere?2(u$« 
bruf  fet>  bon  bem  aien  3»Γ  &e$  39j|en  ©aje& 


3um  3^flen  @aj  De«  iflets  S8ud)$.  : 

3uf.  3Benn  aus  einem  9>unf  e  Α  an  eine  ber  iage 
$  gegebene  gerabe  itnte  BC  jit>cp  gerate  iinten  AF, 

AG 
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AG  unter  gegebenen  2Binf ein  gejogen  roerbea,  unb  ba$  *  ' 
£Kcf)(f  GAF,  «tiefte*  fie  einfcfcfieflen  ,  giet*  ifl  *inem 
gegebenen  SKanm.:  fo  beruht  ber  9)unff  Α  eine  fcer  iage 
ηαφ  gegebene,  iqit  BC  gieic^iouffenbe  gerate  iinie. 

3Beil  AG  j  ÄF  unter  gegebenen  2Btnf ein  gebogen 
(inb;  fo  iß     Q3er^ä(tntß  t>on  AG  ju  AF,  b.  iVt>on 
bem  SKcfof  GAF  §u  bem  £uabrat  über  AF  gegeben* 
9ϊαφ  ber  Q3orau$fejung  aber  ifl  bat  SXdjif  GAF  geg*# 
fren?  mithin  ifl  aueb  ba$  üuafcrat  Don  AF ,  foiglid)  AF 
felbfl  ber  ©reffe  ηαφ  gegeben*    QBeü  alfo  au*  einem 
g>unf*  F  in  ber  ber  iage  ηαφ  gegebenen  geraten  iimt    *  fc 
BC  eine  ber  ©rifie  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  AF  unt®   -  ( 
dnem  gegebenen  2Binfel  gejogen  ifl ;  fo  beru&ri  ber 
§)unfc  Α  *ine  mie  BC  gfeicftlauffenbe,  ber  iage  ηαφ  ge« 
>  aebene,  gerat*  iinie  ηαφ  bem  sojlen  Sa* 
*··....        "  ·     ·        ·       *  ·  - 

Sfompofitiott. 

1: "  φ«  gegebene  «Kaum  fege  tf.'   9Wan  }ie$e  auö  tri 
genb  einem  9>unft  F  auf  ber  iinie  BC,  FH  t>on  belie* 
biger  ©roffe  unter  bera  gegebenen  5BinfeI  AFC,  ouöH  - 
iiehe  man  an  BC  eine  anbete  iinie  HP  unter  bem  ge» 
gebenen  SBinfel  AGB.   Dlun  macbe  man  »ie  HD  jti 
HF»  fo  Ν  ju  bem  Öuabraf  über  FA.    ©urdj  ben 
fcieburd)  be|limmfen  tyunt t  Α  $te6e  man  eine  mir  BC 
gletd)lauffcnt>e  gerabe  iinie ;  fo  iß  biefe  ber  gefügte  Orf,      -  . 
Denn  man  jte&e  au*  irgenb  einem  9>unfr  Α  terfelben 
an  BC  bie  iinien  AF,  AG  unter  ben  gegebenen  5Binfe(n. 
©eil  nun  Die  Dreoefe  AFG,  HFD  ά§ηΙ«φ  (tnb ;  fo  iß 
AF:  AG  ==  HF :  HD  =  AF*:  N.     Solglicb  auc$ 
AF  * ;  AF  x  AG  =  AF 1 ;  N.    3(fo  tji  N  —  FAxAG. 
flueb  biefer  3ufaj  folgt  furjlidj  barauä ,  weil  bie  im  :s 
ίφη  ©aj  genannten  parallelen  luer  in  eine  gerabe 
iinie  jufammen  fallen,   eben  fo,  f onnea  nun  a&nlicfy , 
3ufdje  ju  cem  3  3(ien  unb  34|t«n  Θα$  beö  Ifien  Söucbs,  , 
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ijnb  ju  bem  Iften  @a§  be$  ©imfon^'m  TTn^angs 
ηιάφϊ  werben,  wobty  ηοφ  biß  ju  bewerfen  ifi,  bog 
man  ουφ  einige  ber  gesogenen  initen,  n>eicf>e  m<m 
will,  al*  in  eine  itnie  jufammenfallenb  |ιφ  DorfMtot 
fann* 

UebrigenS  toerfctent  ηοφ  bemerft  ju  werben,  ba§ 
tfu*  ber  3  Φ  βα$  be$  iflen  Φηφ*  allgemeiner  ge# 
ίηαΦί  werben,  urtb  pbrt  feber  beliebigen  2fnja£(  geraber 
ber  iage  ηαφ  gegebener  parallelen  fo  auegebruft  werbert 
fann :  QBeitn  an  eine  beliebige  Änjafjl  qeraber  ber  tage 
ηαφ  gegebener  ^araüeten  au*  einem  tyuntt  gerabe  ii* 
men tinier  gegebenen  ißt nf ein  gejbgen  toerben,  tmb  bfe 
©utame  aüer  SRedjtefe,  we^e  Je  jn^jen  jmetj  ber  ge* 
jogenen  iinien  enthalten  fmb,  ober  ö*r  Iftbe^uf  eint* 
ger  biefer  fKednttt  über  bte  iibrige,  rieft  jfl  einem  g** 
gebenen  Siaum ;  fo  berührt  ber  <punft ,  aus  wetfjem  bte 
linien  gejogen  worben  fmb,  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene 
jjerabe  Unit. " 

/  *  ·  ·;.·).'«..  ι 

\  ι 

€ηΜίφ  fann  α\\φ  ™φ  ber  Ι4#*βά|  btf  Ifen 
5Βυφ$  allgemein  fo  äuggebrufr  werben :  SBenn  an  eint 
beliebige  Änjft&l;  ber  iage  ηαφ  gegebener  9>aratlefen  au* 
einem  9>unf t  gerabe  Knien  gejogen  werben ,  unb  bet 
Uebe^ug  ber  über  einigen  berfelben  befφr^ebe«en,  ber 
Gattung  ηαφ  gegebenen  Figuren  über  bie  über  ben  Äbri» 
gen  befφriebenen  ber  ©atfung  Ηαφ  gegebenen  Figuren 
Segeben  ijl ;  fo  berührt  ber  5>unf t  eine  ber  tage  ηαφ  ^ 
gebene  gerabe  iinte* 

3um  jtett  @aj  Μ  Uten  $8ιιφ& 

©iefer  @aj  fann  ηοφ  allgemeiner  ^βιηαφί ,  unb 
fo  a«$gebruf t  werben :  ■  ·  * 

Fig. 


■ 
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fBmn  au*  einem  gegebenen  tyuutt  Α  eine  gerabe 
iinie  AC  y  unb  aus  Deren  €nbpunf t  an  eine  ber  iage 
ηαφ  gegebene  gerabe  Knie  ED  eine  gerabe  iinie  CD  mit 
einer  ber  iage  ηαφ  gegebenen  g(eid)(auffenb  gebogen 
»irb ,  unb  wenn  entnoeber  eine  ber  ©atiung  *ιαφ  gege« 
feene  Jigur  über  ber  juerji  gqogenen  AC  giridjj '  ifl  bem 
Sii)tt ,  ba*  enthalten  i(l  jn>ifd)en  einer  gegebenen  iinie  - 
BE ,  unb  bemjentgen  ©tiif  t>on  ber  ber  iage  ηαφ  gege* 
benen  geraben  iinie  ED,  toeld)et  jmifci)en  einem  gegebe* 
nen  tyuntt  Ε ,  unb  ber  jroepten  gezogenen  iinie  CD  ab« 
gefd)txittea  roirb :  ober  wenn  bie  ©um me  ober  ber  Un« 
terfdjieb  eine*  gegebenen  Sfjaumö  unb  einer  ber  ©attung 
nad)  gegebenen  Sigur  übet  AC  gictei)  i|i  bem  bejagtm 
9id)tf :  ober  wenn  bie  ©umme  einer  ber  ©ae(ung  ηαφ 
gegebenen  Sigur  über  AC  unb  beö  genannten  SRd)tf ö  ge* 
geben  i#;  fo  berührt  ber  §>unft  C  einen  ber  iageit^ 
gegebenen  Umfrei*. 

Ifier  Sali.  ®enn  bie  ber  ©attung  ηαφ  gegebene 
Sigur  über  AC  ein  £tuabrat  tft.  J>ier  jerfdttt  ber  ©a| 
i«  »ι>φΐί|β*  ©aje*  ©er  erfte  berfelben  ift:  wenn 
ba*  Üuabrat  über  AC  Qleid)  ifi  bem  genannten  91φίΡ* 
feig  ifl  nun  eben  ber  3te  ©aj  unfer*  Ilten  φηφ*» 
©ie  3  übrigen  befonbern  ©äje  für  ben  Ifien  Saü  finb 
fagenbe: 

i )  QBenn  bie  ©umme  eine*  gegebenen  ftaum*, 
tmb  be*  üuabrat*  über  AC  gltid»  iji  bem  genannten 
!Xd)tf,  unb  ba*  übrige  bleibt,  wie  berj  bem  jteu  ©aj 
teifer*  Utf  η  ί»ιιφ*> 

frt>e  >>er  gegebene  jXaum  βΙοίφ  bem  SKrd^eef 
BE  χ  Ee.  £Bei(  nun  BE  gegeben  ifl;  fo  ifi  Ee  ber 
©rdfle  ηαφ  gegeben  (6i*  ©.).  SRan  nefcme  Ee  auf 
ber  Hme  ED  *>n  Ε  gegen  D  fyn,  SBeil  nun  BE  χ  Ee 
Heiner  iji,  als  BE  χ  ED;  fo  ifl  Ee  <  ED ,  folsltdt^  fall* 

2ta  s  ber 
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ber  9>unf  ί  e  jwifcben  Ε  tmb  D.  tlnb  toetf  traf  $tmft  Ε 
gegeben  iji;  fo  ifl  αυφ  ber  f>unft  e  gegeben.  Unb  ba 
ηαφ  Der  f&orauefejung  ΈΕχΕβ  +  A^  z^BEx^D; 
fo  ifi/  baä  gemeinfcbafclicfje  91φίΡ  BExEe  fymoeg  g* 
nommen,  AC*=BExeD>  (οιβΚφ  berüjjrf  ber9>unft 
C  ηαφ  bem  3ten  ©aj  bei  Uten  55ucbi  einen  ber  iage 
ηαφ  gegebenen  Umfrei*,  ©ie  Äompofttion  ergiebt  (ϊφ 
ton  fribfh' 

2)  SBenn  ba*  Üuabraf  über  AC  φιφ  ift  ber 
©umme  eine*  gegebenen  Staume  BE  χ  Ee  ,  unb  bei 
ΚφίΓ*  BE  χ  ED ,  unb  ba*  übrige  bleibt  wie  twrfcm. 

gjian  tragt  in  biefem  Sali  Ee  auf  bi>  ηαφ  Ε  (jin 
verlängerte  iini*  DE.  Buffer  biefem  bleibt  alle*  bem 
t>orberge§enben  ctynltd). 

3)  SBenn  bie  ©umme  be*  ÜuabraW  über  AC, 
tmb  be*  dledjteU  BExED  gteieft  ifl  einem  gegebenen 
SXaum ,  «hb  alles  übrige ,  rote  *οφ'η,  bleibt 

®ton  trägt  in  biefem  Sali  Ee  t>on  Ε  gegen  D  $ftf, 
unb  »eil  BE  χ  Ee  groffer  ijl  a(*  HE  χ  ED ;  fo  faßt  e  auf 
bie  über  D  §f  nau*  t>ef Idngerfe  itnie  ED.  ifebrigen* 
bleibt  all**  bem  t>or£erge£enben  όδηΐίφ· 

Ilter  S^tlv  SBenn  bie  ber  ©atfung  ηαφ  gegebe- 
ne Sigur  über  AC  fein  üuabrdt  ijl/  Unb  roenn  1)  biefe 
gigur  gleicb  ifl  bem  SRcfcf  f  BE  χ  ED. 

Söie  Sigur  über  AC  fceijfe  a,  roeli  ftemm  ber  ©αί· 
tung  ηαφ  gegeben  ifl;  fo  ifl  tör  ®er^dltnt§  ju  beut 
öuabrat  über  AC  gegeben  (5  3.  ©.)·  Sttan  nefcme  BE 
ju  BF  in  eben  biefem  QSeiftfltniß,  fo  ifl  folg(id)  BF  bet 
ÜJr6ffe.  ηαφ  gegeben*  ©eil  nun  a :  AC  *  BE :  BF 
;=  BExED  :  BFxED  ,  unb  as  BExED;  fo  ifi 
AC*  =  BFxED,  m&fjin  berührt  ber  9>unft  C  ηαφ 
bem  3ten  @aj  be*  Ilten  φυφ$  einen  ber  iage  ηαφ  ge- 
gebenen Umfreis,  J?ierau*  folgen  nun  We  übrigen, 
benen  6et>m  Iflen  Satt  1«  3.  3·  <φηΙιφ«  3ufd$e  ^Hig 
auf  eben  bie  2frf. 
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I 

Ιαβϊη(ϊφ,  ttneman  i«d)ifiei;f,  fcöilig  dfcn^e  gufije, 
wie  bep  be$  sfen  eaje*  IflemSali  i.  3.  machen,  Me 
ίφ#  ba  fte  ganj  auf  biefefbe  2lrt  bewiesen  roerben,  nur 
e(me  33eroei&  fcer  fe je.  37πτιΙίφ 

ι )  n>enn  alles  übrige  bleibt,  n>ie  in  bem  6ren  @aj, 
Mb  bie  ©umme  eine*  gegebenen  SKaum*,  unb  ber  be?« 
b*n  Siguren,  »elc^e  ber  ©attung  ηαφ  gegeben,  unb 
iber  ben  an  einen  $unfi  fcin  gejogenen  geraben  ϋ· 
nien  befφrieben  fmb ,  gleicfc  ijl  bem  bort  genannten 
SXedjtef ; 

2)  »enn  alle*  übrige  bleibt,  unb  bie  @umme  ber 
Serben  ber  ©attung  ηαφ  gegebenen  giguren  gleMb  ijf 
Der  ©ummeeme*  gegebenen  SXaum*,  unb  be*  genann- 
ten 9W>tfe; 

3  )  wenn  alle*  übrige  bleibt ,  unb  bie  (Summe 
te$  genannten  SKcfafS ,  unb  ber  bepbeu  ber  <Sattun$ 
ηαφ  gegebenen  $i$uttn  gleiti)  ijl  einem  gegebenen 
Diaum; 

fo  berührt  in  allen  biefen  Ralfen  b*r$unff,  an  mU 
cfjen  £in  bie  geraben  Knien  gejogen  finb,  über  benen 
bie  ber  ©attung  ηαφ  gegebenen  Figuren  befφrieben 
werben ,  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  ttmfrei*. 

SBit  $ulfe  beß  ι  flen  tiefer  3ufdje  f ann  nun  ber 
6te  6aj  ηοφ  weit  allgemeiner  gen^t ,  unb  auf  jebe 
beliebige  2tn§a()l  Don  gegebenen  fünften  ausgebest 
»wrten ,  au*  roe^en  gerate  iinien  an  einen  $unft  f)in 
Stylen,  unb  über  benfelbenber  (Sattuns  ηαφ  gegebe? 
ne  Figuren  befeferieben' werben  ,  beren  ©umrne  g^ 
ijl  bem  in  bem  @aj  genannten  ΣΧφιί. 

ϊ>ί§  wirb  nemiid)  für  jebe  beliebige  flnja&l  gege# 
faner  fünfte  eroiefen  fepn,  »enn  gejeigt  mirb,  bap  (ιφ 
jebe  beliebige  Bnjafjl  gegebener  fünfte  immer  auf  eine 
«m  Sine  geringere  Unpty  gegebener  9>wnfte  jutiif  brin* 

:T  -        %  gm 
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gen  fojfa  ©i§  αί**  wirb  ^öi9  Λ«Γ  *m  bie 
Tbtj  rote  bei?  bem  sten  ©aj  bee  Ilfen  '&ιφ*  erroiefen. 

faen>  (Fig.  ä4.)-Me  5  fünfte  A,  B>  C  gege* 
ben ,  unb  <Hi*  benfelben  an  einen  f)unf t  D  $m  bie  gera* 
ben  Knien  AD,  BD,  CD  gebogen,  <m*  b*m  5>unft  D 
fene  an  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  ftnte  EF, 
DG  mit  einer  t»ec  tage  ηαφ  gegebenen  geraben  iinie 
gleid)(auffenb  gejogeü ,  tmb  e*  fetje  bie  ©umme  t>on  1 
ber  ©attung  nad)  gegebenen  Figuren  über  AD,  BD,  CD 
g(eid)  bem  JRcftcf ,  bas  enthalten  ifi  jroiftyen  einer  gege- 
benen geraben  iinie  λ,  unb  bcmjemgen  ©tu*  ber  «nie 
EF  welches  jwifeben  einein  auf  tyr  gegebenen  ψνηίί  F, 
linb  ber  iinie  DG  abgeffyniÄen  wirb;  j<>  beruht  bec 
tymtt  D  emen  ber  Jage  ηαφ  gegebenen  Hmftefei^^ 

Die  Siguren  fiber  AD,  BD,  CD  fceiflert  ä,  b>  c; 
fo  ftnb  folglkf)  bie  ©er&altntfle  biefer  Signren  ju  bert 
Öuabraten  über  AD,,  BD,  CD  gegeben  (S3-  ©0· 
97ϊάη  jiefce  AB ,  unb  flnbe  nad)  bem  gten  fc&nfaj  ben 
9>unft  Η  unb  bie  gerabe  iinie  HI  fo,  bajj  (?φ  BH  ju 
HI  rote  a  ju  bem  Üuabrat  über  AD ,  unb  AH'  |u  Hl 
tüte  b  ju  bem  Üuabrat  über  BD  »ermatte  ;  fi>  f|t  ηαφ 
bem  3iif.  bee  1  oten  iefcnf,  bie  ©umme  ber  fcfouten 
b  g(eίφ  einem  gegebenen  SRaum,  unb  einer  Jigur,  bie 
ju  bem  Öuabrae  über  HD  ein  gegebenes  iÖer^diini^ 
nemli*  ba*  »erfcalentfl  *on  AB  ju  HI  fcat.  ©tefe  Si- 
gur  fceifle  h.  9iun  ijl  ηαφ  ber  98orau$fejunä  f*4 
©umme  ber  Figuren  a,  b,  c  ^(είφ  bem  9tdjtf  λ  χ  Fi 
gelglt^  tfllne  ©umme  ber  Spuren  c,  h  unb  eine*  gje* 
gebenen  Staunt*  gJW4  eben  biefem  3td)tt  ®ei(  nun 
bie  fünfte  H,  C>  F  gegeben,  unb- DG  mit  einer  ber 
Jage  ηαφ  gegebenen  geraben  linie  gfeföfauffenb  gejogert 
Ifi ;  fo  berührt  ber  ftonf t  D  ηαφ  bem  &ter  beigebt« 
ten  iflen  3uf;  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  llmfrete 
JDie  jfrmpojUion  folgt  *ott  felbjl. 
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©aflifl  eben  fo  werten  4  9«9«&«*  ?>mAe  mf  % 
fur|  νφ*Λ**  belitb'w  3taja&l  .gegebener  tPunte  ouf 
eine  wi  geringere  2ίη}<φ1  |«ruf  gebracht  gol$- 
lid)  91k  Der  Gff  ©α  j  ellgemein  toon  jeber  beliebigen  Tin« 
^af)l  gt^ebeiter  fünfte.  Unt  eben  fo  aügenwn  geitep 
<Μφ  fcie*or&in  <mgef%ten  3  3ufäp. 

3$,  'flott  *er  Summe -aller  ter  ©aftung  ηαώ  qe« 
gebenew  ftiguren,  ter  Ueberfduig  υοη  einigen  berfelben 
über  bt^  übrige  gkid)  tem  in  tem  6ten  @aj  genannten 
Qid)if 5  fo  betört  ber  ^unff ,  an  treidln  hin  bie  ί inten 
<uiö  ben  gegebenen  fünften  gqoqm  werten ,  enfpebet 
«ine  ter 4age4tad)  gegebene  gewte  Urne,  ober  einen  tec 
4age  nad)  gegebenen  Umf  reis* 
fet>e« 

L  nur  3  fünfte  A>  B  3*9*&*n>  «β  fcenfefben 
«η  einen  $»mttC  §in  bte  geraten  4  inien  AC,  BC  gejo« 
gen;  menn  nun  aus  Dem  fHntft C  an  eine  ter  iage  ίκιφ 
gegebene  gerate  itnte  EN  eine  gerate  litne  CD  mit  ei- 
ner ter  tage  ηαφ  gegebenen  gieiφ^aujϊenb  gejogen  mtb. 


Fig.  85· 


1)  ter  ttnferfdue*  ter  Öwäträfe  iföer  AC  tmb  BC 
$lei$  bemIRdjff ,  ba$  jwijcben  einer  gegebenen  geraten 
iinie  λ,  unt  tem  ©tuf  ED  enthalten  tfl,  toeidje*  $n>fc» 
fdien  einem  gegebenen  $unft  Ε  >  ter  Iinie  CD  ab» 
gefφnitten  »irt ;  fo  beruht  t>ec  §>unft  C  eine  ter  Jage 
ηαφ  gegebene  gerate  iinik 

CD  ifl  entmeter  fenfmbt  auf  AR,  ober  ηίφί* 
fe^e  *)  CD  ηίφί  fenf  red)t  auf  A5 ;  fo  begegnet  folglifc 
CD  unt  jete  mit  i^r  g!eid)lauffente  iinie  ten  auf  AB 
erröteten  f>crpenWfeUw  SRan  ereile  tie-  iinie  AB  in 
Η  in  2  «fetye  Sfeeite,  unt  jiefce  HL  fenfred*  auf  AB. 
fand)  ta»  saetonen  «punft  Ε  jiefce  man  ÜL  mit  CD 

8^ίφ· 
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$lei*iauffenb;  fo  ί|ϊ  folglich  EL  ber  {age  ηαφ  gegeben, 
unb  bie  iinien  HL ,  EL  werben  etnanber  in  einem  ge» 
gebenen  tym\tt  L  begegnen.  SWan  jte$e  LC,  unb  t>er* 
längere  fte,  »enn  t$  not&tg  tft,  bis  fte  Dem  au$  Β  auf 
AB  errid)fefen  ^erpenbifel  BM  ih  einem  9>unfe  Μ  6e. 
gegne,  aus  C  falle  man  'ηοφ  auf  AB  60$  ^ßerpenbifel 
CK ,  unb  au$  Μ  jte^e  man  an  EN  bie  iinie  MN  mit 
CD  giriebtouffenb,  «ffieil  nun  ηαφ  bet  ©orauefejtmg 
ber  Unierfcbieb  ber  üuabrate  über  AC,  BC  glcjd?  iji 
bem  ,  SKcbrf  λ  χ  ED ;  fo  i  jl  ηαφ  bem  j  fien  i cfcnf*  be$ 
•Ilten  ίδηφ6,  baö  boppelee  fRd>tt  ABxHK  gleich  bem 
£Kd)tf  *xED,  b,  fc.  ed  ifl  HR:  ED  =  α :  a AB. 
SSegen  ber  parallelen  aber  itf  HK :  HB  =  LC :  LM 
=  ED  :  EN,  ober  oermecbfelt  HK:  ED  =  HB:  EN; 
fblglid)  iji  *:  »AB  =  HB  l  EN ,  miifcin  ba$  «erhalt* 
ctif  tum  HB  ju  EN  gegeben*  €*  tfl  aber  HB,  fbtglk^ 
aud;  EN  ber  ©roflfe  ηαφ  gegeben ,  unb  ba  ber  $>unft 
Ε  gegeben  ifi;  fo  ifi  αυφ  ber  9>unft  Ν  (30*  $).)/  mit* 

tbie  jjerabe  iinie  NM  ber  iage  ηαφ  (31.  3>0  gege* 
♦  Unb ,  weil  aud)  BM  ber  iage  ηαφ  gegeben  ijij 
fo  ifi  fol^iid)  ber  ^unfe  Μ  (2  8.  £>♦)/  mithin  bie  geraDe 
iinie  LCM ,  n>eld)e  burφ  bie  gegebenen  fünfte  L ,  Μ 
gefct,  ber.  iage  ηαφ  ©.)  gegeben,  ober:  ber 
punft  C  berührt  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe 
iinie» . 

*  +        9         m  ,  ^    1  ··»· 
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SDTan  jiefce  EL,  HL,  n>ie  gefagt  worben,*  unb  ma* 
$e  bäö  Stehet  äxEN  9(Ηφ  bem  üuabrat  über  AB,  b.  u 
gleid)  bem  boppelten  9i*tf  HB  xBA.  Hu*  lern  9>iinft 
Ε  fφneibe  man  auf  ED,  auf  roe^er  ©eife  tum  Ε  man 
will/  EN  ab,  6ιητφίΝ  jie£e  man  NM  mit  EL  gleich» 
lauffenb,  bie  einem  qua  Β  (Demjenigen  unter  ben  ^unf* 
ten  Α,  B?  ber  in  SSejug  auf  ben  9>unft  Η  auf  eben  ber. 
'  %  *  < >  felben 
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fetöeu  Seife  Hegt ,  auf  metdjer  Κ  in  SBejug  auf  ben 
9>unf ί  Ε  Hegt)  erridjrefen  ^erpenbifel  BM  in  Μ  be- 
gegne, (SnMid)  Jiejje  man  bie  iinie  LM;  fo  iji  tiefe  - 
fcer  gefudjft  Ort,  b,  t.  wenn  man  ön  irgenb  einen  ^unfe 
Cberfelben  AC,  BC,  unb  aus  eben  tiefem  ^unft  an 
EN  bie  iinte  CD  mit  HL  gleitf;lauffcnb  jiefcfj'fo  ijl 
Iber  UMierfd)ieb  ber  Üuabrace  über  AC,  BC  gleid;  fcem 
SXc&tf  α  χ  ED.  Denn  man  fade  aus  C  auf  AB  bas 
^erpenötfel  CK  5  fo  ί|ί  nad;  bem  1  jlen  ie£nf.  be*  Ilten 
?Bud)$  ber  Unterfd;ieb  ber  £uabrate  über  AC,  BC  gleich 
Dem  boppelfen  9ld;tf  ABxHK.  3>iß  boppelce  5Kd;tf 
aber  Detroit  fid;  ju  bem  boppelren  SXdjff  AB  χ  HB  wie 
HK  ju  HB,  b.  i.  wegen  ber  parallelen  wie  ED  ju  EN,  ' 
ober  wie  ba$  9\d)tt  axED  ju  bem  3id)tt  äxEN.  9iim  ' 
tfl  ηαφ  ber  93erjeicbnung  baß  SKd;if  «xEN  g(eid)  bem 
doppelten  9td)tf  AB  χ  HB,  felglid;  iß  aud;  bas  9W;tt 
β  χ  ED  gleid;  bem  boppelten  £Kd;tf  AK  χ  HK  ,  b«  u 
gleid;  bem  tlnferfdjieb  ber  öuabrate  über  AC ,  BC. 

<Ϊ6  fet?e  nun  b)  CD  fenfredjt  auf  AB;  fo  ifl  bie  ber 
iage  nad;  gegebene  iinie  ED  enfroeber  einerlei;  mit  AB 
ober  ηίφί.  3fl  ED  AB  emerler)  iinie  (Fig.  86.); 
fo  iji  folglich,  wenn  man  roieber  AB  in  Η  in  2  gleid;e 
Steile  tfceilt,  3  AB  χ  HD  =  äX  ED.  <J$  ift  aber 
entroeber  bie  (Summe  ber  gegebenen  iinie  EH  unb  ber 
itnte  ED,  ober  ber  Unterfd^ieb  biefer  iinien  gteid;  ber 
iinie  HD.    SDiiffcin  iji  enttveber  bie  (Summe  beö9id)if$ 

2  AB  χ  HE,  b.  u  eine*  gegebenen  Siaums,  unb  bes 
SKdjtf*  2  AB  χ  ED ,  ober  ber  Unferfdjieb  biefer  fKd)th 
ßletd;  bem  9vd)tf  *  χ  ED  ,  alfo  ber  gegebene  SKaum 

3  AB  χ  HE  entoeber  gleid;  ber  Summe,  ober  bem  Un« 
terfdjieb  ber  fKdjtte  ß  AB  X  ED  unb  λ  χ  ED,  folglid;  iff, 
tretl  AB  unb  et  gegeben  finb,  ED  ber  ©räjfe  nad;  gege* 
ben.  SSBeil  alfo  aus  2  gegebenen  fünften  Α,  ß  an  et* 
hen  §)unfi  C  £tn  2  gerabe  iinien  AC,  BC  gebogen  ftnb, 
ynb  ber  Un(erfd;ieb  ter  über  ienfelbetj  betriebenen 
"  &ua« 
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£}uc$rf|tt  gleM)  ifl  einem  gegebenen  9iaum,  uemlicf)  trm 
9\d  tf  axLD  ;  fo  berührt  ber  9>uuftC  eine  fceriage  ηαφ 
gegebene  gerade  iinie  ηαφ  bem  ijien  €aj  bes  Ilten 
5*ud)£.  £>ic  Äompofition  erfceilef  t>on  felbfh  %(l  aber 
ED  mit  AB  nid)(  einerlei  iinie;  fo  i\l  entwetev  ED  mit 
AB  gleidjlauffenb,  ol»er  niebt.  Siub  ED,  AB  gleid>- 
laxiftmb  (Fig.  87.)  fo  begegne  CD  ber  iinie  AB  in  K, 
unb  auö  Ε  falle  man  auf  AH  bas  9>erpenfcifel  Ee ;  fo  i|t 
folglid)  ber  ^unfi  e  gegeben,  unb  eK  =  CD,  mithin 
fcev  $att  ganj  auf  ben  nad$  t>or(>ergef}enbcn  i"tuf  ge# 
fcradX.  3fi  enblid)  ED  nid)t  gieicblauffenb  mir  AB 
XFig.  88.)  >  fo  begegnen  biefe  beyben  ber  iage  nadjge« 
gebeneniinien  einanber  in  einem  gegebenen  ^unft  I  (28· 
2)0/  "Hb  wenn  CD  ber  iinie  AB  in  bem  fünft  Κ  bc* 
flegnet,  unb  AB  in  Η  in  3  gleiche  Steile  geseilt  ijl; 
fo  itf,  nad)  bem  ifien  ie^nf.  beö  Ilten  Q5uc^  ber  Unter* 
fdjieb  ter  üuabrate  über  AC ,  BC  g(eid)  bem  boppeiren 
'9vd)tf  ABxHK,  folglich  biß  boppelte  dWt  gleid)  bem 
ΣΧφίί  axED ,  b.  i.  eufroeber  gleid)  ber  ©wiime  eines 
-gegebenen  SKaumö,  nemiid)  bei  9id)tf$  α  χ  IE  unb  fce$ 
9vd)ifö  axID,  ober  gleich  tem  Unterfcbicb  biefer  JKaume. 
©eilmmID  ju  IK  ein  gegebenes  93er§akm§  f>at;  fo 
ijl,  roenn  man  β  ju  *  in  eben  biefemQBerljalinig  nimmt, 
β  gegeben  ,  unb  ber  SXaum  ßxlK  gleid>  bem  9iaum 
«txID,  ΙΒϊίφίη  ί(ϊ  baö  boppelte  SXcfrf  ΛΒχΗΚ  Α^ίφ 
t»er©umme  ober  bem  Unterfcbieb  etneö  gegebenen  9vaum5 
α  χ  IE  unb  beö  fRdjth  β  x  IK.  <£s  ifi  aber  baö  9vd)tf 
ßxIK  ^Ιαφ  ber  ©umme  ober  bem  Unterfcbieb  eineö  ge- 
gebenen Siaumö,  nemiid)  bes  3Id)tfö  j3xIH,  unb  beö 
Siedet 6  /3xHK.  5Benn  man  alfo  bie  bepben  gegebenen 
Siaume,  nemiid)  baö  9vd)tf  <**IE  unb  baö  d\d)tt  /3xIH 
^ufammen  nimmt/  ober  von  einauber  abjiejjt;  fo  i|t  i&re 
(gumrne,  ober  i£r  Unterfdjieb  ein  gegebener  SKaum  P. 
golglid)  ijl  baö  SXdjtf  2  ABxHK  gleid)  frer©umme  ober 
tem  Uuterfdjieb  b€ö  gegebenen  ÄaumäP,  unb  be$9id)tfö 

j3xHK. 
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#*HK.  5Beif  nun  AB,  β  gegeben  ftnfc >,  fo  tf!  fbigHc& 
HK,  mitfnn  baß  boppeffe  SXec^tef  ABxHK  gegeben* 
9Rttf>in  berührt  ηαφ  bem  ißen  ©aj  beß  Ilfen  93ηφ$ 
ber  9>unff  C  eine  ber  iofli?  ηαφ  gegebene  gerate  itnie* 
35ie  Äompoftfion  ergiebf  (ιφ  bxm  felbft,  unbmanftefje 
Μφί,  baß  in  allen  fallen,  in  meinen  CD  fenfrecfyc 
auf  AB*  ί|ί ,  ber  Ort  beß  9>unfw  C  bie  ber  Jage  ηαφ  gc« 
gcbene  iinie  CD  feibß  fepn  ^erbe* 

2.  ©erjen  nun  über  AC,  BC  feine  Öuabrafe,  ühet 
ίοφ  ä^nhd)e  ber  Gattung  ηαφ  gegebene  $iguren  be* 
fcfrrieben,  unb  baö  übrige  bleibe,  rote  υοφ'η ;  fb  berührt 
<Μφ  in  biefem  Sali  ber  9>unff  C  eine  ber  iage  ηαφ  ge« 
gebene  gerabe  iinie»   <£ß  fetje  a  bie  $igur  über  AC,  tinb 
t>  bie  §igur  über  BC :  roeii  nun  ηαφ  Der  SSoraußfejung 
i:  ACÄ  =  b :  BCa;  (b  £af  fofg(i$  αηφ  ber  Unte^ieb 
ber  $iguren  a>  b  ju  bem  Unfetfäieb  ber  Öuabrafe  übet 
AC,  BC  eben  big  SBer&aJini§  r>on  a  ju  AC*.   Unb,  roeti 
bie  Sigureti  ber  ©attung  ηάφ  gegeben  ftnb ;  fo  ifl  folg» 
lief)  baß  QSer^alini^  jeber  berfelben  ju  bem  üuabraf  ber 
Jinie,  über  roeW)er  fte  bcfdjrieben  fmb,  gegeben»  SWatt 
neunte  α  ju  β  in  eben  biefem  iBerfwltniß ;  fo  iß,  roeil  α 
gegeben  iß ,  αιιφ  β  gegeben,  unb  e*  £at  ber  Unterfdjieb 
Sfjjuren  a,  b  ju  bem  Unierfd^teb  ber  Üuabrate  über 
AC,  BC  eben  baß  Q&r&dltnf  £ ,  »ie  α  ju  ß>  b.u  toit 
«xED  ju  /3xED.    9ίαφ  ber  QJorauöfejung  aber  ifl 
berUme^teb  ber  Figuren  a,  b  g(eiφ  bem  9ίφίί  axED> 
Jtiit^in  i|i  ber  Unte^ieb  ber  Cluabrate  über  AC,  BC 
8ΐ«φ  bem  9vcbrf  ßxED-,  fo\$ltd)  beruht  ber  9>unft  C 
ηοφ  nr.  i.  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie« 
!Die  Äompoficion  erhellet  bon  felbjt 

3*  fe^en  bie  über  AC,  BC  befφrίeb*nen  Figuren 
η|φ(  ä§nlicb,^unb  baß  übrige  Weibe  rote  *οφη;  fo  be- 
rührt ber$unfcC  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfrefe 
wirb  auf  a()n^e  Htt  bemiefen,  rote  ber  ate  un& 
3ce  ©aj  be*  toimfonf$en  anfangs,   <£*  fomtw  nem« 

»fr  Ιίφ 


Ιιφ  alle*  barauf  fctnau*,  ba§  gejetgt  »trb,  eine  anbere 
ber  ©attung  ηαφ  gegebene  Sigur,  Die  auf  einer  aus, et« 
nem  gegebenen  9>unft  an  Cfyn  gezogenen  rtnie  befebrie« 
ben  wirb  ,  fepe  ^Ι6ΐφ  Der  ©umme  be*  oft  genannten 
9vd)tf*#  unb  eint*  gegebenen  SKaum*,  £>amit  ifi  aifo 
eilet  auf  einen  in  btefem  «n^ong  beroiefenen  3uf.  be* 
3ten  ©ajed  unfet*  Ilten  93ud>*  juruf  geb^t. 

Ttefpnlicfre  Sufaje  i.  a.  3·  «>ie  be?  bem  3ten  ©aj 
Griten  nuft  ojfenbafcr  au*  überhaupt  be$  allen  unter  Nr. 
I.  angefügten  befonbern  $aüen.  Unb  mit  «Borauöfe* 
jung  biefer  Sufäj*  wirb  bann  auf  eben  bie  2irt,  wie  in 
b<m  4ten  ©aj  be*  ©imfonfd;en  ^Cn^ange  gejeigt,  bap, 

wenn  mmaud) 

II.  bre^  ober  mehrere  $unfft  ber  iage  ηαφ  gege- 
ben, unb  au*  bepfelben  an  einen  ^unf t  C  fcin  gerate  ίί· 
tuen  gejogen  ftnb ,  unb  bie  ©umme  *on  einigen  iiber  ty* 
nen  betriebenen  ber  ©attung  ηαφ  gegebenen  $iguren 
glei*  ijl  ber  ©umme  be*  oft  genannten  SKcbtfö,  unb  bec 
über  ben  übrigen  ί  inten  betriebenen  ber  ©attung  ηαφ 
gegebenen  &wm,  bafc,  fage  ιφ,  αυφ  biefer  Joßauf 
ben  Sali  r>on  2  gegebenen  fünften  fönne  juruf  gebracht 
werben,  unb  folg^  ber  φιιηΗ  C.  entoeber  eine  ber  iage 
ηαφ  gegebene  gerabe  iinie,  ober  einen  ber  iage  ηαφ  ge« 
gebenen  Umf rei*  berühre,  jemKbbem  nemii*  bie  2  ber 
«attung  ηαφ  gegebenen  5tgurcn,  auf  tot\d)e  am  öfnbe 
ade*  juriif  geb^)t  wirb,  ά&ηΐίφ  ftnb,  ober  mφe.  3Φ 
halte  mid>  aljb  ηίφ*  langer  babep  auf,  unb  bemerfe  nur 
ηοφ ,  bafc  a\xd)  in  biefem  Ilten  $all  dritte  3«^ 
ßtati  jtnben,  φ  bei;  bem  iun  ©aj  be*  Uten  ©ηφ*- 
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mit  £ulfe  ber  »or&erse&enfcin  Oeriit 
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^JüfWfungen  geomitrifcfar  Stifgaben  mit  £dffe  ber 
Öerfer  fommen  fe§r  ^auftg  *or  ,  ofcne  bog  ma* 
<$erumr0?r  benSRabmen:  »Oerter«  brauet,  n>ob«  aber 
itaturüd)  bie  ©ad;c  felbfi  immer  btefetbe  bleibt»  ©iei& 
bie  affererfie  Aufgabe  in  €uf libS  ©emenr*n  bient  jutt^ 
SJeroeie  §iet>on«  guflib  braucbt  nrirf  (ίφ  |ur  ^iißöfung 
ben  iflen  Ort  unfer*  Ifta  QSud)*,  unb  biß  i#  tue&eidfc 
ber  etnfacbfie  Qati ,  too  unjere  £)erfer  angeroenbet  wer* 
ben  f  innen.  Τίχιά)  Don  ben  foigenben  Tiufgaben  werben 
einige,  fciufig  gerabe  eben  fo  aufeetöll,  wie  fte  mit  £iilfe 
ber  Detter  gefunben  werben,  nur  bient  ber  ©ebraudfji 
ber  ßerter  mand^ma^  ju  einer  befio  f urgent  2fijafgji*t 


*  · 


8  tt-f  ft  4  ( 

ι 

1  FJgg.  «9·  »·  b. 

£>er  Sladjen ■ 3ηηξ»αΚ  etneö  3>ei>ef 6  ABC,  eine 
fe-iner  (Seiten  AB ,  unb  ber  gegenüber  (lehnte 
C  fmb  sieben;  bau  ^re^ef  μ  betreiben.. 


5Beii  AB  bie  ©wnblinie  eine*  ber  ©rifle  «αφ  ge« 
gjbeiterv  35rei;ef *  ber  Jage  unb  ©roffe  ηαφ  gegeben  ifi; 
fo  berührt  ber  9)unft  C  eine  ber  ί<$*  ηαφ  gegebene  mit 
AB.gl^iaujfenbe  gerabe  iirye  (3,  u  #Ρ·Χ  9Bett  ober 
αυφ  ber  SBinfel  Ο  gegeben  tft;  jb  tyrufcrt  eben  biefer 
$u«fi  f  mer*  1?»  ία#  ηαφ  gegeben  ei  Umf  reis  (a, 

5öb3  fetyty 


foiflUcö  muf  ber  $unff  C  fott>o$f  auf  ber  ber  lege  ηαφ 
gegebenen  geraten  ttnte ,  als  auf  bem  ber  tage  ηαφ  ge» 
gebenen  Umfrete ,  alfo  notyroenbig  ba  liegen/  roobtefe 
beleben  Oerter  em^nber  febnetben ;  mithin  ift  ber  9>unft 
C  (38·  ©♦)  gegeben  ,  fcfgtid^  finb  Die  geroben  linien 
AC,  BC  ber  tage  unb  ©rofle  ηαφ  gegeben* 


flSBeif  bte  beiden  öerter ,  tiemficfc  bte  gerabe  iinfe 
CD,  unb  ber  Umfretö  AEB  etnanber  begegnen  foflen, 
fo  muß  bte  iinie  CD  &on  AB  ηίφί  weiter  entfernt  fepn# 
al*  berjenige  ipunff  be$  UmfretfeS  AEB,  ro^er  am 
n>ette|t*n  wn  AB  entfernt  ttf.   9Kan  tfjeile  AB  in  F  in 
9  gleiche  l^etle,  unb  jie^e  burφ  ben  SRttcelpunf t  G  be$ 
Umfreife*  AEB  bte  iinte  FG ,  bie  bem  Umfrei*  in  E, 
unb  ber  iinie  CD  in  Η  begegne";  fo  iji,  rote  ieubf  au* 
1 5#  3·&  folgt,  Ε  berjenige  φιιηίί  be*  Umf  reife*  AEB, 
roet$er  bte  größte  Entfernung  wn  AB  §at.  Ucberbiß 
ifl  FE  fenfred;c  auf  AB  (3, 3.  $0/  folglich  αιιφ  auf 
CD,  roeil  ηαφ  3,  ι .  X  CD  mit  AB  gleiäjiauft.  SWit- 
(in  ift  FH  bie  Entfernung  ber  iinte  CD  t>on  AB,  unb 
e*  barf,  trenn  bie  Aufgabe  mäg(td)  fepn  foil,  FH  niebt 
gjofler  fe$ri,  ai*  FE.   Ober,  «an  jtefje  ηοφ  bie  ii- 
nien  AE,  BE;  fo  ig,  weil  0Φ  aife  über  AB  bef*rteb* 
ne  ©regefe  t>er§alten,  rote  i^te^^m,  AEB  ba*  größte 
SDrepef,  ba$  in  ben  Umfrete  AEB  befφrteben,  ίοφίίφ 
ben  gegebenen  SBBirtfel  fcaben  famn  ,<£ö  fmb  aber  bie 
g(etφen  SHJtnfel  EAB,  ΕΒΑ  gleid)  bem  Komplement  be$ 
falben  gegebenen  ®infel&   iÖlan  bef$reibe  ätfo  übet 
AB  einfcretfef  AEB,  fo,  bagfeberbetSBinfelEAB,  €BA 
Qleid)  jetje  bem  Komplement  bes  jjalben  gegebenen  5Β*η· 
Nfe*    3fl  nun  ber  gegebene  3fnnfya(t  bei  $u  ι^τ^ίφ· 
nenben  $>m;ef$  groffer. ,  aW  baö  ©repef  AEB  ·,  fo  iff 
tie  Aufgabe  unmoglid;:  tf*  er  bkfem  JDrejtf  3'«Φ  i  fr 
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((I  nur  (Sin  9>unftauf  bem  Umfrete  ΛΕΒ,  bem  tle  fi* 

nie  CD  begegnet,  nemltc^eben  beir  f)unff  Ε  felbjh  t|I  * 

βιΜίφ  her  gegebene  ^nnfialt  fleiner,  al*  bas  SDreijef 

AEB ;  fo  giebf  eö  auf  bem  Umfrei*  3  fünfte  C,  D,  ja 

teeren  ifcm  bie  Unit  CD  begegnet*  · 

Äompofitioö, 

€0  fei^e  aifo  ber  gegebene  3nn^a^  iu  MäM* 
benben  ©redete  ηίφί  grdffer,  al*  ba*  SDrepef  AEB ;  fo 
jie§e  man  ηαφ*  3,  *·  X  ben  Ort  CD,  b,  man  be* 
fdjreibe  (45,  1·  £.)  über  AB  ein  ^rtfgrm.  ABIK,  ba* 
boppeltfo  gro£  fege,  als  ber  gegebene  3l^en-3nn&a*t 
bee ©regefö,  ferner  betreibe  man  ηαφ  3,  ι.  X  bett 
Ort  AEB,  b.fc*  man  befcbreibe  (33,  3·  £·)  Wer  AB 
einen  £rei*»  TCbfc^nire  AEB,  ber  be*  gegebenen ®tnfe(* 
fdfcig  fepe;  fo  begegnet  fo(glirf)  ηαφ  ber  SBefHmmung 
IK  bem  Äreto.W^mtt  AEB  entroeber  in  2  fünften 
Cj  D,  unb  man  jte&t  an  eirtfn  berfclben,  an  melden 
man  null,  bieünien  AC,  BC,  ober  IK  begegnet  bem 
£rei*  nur  in  einem  tyuntt  Ε ,  untx  man  jie&t  AE,  BEi 
fo  iß  in  jenem  gaU  ba*  SDre^ef  ACE  ,  in  biefem  ba* 
35repet  AEB  ba5  periangte  ©repef*  Denn  ηαφ  3/ η  .  , 
Χ£αί  «*  ben  verlangten  S^en-^nnfjalt,  unb  ηαφ. 
Λ  ι  ♦  X  ben  verlangten  3Binf  eU 

S8  e  r  e  φ  η  α  η  9.  '■  ' 

.    "...  * 

3ϊϊαη  fdOe  au*  C  auf  AB  ba*  ^etpehbitei  CL>  ba*  , 
tem  Greife  roieber  in  M,  unb  bem  mit  AB  q^fauf» 
fenfcgejogenen  ©ur*meffer  in  Ο  begegne,  unb  e$  fet>e 
ber  5ldd)en  ·  ^nnfcalt  bei  ©reijef*  =^a*,  AB  =  b, 
ber  gegebene '  SBinfel  =  β  FL  =5*  χ ;  fo  tfl  ΑΪ- 
s=  ;b  — x,  BL=lb+*.  9Um  ift  LO  ä  FGrt 
&·  ηαφ  ber  ®ere#m  bei;  a,  I.  %  ei  ift  LO  ==4  t>. 

©b  4  ctg' 
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ctg.  /S.  S««t«  ffi  CL  = -τ- .  ®etf  nun'  Ο  Μ 
es  CO  —  CL  +Γ  LO  ;  fo  tfl  LM  =  OM "+  OL 
s=  CL  +"  a  OL  =  -r-      b  ctg.  /3,  o&«r,  rorii  man 

D 

tie  (Eoiengenie  fcei  fiwmpfen  SBtnfel*  ofe  luaaffo  otu 
fie^t^  überhaupt  LM  ==  -£·  —  b  ctg.  β.  «HWi  nun 

ALxLP  =  CL  χ  LM  0  5/  3t  €·)/  t>.  fc.  «*H  (i  b  -  x) 
il  b+  x)  mm  ^  -  b  Ctg.  ß)i  f0  ifl  fpi«. 


Ηφ  *  b*  —  ^  +  *  *·  ctg.  j8  =  *\  ot*c 

SHie^in  i(l  

;  AL  5=  ib  +  V  (I  b+^i)  (lb- ^)+aa'ct^ 
unb 

BL  ==  }b"+    (|  b  +  ^)  (ib-2-£)+^ctg./?. 

fCetflt  6d)u(je$  $afä)*nk  Ilfeö  Jpefh  6.  410,  unb 
für  D«H  Saö>  wenn  6cr  9*9*&*w  QBinfei  ein  reAcer  iß, 
©φηχΛδ  ©amml.  georoefr.  TCufg.  Die  fetner  Uebeif* 
fcet  ©ata  angefügt  tf*/  33tf*  3«%  ©cfculje  nimmt 
-r-  AL  als  t>i*  unbefaimte  iinie,  a&  baö  χ  am  2)tjj 
$  a»$  bem  obigen  

m  *6>  +  £)  (b  ~^)+^ctg.a.  SDie 

Tiri/  tpie  biefe  Sorntel  §w  ^rgefeifee  ifl,  tmrb^aupfr 
ίαφίίφ  burö  M*  #nw?ubung  beö  geomeirifefcen  ietyrfa* 
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■  ■ 

itum  «inmafcf  AL,  BL;  fo  tfnbef  ρφ,  6a  man  αηφ 
CL  femrt ,  in  ben  wd>trojnf  liebten  SDretjefen  ALG,  ?LC 
ba$  übrige  f(id?t.  $ie  Sßefltmrmmg  iaf?c  |ϊφ  ebenfalls 
Μφϋ  irigonomeirijii)  auäbrufm.  Darf  ber  3nnfca{f 
bes  ©re^ef β  £δφ(Ιβη$  gkkb  fet>n  bem  ©retjef  a?B,  b. 
—  \  AB  χ  FE,  3hm  ift  FE>£  AB  =  ctg.  \  j3:fin. 
tot.  SSWit&in  barf  ber  gegebene  δ1αφ«η  '^ηη&αΐι  η*Φ* 
ptftrftm*  al*$  ba  ctg.  i  & 

*♦·  Sfufaa&e,  ' 

* 

Figg-  9Q-  *·  k  c.  d< 

2fu$  einet*  gegebenen  $3unft  Α  an  jwetj  ber  fag$ 
*αφ  gegebene  Knien  BC ,  BD ,  bre  einanber  in  einem 
ψηηΗ  Β  begegnen ,  eine  gerabe  iinie  EAF  fo  }u  jiefcen* 
bafc  bie  jtüijcben  Ä  unb  ben  itntcn  BC,  BD  obgefφnrf« 
tene  ©tiife  EA ,  AF  «in  gegeben«  SSer^ditnig.  .unfcr 
«inanb«t  §aben, 

5ί  η  α  ϊ  ρ  f  e-  1 , 

6*  jfob  auf  ber  geraben  itnie  FE  au«  einem  auf 
l&r  gegebenen  $>unfi  Α  jtpe?  @(üfe  AE,  AF  abgel- 
ten ,  w\d)t  ein  gegebene*  93er(>dltmg  unfer  einanber 
fcaben,.  unb  ber  (Enbpunfi  F  eine*  biefer  ©iufe  berii&re 
eine  ber  läge  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  BD,  mitlitt 
foru&rt  ουφ  ber  (Snbpunft  Ε  be*  anbern  Stuf*  eine  bei? 
im  ηαφ  gegebene  mit  BD  gίeiφlauffenbe  «nie  HB 
(4,  u  ÄJ.  35er  ©orauefejung  ηαφ  aber  berührt  ber 
9>uufr  Ε  αυφ  bie  ber  tage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie 
BC;  fblglMHß  Ε  ber  S>uv<t>fönitt*i>imtt  t>on  HE  unt> 
BC,  unbaifo  gegeben  (2g,  SJIiifeiu  i(l  bie  iinie 
EA  ber  4oge  unb  ©reffe  ηαφ  (ag.  SD,)/  mtiftn  ber 
$unft  F,  (a8.  S>.)  fofgWj  αηφ  AF  ber  iage  unb  ©roffe 
«•Φ  fcSft  Q0  fle^betu   Unb,  n>ejl  nq#  b*r  iöorau«- 

S>  &  5  fönte, 


394     .    -  , 

fejung  BC  mit  BD  nid>t  gleidjlauft ;  fo  fd)neibef  BC  im. 
mer  bi*  mit  BD  g^lauffenbe  iinie  HE. 

$ompoftttott. 

ι 

* 

SRan  Derjeidjne  ben  £rt  HE  nadj  4,  ι·  X,  b.  §» 
man  faüe  aus  Λ  auf  BD  ba*  *Perpenbtfel  AG,  unb 
neunte  auf  bemfelben'  AH  ju  AG  in  bem  gegebenen 
fBer^aitnig,  »ekbe*  AE  §u  AF  fcaben  foü,  burd)  Η 
jtef)e  man  HE  mit  BD  gt*id)lauffenb ,  unb  HE  begeg« 
ne  ber  iinte  BC  in  E,  ettiiid)  jte^e  man  bie  gerabe  iinie 
EAF;  fo  ifl  big  bie  gefudjte  imie,  b.  ty.  e*  wirb  AE  ju 
AF  ba*  gegebene  9Ser&5ltni§  ton  AH  ju  AG  fcaben, 
SDer  SÖeroei*  erhellet  *on  felbtf.  ' 

■ 

Φα  fciebep  in  Ttnfefcung  ber  Seidjen  fe$r  bfcteftdffe 
borf  ommen  fonnen ,  je  nad)bem  ber  9>unft  Α  jroi  fdjen, 
ober  auffer&alb  ber  ί  inten  BC,  BD,  unb  je  naebbem  ber 
g)unff  Η  jmifeben  Α  unb  G,  ober  auf  ber  Verlängerung 
t>ön  AG  entroeber  ηαφ  Α,  ober  nad)  G  fcin  liegt/  unb 
biefe  Salle  im  übrigen  ganj  auf  einerlei  2(rt  befcanbefc 
werben;  fo  begnüge  ΐφ  mid)  ben  Sali  *on  Fig.  90.  a. 
gu  betra*ten.  <£ö  fet?«  alfo  ber  ©infel  CBD  =  φ, 
ber  ®infel  AFB  =  x,  AG==a,  BG=b,  bad  9$ev 
fcdlfnijj  *on  ΛΕ  ju  AF  /  b.  fc.  t>on  AH  ju  AG  gleid) 
bemvo«  η  ju  m ,  unb  AG  begegne  ber  Unk  BC  in  I ; 

AH  :  a  =  η  :  m 

HE :  AH  =  ctg.  χ :  fin.  tot. 

HI  t  HE=fin.  tot:  ctg,  φ 

fofgttdj  gleid)formig  HI  :  a  —  n.  ctg.  χ :  m  ctg.  φ, 
ober  HIxm.  ctg.  φ  =  a.  n.  ctg.  x.  3lun  ifl  HI 
=  HG  —  IG  ,  unb  HG:as5=m  — n:m,  ober 

HG 
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HG  =ss  ,("T~'n) ;  IG :  b  =  im.  tot:  ctg.  φ,  ober 

IG  =   .    $01φη  t jl  (m— n)  a.  ctg.  <P~bm 

.  -                 (m~n)        A     b  m 
ran  ctg.  χ ,  Ober  ctg.  ir   ctg.  (D  -*  „ 

η  an 


$ierau*  finbet  map  nun  in  ben  ίφηΐιφβη  ©reifen 
AHE,  AGF,  in  wetym  alle  SBinfel,  unb  AG  =  a, 

AH  =t  —  gege6en  ftnb,  feiert  αϋφ  AE,  AF.  ffl&dre 

ba$  9>erp«nJ>tfe!  AG  ηιφί' unmittelbar,  fonbern  baftfc 
ber  SBiufel  AteB  (Fig.  9a  c),  ben  eine  burefe  Α  gejo« 
jene  iinte  mit  BD  ιηαφί,  unb  KG  bie  Entfernung  be$ 
2>urd)f$mttpunftf  über  iimen  AK,  BD  «oti.bem  §>er- 
penbifei  AG  gegeben ;  fo  würbe  man  fcierau*  Μφι  AG 
finben.  <E$  ifl  nem(iφ  AG :  KG  =  fin.  tot ;  ctg.  AKB, 
ίοΐ9ΐΙΦ,  wenn  KG  =^  c,  AKB  =  ρ  gejejc  rotrb,  ijl 

c 

AG  =  ctg^p*  *n  ^r  *0ΙΦη  9efunt)^en  Sor» 
mei a: fub jlieuirt ,  gtebt  ctg.  x  —  (m"~ »><*Β··Φ 


η 

 =- ,  ctg.  ρ.     SBare  nun  b  =  c ,  &♦  fc.  gienge 

CO 

(Fig.  90.  d.)  bie  bu^  Α  gejogene  iinie  bu^  ben  tyuntt 

-n  r     *  (m — n)  cte.  φ  m 

B;  fo  mürbe  ctg.  χ  =*=  — ^— I  ctg.  p. 

η  η 

3n  btefenf  fejten  $α(Ι  &Γαυφί  man  alfo,  um  ben  £Βίη· 

felAFB  ju  finben,  bie  iinie  BG  ηοφ  nid;t  ju  fennen, 

ober:  Wr  tyirntt  Α  mug  ηίφί  notfcroenbig  gegeben  feijn, 

wenn  er  nur  auf  ber  ber  iage  ηαφ  gegebenen  iinie  Β  Α 

liegt.   Ubet  atibanü  ijfl  αυφ  bie  (Stoffe  t>*n  AE,  AF 

ηοφ  nvbt  beflimmt*  5D#  jeigj  αϋφ  ίφοη.  ber  ÄnWif 

ber  Sigur.     Denn  man  jie^e  irgenb  eine  iinie  aef 

S^ic^lautfcu^  mit  AEF ;  fo  iß  ae :  af  =  AE  2  AF. 

tiefer 
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5M*f«t  fejfe  t ommc  in  TitmmhmQ  auf  e'mn 
Kometen,  t>on  bem  man  borau*  fejt,  er  beroege  (ϊφ 
(eine  furje  über)  g^formig  in  einer  geraten  ii- 
nie,  bet>  SWeroion  Arithm.  Vniv.  Probl,  30,  β»  i2Ö* 
fig.  ηαφ  ber  Gravefand.  Ausgabe  tw,  um  aus  3 
SJeobacfetungfn  be(JWben  bie  Steigung  feiner  ηαφ  ber 
fBorauifejung  gerablintdjien  i<jufbafcn  gegeri  bie  ©e* 
fid)«(inien  8»  beflimmen,  ®enn  nemlic^  bas  Äuge  in 
Β  tjl,  (Fig.  90.  d.)  urri)  ber  dornet  ba*  erfic  mafcl  in 
F,  ba*  2ie  «ma&l  ir\  E,  bqtfi  britfe  ma$  in  Α  erjtyefof; 
fo  roeij?  man  bie  SKdgungen  ber  @efi*«linien  ΒΑ ,  BE, 
BF  gegen  einawber,  ober:  biefe  itaien  f  innen  afö  ber 
Jage  ηαφ  gegeben  angefefcen  tperben*  Ueberbif;  fennt 
man  (weil  ber  dornet  ftd>  gietcirtörmig  bewegt,  unb  ^lg« 
Jid)  ΛΕ,  AF  ftcb  jti  einanber  »erhalten,  wie  bie  Seil, 
bie  er  brandete  t>on  Ε  ηαφ.  Α ,  unb  von  F  «αφ  Α  ju 
fommen)  ba$  QJer&altmß  bon  AE  ju  AF.  Sptit&in 
laßt  (ϊφ  ηαφ  ber  iejten  Formel  ber  SBinfei  AFB  be« 
(ftmmen.  SJergl.  iamber«  SJeptrage  Ijfer  ©♦  1 79 
$♦  a  S  S.  <£ine  (inbere  praftifc&e  Tinnoenbung  bei  iejfeit 
betj  ber  33ere$nung  bemerken  $aii$  fe&e  man  in  &&ft* 
*ers  7 (er  afhon.  Äbfcanbf,  Θ.  283  flg»  wo  bie  gormef, 
burφ  we\d)e  χ  beflimrai  wirb,  roeti  einfaφer  iß,  ηκίί 
inan  fiir  bie3Binfel<p,  ρ  bequeme  2&e$rfe  *on$o%  45· 
¥♦  bfll,  «>d§len  fannt 

:      3,  2i ufgafce, 

Fi  gg.  9^  *  —  h-  -  ! 

-  IDurd)  einen  gegebenen  ^unft  D  an  »  »er  Jage 
ttacf)  gegebene  gerobe  iinien  BF ,  CE  eine  gerobe  iinie 
EDF  fö  }tt  jie&en ,  baß  boe  j»if*en  ben  Otiten  DE, 

df  entölten«  3*βφί«ί  $1«ΐφ  fe?e  einem  segebene» 
iXaunu 

ι  . 
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$ί  ftnb  auf  Der  geraben  «nie  EDF  au«  einem  auf 
ifyc  gegebenen  ftonft  D  bte  ©tüf«  DE,  DF  übgefdjnif. 
ten,  bfc  ein  gegeben«  StedjhrP  einföiiejfen>  unb  bet 
Snbpunft  F  eine*  Diefer  @tuf*  berührt  «ine  btr  iagi 
ηαφ  gegebene  gerabe  «nie  BF ;  fbigM  beruht  ber€nD»  . 
punftE  Vti  onbern  ©ttife  einen  ber  Jage  ηαφ  gegebe» 
nen  Äreie  (8/  i.  TL)»  €ben  bieferf>unfl  beruht  obet 
«ιιφ  ηαφ  Der  $8orau«fejung  bie  ber  tage  ηαφ  gegebene 
gerat»  «nie  EC,  mithin  tft. er  gegeben  (38.  Φ.) ;  folg« 
Ιίφ  i|l  EDF  ber  löge  unD  ©röfle  ηαφ  gegeben  ( 39» 
S8»  39.  JD,X 

« 

Äompoftäon  unb  i8ejhmmurt& 

ξΟϊάη  toer jei(bhe  ben  Ort  8, 1 .  X ,  b.  φ.  mmt  fälfe 
(tue  D  auf  AB  ba«  9>erpenbiiel  DH,  hefcme  auf  »ekbrt 
6eite  wert  D  hian  mill  (ben  Satt  ausgenommen,  wenn 
FC,  FB  glei<D(auffen :  benn  ih  biefem  Sali  muß  ma« 
ben  9>unf  1 1  auf  ber  Seite  »on  D  nehmen ,  auf  roeldjer. 
CE  liegt)  DI  auf  bem  g>erpenbifel  DH  ober  auf  fein« 
ißerldhgerung ,  fo,  Daß  baö  9ied)tef  HDI  gleicfc  »erbt 
bem  gegebenen  SXaum ,  beftfcreibe  über  bem  ί>«φηιφ 
ftt  DI  einen  ifreie,  toeldjer  ber  «nie  EC  in  ben  5>unf» 
len  E,  e  begegne,  jie&e  bin-φ  weldjen  biefer  fünfte 
man  roitl,  bie  gerabe  «nie  EDF;  f6  ifl  biß  bie  gefuc^fe 
iinte,  b.  Das  SRcbtf  EDF  i|i  gieid)  bem  gegebene* 
SKaum.  Sßenn  CE  hid)t  fenfreebt  ifl  auf  BF;  fo  be- 
gegne  DH  ber  «nie  CE  in  O.  ®eil  nun  erfobert  »irb> 
baß  ber  Äreie  ber  «nie  CE  roenigfiens  tri  einem  ?>Unf  t 
begegne;  fo  barf,  in  bem  S<»a,  baß  FB,  CE  gieid)« 
laufen,  (Fig.  91.  β.  b.)  DI  ηίφί  Hemer  feon,  ai* 
DO,  b,  $.  Der  gegebene  SKaum,  ηβιηΐίφ  bae  ίΚβφίβί 
HDI  Darf  nidjt  fliiner  fron,  als  m  9i<d)t*f  HDCh 
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3(1  DI=  DO  -,  fo  berühr,  wie  inan  feiert  fie&f,  bie 
iinie  CE  Den  Äret*  in  I :  ij*  Dl  >  DO ;  fo  fdjneibet  fte 
ifcn  in  *  fünften*  ©infc  aber  FB ,  CE>  njcfcgtöcfe» 
lauffenb  (Fig.  9*·  c  — g.)|  fo  begegnen  einanter  in 
einem  9>unft  Α ,  unb  »enn  man  au*  Dem  9)?irteipunft 
Κ  bei  #reifeß  auf  CE  baö  9>erpenbifel  GK'fdOr;  fo  Darf 
ber  Qalbmtffet  DK  be$  Steife*  nie  fieiner  fepn  al$  GK. 
Qöeil  nun  bie  ©re^efe  GKO,  HAO  α&ηϋφ  fmb;  fo  iji 
GK :  KO  =  AH :  HO.  Slury  i\l  in  bem  $att  ber  Fig. 
9i.c.K0=?D0  —  DK;  folglich  rotrb,  noenn  nun 
DK  bei}  bem  fcier  borgefieüten  gall  bie  fieinfte  ®vi\Je 
Jat,  bie  ei  nur  immer  &aben  fann,  b.fc.  wenn  DK 
=  GK,  bie  obige  Proportion  biefe:  DK:  DO  — DK 
=  AH :  AO ,  {οΐ^ίφ  DlC:  DO  =  AH :  AH +  AO, 
ober  HDxDK:  HDxDO  =  AH:  AH  +  AO,  ober, 
weil  DI  =  2  DK:  HDxDI:  3  HD  χ  DO  =  AH: 
AH  +  AO.  ©*nn  alfo  DK,  foiglid;  DI ,  fofgM)  ber 
gegebene  SRaum  HD  χ  DI  bie  fieintfe  ©rofte  fcat,  bep 
roe^er  bie  Aufgabe  ηοφ  η^(ίφ  ί(ϊ ;  fo  i(l  er  glei$  ei* 
nem  9taum,  ber  ju  bem  boppelten  S^tef  HDO 
terfcält,  tpte  AH  ju  AH+AO,  unb  wenn  er  biefem 
Staunt  gleich  ifl;  fo  berührt  bte  iinie  CE  ben,  Jireiö;  i(I 
et  grijfer ,  fo  fdjneibet  fie  i§n  in  2  fünften ;  ifl  er  f  lei* 
ner ,  fo  ifl  bie  Aufgabe  unmog^,  S3n;  ben  übrigen 
galten  ifl  bie  Q3e(timmung  nur  batinn  »erleben,  baß 
bep  einigen  KQ  ηίφί  rote  fcier  bem  Uebe^uß  *on  DO 
über  DK  ;  fonbern  entroeber  bem  Uebe^uß  t>on  DK 
über  DO ,  ober  ber  ©umme  t>on  DK  unb  DO  glei^  ift, 
unb  tyenad)  ber  ate  %fyeü  ber  Proportion  Abgeändert 
»irft.  ©iß  (aßt  Γιφ  leidbt  am  ber  iage,  ben  bie  fünfte 
D,  O,  K  gegimeinanber(jaben,  beurteilen,  3f*  enb* 
ΙίφΟΕ  fenMt  auf  BF  (Fig.  91.  h.);  fo  barf  DK 
ηίφί  fieiner  als  GK,  b.  u  ηίφί  fieiner  als  AH,  folglich 
ber  gegebene  SXaum  ηίφ(  fieiner,  als  DM  boppeite 3\d)tt 
D HA  fepiu    3(1  nun  biß  Aufgabe  ηαφ  ber  ißefliitw 

\  "  V    "     '     β  mung 
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mutig  mägttd),  unb  bie  jfompoftt ton  gen^f ;  fo  mtrb 
bie  5J}id)tigfeif  biefer  Äompofition  fo  erroiefen:  9ϊαφ 
be-r  Söeßimmung  fcfcneibet  ber  Ärefc  bie  Knie  CE  in  ei- 
tlem 9>unft  E,  unb  ηαφ  8/  ι.  X  iß  ba*  91φίί  FDE 
g(etd>  bem  SHcbtf  HDI ,  b«  {♦  ηαφ  ber  95erjf ίφηηη^ 
gle ίφ  bem  gegebenen  SRaum.  3n  bem  Söll/  wenn  CE, 
BF  einanber  in  einem  tyirntt  Α  begegnen,  <\&$t  0Φ  bie 
©eflimnumg  ουφ  ηοφ  auf  folgenbe  %rt  ouebrufen: 
feije  ber  gegebene  Diaum  fo  fletn  alä  immer  η^ΐίφ/ 
ober  CE  berühre  ben  .Kreis  in  einem  ^Punft  L  (Fig.  91. 
cL),  unb  man  jie^e  LDM;  fo  φ  in  allen  gaüenbie 
6umroe  ber  123infet  ALM ,  DLK  g^eiφ  ber  ©umme 
ber  s2ßmfei  AML ,  LDK  (jebe  biefer  ©ummen  ΜΐηΗφ 
glei*  einem  re*r<n  SBinfel;.  5Πμη  ijl  DLK  =  LDK, 
föfgföfe  ALM  =  AML,  unb  AL  =  AM,  foigft*  barf 
ber  gegebene  SXaum  ηίφί  fieiner  fetjn,  al$  ba$,iW;fi 
LDM,  ba$  jit)^;en  ben  Stufen  LD,  DM  einer  gera« 
ben  ttnie  erhalten  if! ,  bie  burcb  ben  tymt t  D  fo  gejo» 
gen  wirb,  bag  bie  ©rufe,  bie  fie  ton  AB,  AC  abfünei* 
be^  gle^  werben»  93ergl*  Γ  Huilier  de  Maximis  et, 
Minimis,  Pars  prior  L.  I.  C.  IL  $.  57.  p.  54.  ffSlw 
pe()f  Μφί,  bafc  bie  iinie  LDM  gejogen  roerben  fann, 
mim  man  ben  Sßinfel  BAC  in  2  gleid)^  Xtyile  e&eifc> 
mt>  auf  bie  'i&eiluugölinie  aue  D  ein  3>erpenbifel  fatft* 

83  e  r  e  φ  η  u  η  0. 

SRon  jtnbet  Γφτ  leicht  nad)  6er  ÄompofUion  DI,; 
DK,  folfllici),  roeil  DO  gegeben  ifl ,  au$  KO,  mithin 
in  bem  £>re*ef  OKE,  in  weldjem  tote  eeiten  OK,  KE 
«nb  ber  2Btnfel  Ο  befannf  finb,  boe  übrige  nemttd> 
OE,  unb  tote  ®tnfel  OKE ,  OEK.  eben  bamit  fennt 
man  ουφ  Die  QÖtnfel  EKD,  EDK,  OED,  HFD,  twto 
leity  pnbet  man  HF,  DF,  DE. 

'  *  ««fr 
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Figg.  93.  a.  b. 

» 

55re$  gerate  iinlen  AB ,  AI,  AC  fäneiben  eiriört* 
Uv  in  einem  tyuntt  Α ,  rrtah  fofle  buttft  einen  auf  eine* 
fterfelben  gegebenen  $>unft  ß  an  bte  berjben  anbern  e ine 
£erabe  iinie  BIC  fo  }ie(jen ,  ba£  ba$  SKec^ief  BIC  jtt 
tero  Sluabra*  über  AI  tin  gegebene*  {Berfcälinif  fyabe. 

*9tan  jie§e  burc^  einen  beliebigen  $tmft  F  (M 
htan  fblgüd)  als  gegeben  betracbfen  barf)  auf  berjentgen 
geraben  iinie,  auf  weiter  ηαφ  bet  SßorauSfejung  ber 
|)unfe  I  liegen  foü,  eine  gerabe  iinie  DFG  mit  BIG 
gieicfrtauffenb  >  wnb  DFG  fc^neibe  bte  übrigen  iinien 
AB,  AC  m  ben  9>unffen  D,  unb  G;  fo  ftf  DF:  BI 
±=  AF:  AI  —  FG:  IC,  ober  *ertt>ed;f«ft  DF:  FG 
ä  BI:  IC  ,  foig^  DFxFG:  FG*  =  BIxIC:  IC\ 
aber  tetmedjjWi  DF  χ  FG  \  BI  χ  IC  =±  FG* :  IC* 
±s  AF't  AI1,  ober  DF  χ  FG :  AF*  =  BIxIC:  ΑΛ 
SKun  tft  ηαφ  ber  SBotttuöfejung  ba$  $Ser&dlmig  *ott 
BI  χ  IC  }u  AI*  gegeben ;  mithin  tft  bas  ©et$«ltm  jj  khM 
t)FxFG  ju  AF*  gegeben,  9iurt  ifl  AF,  folglid)  flu$ 
AF*,  folglidjaud)  DF  χ  FG  gegebem  Unb,  »eiirinc 
gerabe  iinie  DFG  gejogen  itf ,  berät  €(ufe  DF ,  FG, 
bie  aus  einem  auf  i^r  gegebenen  tyuntt  F  abgefcbhitt^ 
(inb,  ein  gegebenes  ^ecf)te¥  einfct^lieffen ,  uhb  ber  €nb« 
punfi  D  eine*  biefer  @tufe  eine  ber  iag*  ηαφ  gegebene 
gerabe  iinie  AB  berührt;  fo  berühre  ber€nbpunft  G  be$ 
entern  ©rufö  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Äietö  (S# 
i.  Diefer  9>unff  berühre  aber  ber  ©orausfejung 
ϋαφ  ουφ  bie  ber  iage  nad)  gegebene  gerabe  iinie  AC, 
ϊηίφιη  ifl  er  gegeben  (28·  ϊ)·)/  (Μβ^Φ  ifi  bie  iinie 
DFG  beMage  ηαφ  gegeben  (29*  3 8*  39,  £>♦)♦  Unb 

weil 
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iwii  Hit*  bem  gegebenen  <Punft  Β  bie  Urne  BIC  mit  ber 
ber  iage  nad)  gegebenen  iinie  DFG  gleiAfauffenb  ge« 
jogen  ifr,  nnb  bitrdj:  We  ber  i<ige  nod)  gegebenen  iinien 
AI  ,  ACebgefcbmftcn  wirb;  fo  ijl  BIC  fcer  ioge  (31. 
5D.)  unb  (38.  29,  D.)  ber  ©reffe  ηαφ  gegeben. 

::  ·  ·  J&ompoftitott  «Hb  aSejiiramuttg. 

*         ·  -     Λ  ,        ·  · 

SRan  &efd)reibe  fecn  ört  8/  τ.  X  fo ,  ba£  bas 
9ved)ief  DFG  gleich  ftfyt  einem  Siaum ,  ber  ju  bem 
öuabrat  über  AF  baö  gegebene  $B*r$dlrm6  £ar,  roeU 
d>e$  ba$  9td)tf  BIC  ju  bem  Üuöbcae  über  AI  fcaben  {oU, 
b,    man  falle  auö  tem  gegebenen  ^)tmfi  F  auf  AB  ba$ 
9)erpenbtfe(  FE ,  unb  ne^me  auf  biefem,  ober  auf  feiiur 
Verlängerung ,  auf  roeldjer  ©eiie  t>on  F  man  will,  bie 
iiwe  FH  fo,.bafc  ba$  ϋίφίΡ  EFH  ju  bem&uabra*  über 
AF  bas  gegebene  93εφίΙίηί§  ^abe.   lieber  bfm  ©urd)* 
mefler  FH  befdjreibe  man  einen  ifrete,  unb  jief>e  burd) 
ben  9)unf£  G,  roo  biefer         bie  iinie  AC  fd>neibei, 
bie  gerabe  iinie  GFD ,  unb  burd)  ben  gegebenen  *Punf t 
By  bie  iinie  BIC  mit  DFG  gleicfclauffenb ;  fo  i(i  BIC 
tu wfud)te  iinie,  b.    eß  n>tri>  ba^SKedtfef  BIC  ju  bem 
Quabraf  über  AI  baö  gegebene  Qjeif)airui|5  i;aben.  Unb/ 
»eil  ber  £rei$  ber  geraben  iinie  AC  begegnen  foü;  fo 
jie^e  man  fcurd)  F  an  AB,  AC  eine  gerabe  iinie  LFK, 
fö,  fcaftbie©iufe  AL,  AK,  roekbe  (ie  öou  AB,  AC 
abfdmeibei,  gfeid)  gro£  werben ;  fo  barf  nad)  ber  23e* 
tfimmung  bei;  ber  ttor^ergefpenfren  Hufyabe  bas  SXedjreP 
EFH  nidjt  fieitrec  feijn,  als  bas  SKeri>tef  LFK  ober  ba* 
Äd){f  EFH  barf  ju  bem  üuabrat  über  AF  fein  fieine« 
we  ißeripdltni^  fcaben,  af$  bas  SRdjif  LFK  ju  eben  bie* 
f*m  Üudbrat  §at.    Diadj  Der  Q3erjeid;nung  aber  (ja£ 
ba$  SRd)rt  EFH  ju  bem  ü«atrae  über  AF  bas  gegebne 
flBttfcdlmiß,  weites  baß  SXrf>cf  BIC  ju  bem  Öuabrat 
«&er  AI  &aben  foU.    SWir^in  barf  biefe*  gegebene  «er. 
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ftaitnig  ηίφί  «einer  fetjn,  als  bat  Q&tf&dfettt§  bef  Stdjttf« 
LFK  ju  bem  Üuabrat  über  AF.  Sinb  &iefe  bepbftt 
©etfcältntffe  gleid);  fo  beruht  bte  «nie  AC  bett  $te\6t 
tfi  ba*  gegebene  »er&dlf  ntfc  gröffer ;  fo  fφneibee  ft*  ifcit 
In  2  fünften.  3ft  alfo  bie  Aufgabe  ber  ©ejlimmung 
ηαφ  moglid),  unb  bie  jfompofttion  gen^t;  fo  wirb 
bie  SRicbtigfert  berfelben  fo  erwtefen.'  9ϊαφ  ber  Q5epim- 
ittung  f4?neit>et  ber  Ärete  bte  gerate  iinie  AC  in  einem 
9>unft  G,  unb  ήαφ  8,  ϊί  X.  4t  bas  SX(t)tf  DFG  βΙ^ιφ 
bem  m*t  EFH,  b,  bae  9t*tf  DFG  fcaf  ju  bem 
£luabrat  über  AF  ba*  gegebene  fCer^aiinig,  unb  nun 
wirb  gan&,  wie  bep  ber  2(nali>fe  erwiefen,  ba£  αιιφ  bat 
fKfyt  BIC  ju  bem  Üuabrat  über  AI  eben  tiefe*  SBer* 

fcaltniß  babk 

5Die  2luflofung  btefer  ^ufga&e  fejf  TirAtmeb  tu 
bem  8fen  ©aj  feine*  ©ιιφ*  t>on  ben  ^onotben  unb 
(Sprotten  als  befannt  t>orau*  in  bem  Saß,  wenn  bie 
«nie  AF  jtt^en  AC,  AB  liegt,  unb  ben  SBinfel  BAG 
In  2  gteic^e  Xfjetle  tfceilU  Rivaltus  a  Flurantia  unb 
ηαφ  ibm  ©türm  geben  in  ifcren  Ausgaben  uon  2(ιφί· 
tteb,  eine  «ufldfung  für  btefen  $afl,  we^e  gan|  auf 
tte  nemli*e'Ärt  aügemein  gemaφt  werben  fann,  unb 
tm  ©runte  mit  btefer  fcter  einerlei  ffK  «$ier  nemliφ 
Uidjxieb  man  ben  Ärets  fo ,  ba§  bas  9νφίί  DFG  ju 
bem  üuabrat  über  AF  bas  gegebene  »erfralfnifc  fcaf, 
9ϊαφ  jener  anbern  ^luftöfung  folle  man  bas  3td)tf  AFM 
h  ma*en,  bafc  bt§  ju  bem  Üuabrat  über  AF  bas  gege- 
ene  93er^altnilj  tjabe,  unb  bann  über  FM  benjfrdi 
FMG  fo  befφreiben ,  bafc  er  bei  gegebenen  ®inf  eis 
BAF  fd&tg  fet;e.  ©ifc  ijl  nun  im  ©runbe  mit  bem  &ο· 
rtgen  einerlei  £>enn,  weil  in  ben  £)ret>efen  DFA, 
MFG  bieSBinfel  bet>  F,  unb  auφ  bie  bep  Α  unb  G 
atttcb  fwb;  fo  fmb  biefe  fcrepefe  α&ηΐίφ,  folglid)  ijl 
AF  DF  —  FG :  FM,  ober  bas  SKcfctf  DFG  i|l  g^ 

bem  9\d;tf  AFM.   SRit^in  ijl  aud>  ηαφ  btefer  2tu^ 

fung 
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fbwf  ber  Ärete  \o  betrieben,  ba$  bat  SRütt  DFG  |tt 
bem  üuabrae  über  AF  ba$  gegebene  QJerfcdftniß  &af* 
3n  ber  %ntt>tnb\m$j  bie  2ird)imeb  t>on  btefer  2iufeabe 
madjt,  iftba*  gegebene  93er(><iifnt§  immer  grdfler,  afe 
ta$  93er{>ältniß  bes  SXcbtfö  LFK  ju  bem  Üuabrat  übet 
AF,  folglich  bie  Aufgabe  immer  ηιο^Γιφ.  3Benn  abet 
ΐϋνοαίί  unb  ©rurm  teroeifen  motten ,  baß  ju  ber  Sftog* 
lidjfeic  ber  Aufgabe  not{m>enfcig  erfofrert  roerty,  ba£  ba$ 
gegebene  ®er(>ajtnifi  grofler  fejpe ,  als  bas  eben  enge* 
fityrfe,  rcenn  fte  nafjmemlid)  in  bem  gaff  ber  ©ieicb&eif 
bepDer  ©er^aicnifle  bie  Aufgabe  für  ιιηιηό^Ιίί;  Raiten; 
fo  irrten  fle  offenba^r,  unb  es  iß  αιιφ  ntd;t  frtmer,  bert 
©runb  tyres  ^rrtfcumö  ju  fmben.  ©iefe  bepben  ©er* 
fcaltmfle  Dürfen  ιυο&Ι  fl!eid;/  nur  aber  bas  erßere  ηίφί 
fleiner  a(*  baß  lejtere  fepn, 

-  &  e.r  e  φ  η  tt  tt 

SMefe  iflju  ©eftfmmung  beriinieDFG  ganj  bie 
«em(id)e  wie  üor&in.  ffben  bamtf  fmb  bann  au*  bie 
Qöinfei,  unter  welken  bie  au$  bem  gegebenen  9>unft  Β 
mit  DFG  gleidjlauffenb  gezogene  itnie  BIC  mit  AB,  AI, 
AC  ηιαφί,  befannt* 

5«   2i  u  f  ()  λ  5  c. 

Fig.  93· 

tfnb  3  fünfte  Α,  B,  C  gegeben,  unb  man 
$öf  in  einem  4fen  $)unit  D  beobachtet,  unter  n>elct)<it 
SSinfdn  je  jroep  ber  gegebenen  9)tfhfre  erfö;einen :  bie 
Jage  biefe*  4ten  tyuntts  D  ju  befiimmen* 

Sfoalpfe  mü>  Söefftmmuitg.  ' 

©er  5>unft  D  liegt  entweder  mit  2  ber  gegebene« 
$«nfie,        mit  ben  ^untren  Α  uno  Β  auf  einer  gera- 
de a  Seit 


i  .....  ^ 

ben  Knie,  ober  ηίφί*   €r  liege  i)  (Figg.  93-  a.  b.  c. 
d.)  nid)*  mit  2  ber  gegebenen  tyuntte  auf  einer  geraten 
iinie.   5Seil  nun  t)ie  Hnien  AD,  BD,  mid)eben  geflC-- 
T>enen<H3infel  ADB  einfüKcjfen,  butd)  2  gegebene  fünfte 
Α  unb  Β  g^en ;  fo  berührt  ber  9>unfi  D  einen  ber  iage 
ttad)  gegebenen  Umfreis  (2,  1.  3ρ·λ   Sbra  fo,  meil 
t>ie  iinien  BD,  CD,  bie  ben  gegebenen SBtafelBDC  ein* 
fd)Iie|fen,  &«φ  3  gegebene  fünfte  B,  C  gefcen;  fb  be» 
tii&rt  ber  9>unft  D  roieberum  einen  ber  löge  ηαφ  gege» 
tenen  Umfrefe  (2,  u  Ήρ·)·    ©oilienuft  (Figg.  93.  e- 
f.)  biefer  lejtere  Ärefc  mit  bem  t>orfjerge{)enbett  erpern 
tinerfetj  fet;n  j  fo  anuftfe  alfo  "ber  Äreiö,  ber  bureft  bie 
§)unfte  Α,  B,  D  gtenge,  and)  buvä)  ben^unff  Cge* 
$en,  b.    e$  mugte  fid/um  bad  JBieref  ABCD  erntete 
betreiben  (äffen;  ober,  roennter  f)unft  Β  unb  Dauf 
*erfd)tebenen  Reiten  ber  iinie  AC  liegen;  fo  mußte  bie 
(Summe  ber  ® inf et  ABC ,  unb  ADC  gfeidj  fetjn  jwe? 
regten  (22,  3,  (£♦)/  U«9«n  öber  bie  fünfte  B,  D  auf 
finerietj  Seite  ber  iinie  AC ;  fo  imißten  bie  SBiitfel 
;JVBC,  ADC  gleid)  fe?n  (21,3.  &)*   SBare  nun  einer 
Don  tiefen  Sailen;  fo  tonnte  ber  ^urft  D  ηοφ  «uf  jf* 
bem  beliebigen  3>unft  be$  einzigen  ber  läge  ηαφ  gegebi* 
iten  $retfeö  Hegen,  unb  bie  Aufgabe  bliebe  affo  noA 
unbeflimmt,  /©&  fet)e  fofgiid)  feiner  biefer  gaüe;  fo 
fmb  mithin  bie  greife  ABD ,  ACD  2  »erfdjiebene  ber 
iage  ηαφ  gegebene  Äreifi,  unb  ba  ber  ^unft  D  auf  je* 
räem  berfelben  liegt;  fo  liegt  er  auf  i£rem '&Μτφΐφηίαΰ' 
puttft,  imbtfi  folglich  gegeben*  *· 

Jjie  jfompofttion  ergiebt  |ίφ  Wn  felbjf* 

liege  2)  (Figg.  93.  g.  h.)  ber  $unft  D  mit  2 
ter  gegebenen  fünfte,  j.  55*  mit  Α  unb  B,  auf  einer  ge* 
raben  iinie*  5Beil  nun  aus  bem  gegebenen  ^unffC 
on  bie  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  ΑΪ5  eine  ge* 
*abe  iinie  CD  Unter  einem  gegebenen  QBinfet  CDÄ  ge- 

jogen 
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jofleivtfl;  f°  Φ  (5  3*  CD,  mithin 

C*8,  Φ.)  ttr  ^unfi  D  gegeben, SRur  fcer  emsige  Satt 
tft  hier  abgenommen ,  wenn  C.  c&eiifall*  auf  frer  gera» 
Den  iime  Λ  Β  läge» 

*  *       ·  « 

-      %ηά)  ijier  wieber  tfl  bie  $ompof?rion  für  fid;  ftar* 

* 

»  I  ·  »  .  · 

S5  e  r  «  Λ  η  u  η  . 

•  '    Figg.  93.  a.  b.  c.  d. 


giir  bm  ijien  Sali.  fet>e  Ε  ber  SÖNttf ipunff 
$t£  Über  AB ,  unb  F  ber  SSRittelpunft  bee  übet  BC  be« 
fcf>riebenen  j?rrifes,  unb  «β  fet;e  AB  =  a,  BC  =  b» 
C  =  Β ,  ADB  =  a,  BDC  =  β  )  fo  t(i  ARE 
.±.(90·  — β),  FBC  ==  +  (90·  —  /3),  Ε  BF 
=  ABC  ~+  ABE  "+  FBC  '=  Β  +  α  +  β  —  i8o\ 
tfurje  bnlber  ^eiffe  EBF ,  b.  Ii.  Β  +  «  +  β  —  i8o* 
=="d.   Sfoiirifi  noch  ber  35ered)iumg  eon  a,  i.Tlp. 

BE  =  -Λ  ,  BF  =  -| — Unb  >  weit 

•  3.  im.  α  2.  ΐιη.  ρ 

folglidj  »n  bem  ©retjef  BEF  bie  2  Seifen  BE,  BFnebft 

bem  eingefd;(offcncn  SBinfel  befannt  fmb ;  fo  ftnbct  man 

jeben  ber  übrigen  «Jßinfe \,  j.  35.  ben  Qßinfel  BEF  burd) 

tfe'Sormd:- 

t.Mg.BEF=j^|__cti,d. 
Unb  eben  fb  ' 

v.  fctg.  BFE  =  b*?"-*       *    -  ctg.  d.  yt»  iß 

ö  a  nn.  ,0.  im.  d  .r  . 

$ber,  weii  EF  bie  iinie  BD>(6trt,  ΒΕί  =  BAD, 
imb  BFE  ==  BCD.    Φα  mon  alfo  bie  SBmfel  BAD, 
BD  Α  nebß  ber  Seite  AB  in  Dem  JDrepef  ABD,  unt) 
(  £c  3  tie 


Me  ©tofel  BCD ,  BDC  nebfl  ber  ©etfe  BC  üt  t>e m 
JDrepef  BCD  f ennt ;  fo  ifi  es  ieid}t  bte  libriqm  ©mm 
unb  3Binfel  ju  berechnen.  3n  bem  2ten  $atl  (Figg. 
93.  g.  h.)  find  in  bem  ©repef  BCD  bte  SBinfel  bei>  B, 
D ,  nebfl  ber  ©eite  BC  gegeben ,  woraus  ba$  übrige 
letcbt  gefunben  nnro.  SWan  fcergL  θΦιυαΒί  @ammU 
sSfie  2(ufg.  iamb.  S3ettrage  1. 1(κ  e.73tV  5em« 
petyof  t£ci($  m  ber  2inolt;fi6  enbltd>er  ©roifeti,  <B.  48a 
f(g.  tfjeilö  in  feiner  Ausgabe  »on  (Elairaut*  Tinfangegr. 
ber  Tltgebr.  ©.  2  c  3  flg.  an  meinem  iejtet  η  Ort  (ϊφ  im 
©runb  biefclbe  TiufWfung,  rote  f;ier  in  ber  '-Berechnung, 
nur  anbers  fcergeieirec  findet»  ©cbuljea  $af$enb*  II. 
Aeft  @.  448·  flg.^nb  mehrere  anbere* 

<S$ifarb  Γφώκ  biefe  in  ber  prafttfcben  Geometrie 
fef>r  nuj^e  2(ufv|abe  juetfi  bct>  n>irflid)en  2D?e(fungen 
dngeroanbt  ju  £aben  /  bie  er  ju  33ct  i$tfautig  ber  ©eo« 
grapse  t>on  ©irtemberg  anfteütt.  ©♦  Epift.  Kepler, 
edit.  Hanich.  p.  686. 


<  · 


6.  Si  u  f  β  α  G  e.  \ 

1      Fig.  94. 

* 

(£tn  ber  ©attung  ηαφ  gegebenes  ©repef  EBC  ju 
ftnben,  beflfen  ©φ€ί^1ρηηίί  Ε  gegeben  ί|ί,  unb  beflm 
übrige  2ßtnfelpunfre  2  ber  tage  ηαφ  gegebene  gerabe 
iinim  AB,  GD  berufen, 

%  rt  α  l  0  f  e* 

«Seif  ba*  T>ret>ef  EBC  ber  ©atfung  ηαφ  gege&ett 
ifi;  fo  i|i  ber  SBtnfel  BEC,  unb  bas  gßer&alcnig  »Ott 
BE  EC  gegeben  X>ef.  φ.),  ba  nun  ber  (fnbpunfc 
C  einer  biefer  iimen  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe 
iinie  GD  beruhe  j  fo  berührt  αηφ  ber  Snbpunft  Β  ber 

anbem 
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onbeth  ei««  ber  foge  ηαφ  gegebene  gerabe,  flute  (6,  r. 
%).  *  9ίαΦ  ber  (Borauefejung  ober  berührt  er  ond)  bie 
ttv  Jog«  «web  gegebene  gerate  «nie  AB,  ntftt)th  tfi  er 

gegeben  (a8.  ©.),  f»lg»<b  W  EB  (29»  $>·)/  falS»*  bfe 
tag«  »on  EC  (33.Φ.)/  alfo  α«φ  berjtomft  C  (28* 

φ.)  gegeben,. 

•  ^ompefttiott. 

€ 

... 

.  SWan  fcerj^ne  ben  Ort  6,  i.X  b.  $♦  mtof&üt 
auö  Ε  auf  eine  von  ben  ber  iage  ηαφ  gegebenen  i  inten, 
|.  fB.  auf  DG  bas  ^erpentifel  ED,  über  ED  befcbrelbe 
man  ein  ©repef  EDF,  ba$  bem  gegebenen  ©repef  a&n- 
Ιίφ  jei)e,  aus  bem  9>unfi  F  errubie  man  auf  EF  ba$ 
53erpetibifel  FB,  biefe*  föntibe  bte  anbere  ber  iage  ηαφ 
gegebene  iinie  AB  in  bem  f)unft  B,  man  |iefce  EB,  unb 
bef^etbe  über  biefer  iinie  ba*  ©reyef  EBC,  bas  bem 
gegebenen  ©retjef  ά^ίφ  feije;  fo,  baß  ba*  ©rei;ef 
EBC  auf  ebf it  ber  ^eite  ton  EB  lieg?,  ηαφ  n>el$er 
*6eke*on  EF  &in  ba*  SDrerjef  EFl)  liegt}  fo  ijl  EBC 
ba*  terldngte!£re$ef,  b.  f>  ber  9>unft  C  beflelbeh  be» 
rührt  bte  ber  iage  ηαφ  gegebene  iinie  DG.   ©enn  e$ 
ijl  wegen  7Crhn1i*feit  ber  ©re9efe  EpD,  EBC,  ED :  EC 
'5=  EF  :  EB,  unb,  n>eU  bte  ®infel  FED,  BSC  ςΜφ 
ftab;  fo  ijl/  ben  geme^aft^en  S^infel  BED  §in* 
»eg  genommen,  ober  fcinju  gefejt,  αυφ  ber  SBinfei 
FÜB  ^*ίφ  bem  SBinfel  DEC,  mithin  fmb  bte  SDrepefe 
EFB,  EDC  α&ηΐίφ  (6,  6.  Ö*  EDC 

κφί«τ  ©infeL  9ΐ*φ  ber  iöorausfejung  aber  ijl  αηφ 
ber  ©infel  EDG  ein  reφfer,  fol^M)  liegt  ber  $unft  C 
auf  ber  iinie  DG.  iage  b<»r  9>unff  F  auf  »er  iinte 
AB;  (o  wäre  ba$  ©retjef  EFE)  felbji  ba*  ge^fe. 


-  * 

■ 

\ 
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•  ■■  '■'·  -  · '  SöefHmmung.    ·'  ■>»-  ·Λ*' 

©off  bie  Titifqabe  mogltd^  fet>rt/  fo  mu§  baäauf 
EF  errietet*  ^erpcnbifel  FB  ber  iinie  AB  wrfKcfr  m 
Einern  g>uttft  begegnen  $  (?♦  menn  DG,  AB,  einander 
in  Α  fdwriben;  fo  barf  DG  bie  iinie  FB  ηίφί  fofönei* 
feen,  ba£  frie  innern  SBinfel,  roeldje  DG  mit  RA,  FB 
niaebt,  j^etj  redjten  gieid)  roert>rn.-;>:  Dlurt  madjt ,  wie 
bei)  ber  93eiecbmmg  fcon  6,  ι  .  gezeigt  roorben ,  FB  mit 
i>G  immer  dum  3Bihftl>  ber  g(rid)  ift  bern'UBinfd 
BEC;  fofglid)  barf  entroeber  bec2Binfel  BEC,  ober  fein 
Sftebenroinfel  md;t  gleid)  fepn  bem  ffiinfel  BAGt,  μ 
nod>bem  nemlic^  baj*  SDrepef  EFD  auf  biefer  ober  bec 
<inbern  ©eite  -oon  ED  befdjrfeben  noorben.  <Smb  AB> 
DG  gietd>Iauffenb ;  fo  roirb-baa  ^erpenbtfel  FB^  toll* 
φ$  bie  iinie  DG  immer  unter  einem  SBinfel  fdnwbet, 
ber  gteidj  ift  BEC,  immer  αιιφ  AB  (imter  eben  biefem 
Söinfel)  febneiben.  Rugltid)  föt  manAtifyt  ,ito$>xw 
jmet)  2tufl0fungcn  erhalt ,  je  it^bem  man  b^3)rdbef 
'EFD  auf  fcer  *inen  ober  auf  ber.anbern  @eife  freit  £D 
^Ufonibt.  kernet  ifi  fcier f  votaim.  gefejt  roorben ,  man 
«soiffe ,  roeldjer  oen'ben  »ÄinEein  bei  &r*9eft  arti  @d?ete 
;*elpunft  Έ  liegen  foffe.  QBare  b$  nidjt  6efant)i;,fb 
formte  man  jeben  ber  3  QBirifel  nad)  belieben  <m  fem 
©cbeitelpunft  fejen  #  unb  rofabe  folglid)  für  jeMn.biefer 
5öinf ei  jrcep ,  mithin  im  ®an  Jen  6  oerfd>iebene  Tluflo» 
fungen  befommen.  φιΜίφ,  toa&  man  aud)  für  einöi 
SSinfei  an  ben  Bfyitel  fejt;  fo  bleibt  noeb  unbefiimmt, 
toek^em  ber  be^ben  übrigen  man  ben  flßinfel  £DF 
g(eict)  maφcn  foiie*  9ttan  fonnte  alfo  roieber  jeben 
ber  berjben  übrigen  nad)  belieben  barju  wä(jf*m; 
folglid)  fmb  in  aCem  12  »Rieben*  -?iiipofun8W 
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&te  iinie  FB  begegne  fcer  finie  DG  in  L,  unb 
eine  bw-φ  Β  mic  DG  glcid)lauffenb  gezogene  iinie,  be* 
gegne  bem  9>erpenbifel  ED  inK.  ©tnb  nun  i)  ABr 
DG  gleic^iourfenb,  unb  j|i  a)  (Fig.  94.  e.)  ber  gegebe* 
ne  SHJinfei  BEC,  folgiief)  ηβφ  ber  S3ered>nung  t>on  6, 
1.  X  aud)  ber3BinfelBLD  em  red)ier;  fo  ifiLD  =  BK. 
5)ίαη  ftnbet  ober  LD  (nad)  ber  SSeredjn.  t>on  6,  1.  X) 
i=  ED  ctg.  EFD  =  ED  ctg.  EBC.  Unb,  tpeil  αυφ 
EK  befannt  ijl ;  fo  φαί  man  in  bem  redjtimnflicfyten 
3>ret)ef  £I>K  leid;*  EB.  Hu$  biefer  (Seite,  unb  bej* 
tefonnten  SÖinfeln  ftnbet  man  in  biefem  unb  ben  folgen» 
fcen  Satten  Ιαφί  bie  übrigen  ©eiten  te$  Crepefö  EBC, 
toie  aud)  bte  SBinfeJ,  roeldje  fte  mit  ben  ber  tage  nad) 
gegebenen,,  iinien  AB,  DG  madxn ,  melc&ee  ίφ  alfo 
funftig  nid)t  weitet  ju  erinnern  braueben  ruerbe.  3ft 
nun  b)  ber  QBinf  ef  BEC ,  folQlid)  aud)  ber  if;m  ^(ΰίφβ 
JJLD.fein  rechter;  fo  begegnet  folglich  bie  iinie  BL  ber 
iinie  ED,  unb  jroar,  wenn  (Fig.  94*  <g.)  ber  SBinfei 
JEFD  ober  EBC  ein  red)tcr  ifl;,  fo  begegnet  BL  ber  iinie 
ED  in  bem.  $)unft  D ,  ober  bie  fünfte  D  unb  L  fallen 
jufanjmen,  £  bie  ©eredjn*  oon  6,  κ  X  3n  biefera 
Sali  ημη  wirb  BK  in  bem  reci)itrinf  lidjten  Qmjef  BKD, 
in  meldjem  KD ,  unb  alle  QBinfel  befannt  finb  (meü 
Itemlid)  ber  BDK  bas  Komplement  Don  bem  BLG  jber 
BEC  iji)>  ieίφί'gefunben/  unb  bann  fcat  man  roieber  in 
bem  Mtbtwintiifytm  SÖreyef  EBK  bie  bepben  (Seiten 
EK,  BK,  anb  ftnbee  folglid)  EB.  3(ϊ  ber  ®infei 
•EBC  fein  testet  (Figg.  94.  a.  b.);  fo  begegnet  folglich 
BL  ber  iinie  ED  in  irgenb  einem  anbern  ^imtc  FL 
(SJlan  benfe  βφ  nemliφ  in  ben  Figg.  94.  a.  b.  BL  t>er* 
•längere,  bis  BL,  ED  einanber  in  Η  begegnen).  3luo 
ifl  ηαφ  ber  SÖe^m  &on  6,  1,  X  DL  =  ED  cpg. 
EBC  JEtiewtf  (oft  (ΐφ  DH  jinben  bu^  bie  gormel 

£c  5  DH; 


I 
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DH :  DL  —  j+  tang.  BLD :  fin.  tot.  Solglid)  fcft 
mein  HK,  mithin  ieidbt  BK,  unbl>antt  EB  noie  t>or£m< 
©inb  nün  2)  AB,  DG  nidjt  gfeidjfauffenb;  fo  begegnen 
fte  etnanber  in  einem  gegebenen  ^unfe  A.  nun  a) 
n>iebee  (Fig.  94.  f.)  BEC  ,  folglich  BLD  ein  redjtft 
SBtnfel;  fo  fudje  man  LD,  mie  bieder*  3Beil  nun 
<Μφ  AD  befonnt  ifl;  fo  ifi  folgli*  AL  befannt,  unb 


man  fürtet         —  AL  tang.  BAD.  2Κίφηί|ΙΕΚ 


befannt,  unb,  toeil  BK  =*  DL  ;  fo  finbet  man  EB  nrit 
t>or^in*  3|i  b)  BEC,  folgled)  BLD  fein  redjfer  2Bin- 
fel,  unb  begegnet  (Fig.  94.  h.)  BL  ber  iinie  ED  in 
bem  9>unft  D,  b.  fr.  ifl  ber  <HJinfel  EFD,  ober  EBC 
ein  rechter;  fo  ftnbet  man  in  bem  ©retjef  ABD,  inrtä' 
djem  bie  (Seite  AD  nebft  ben  anliegenben  SBinfeln  fce* 
fannt  i$,  ΐ6ΐφ(  AB,  unb  bann  DK  burφ  bie  gormrir 
DK=  AB  fin.  BAD,  unb  tyerau*  in  bem  recfcttmnfr 
Uäxen  Dretjef  BDK  let^t  BK,  mit&in  EB  mte  mfyti 
Sllenbiid)  (Fig.  94.  c.  d.)  ber  ©infel  EBC  fein  reg- 
ier; fo  begegnet  BL  ber  iinie  ED  in  irgenb  einem  mt* 
bern  ^unft  H,  unb  man  finbet  DL,  AL  mie  bieder* 
Soig(id)  fennf  man  in  bem  ©retjef  ABL  bie  ©eite  AL 
nebjt  ben  bergen  anliegenben  Söinfeln,  unb  ftnbet  fytt< 
<w*  AB,  unb  bann  KD  mie  t>or£in,  gerner  finbet  man 
in  bem  reebtroinf Itdtfen  ©reyef  LDH,  in  weltyem  LD 
nebfi  ben  QBinfeln  befannt  ifl,  DH,  mithin  §at  man 
HK,  BK,  EK;  unb  barau*  EB,  tote  bieder*  Die(e 
SXeφnung  ifl  fe$r  (eic^t,  nur,  befonberö  in  bem  rejten 
gaß  etnw*  tüeicldufftg.  ^urjer ,  unb  für  alle  mk 
(auffer,  wenn  (Fig.  94.  i.)  AB  fenfredjt  auf  DG  i|i,  in 
reellem  Sali  aber  bie  bisherige  33ered)nungsart  ganj 
furj  mtrb,  weil  BK= AD  ,  unb  KD  =  AB  ifi)  brauch 
fear  ifl  fblgenbe*  95erfa(>ren.  AB  begegne  ber  iinie  ED 
bem  9>unft  I  (in  bem  Sali ,  wenn  AB ,  DG  gU^lauf- 
fenb  fmb,  fatten  bk  fünfte  Κ  mtol  jujammen);  j* # 

•  Τ  *  X 


21  unb  bet  «ffiinM  BIE  Mannt  2&tm  man  foigtt$ 
lieben  tönnte;  fo  xo&rt  in  bem  3)rf$cf  EBI  (άΦί  Ell 
bfjltmmt*  BI  nun  roirb  fo  gefunden»  $n  *m  ^Bietet 
B1DL  (Figg.  94.  a.  b.  d.  e.  f.)  finb  bie  «ffiinfel  BiD^ 
[DL,  BLD,  unb  bte  6eite  ID  befannt,  unb  LD  tjl 
ηαφ  ber  S3er*d)n.  t>on  6,  f  ♦  =  ED  ctg.  EBC.  SRtt* 
&m  jmbet  man  BI  ηαφ  ber  4t*n  iambm*  Formel 
(«etar*  jur  2Rat&cm.  11.  ty*  ©♦  179·)·  €*  ijl 
Μτηΐίφ 
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DL  =  ED  ctg.  EBCBLD=BEC 

I  SKcbenwinfci. 
2Rtt&tn  wirb  bte  bcrttge  «jornuf: 

b  =  a       (Φ+Ψ)  —  c  Α"·  Ψ 
fin.  (<Ρ+ψ+«)  ' 

blwRT  —  ID  cofin.  BLD  — -  ED  fin.  BLD  ctg.  EBC 
5  um—  coiin.  (BLD  +  BID) 


Ofct  BI 


ID  —  ED  tftng.  BLD  ctg.  EBC 
cofin.  BID  —  fin.  BID  tang.  BLD 

ED  tg.  BLD  ctg.  EBC  —  ID 
fin.  BID  tgTBLD  -  cofin.  BIO ' 


3« 


t  \ 


3n  km  fiätl,  wnn  AB,  GD  gfetdjfauffen;  tjfr 
BID  ein  reifer  «Surfe! ,  folg^  Bl  =  ED  ctg.  EBC 
—  ID  ctg.  BLD.    (Iben  tiefe  gormeI' (>at,  nrie  man 
leidx  fief>f ,  oud)  ηοφ  <8jtott  ,  u>enn  entroeber  (Figg. 
94.  g.  h.)  BIDL  (ιφ  in  ein  SDrepef  fcerroanbelt,  roetl 
ηβιπίίφ  2  fetner  SSSinfeijwijft*  jufammenfaflen ,  ober, 
Kenn  BIDL  nimmer  in  bem  gem^nlidjen  ©inn  be$ 
5Borf$,  rocfyi  aber  in  einem  etmaä  wettern  93erflanb  ein 
SBieref  tfl,  wenn  nemlid)  entmeber  einige  feiner  ©eiteij*  j 
bie  ©teile  ter  Diaqonaien  t>ertreten,  ober  wenn  einer 
ber  ® infei  einwärts  gefjt.   JRur  muß  man  in  bief«u 
Satt  fei*  3*ίΦ*η  /  nw  e$nit£igifl,  gehörig  t>eranbern.  j 
QBenn    S3.  (Fig.  94.  c.)  KI  ηίφί  auf  eben  See  ©eite 
t>on;ID  liegt,  auf  »eld;er  DL  ifi;  fo  ifi  offenba&r,  bag 
feer'SBBinfel  BID  jejt  eine  ber jenigen  emgegengefejte 
Jage  φαί,  weldje  er  £aljen  mürbe,  roenn  BIDL  im  ei'  | 
gent^en  ©inn  be$  3Bort $  ein  95ieref  roare*  3Han 
muß  alfo  biefen  ffiinfei  als  negotii)  anfefcen.    23ep  ei* 
nem  negativen  QBinfel  aber  tya  ber  (Jo|imi$l  eben  ba$ 
3*ίφ*η,  ipte  bep  einem  g^igroffen  pofttfoen,  ber  @ί·  | 
nus  hingegen  ba$  entgegen  gefejte.    ÜKiijjin  wirb  in 
Wefemgatt  bieSormdr 

_  ID — EBtang.  BLD  cotg.  EBC 
~  cofin.  BlD  +  fin.  BID  tang.  BLD " 

I 

.    €6en  biefe  Sormet  ftnbet  man  αυφ,  wenn  man  fuc 
biefen  Sali  befonters  bie  S^uung  *ormmmt» 

I  ·  « 

ΐ  7.  8ufga6e. 

3n  einem  flSterei  ABCD  i(t  bie  «nie  AB  ber  Jage 
unb  ©nJjfe  ηαφ ,  ferner  bie  ©umme^er  aniiegenben 
Sßinfel  Α  unb  B,  bie  tage  ber  gegenüber  fiegenben  ©eite 
CD ,  unb  ba$  flBerjjdf miß  ber  beyben  übrigen  ©eiten  j 

»•C  '  AC, 
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Ac,  BD,  roetdje  leitete  ηίφί  tmfer  einanber  g^fouffeft 
fcurfm ,  gegeben ;  ba$  ißieref  ju  finben*  /  ; 

2i  tt  α  ί  t>  f  c- 

SKait  fcerfdngere  AC,  BD,  Ins  fie  einanber  in  et» 
mm  ^unfe  Ε  begegnen,  roe^es  immer  gefdjefcen  roirD,  , 
ireii  fie  ηαφ  ber  ©orauöfejung  ηίφί  gleic^iauffem  2Beii 
nun  bie  (Summe  ber  Qßtnfcl  Α;  ß  gegeben  iß;  fo  ifi 
ber  SRebenroinfel  biefer  ©umme,  b.     ber  5BtnM 
ΛΕΒ  (32,  ί·  (£.)  gegeben.   Unb,  weil  aus  2  gegebenen 
fünften  Α  unb  Β  a  gerabe  iinien  AC,  BD,  weiche  ύ·  x 
neu  gegebenen  Söinfel  Ε  einfließen,  unb  ein  gegebe* 
ites  ©erfcaffnig  unrer  einanber  §aben,  gejogen  jtnb,  un6  > 
t>er  Snbpunft  C  einer  biefer  iinien  eine  ber  iage  ηαφ  ge* 
gebene  gerabe  iinie  CD  berührt;  fo  berührt  αιιφ  ber 
<£nbpunft  D  ber  anbern  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  if» 
nie  (16,  κ  71.)  DQ.     Cben  biefer  fünft  D  berührt 
aber  ηαφ  ber  $8ora!i$fe$ung  aud)  bie  ber  iage  nad)  ge- 
gebene gerabe  iinie  CD.    5Diirf;in  ifi  er  (28*  Φ*)  g^S** 
ten;  folglid)  tft  BD  ber  iage  unb  ©reffe  ηαφ  (2y.  S>.), 
mitten  bie  SBinfel  DB,  foigÜd)  aud)  ber  QBinfel  Α 
35.)  unb  AC  ber  iage  (32.  SD.)  ηαφ,  folglich  ber  fünft 
C  (28.  35.)  mithin  AC,  CD  aud)  ber  ©roffe  ηαφ  (ac> 
3).)/  unb  ber  SBinfel  C  gegeben,   öber  furjer*  ©eti 
BD  ber  ©räfie  nad)  gegeben  ifi;  fo  ifi  αυφ  AC  ber 
©rofle  nad)  (2.  35.)/  mithin  α ud)  ber  iage  nad)  (34· 
gegeben,  folglid)  ifi  aud)  ber  9>unftC(28*  SD«), 
mit^ia  ba$  ganje  HJieref  ABCD  gegeben* 

Äompofiiioiu  / ,  ! 

tSttan  t>er3cid;ne  ben  Sri  QD  ηαφ  ι6,  τ.  X  b. 
man  fade  au*  lern  fünft  Α  auf  CD  ba*  g>erpenbif Α 
AN,  jie^e  bann  AP  fo,  baß  ber  SBinfelNAP  $cii> 


4M  , 

rotrbebim  SleBenminfel  ber  ©umme  bft  SB  intet  CABf 

DB\,  unb' baß  AN  ju  AP  ba$  gegebene  Q?er()alfmß 
$nbe,  ibelcbed  AC  ju  BD  tyaben  fott,  unb  jit>or  mug 
,ΑΡ  auf  eben  ber  Seife  t>on  AN  liegen ,  auf  melcher 
©eite  t>on  ΛΒ  bie  iinte  ΛΕ  Hegen,  b,,fc.  baä  Qfteref 
fcerjeiebnei  werben  fott.  £)urdj  ß  jie^e  man  BQ  #Ι*ίφ 
tinb  gleifbiauffepb  mit  AP,  unb  errid>ee  auf  BQ  basier» 
penbifel  QD ;  fo  wirb  biefe*  bie  ber  tage  nad)  gegebene 
,  iinie  CD  in  einem  tyuntt  D  fdjnetben.  35enn  nad)  ber 
23ered)mmg  υοη  i6/  u  X  fdjneicen  t  iefe  iinien  einen« 
ber  immer  unier  einem  ©infel,  ber  gletd).ifl  bem  gege* 
tenen  QBinfel  PAN,  unb  begehrten  folg(id)  einanber  ge» 
roiß»  QRan  jiefce  BD,  unb  mit  biefer  3^ίφ  unb  gletcfe* 
lauffenb  AO,  unb  mac^e  ben  QBinfel  OAR  gfeid)  bem 
gegebenen  PAN ;  fo  ifl  foigii*  bie  ©umme  ber  Hüntel 
RAB,  Ο  AK,  b.  &♦  ber  ©infel  RAB,  DBA  gleid)  bem 
Siebentwnfei  Don  OAR,  b*  bem  SHebenroinfel  tum 
PAN,  alfo  gieid)  ber  gegebenen  ©umme,  unb  AR  be* 
gegtjet  ber  «nie  CD  in  einem  g)unf t  C,  unb  bas  ©teref 
ABCD  iß  ba$  verlangte,  b.  fc.  AC  (>at  ju  BD  ta*  gege« 
bene  93er()alin$  wn  AN  ju  AP.  SDenn  AR  mid)te  ber 
iinie  CD  begegnen  oi^er  niebt;  fo  fann  man  boefo  immer 
auf  AR  einen  9>unft  C  nehmen,  fo,  ba§  AC  ju  BD 
bas  gegebene  93er&aitntf?  t)at,  <!r$  fene  ti§  gefcfcefcen, 
tinb  man  jiefceNC.  SÖcil  nun  bie  QBinfel  PAN,  OAC 
$\eid>  fmb;  fo  tft,  ben  gemeίnfφaftίid)en  SBinfel  OAN 
fymoeg  genommen,  ober  (jinju  gefejt,  αυφ  ber  2Binfet 

PAO  9ί«ίφ  NAC.    Unb  roeii  AC :  JJJJ  =  AN:  AP, 

eber  AC:  AN  =  AO:  AP}  fo  fmb,  PO  ηοφ  gebo- 
gen ,  bie  Drepefe  ΛΡΟ,  ANC  ά&ηΐίφ;  folg^  tjl  Der 
Söinfel  ANC  gleich  APO ,  b.  {♦  g^  BQD  fblglfcb  eilt 
redyer,  ober  NC  ijt  \entted)t  auf  AN.  (Es  ifi  aber 
auc$  CD  (ηαφ  ber  OJerjeictyn.)  eine  bui:d>  ben  tyunft  Ν 
8*(pnbe  auf  AN  fenf rechte  iinie,'  mii&in  liegt  ber 

93unfc 
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$>unfi  C  «vf  btt  Ut  ioge  ηαφ  «,<e,e6<tt«i  imie  CD, 


- 

MJ1 

SHön  falle  au*  Β  auf  bi*  ber  ioge  nad)  gege6en*iU 
m*  CD  ba*  $)erpenbifel  BF  ;  fo  fann  man  ηαφ  bec 
Vbeted)t\.  \>on  16,  u%  DF  finben*  3(i  nüir  CD  mit 
AB  gfeidjlaujfenv) ;  fo  futbei  man  in  Dem  Γβφηυίηί Κφ· 
Cen  ©repef  DFB  au*  ben  befannten  ©eiien  DF ,  FB, 
Ieid>C  BD,  unb  Die  übrigen  QBinfef*  Jllfo  fmb  bie  $Re- 
benwmfel  Α  BD,  ADC  befa^if/  3fl  aber  CD  ηίφί 
gietc^lauffeni)  mit  AB ;  fo  begegnen  fte  einerntet  in  einem 
gegebenen  $>unf t  I,  unt>,  »eil  FI>  DF  bef  annt  fmb ;  fo 
ijl  oud)  DI  bef  annt/  unb  ba  man  in  bem  £)retjef  DIB 
äberbig  ηοφ  BI  unb  ben  OBinfel  bei;  I  fenm;  fo  ftnbeC 
man  leid)t  bie  ©eire  DB  nebfr  ben  anliegenben  Bin- 
fein;  folg^  jmb  loieber  bie  Qßinfel  DBA,  CDB  be- 
fanne.  3n  be^ben  gailen  nun  ifl,  weil  ber  SBinfei 
DBA  bef  annt,  unb  bie  ©umme  ber  3Binfe(  DBA,  DAB 
gegeben  iji ,  αυφ  DAB ,  mithin  aud)  ACD  befannf, 
unb,  roeil  BD  unb  bab  QSer&dlmifc  von  DB  ju  AC  be« 
fanntifl;  fo' tarnt  man  αυφ  AC,  unb  DC  fann  matt 
nun  leidet  auf  mehrere  2tr(  au*  ben  übrigen  befannten 
©rufen  gleiten.   v  «  .  . 

8.   SC  u  f  Μ  & 

•  Fig.  96. 

Sin  ter  (Raffung  ηαφ  gegebene*  ©regef  £BD  ju 
(inten,  beflen  3  3Biufelpunfte  3  ber  Jage  ηαφ  gegebene 
8*rabe  iinien  AB,  CD,  EC  berufen,  iDe^e  md>t  alle 
unter  etnauber  $lei$lauffen,  auty  ηιφί  alie  einen  ge« 

mein« 
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mrinfdjafrficfjen  35u^fön{tt$punft  §aben,  fl>,  ba$  eine 
<Seite  b*$  Ihrepefi  ED,  roeWje  ben  einander  ΓφηηΊκη· 
ben  iinien  CD,  EC  begegnet,  mit  einer  berfelben  (folg» 
Ιίφ  and)  mit  6er  antern)  einen » gegebenen  QBinfel 
n^e» 

I 

•     '        3f  η  α  ί  ο  f  e. 

Söetf  bie  ©tnfel  CED,  DEB  gegeben  finb;  fo  iß 
^ίβΚφ  αηφ  Der  f&tnfel  GEB  gegeben»  Uni)/  weil  bie 
®infel  £Dft,  EDB  gegeben  ftnb;  fo  ift  au*  ber  ®it*. 
fei  CDB  gegeben«  Ueberbip  ifi  baö  QJer&aifnig  von  EB 
DB  gegeben»  Unb,  leeti  bie  geraben  iinien  CE,  CD 
ber  iage  ηαφ  gegeben  ftnb ;  fo  beruht  ber  ?)unfi  Β  eine 
tot  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  (23,  1.  X).  €r 
beruht  aber  aud)  bie  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  it* 
nie  AB.  SKit^in  i(l  er  gegeben  (2$.  5D,),  mithin  finb 
EB,  BD  ber  iage  ηαφ  (33·  $>·),  foigii*  bie  fünfte  Ε 
tmbD  (a8.  3X),  mithin  EB,  BD,  ED  ber  iage  unt> 
Örofle  ηαφ  (ag,  ©♦)  gegeben» 
* 

Äompoftiton  tmt>  95cfiimra«tt0. 1 

©cnn  man  ber  Äompofition  t>oi*  2  %,  1·  X  βφπ'ίί 
t)or  ©φτίίί  folgen  loolhe  ;  fo  mußte  man  ertfen*  bie 
gaKe  unre^etDen ,  in  roeWjen  BE ,  BD  mit  ben  iime« 
CD,  CE  gίeίφlau|ϊett  ober  ηίφί  (benn  ber  Sali,  bog 
BE,  BD  auf  einer  geraben*  iinie  Hegen,  fann  ber  95oc« 
midjejung  ηαφ  foier  md;t  aorfommen)»  3n  bem  $αίί, 
n>enn  BE,  BD  nicbt  mit  CD,  CE  gekniffen ,  mufcfe 
man  atebann  auf  einer  ber  iinie  CE,  CD  95.  auf  CE 
trgenb  einen  5>nnff  I  nehmen,  unb  aii*  bertrfelben-an  bie 
anbere  iinie  CD  bie  imim  Im,  In  fojiefcen,  bag  Iii 
"  mit  ber  ju  jie^enben  iinie  BE,  In  mit  ber  ju  jie^enbe« 
BD  glei$lauffenb  roöebe ,  aUban»  mwjite  mau  ol  f# 
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nehmen ,  bag  ol  ju  In  bae  gegebene  Q?erf)dffmß  t>on  EB 
2 ii  BD  £dtte,  unb  enbild)  auf  Im  ober  ihrer  Qfarlanqe* 
rung  /  je  nod)bem  nemlid)  Ε ,  D  ouf  ben  Otiten  bot 
SEBmfcte  ECD  ober  feine*  SRebenromfefe  liegen  tolle,  bett 
9>unfr  ρ  fo  bejlimmen,  bafj  lp  ju  pm  baß  Qf?eri)<5lfni§ 
von  ol  ju  Im  t>abc ,  b.  h-  man  mtifite  ο  η  ,  tmb  mit  bie* 
fer  gleid)lauffenÖ  lq  j  linb  enblid)  mir  In  gleicblaujfenb 
qp  jie^en,  benn  fo  mürbe  wegen  ber  parallelen  In,  pq, 
UTtt)  on,  lq,  pm:  ml  =  pq :  In  =;  lp:  ol,  ober  Der* 
toedyfelt  pm :  lp  =  ml :  ol  fepn.   £)uvd;  ben  $)unft  ρ 
mußte  man  atebami  bie  gerate  ί inte  Cp  jielpen  ;  fo 
rourDen  nacktem  ©eroei*  t>on  23,  I.  Ii.  jebe  2  ans  tr« 
genb  einem  φιιηίΐ  ber  i inte  Cp  an  CE,  CD  (>in  mif  lp, 
pq  gletdjlatiflfenb  gejogene  iinien  bäö  gegebene  Verhalt* 
rti£  unter  einander  haben.    Sföan  fieijr  aber  lei&t,  ba§ 
matt  nur  belegen  not^ig  φαί,  bie  iinien  Im,  ol,  In 
ju  jtel;en,  um  burdj  Die  bejiimmten  fünfte  ο,  η  bie  ge- 
rabe  i inte  on ,  unb  gfeid)lauffenb  mit  biefer  burd;  ben 
5>unfr  1  bie  itnie  lq  jieften  ju  fönnen,  auö  beren  (Jnb*. 
punften  1  unb  q  bie  mir  Eß,  Dß  gieid)fa';ffetibe  iinien 
lp*       9ei°9en  fin^/  roeldje  ()ernadj.ben  P'inft  ρ  be* 
fitmmen.    $ßeil  aber  ol  ju  In  eben  baa  $8er£dltntf$ 
£at,  aneEB  ju  BD  unb  iiberbi§  ol,  In  mit  Eß,  Dß 
gieid)lauffen ;  fo  iji  on,  fo(g!ίφ  audj  lq  mit  ED  gleid)* 
Imtffenb.     Da  nun  bep  gegenwärtiger  'Aufgabe  ber 
SBinfel,  ben  ED,  foi.qiid)  aud>  bie  ij>rgieid)lauffenbe  iinie 
lq  mit  Ec  maebt,  gegeben  i(i;  fo  braud)t  man  §ter,  bie 
Linien  ol,  In,  on  nidjt  ju  jie^en,  unb  bie  Äompofition 
tri ro  für  alle  $älle  für)  ciefe.    2fu$  trgenb  einem  9>unft 
1  Der  iinie  CE  jief^e  man  lq  fo,  ba§  rer  5ßinfel  Clq 
gf cid)  fepe  fcem  gegebenen  QBinfel,  ben  ED  mit  EC  ma« 
d)cn  toll*    ©iefer  gegebene 3Bin£ el  barf  nun  ηίφί  gietefy 
firprt  bem  Sieben. i>tn  fei  t>on  ECD,  weil  ED  nad)  ber 
SBorauefejung  ber  iinie  CD  begegnen  fofl;  folgltd)  be* 
Regnet  αυφ  lq  ber  iwie  CD,  e$  ge|d;e{je  biß  in  q,  1  nb 

SD  b  man 
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ritah  fcf&relft  iifor  lq  ein  JDretjef  Ipq,  bae  bem  tmr» 
©aftung  ηαφ  gegebenen  d^nfteb  fe^e»  Ι)μΦ  fcie  $)unfre 
€,  ρ  jie^e  Irtan  bie  geitibe  iinie  Cp*  bie  ber  iinie  AB 
Β  begegne*  €ηΜίφ  jiefce  mm  BE ,  ED ,  BD  nrft« 
1<9  >  g^iauflfenb  ;  fo  tfl  B£D  ba*  verlangte 
©reyeK  S5er  ®e«ret$  erfcelfet  oon  felbff.  QBeti  aber 
rtfotete  tütrb,  ba§  bie  gtrabe  iinie  Cp  ber  iinie  AB  in 
etnän  tymfi  Β  begegne;  fb  barf  «(οΐβΐίφ  AB  mcbr  miC 
Cp  gfetφlauffen.  SM§  mirb  nun  in  bem  $afl  nie  ge* 
föfeßen,  wertn  AB  mit  einer  ber  itmen  EC,  CD  gfeid}* 
laufe*  3(1  aber  AB  toift  feiner  bfefer  finien  gfwbtauf» 
fHtb;  jb  begegne  AB  ber  iinie  CD  in  Α  >  imb  man  jie§8: 
Ar  mitCp,  uftb  Α·  init  CD  gfet^fauffetfb ,  unb  üw> 
fangere  bie  4mie  lp ,  bi$  fte  biefen  iinten  in  r  unb  s  be* 
jjegne;  fo  finb  foig^  bie  SDretpefe  iAr  unb  lCp*  ih* 
gieteben  bie  ©rerjefe  rAs  unb  pCm  «φηΚφ,  unb  e*  ifi 
lp :  lr  =*=  Cp :  Ar  2±:pm :  rs,  ober  tterjoeebfeit  lp :  pm 
±=z  lr :  rs.  Q&eil  nun  AB  Md)t  gίeiφ(auffenb  mit  Cp 
ftyn  balrfj  fo  barf,  ufrnn  lp  ber  iinie  AB  in  t  begejjtW/ 
>«φϋ  lt  g^dφ  lr  fe?n ,  ober  ber  5>unf t  t  ηίφί  auf  fcett 
5>unfi  r  fallen  >  bv  φ.  «6  barf  ba$  98τφάίίηι£  ton  lt  ju 
ts  ηίφί  gfefab  fegn  bem  tfon  lp  ju  pm ,  b.  1»  bem  Don 
oi  $u  hn.  tlnb ,  wenn  Mg  ηΐφι  tji ;  fo  ifi  bie  Äujga&e  - 
immer  migfab.  ^Begegnete  aber  lp  ber  iinie  AB  ηιφ(, 
t.  toiten  tiefe  bepben  iinien  gteid)lauf\enb ;  fo  begeg« 
rtet  ofcnefcm  Cp  ber  iinie  AB ,  vteil  jte  ber  ifcr  ^ίφίαιιΐ* 
fenfcen  lp  begegnen 

9 

t 

ΦμΦ  bt*  Sormet  bei)  33,  k  X  ^  man  beit 
5öinfel  ECB,  wirb  nun  (Figg.  96;  a.  b.)  EC  t>on  AB 
In  Α  $eft)nitten;  fo  (>at  man  Οϋφ  ϊιοφ  bie  @eite  AC 
pebfl  bem  9Binfel  bep  A,  fcieraue  pnbet  man  AB,  unb 
mm  iji  in  bem  ©reyrf  AEB  bie  ©eite  AB  nebjl  allen 
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ÖBinfein  betannt,  unb  man  jinbet  (riefe  EB,  unb  $ter* 

aus  taö  übrige»  ©inb  (Fig.  96.  c.)  EC,  AB  gldc^« 
foujfenb;  fo  ift  ηαφ  Der  $8orau*fejung  CD,  Aß  nid)t 
gUicfclauffenb,  f^neiben  nun  biefi  bepben  itnieii  einatif 
fcer  in  Aj  fo  ^ai  man  ben  ffiinfel  DCß  aus  ber  *5e« , 
recfjriung  ton  2  3, 1.  X  unb  man  finbet  AB ,  unb  bann 
DB  auf  a^nli*e  Ärf,  wie  t>orfcin  AB,  EB. 

©nen  befonbern  5aH  tiefer  Tfufjjcbe  fege  man  in 
©d)n>ab$  ©ammi*  1 5t«  2(uf9*  : . 

.    ·  ·  .... 

■    Fig-  97'  .·     %·  ·' 

ginen  $>unft  D  ju  finbe«,  fo,  6a§,  »erin  ifidti 
ttus  bemfelben  an  3  ber  tage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinieri 
<AE , ,  BF ,  CF ,  bie  ηίφί  alle  unter  eindnber  gif  idtfauf* 
fen ,  audj  trieft  alle  (Einen  gemeü^aft^en  ΦμΦ· 
jtynittöpunft  fcaben  ,  3  gerabe  iinien  DA,  DB,  DG 
unter  gegebenen  SBinPeln  jie&t,  bie  lihim  DA,  DB* 
jpC  ein  gegebenem  SBer^Itnip  unter  einanber  fcabem. 

«  _  » 

5Dd  ηίφί  dtte  3  ber  iage  ηαφ  gegibftte  f iriten  e{ii4 

inber  gftid)(auffen  J  fo  fφrteibet  roenigfiens  eine  bie  6e$* 
en  anbkvn,  unb  jroar,  wie  ebenfalte  üoraue  gefejt  whty 
in  2  t>e^;iebeneri  fünften.  €0  fdjneibe  BF  bie  betfberi 
ünbern  AE,  CF  in  ben  fünften  Ε  unb  F.  <2Bejf  nun 
aus  Dem  9>ünfi  D  an  bie  btyben  ber  iage  παφ  gegebe« 
hen  iihteiiAE,  BF  2  gerabe  ünikn  DA,  DB,  bie  ein 
gegebene*  (Bergaltntf?  unttfr  einanber  &aben,  unter  gege» 
beuen  2ßinfein  gejogen  finb ;  fo  beruht  ber  9>unft  D 
*in$  ber  tage  ηαφ  gegebene  bufcfji  Ε  ge^enbe  gerabe  ib 
nie  ED  (23,  I.  %)9    eben  fo,  weil  bie  iinlen  DB, 

£0a  DC, 
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DC,  bif  ein  ge gebene*  fßerfcdlfnijj  imfer  emmfter  $<rfm, 
VW  Die  ber  iege  ηαφ  gegebenen  iimen  BF,  CF  untlt 
ergebenen  ©infttn  gfy>gen  fiiibj  fo  berührt  ber  φχχηΗ 
D  ηοφ  eine  arfbere  burd)  ben  ^«f  t  F  gefcewbe  gerate 
ünie  <«3ν  I*  *♦)·   Smtfcfo  €fl  et  gegeben  (28. 

}  J  ·  *  *  ■  4 

4  -  ·      %  ' 

Stompofition. 

AE,  FC  finb  entweber  gi«4(duffenb#  oteftitfc 
J^iu  trfien  Satt  terje ίφηβ  man  auf  ηκίφη  ©rite  wn 
IT  man  nnfl,  tm<Mbern  auf  Derjenigen  ©rite  t>ort  EF, 
\auf  roe^er  bie  Knien  AE,  CF  jufammenjioffen ,  inner* 
Ijalb  ber  freien  innern  SBinfel,  bie  Oerter  £P,  Fp 
fo  (23, 1.  Χ),  bag  2  Knien,  bte  man  an*  trgenb  ei* 
tTem  $uhft  be*  Ort*  EP  an  AE,  BF"  unter  ben  gegebe« 
%ten  ©infein  jie^t,  6a*  gegebene  JOerßätaug  t>on  AD^ 
BD,  unb  2  iinkft,  bie  man  au*  irgenb  einem  ^utife 
fce*  Ort*  Fp  an  CF ,  BF  unter  ben  gegebenen  ® irtf efn 
lie^t,  ba*  gegebene  QSer&dltmj;  bon  CD,  BD  §aben. 
*$n  beiden  $&M\  toerben  bie  Derfer  EP ,  Fp  einantefc 
fAntfeett:  e*  gefφe&e  biß  in  D  fo  mirt  D  ber  geführt 
§>unft  feyn,  b.$.  menn  man  au*  bemfelben  DA,  DB, 
DC  unter  ben  gegebenen  5Binf  ein  jte^t ;  fo  n>erben  biefe 
Jtnfcn  ba*  gegebene  QSer^atmig  unter  einanber  „$aben» 
S)enn ,  ba  bie  betjben  SB inf et ,  innet (jalb  weiter  bie 
JDerter  EP,  Fp  liegen,  jufammen  genommen  entroebefc 
$^ίφ,  ober  Keiner  finb,  a(*  jroet)  nd)te;  fo  finb  bie 
SBinfel  PEF,  pFE,  bie  innerhalb  ber  torigen  liegen, 
immer  fleiner,  <*I*  jroe^  ^;te.  SRitßitt  ftyneiberi  bie 
Linien  PE,  pF  einanber  in  einem  9>unft  D.  Unb  ηαφ 
33, 1.  TL  $at  DA  ju  DB,  unD  DB  ju  DC  bie  gegeben 
nen  Vktfyqltniffe*  3Dte  Äompofttion  entroifelter  $erju* 
fejen ,  feteft  ιφ  für  uhnotfcig ,  weil  ίφ  fonft  nur  bie 
Äompofttion  ton  23,  I.  X  2  ma&l  Ijdtte  abtreiben 
muffen*    Unter  £}orau*fejun9  α^ηΐίφ^  SJejlimmuni 
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»fTiRriwmiriM  w»  AEK,  CFB  jtefeen.  SRafc  w 
gtdd>e  übrigen*  jnif  btefa  JBer  jei$mmg  fttfj*mge,;u>?b 
d*e  dki&ton  auö  jfeiaet  Algebraiftyen  Stabming.-  fcerieifei 
(&6^  Prahl.  Arithm.  Vniu.  p.  fij.  Edit.  Gra- 
Vefl),  *mb  ίφ  ^η^^θΐβ^ΙτιΓφβ  ^ϋΡάΓΜίιβ 
Mcffec  φα$Μφιιη$  ηιφ&  wliefcren,  urtg^tet  SRero» 
ton  bto$  ben  bejimbern  Soll  betetet,  xomn  tk  gegfbe» 
neu  Qßinfd  DAE,  DBE,  ÖCF  Mtyefinb. 


(fid>t<EQ,  FD.  Q&ecgi.  dient,  a.  α/0·>  Gotfülon  in 
feiner  Tiusgabe  toon  Newt.  Arithm,  Vniiu  utib  $env* 
peifcof.  2foal.  *enW.  @r.  ©♦  «o  flg. 


fnU  einer  anbern  EST,  tue  läge  ber  Σ)ΜφίφηίΚ6ΐί* 
i|te  NS  biefec  bepben  (Ebenen  ,  in  ber  (Ebene  EST  eiqe 
#me  ST,  wA<t)t  bie  iime  NS  in  S  fcljneibef,  berjoflp 
Wb  ©riffe  ηαφ  gegeben/  imb  in  Τ  ^at  man  ben  2öW 
|el  GTE  gemefleni  unter  rod$em  ein  ouö  einem  fHmÖ  * 
£  ber  ,^bene  CNS  auf  bie  ebene  'ESI*  gefaüfeö^ 
«penbifel  CE  erf^iite/  utib  auä)  ηοφ  ben  gBiufel  ETS, 

- 
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4*1  5=5  · 

•  ;  ·  '  /  2ί  η  α  ί  9  f  e.  Γ '  ' 

■  · 

•  1  9Beii  in  tem  T)ret;ef  CEI  bie  a  2BmW  hitf  Ε  unfl 
I,  fölglid)  <μΦ  ber  briete  gegeben  finb ;  fo  ifl  big 
SDrenef  Der  (Bettung  ηαφ  gegeben  (43«  ©.)/  olfo  ta$ 
fBer&äiinffc  bfn  Ifrju  CE  gegeben  (5.  3>ef.  35·)·  Sbea 
fo  tfl,  »eil  u?  Dem  Drepef  CET  tre  QBmfel  bei>  Ε,  T* 
gegeben  finb ,  bae  QScrhditni^  \>cn  ET  ju  CE  ge geben. 
SWit{>in  iß  ααφ  ba$  93erfjQlnu|]  t>on  ET  ju  EI  gegebeit 
(9. 5D.).  Φα  nun. ttttft  bie  iage  ber  itnien  NS ,  ST\ 
wb  bie  fflinf et  ETS ,  EIS  [biefer  fejtere  nem^  t jl 
(6·  3>f.  1 1 .  €0  ein,  rf cfcrer]  gegeben  finb ;  fo  berührt 
t»er  5)unf(  Ε  eine  ber  iage  ηαφ  gegebene  burcb  ben  (28» 
©0  gegebenen  φύηΗ  S  gefcenbe  gerabe  iinie  (23,  L 
2ί.)·  £ben  biefer  9>unft  Ε  liegt  ober  aud)  auf  ber  (3  2* 
ί)·)  ber  iage  nach  gegebenen  gereben  iinje  ET ,  ιηίφίς 

"  »    '  ·  ·  Α     ·η  « 

Äompofitiott* 

SWan  jie£e  irgenb  eine  gerabe  iinie  te,  errief)** 
fiuö  e  baö  5>erpenbifei  ec,  unb  jiehe  tc  unter  bemSBin*  ' 
Mete  gfeidj  bejtt  gegebenen  El  i" ,  pian  ιηαφς  .ferner 
fcen  2Binfel  eci  9^ίφ  ber  firrganjung  be&  gegebenen 
SBinfeleEIC  ju  einem  regten  <  unb  ji^e  ci,  bie  befc 
linjp  te  in  i  begegne.  3lun  *ev$idw  man  (3  3, 1. 
ten  Ort  SP  fo,  bap,  wenn  man  aus  irgenb  einem  9>nnft 
teflelben  an  NS,  ST  a  iinien  unter  ben  gegebenen 
SBinWn  jiebt,  biefe  iinien  ju  einanberbas  ®erf;affntß 
Von  ei,  et  (jabent  (£ηί>1ιφ  jiefje  man  aus  Τ  ttc  iinie 
ET  unter  bem  gegebenen  $Binf  e(  ETS ;  fo  wirb  tiefe 
fcero  Ort  SP  in  einem  $unft Έ  begegnen,  un*- tiefet 
jturb  ber  verlangte  ^)nnft  feiert/  b.  {)♦  roenn  man  auij 
prmfelbeu  auf  ber  ff bene  ETS  ejn  ^erpenbif e(  EC  fr? 

$mt  Μ  κ*  f  ^  588  c  New«!  f?  *w 
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?  fcfc  VttnM  €ΊΈ  bem  Svenen  ® mW  cte  gleidj 
.feqw*    3>nn  ηαφ  31,  ι.  X  ijl  ET  :  EI  =  et :  ei. 
Unfc,  weil  bit  lbttyeU  CEI,  c^i  4(Μΐίφ  (inb ;  (b  i(i 
.  £1 ;.  ei.:,  ec ,  folglich  9ίίίφ}οηιιί3  ET  :  EC 

ss  et  :  ec.  Unb  »eil  in  ben  SDrepeffn  CET7,  opt 
αυφ  Die  2Binfel  bep  e  gle  ιφ  ftnb ;  fo  ftnb  fte  c mannet 
4&η(ίφ  (6,  6·^)^  5Ktti;m  i|l  C^E  =  cte.  3)aß 
ober  bi*  Urnen  SP ,  TE  einanber  gering  begegne« 
ben,  erhellet  t>on  feityf.  ©enn  ηαφ  ιι(ικ&  ijl  «4 
getDt^  ξηδοίίφ  au?}  C  auf  bie  (Eberie  EST  ein  JPerpenbi* 
f#  CE  ju !  f<w^; 'bfefer  gewiß  immer  mog^e  9>unft 
Ε  ober  liegt  ηαφ  ber  2(nafyfe  Immer  auf  bem  Φ#Γφ· 
ftntti  *σρ  SP  ,  ΊΈ, ,  fojgltd;  mug  btefer  QutAfönitt 
i*n>i$  immer  nt6g($*  feyti)  ob?r;  bie  iimen  St, :/TS* 
Iptrben  geb$rig  verlängere  etnanber  genug  förnibeiL 

<3t  iltifren  bafie  Ebenen  fenf xtd)t  auf  einanber ;  fo» 
fielen  bie  3>unft*  £4  I  $ufarome*.,  utiö  ber  $unfr  l 
»urbe  gerebe jm  burefc  Die  in  pem  3>ret)ef  ITS  alebann 
Wennfe  «Seite  ST  neb|l  i§rc#  anliegenben  S(Binfe(«\ 

—  · 

Jtnbe*  betj^nfei  ^ST  bu^  bfe  5*err#ii«: 
%  23, 1.  X  unb  nun  fennt  man  in  bem  £>ret>ef  EST" 
'  W  ©eiee  ST  nebfl  ben  bepben  anliegenben  tymUln,, 
«nb  pnbec  φ  leidft  ET,  ES,     ~'  ν 

©iefe  aufgäbe  fommf  »or4  unvau$  I>em  gfftejt* 
irif^eij  Ort  eine«  Äometen,  feinen  (jeiiocentrifdjen  jit 
fin&en ,  roenn  bie  ίάπα,β  be6  J^nptcn ,  unb  bie  Neigung 
ber  iöafjn  als  begannt  angenommen  »erben.  2(lööaim 
^beutet  ηβηιΗφ  Q  ben  Kometen,  S.  b>  Hernie,  ηαφ 
NS  fcin  Jiegt  ber  Änoten ,  ETS.  i(i  bie  €lpngation  b<* 
Äoineten  »on.  b«?  «gönnt,  CTE... feint  geocenttifd)« 
•    -    ·  »reite, 


©re ite,  TS\T  ber  beficeentriicbe  2f6fhmb  ber  ©rbe  *em 
Snottn.  ©.  bat>on  Siorbmcrf  im  v<öerüru  cffrononu 
%a$rb.  fttr  1 θ·  21c  flg.  «Wnn  wirb  oüe  bort 
of)iif  SSerreis  tyrqektfe  forme  n  ieifyt  au*  ber  ißered)iw 
ton  23,  I.  X  gerieten  f innen* 

*        tu   9itif$a&^  > 

flg.      99.  ; 

.-  « 

Ueber  ber  ber  Jage  nacfe  gegebnen  geraben  iinte 
BC^an  einen  auf  i£r  geqebenen  tyuntt  Β  ein  ber  ©at» 
tung  ηαΦ  aegebenc*  Jjre^ef  ABC  anjuiegen,  bei)  toef« 
d)em  Die  Summe,  oter  ber  Unferfdneb,  ober  baö  JKecfctef 
ber  beijben  übrigen  Reiten  AB,  AC  gegeben  iß» 

Qiefe  feid;ie  Hufaabe,  beten  2tufIofung  in  beut 
gaD,  wenn  ettmme  ob*  Uriterfibieb  ber  iimen  AB,  AC 
gelben  iß  auf  bem  2ien  3l|f 

ton  3-4/ 1*  3(p*  in  bem 
1  ßrn  Hn§.  be$  Ueb.  in  bem  anbern  Sali  auf  bem  eben» 
bafeibfi  fcorforamenben  3*»f*  J«  3-2/ I<  Ä.  beruht,  bewarf 
feine  ipetcere  auöfujjrung.  : 

- 

»  # 

Fig.  100. 

3n  bem  fßieref  ABDC  tfi  BD  ber  iage  unb  griffe 
nad>,  CD  ber  iage  ηαφ,  ferner  ηοφ  bie  Sßinfel  bei>  Β 
imb  C  unb  bie  Summe  ber  6ctteit  AB  >  AC  gegeben, 
ba*  iBiejref  }u  fürten. 

QBeit  aud  einem  $tanft  Α  an  jmei>  ber  iage  nad> 
gegebene  gerabe  ihnen  BD ,  CD  2  gerabe  ί  inten  AB, 
AC,  beren  ©umme  gegeben  ift ,  unter  gegebenen  SBBin. 

fein 
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Mit  gesogen  fmb;  fo  berühr  ber  tyxmtt  Α  eine  ber  iage 
ncd)  gegebene  gerabe  iinie  (2.  3uf*  ju  29,  h  TL  am 
(Enbe),  .Unb,  weil  bie  iinie  AB  aus  einem  gege betten 
§>unft  Β  ber  ber  läge  ηρφ  gegebenen  iinie  BI)  Hnftr  ei# 
item  gegebenen  3öinfel  gejogen  iß ;  fo  #  <^φ  AB  ber 
löge  ηαφ  gegeben  (33.  X).)  ober:  ber  $«nft  Α  berührt 
αυφ  bie  ber  iage  ηαφ  gegebene  gerabe  iinie  AB ,  mit* 
φίηίίϊ  er  gegeben,  (38·  φ.)4ΝβΙίφ  iffAB  ber  ©roffe 
nacb  (39·  £>·)/  AC  ber  Jage  ^αφ  (33·  £>♦)/  mtffyiii 
*er  ?)unfi  C  08.5)0/  ί^ίφ  AC,  CD  αυφ  ber©rifle 
«αφ  (39·  !)·)  gegeben. 

Siompoftfiotu       r  · 

SWan  roenbe,  ba  bie  Summe  t>on  3  iinten  gegeBen 
ifl,  ben  afen  '3uf.  fron  29,  I.  2ίρ*  auf  ben  2  5flen  <5aj 
.beä  IfTen  ζ3«φ£  <w,  unb  aerj^ne  ben  örf  für  tjenfeU 
ben,  b.    man.jie^e  aus  irgenb,  einem  f)unfe  t  ber  ge* 
Vaben  iinie  BD  eine  iinte  tl  unter  bem  gegebenen  ©in# 
fei ;  feeh  AB  mit  BD  ηιαφϋη  foll ,  tmb  nefcntf  tl  gleich 
ber  gegebenen  ©iimme  son  AB,  AC;  buwfc  1  jfefce  man 
eine  iinie  1F  mii  BD  glei$(aufjrenb ,  bie  ber  »erlanger» 
ten  iinie  CD  hf  F  begegne,  ferner  begegne  bie  iinie  d, 
menn  es  notfjig  ijl  tut  längere  ,  eben  biefer  »erlangerfen 
iinie  CD  in  m  (beriefen  $aü ,  roenn  tl  mit  CD 
φιά)1α\ήί,  »etbf  ίφ  fcier  tfurje  falber  ηίφτ  fcjbnber* 
Aetradjten,  bajer.betj  23, 1. 71.  *ti*fifyrlt$  genug  »o* 
fommt),  unb  man  jielje  aus  1  an  CD  bie  iinte  In  unter  ' 
bem  gegebenen  SBinfei,  ben  AC  mit  CD  machen  foü, 
ne&me  bann  ol  =  Jn»  unb  jiefce-on,  unb  mit  on  gleub« 
*  lauffenb  bie  iinie  lq,  bic  ber  iinie  CD  in  q  begegne# 
burd}  q  jie^e  man  qp  mit  In  qieid;iauffenb ,  unb  qp 
begegne  ber  iinie  tl  in  ρ ,  man  jiefje  Fp ,  unb  bunb  Β . 
U^lauffenb  mit  tl  bie  iinie  BA,  bie  ber  iinie  Fp  in  Α 
;  begegne  ,  ίπίϋφ  AC  g^lauffet*  mit  pq,  twMc&* 

'     SDb  5  gegne 
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€ί  ffoe  ABCD  bae  »eriongK  ©ieref.  Sie  iage 
fiuer  feinet  ©eiitn  f αηη  man  nun  immer  ποφ ©eiieben 
onnp^men,  fofgl^  eli  gegeben  beftacbten.  €e  jepe 
plfo  jt  8λ  CD  ier  foee  utß  0to(fe  natf  8<S<k»  i  W«n 

.·,· :/  ;·  ■ 


/ 


#36 
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gegni  *et  finle  CD'  in  C  j  fo  iff  Hai  euf  tiefe  %ri  8* 
fcbriebene  fljieref  ABCD, ,  Ib.  &.  bie  βίηήηκ  bet  Knien,  ( 
AB,  AC  ijlgleicb  ber  gegebenen  iin|e  tk     $er  SS* 
weit  erbetttt  von  felbfl  au*  2  5, 1.  X 

,.      ν·  r    **· »    ·       ·  ·  »*·    » ·  #'        ·  ♦« »  ·  1  1 

8erec&nun$t,  . 

J ,  1  'I    ···'*···*  ·     *.·»■·»  ««·.·«»  I  > 


-  ·  begegne  ber  Ihne  BD  in  s ;  f*  fiat  man  buw| 
f^ie  35er^mmg  *en  2  5, 1.  X  in  Dem  Δ  QFSJ  DF,  im* 
ten  SBinfel  DFs,  Der  QBinfel  BDC  ober  tfl  oor^trt  be# 
fanni,  folg^  fürtet  man  leid)t  Ds,  mtt&i«,  n>e«  DB 
befannt  ifl,  aud)  Bs,  unb  ba  man  οιιφ  bie  bepbenain 
liegenben  SSBinfel  *BÄ,  Bs  Α  fennf,  fo  fcat  man  in  beit| 
SDrepef  BsA  (eic^t  AB,  unb .^ierauö  tty*  übrig?* 

1  ,©ϊο(ί  Nr  (geii?  BD  fonn(e  aucft  bie^jagonafc 
AD,  obfr  <μιφ  ber  SBinfei ,  ben  bief?  fciagöRoie  ηώ  e|* 
ηά  ber.  4  6*iieri  be*  flSiertfö  machte,  ujtb  tfatt  t>er 
©um^ber  ©eifen.AR,  ουφ  ifcr  Unte^ieb  gege- 
ben ftK,  unb  bie  Aufgab?  pörbe  imitier  ηοφ  auf  tytyf 

,  .    ,    ?3t   ^  ν  f  9 «  ^  e,  ,  , 

f  ;  Mlil  i-     .«.1  t  *  ,  6*       '      ..  .:.·-.:·  ;  -  j 

>  finb  4  ihtien  AB,  BC,  CD,  DA  gegeben  au«  t 

tenfelben  «in  «iieref  j  u  i  wriei^ y  w«  ba^  fty  eiir 
^(3  bej^ibm  l#:  ; 

«  :  ι·  ι   ι  ("     ♦       ···        *       i     ·      ·       '·      1·  »  · 

'  ■  ·  %  η  «  Ϊ  9  f  e,     "  1 
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jiefc  AC  unb  bann  AE  fo,  bafj'ber  SBtnfef  DA  Ε  gfeid} 
joerbe  bem  SBJinfel  BAC ;  meii  nun  (23,  .3.  .ff.)  ber 
gßinfel  ABC  gleid)  ffl  htm  SS&tnfei  ADE;  fo  ftnb  b\e 
©ret?efe  ABC,  ADE  ö&nltd)  (4/  6.  &).  2fl|o  ifl  AB  : 
BC  =  AD ·  DE.  Sfenn  ftnb  AB,  BC,  AD  gegeben,  , 
jo[gtt$.(3.  φ.)  «ύφ  DE  ;  älfo  (ft  ter  Punft  Ε  gegebet| 
(30.  φ.),  $Λ«*ί5  A^  ·  AC  =  AD  =  AE  ,  unb 
»ttroedjfert  AB :  AD  =  AC :  AE.  Unb,  foeH  AB,  AD 
felbji,  feigljd)  αιιφ  tijr  OSerbnicnif}  gegeben  ijtj  fp  ifl 
ba«  sjjerjjaltntfj  von  AC  ju  AE  gegeben,  fllfo  fittb  au« 
3  gegebene»  fünften  C,  Ε  2  gergbe  iinten  AC,  AE,  btip 
ein  gegebenes  QSeri^ltnifj  &aben ,  an  einen  |>unf χ  Α 
jjtn  gebogen  ^  folgiid)  berii^ri  bee  ^PunftA  etnettberia» 
ge  ηοφ  gegebenen  Umfrei*,  ober  eine  ber  iage  nad)  ge« 
gebene  gernbe  Knie  (2,  II.  3p.).  SSeil  uberbif)  bte 
©töjjfe  tons  DA  unb  bet  Punfc  D  gegeben  ifl;  fo  be« 
ntyrt  ber  9>uhft  Α  ηόφ  einen  onbern  ber  läge  nad)  ge* 
flcb.enfn  Untfrei4(i,I  ^0/  fotgu^  ifl  er  gegeben  (28, 
£>.),  Unb/  »eil  bte  ©röfte  ber  Ünte  Β  Α  unb  ber  gjunfe 
Α  gegeben  tft;  fo  beruht  ber  ©unft  Β  einen  ber  iage 
natb  gegebenen  ifrei*  (1,  I.  X%  €ben  biefer  fumfc  Β 
berührt  ober  oud;  ήόφ  einen  onbern  ber  iage  ηο'φ  gege- 
benen £rei*,  toeil  bte  ©röije  ton  CB  unb  ber  $unft  Ο 
gegeben  ifl  (ι,  I.  Χ).  ÜHifbin  ί|ϊ  ουφ  ber  9>unfc  Β 
gegeben  (28.  £>.),  unb  alle  6etfen  beö  iöieref*  finb  bep 
.  jage  unb  ©rofie  ^jegeben  (39.  ©,)t  '  ^  '·  . 

"  ^(flimmung,      '  v 

6ί  mufj  immer  BC.+  AC  >  AB  ,  ober  AC 
ΐ>  AB  —  BC  ,  unb  eben  fo  CD  +  AD ·>  AC  ,  olfo 
nod)  »ielmebr  CD  +  AD  >  AB  —  BC  ober  CD  +  AD 
+'BC  t>  AB  fer>n,  unb  eben  fo  beb  ben  übrigen  ©etteti. 
Ober  furj :  ei  mujj  immer  bte  ©umme  »on  3  b«  gege? 
pfiwn  Reitet»  be*  flßieref *  grtfier  feon  ol*  bte  »ierte.  ,. 

~  mm 


€$  fet>e  alfo  bie  6umme  ton  je  3  bar  gege Senen 
iinien  immer  gtoffer,  ala  tie  4te,  unDraan  ne^me  auf 
ber  ©erldmprung  einer  bfr,  geraten  iinifn  CP  *αβ  6ruf 
DE  gleid)  ber  trierfen  ^roportionallinie  ?u  ΛΒ,  SC,  AD. 
Siad)  2,  II,  X  betreibe  man  einen  Ort  FA  fb,  ba§, 
wenn  man  aus  C,  Ε  an  irgenb  einen  punff  fe^lben  Α 
bie  geraten  iinien  CA  ,  EA  jie^t,  CA  (ich  EA 
£alfe  ro:e  ÄB  ju  AD,  b»  (>·  wenn  Λ  Β  =  AD  (Fig.  ιοί. 
a.);  fo  errü)t<*  man  auf  ter  SOJitte  wsn  CE,  FA  fenfrecb* 
auf  CK.  $ft  aber  (Figg.  ιοί.  b.  c.)  AB  nicht  gleid? 
AP;  fo  jiefce  man  aus  C  irgent  eine  gerat*  iinie  CK, 
ne&me  auf  berfelben  CI  =  AB,  unt  1H  =  IK  =  AD, 
jiefje  bie  iinie  KE,  unb  mit  tiefer  9(είφΙαιι|τηι5  bie  itnie 
IF,  bie  ter  geraten  iinie  CD  in  F  begegne,  fernft  HF, 
unD  mit  tiefer  gfeicblauffeirt  IG ,  tie  ber  verlängerten 
iinie  CD  in  G  begegne*  .  €η^ίφ  befebreibe  man  aus 
bem  SRittelpimft  G  mit  bem  £albme|Ter  GF  einen  £\ eis 
FA.  t  $n  bebten  Satten  befφreίbe  man  «yeirer  mit  bem 
Jpalbmeffer  DA  au*  bem  9Hittelpunfr  D  einen  Streit; 
fo  mrb  tiefer  bem  fcor^in  betriebenen  Stxeti  ober  ber 
torfcin  befebriebenen  geraben  iinie  FA  in  einem  $unftA 
begegnen,  unb  xoenn  man  über  &er  ®nmblinie  AC  ein 
JDrepef  befebreibt,  beflfen  anbete  ©eiten  bie  bebten  ηοφ 
übrigen  gegebenen  ©citen  AB,  CB  bes  ju  tefd>reibenten 
SBieref*  fmD ;  fo  wirb  tas  OSieref  ABCD  ba$  verlangte 
fegn  /  b.  fc.  e$  »irb  βφ  ein  £tti$  barum  betreiben 
(äffen* 

^tebe?  muß  jtttcfl  ertriefen  »erben,  baß  ber  au* 
tem  gRifteipuiA  D  mit  bem  JpaibmefTer  DA  beftri* 
bene  jvreie  fcem  Ort  FA  immer  begegnen  iDcrbe,  es  mag 
nun  FA  eine  gerate  iinie  ober  ein  Äreia  jepn.  €e  fepe 
1)  (Fig-  ιβι.  a.)  FA  eine  gerate  iinie;  jb  i#  in  bie« 
ffcro  9aH  Aß  =^.AD,  mithin  BC  =  DE,  folglicfr 
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;F  =  '92+19,  mithin  FD  ==  [FE  —  ED  o1»ce 

.2 

=  ED  —  FE  (je  n<4bem  ED,  b.  fr.  BC  f feinet  ober 
ir6(Jet  ifl,  α(β  CD) ,  b,  &.  *=}  ±  ^D  "  Bg),  gRfc. 

jin  i(l  FD :  DA  :=  ±  9D~BC:  DA= jt  CCD-^C): 

2  DA  =*  *f"  (CD  —  BC)  :  AB  +  AD.  Q$  ffr  eteil 
nad>.ber  iÖe|ttmmung  immer  AB.+  AD  +  CD  >  BÖ 
unb  aud)  AB  +  AD  +  BC> CD  ,  fllfo ,  AB  +  AD 
>±(CD  —  BC)  ;  folglid)  ifi  aud)  DA  >  FD ,  ober 
ber  9>unfr  F  liegt  innerhalb  bes  au$  D  mit  bem  $alb» 
nteffer  AD  befdjriebenen  Jfreifei,  mithin  begegnet  bie 
grtobeiinie  FA  gehörig  »erlrtngert  geroijj  immer  tiefem 
Greife.  €s  feije  2)  (Fig.  1  ο  1 .  b.  c.)  FA  ein  .Äreis ;  ftf 
liegt  F  entroeber  jtrtfdjen  C  unb  D,  ober  }ttijtt)en  D  un& 
Ε ,  'ober  auf  D.  £i  liege  F  jrcifdjen  C,  D ;  fo  ί|ί  EF : 
CF  =  1K:  CI  =  AD:  AB  =  ED :  3C,  b.  ED 
+  DF:  ED=CF:  BC,  b.  i>  DF:  ED  =  CF— BC: 
BC ,  b.  f}.  DF  :  CF  —  BC  =  ED  :  BC ,  b. 

BF :  j££  £ C^T  BC[  =  ED :  ED  +  BC  =  AD ; 

AD,  +  AB  ober  DF :  AD  =  CD  —  BC  :  AD  +  AB. 
Ston  ift  immer  AD  +  AB  +  BC>  CD,  ober  AD+AÖ 
>  CD  —  BC ;  ^Ι9(ίφ  ijl  immer  DF  <  AD ,  b.  ^ 
bet  fünft  F  liegt  innerhalb  bei  mit  bem  Jpelbmeffer 
AI)  oue  bem  Üölirtelpunft  D  betriebenen  tfreifee.  Äuf 
i(jnlid)e  Hrt  »irb  nun  eben  tiefes  οϋφ  fürten  gall  er* 
ftiefen,  roenn  F  jungen  D,  Ε  liegt,  unb  in  bem  $αΰ, 
»enn  F  auf  D ,  o.  φ.  auf  bem  SWittefpunft  bee  ÄreifeS 
liegt,  ereilet  eö  »on  felbften,  ba|?  F  innerhalb  bei  i^rei» 
jes  liege.  t)a  folglich  in  allen  Sailen  F  innerhalb  Bei' 
«ue  bem  SRittelpunft  D  mit  bem  Jg>albme|Fer  DA  be* 
föriebenen £ret|«  liegt;  jb  borf  jejt  nwr  ηοφ  ftanefeft 

werben, 


43*  ·  Üüüü 

»  t  · 
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werben,  bö|ein  anberer  |hinfr  teß  Streife*  FA  äußert 
$alb  be*  att$  D  befc^riebeuen  Äretfe*  Hege,  ober  bog 
DG  +  FG  >  DÄ  fetje.  9ϊαφ  Der  ι  tferi  ©imfonföett 
(Serjetcbnung  t>on  a,  Π;  X,  fort  rceidier ,  Wie  bbrf  g* - 
jeigt  wirb,  bie  fcier  gemalte  afe  ©imfor^e  im  ©runb 
einerlei  iftr  ü*St  ber  S>uhfr  G  (ber  SWctfeipunft  bei 
Ort*  FA)  immer  auf  bet  Ofcrldnqerung  von  CE  enfroe« 
ber  nad)  Ε  eber  ηαφ  C  $in,  \e  naφbem  nemifdj  AG 
ober  AE,  b.  ()♦  AB  ober  AD  gröffer  ifl,  nie  über  fdttt  er 
jn^en  C  unb  E.  €r  tiege  i)  (Fig.  iot.  b.).  auf  ber 
«ϋφ  Ε  (jin  berldngerien  iinie  CE,  unb  ber  tyuntt  F 
liege ,  toie  mit  αυφ  oben  juerfi  angenommen  fcaben; 
}η>ί[Φ*η  G  unb  D;  fo  ί|ϊ,  toie  oben  gejeig*  roorben; 
PF:  CF — BC  =t  ED:  ßC=*  AD:  AB.  0ίαφ  ber 
iBerj^nung  aber  tfl  αίιφ  FG  i  CG  =*  HI :  ci 

:  CB* 


AD :  AB  ,  ^Ιίφ  FG  :  CF  +  FG  =  DF 
^-  BC,  b,  (>.  e*  i|i  FG:  CF=DF:  CF  —  (BC+DF)* 
Ober  FG  :  DF  =  CF:  CF  —  (BC  +  DF)  ober 
ifG— DF 

FG:  =  CF  :  BC  +  DP  ,  ober  e*  ifl 

FG:  FÖ  +  DG  =  CF:CF  +  BC+DF  bberFG:  CF 
=  FG  +  DG :  CD  +  BC.  9ίαφ  ber  #erjei*nung 
«ber  ifl  aud>  FG:  CF  =  HI:  CH  =  AD:  AB-  AD* 
mithin  ifl  *ηΜίφ  AD  :  AB  —  AD  sä  FG  +  DG: 
fcD  +  BC  ,  obfcr  AD  ι  FG  =  DG  =  AB  —  AI): 
CD  +  BC.  9ϊυη  i(l  imriter  AB  <  AD  +  CD  +  BC, 
fMgiicfr  AB  —  AD  <:  CD  +  BB ,  mithin  ifl  AD 
<  FG  4-  DG  ,  6·  (.  ber  9>unfc  in  meiern  bie  iinie 
FG  bem  aus  G  mit  bem  £albmefter  FG  befφriebenett 
Äreiö  FA  roieber  begegnet,  liegt  auffer^alb  be$  jfreife*, 
ber  jmö  D  mit  beht  ^albmeffer  DA  betrieben  toiib. 
llnb,  ba  ber  φιιηΗ  F  m-Stteifa  FA  innerhalb  be* 
cuö  D  befdjrtebenen  Äreifeö  liegt;  fo  fdweiben  tiefe  bei;» 
fcen  Äreife  einanber  gemtj?.  liegt  aber  j,  Der  $tmff  G 
(Fig.  ιοί·  c.)  auf  ber  ηαφ  C  fcirt  verlängerten  iinie 
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EC,  tmfc  roieber  F  jiuifcben  C  unb  D?  fe  ijl,  n>ie  *ör» 
fcinFG:  CG  =s  ÖF:  CF—BC,  b.  L  FG:  FG-CF 
=  DF:CF  — BC,  ob*r  FG  :  CF  =  DF:DF+BC 
—  CF,  ober  FG :  t)F  =  CF :  DF+BC  —  CF,  oDetf 


FG  +  DG  =  CF  ;  CF  +  DF  +  BC  ,  ober  FG  :  CF 
=  FG  +  DG  !  CD  +  BC.  3ΐαφ  Der  fOer^nung 
aber  i(l  FG  :  CF  ==  HI :  CH  =  AD  :  AD  —  AB. 
SKit&in  ijt  AD :  AD  —  AB.  z=  FG  +  DG  :  CD  -f  BÖi 
ober  AD :  FD  -f  DG  =  AD  —  AB :  CD  +  BC,  unb 
Μ  wirb,  xoie  t>orj^m  gejrigt/  bajj  AD  <  FD  +  DG 
fepe*  Tiuf  Affnlidje  Hvt  wirb  nun  eben  btp  erroiefen; 
trenn  ber  9)unft  F  jroifdjen  D  unb  Ε  liegt,  üWir&trt 
fcfcnetben  bie  au6  ben  SRttfelpuhffen  D,  G  auf  bie  Der« 
bin  angezeigte  2(rt  bc fd;r iebene  Greife  einanbet  in  allen 
Sailen«  Unb  nun  iß  nur  ηοφ  ju  beroeifen,  ba£  ba* 
SStereF,  ιρβίφβ  mafi  befefereibt,  wie  ob*rt  gejetgt  wor* 
ben,  ιυΐΓβίφ  bie  verlangte  €igenf($af(  fcabe,  baß  Γιώ 
nemlid)  rtft  Ärete  um  baffelbe  befdjreiben  (äffe*  ΰϊβ 
lagt  Γιφ  nun  ietdjt  erroeifen*  Σϊϊαφ  ber  JOerjeic&nung 
mAM)  ifi  AC:  AE  =  AB :  AD,  ober  AC:  AB  =  AE: 
AD,  unb  aud)  AB:  BC±=  AD:  DE.  2BHI  alfo  W 
ben  begben  JDregefen  ADE  ,  ABC  aiie  ©eifen  propor« 
titmal  ftnb;  fo  ftnb  biefe  3)ret>efe  gίetφtυίnί^φf  (5/  6# 
60/  rtutyin  ifi  ber  OBinfei  ADE  g(eid)  bem  SBmfel  - 
ABC,  folgüd)  ge&t  ber  burφ  bie  fünfte  A,  C,  D  be* 
fdmebene  Ärefe  αυφ  *Μτφ  Β  (a  ©φο(,  s,  4-  $t  m  bee 
SBarrm  2lu$s.> 


85  e  r  c  φ  η  u  η  & 

Sät  6en  ifien  gatt,  wenn  AB  **  AD  ijl,  fwbef 
rtan  bie  iSkrec^nung  fefcr  ieid)t ,  man  fann  fie  aud)  aui 
ber  folgenben  herleiten ,  i  η  Dem  man  b  =  c  fe   .  €s 

fepe 


FG: 


FG  +DF 
DG 


=s  CF  :  DF  +  BC  ,  Ober  FG: 


feije  ntmtid)  CD  =  a,  DA  =  b,  AB  ==  c,  BC=d; 
fo  ijl  für  fcen  2ten  Sott/  «enn  nemlici»  DA,  Β  Α  tm» 
gttid)  finb  (Fig.  ior.  b),  ηαφ  i>er  ^Seredjnung  ©on 

*  (CD+DE)  AB.  AD  (*cD+^~?)aB.AD 

AQl~  (BA+AD)  (ß A-AD)  ^  *f,u.  ΑΤΛλ 

v  /v         '  (BA+AD)(BA-AD) 

t.  t   Ar;  _  (ac  +  bd)  b 
fc.  5.  AG  (c+b)(c_b)> 

*  ^  _  '  (CD+DE)  AB*  -n 
fern*  DG  =  CG  -  CD  =  ^rzr^  ~  CD 

Κ  Α  TV-  —  DE-  AB*  +  CD.  AD* 

*  δ*  (AB+AD)  (AB  —  AD) 
'    AD,  BC.  AB  +  CD.  AD* 


"~  (AB  +  AD)  (AB  —  AD) 

*  r  *  ■  1  . 

AD^b-'b(c,-b,) 
™  β     ~  (c+b)(c-b)- 


9Kan  fenne  alfo  in  bem  ©re^tf  ADG  äffe  Scttöt, 
tinb  fmbet  Daraus  feiert  ADG,  mithin  aud)  ADC. 

€*  fft  tiemlid)  fin.  ADC  =  fin.  ADÖ 
;  ä  ./•  [(ac+bd+ab+cd+c*^  ; 
(ac  +  bd+c* —  b*— ab —  cd)' 
(ac+bd+ab+cd+b*— cl) 
(ab+cd+c*  — b*— ac  — bä)] 
:  2  (ab  +  cd)  (c2— be). 
SlÜlt  i(i   a<ä  +  bd+ab  +  cd  =  (c+b)(k+dj 
tm&  ac+bd — ab—  cd=  (c  —  b)  (ä  —  d) 
UUb  ab+cd~ac— bde(c-b)  (d  — a)  < 
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VJlitfyn  iü  fin.  ADC 

=  f  a+d+c— b> 

(c— b  ,a— d+c+b> 

(c+b:  >+d+b-c) 

(c— b,  {ά— a+c+b) 

t  a  (ab+cd:  ve— b*> 
b.     fin.  ADC 

..,·=    [(*+c+d-  b<  (*+b+c — d) 

·:     (a+b+d— e  >+c+d— a) 
.  :  3  ^ab  4" cd]. 

j^tn aus  nntw  man  a2«<  uSriar  iricftf ,  J.  55.  bm 
5nn^k  b«  ©«rete  f>:  €r  iß  §ln*  ter  Summ*  ber 
2)r«jtfe  ACD  un&  ACB.   €s  φ  aber  ber  ^nn&ait  tri 

JDtestf 5  ACB  =       ϊη*  AB  ,  unb  ter  3nm)aft  fcrt 

i>r^rf#  ACD  =^1^59.    SRun  iflf  fin.  ADC 

=  fin.  ABC,  miif  in  ber  3«η£αίί  beS  53irrrfs 
=  J/"(a+c+d  — b)(a+b+c— d) 
(a+b+d-c)(b+c+d— a). 

SDafi  ba«  entließe  jXefuItat  ber  £K«bnun  j  fic6  ηίΦ(  an« 
bete,  nenn  G  auf  ber  ηαφ  C  f)in  verlängerten  iinte  CD 
Ii« ,  |ie&f  man  kuftt. 


tSnmerfung. 


£>i<  Snafofe  btefer  Tiufgabe  if!  t>cn  Älingwflierna; 
SttoiTfe&e  βΦπ>Α.  ab&anbi.  V.  53anb,  β.  aoa  flg. 
ηαφ  ter  beuten  Ueberfe  jung.  Und)  f;at  ηαφ  @φη*η» 
lere  <£rjä£lung  in  fein«  Geometr.  pfact.  nou.  ijier 
troct  4t**&«4  β.  164  flg.  ber  3ueg.  »on  1618 
»ön  blej«  Itttfiabi  b«  fürtreffiid>*  Mathematicus  M. 
Iohann.  Praetorius  feiiger  ein  fonber^  93ύφΙ«η  ge* 
ftyrieten,  bfffen  Γιφ  ηαφ  ifyn  fetner  tmgimelot  etlid>e 


434 


Reifert/  baraud  αυφ  ©$toenter  an  bem  angef,  ört 
tiefe  Aufgabe  genommen, 

L'Huilier  beweifl  in  feinem  oben  angeführten 
5Berf  de  Maximis  et  Minimis,  Ρ.  I,  C.  L  J.  1 1 ·  p.  5. 
»ergL  p.  t8  flg.  geomeftrifd),  baß  ein  auf  biefe  TCrt  be« 
ftfjrtebene*  ©ieref  tag  größte  unfer  alten  fepe,  wt\d)t 
aus  tiefen  *ifr  gegebenen  ©eiten  »erjetc^net  werten 
f innen,  äutfeid)  bemerft  er  @.  23  flg.,  baß  ,  »ein 
man  niefit  auf  bie  33ebingung  be*  mogfid)  grämen  3ηη· 
φα(«,  fonbern  bloß  bar  auf  fefcen  motte/  baß  (ϊφ  ein 
&reis  um  ba$  aus  ben  wer  gegebenen  ©eiten  terjetd)* 
nete  ©ieref  betreiben  laffe,  unb  trenn  man  jugletd) 
ba$  2Bort  SBieref  in  bem  aiierwetfeßen  ©inn  ne$me, 
100  man  nemlicf)  jebe  burefi  4  gerate  iinien  begränjie 
gigur  tarunter  fcerjte&e,  felbfl,  wenn  einige  ter  itrtten 
iiatt  ©eiten  be*  Sßterefe  ju  ftyn,  nun  tie  ©teile  ter 
^Diagonalen  bertreten ,  b<jß  bann  au*  ben  4  gegebenen 
©eiten  βφ  ηοφ  ein  anbere*  93iere£  t>erjetd)nen  (äffe, 
um  toeidje*  man  ebenfalls  einen  jfreis  befcbreiberLf  onne, 
SBir  burfen  unä  ηηηΐίφ  nur  toittlidt)  ein  ©teret  tiefer 
%xt  gejetebnef  benfen,  toie  in  Fig.  101.  d.  gieht  man 
tyet  wieber,  wie  *>or()in  AC;  fo  ift  jejf  nimmer  wie 
toorfcin  ADC  gίeίφ  bem  9iebenroinfe(  t»on  ABC;  fon» 
bern  ADC  felbfl  ift  jejt  Qleid)  ABC.  SEBoHen  wir  affo 
triebet,  toie  froren  ein  Qrepef  ADE  fo  tterje^nen, 
baß  ei  tem  Dre^ef  ABC  αφηΐίφ  werbe;  fo  muffen  mir 
jejt  DE  nimmer  auf  ter  ηαφ  D  §in  *erfäitgerten  itnie 
CD,  fonbern  Don  D  gegen  C  (in  abfdjneiben*  €ö  ge» 
fdje^e  biß;  fo  wirb  man  nun  übrigen*  ganj  auf  αφηΚφτ 
Tin  roie  vorhin  »erfahren  Wnnen. 

3Begen  ber  SJrredjnung  für  biefen  $ad  iß  ju  be» 
merf en ,  baß  ade  übrige  Knien  tyre  vorige  iage  besai- 
ten, nur  bie  ©eite  BA,  bie  t>or§in  auf  eben  ter  ©eite 
*on  DA  fag,  auf  meUfcer  CD  ifi,  liegt  jejt  auf  ber  ent« 

gegen. 
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gegen  gefrjfen  Brite,  mithin  mu£  in  ber  55em$nung 
jejt  nur  immer  ba$  3πφ«ι  *en  BA  ober  c  imorcfcfett 
werben. 


3ft  ber  bre?ef  töten  9>r)ramtbe  ABCD  fnb  He  ίί* 
m'en  BC,  BD,  CD  ber  iaqt  unb  ©reffe  ηαφ,  unb  ηοφ 
über^iß  bie  ffiinfef  ABE,  ADE,  ACE  gegeben,  brn 
?)unfr  Ε  ter  ©runi^e  BCD  ju  finben,  ouf  we^en 
ba$  au*  Α  gefällte  3>erpenbiM  trijt» 


3n  bf  m  JDrer^ef  ABE  finb  äße  SBtnfef  gegeben/ 
mithin  iß  bas  (Cet^alrnig  t>on  BE  ju  AE  gegeben  (4  g» 
SX).  Cben  fb,  weil  in  bem  ©retjef  ACE  alle  SEBinfel 
gegeben  finb ;  fb  ifl  cui)  ba$®erfoaltn#  fron  CE  ju  AE 
gegeben;  folglich  ifl  αυφ  bad(Ber^dltni§  Don  BE  ju  CE 
gegeben  (9.  SD.)*  9lun  finb  αηφ  bie  fünfte  Β  unb  C 
gegeben  ;  folglich  berührt  ber  tyuntt  Ε  einen  ber  Jage 
ηαώ  gegebenen  5?rei$  (2,  II.  2(·).  S*wer,  weil  in  bem 
SDretjef  ADE  alle  Söinfei  gegeben  finb;  fo  ifi  baö  fl3er* 
^aimiß  t>on  DE  ju  AE ,  mithin  αιιφ  ba*  SBer&dlmifj 
Don  DE  ju  EC  gegeben,  unb,  weil  bie  ^ÄntfreC,  D 
gegeben  finb ;  fo  berühre  ber  |>unf t  Ε  ηοφ  einen  anbern 
ber  |age  ηαφ  gegebenen  Ärei*  (2,  IL  3t)#  [οΐ3ΐίφ  ifl 


$Baren  bie  bepbeu  JBBinfei  ABE,  ACE,  miffctn 
ακφ  bie  Knien  BE,  CE  glet$;  fo  würbe  ber  ertfe  Ort 
beö  gjunf t*  Ε  eine  gerobe  iime :  waren  bie  bepben  3Βίη· 
fei  ACE,  ADE  9^ίφ;  fo  würbe  ber  anbere  Ort  eine 


14.  2iitf$a&f. 

Fig.  102. 


3f  η  α  l  9  f  e. 


«  gegeben  (28*2>.)· 
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gerate  iinfe:  tadren  enUtd>  alle  3  ffitnfef,  mithin  aBt 
4  Linien  BE ,  CE ,  DE  9(αφ ;  fc  murbeti  bepbe  Det- 
ter getabe  iinien  fegn  (n  SaH  2,'  II.  X)f 

tom'pofi'tioti. 

fWan  neunte  irgenb  eine  gerabe  f  inte  eb ,  erricfite 
mt*  einem  ^unft  b  berfelben  ba*  f>erpenbifel  be  >  unt> 
mache  bie  3Binfel  eab,  eac,  ead  gteiφ  ben  ©infelti 
Ε  AB,  EAC,  EAD,  b*  f).  gleich  ben  tfemplementen 
ber  ®infel  ABE,  ACE,  ADE,  unbjfe&eab,  ac,  ad; 
fo  fmb  folglid)  bie  ©repefe  aeb ,  aec ,  aed  ben  φκρ» 
efen  ΛΕΒ,  AEC,  AED  φΐίφ,  mithin  ift 

be  :  ae  =  BE:  AE 
ae  :  ce  =  AE  :  CE 

foiqlid)  g(eid)f6mug  be:  ce  =  BE:  CE,  tinb  eben  fo 
ce:  de  =  CE:  DE,  b.  i.  bie  i inten  eb,  ec,  ed  fco* 
ben  bie  IBerfcdltnijfe  unter  einanber,  meiere  EB,  EC, 
ED  fcaben  foUen*  ÜWan  Befc^reibe  affo  einen  Ort  EF 
(3,  II.  Tip.)  fo,  baß  bie  au$  B,  C  an  trgenb  einen 
§)unfi  Ε  beffelben  gejogene  gerate  iinien  BE,  CE  fidb 
ju  einantw  »erhalten  tote  be  ju  ce,  b.  man  rfceile 
BC  in  bem  <punfe  F  fo,  baß  BF  ju  CF  ba*  gegebene 
9ßer£dltniß  t>on  be  ju  ce  tyAe,  unb  neunte  auf  ber  ηαφ 
C  fctn  »erldngerten  linie  BC  einen  9>unft  Η  fp,  baß' 
ΒΙ-Γ ju  HF  bad  IBeifjalf ni§  t>on  BF  ju  CF,  b.  fc  Dott 
be  juc^  $abe,  unb  betreibe  aus  bem  SKittelpunft  Η 
mit  bem  Jjpaibmejfer  HF  einen  $reiö.  €ben  fo  be* 
fdjreibe  man  auf  d^nlidje  Ärt  ben  Ort  EG,  b*  matt 
ne&me  auf  CD  ben  9>unft  G  fo,  baß  CG  juGD  |ϊφ 
<terf>a(te  rote  ce  ju  de,  unb  auf  ber  ηαφ  D  {>tn  fceridn» 
gerten  Knie  CD  n^me  man  ben  9>unft  Ifo,  baß  CI 
ju  IF  bas  ©er&d(tniß  Don  CG  ju  DG ,  b»  I.  tum  ce  ju 
de  $abe,  unb  befc^reibe  au6  bem  SDWtelpunft  I  mit 

bem 
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ben  Greife  einanber  fdjneiben,  unb  ihr  iX>urd)fd;nitts$- 
pimft  Ε  wirb  bec  gefachte  5>unff  fepn,  b.  n>enn  man 
aus  bemfelben  auf  ber  Sbene  BCD  ein  ?)erpenbifel  EA 
mietet,  imb  in  ber  €bene  EBA  an  bajjelbe  auS  Β  uu< 
fc;r  einem  SBtnfet  EBA  =  eba  eine  itnie  BA  jie£t,  bie 
biefem  9>erpenbtfel  in  Α  begegnet;  fo  werben  bie  iiniett 
CA,  DA,  wenn  man  biefe  nun  ebenfalls  jiefct,  mit  CEy 
DE  5JHnfel  ACE,  ADE  maφen ,  tpe^e  gietc^  ftnb  bm 
gegebenen  ace,  ade. 

SDag  bie  bepben  Äreife  FE ,  GE  etnanber  immer 
fd)neiben  werben ,  erhellet  fd)on  aus  f  ο  Igenber  53  ei  να  ύ)* 
totig.  9Beil  in  jeber  ^tjramibe  ein  9>erpenbtfel  AE  auf 
He  fflrunbflddje gefaßt  werben  ίαηη  (ι  ι,  1 1.  ),  ober, 
teeil  es  auf  ber  ©runbfldcije  einet  jeben  9tycamtbe  im» 
mer  einen  φηηΗ  Ε  giebf,  auf  weld)en  ein  audberSptje 
ber  ^i;tamibe  gefaßtes  ^crpcnbifel  trift,  unb  »eil  bie* 
fergciDtp  immer  terfcanbene  9>unft  Ε  ηαφ  ber  2inalt;fe 
fluf  ten  bei;ben  betriebenen  Derfern  liegt,  unb  biefe 
öerter  gewig  ηίφί  efnerlep  finb ,  inbem  ft  Äreife  fmb, 
teeren  SRittelpunfte  auf  Decfdjiebenen  Unten  liegen;  fo 
muffen  folglid)  biefe  bei)bcn  Oerter  etnanber  immer  toe* 
nigilens  in  (Einem  9>unft  Ε  begegnen.  Unb  big  ifl  jur 
2ltfjlefung  unferer  Aufgabe  ίφοη  genug.  Uebrigens 
f*neit»en  bie  herben  öerter  etnanber  wirflid)  in  jwei> 
fünften  Ε ,  *,  b.  fc.  es  ftnbnac^  ben  Angaben  ber  Äuf* 
gäbe  nod>  2  ^tyramiben  möglich ,  bexi  weld;en  ade  t>or- 
fommenbe  SSebingungen  eintreffen ,  unb  es  mu§  in  je« 
b«n  t>orfommeftben  fiall  aus  anbern  UmfWnben  ent* 
fd)tebcn  werben,  wel$es  gerabe  ber  bißmaf;!  gemeinte 
•Pimft  fepe*  3(njn>tfd;en  bleiben  wir  nun  nur  bei)  et- 
wm  biefer  fünfte  Ε  fielen ,  unb  jiefcen  an  .benfelbett 
bie  iinien  BE,  CE,  DE.  2Beil  nun  ηαφ  ber  f&erjeicQ« 
mmg  bie  SJreyef e  ABE,  abe  α&ηίίφ  fmb ;  fo  iji 

€e  3  ae: 
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ae :  eb = AE :  EB.  <£t  sjl  aber  ebenfalls  ηαφ  ber  ©er je  ίφη, 

eb:ce  =  EB:CE.  ' 

$οΙθΚφ  gletd)f(5rmig  ae :  ec  =  AE :  EC,  affo  ftnb 
bte  $)ret;efe  aec,  AEC  ^ίφηηηίΐίφί,  foigltd?  berSBin* 
fei  ACE  9ΐ«φ  bem  gegebenen  ace.  €ben  fo,  roetf 

ae :  ec  =  AE :  EC  ,  unb 
ec:  ed  =  EC:  ED;    fo  iji 

ae:ed  =  AE:  ED;  folglich  ftflb  bte  JDrepefe  aedt 
AED  gleid^inflidj*,  mithin  ber  Qßtnfel  ADE  gleicfc 
bem  gegebenen  ade.  Sur  ben  $att,  n>enn  einer  ber 
betjben  öerter,  ober  bepbe  gerabe  ί  inten  »erben/  §at  bie 
'  Äompofition  feine  ^tpierigfeit* 

« 

•    85  e  r  e  φ  η  «  η  3. 

Sföan  finbet  burc^  bte  gormein  6ep  a,  II.  Tip.  bte 
itnten  HE,  IE,  ID,  CI,  CH.  flSermtKeljl  ber  bep« 
ben  iejten  unb  bei  befannteh  2Binfe($  ICH  finbet  man 
IH  unb  ben  SBinfel  IHC  ;  foiglicb/  ba  in  bem  3>repef 
IHE  jejt  aüe  ©eifen  befannt  ftnb,  finbet  man  hiebe 
bte  3Bmfel  EIH,  EHI,  unb  toeU  bie  SBinfel  IHC, 
HIC  t>or^er  befannt  ftnb ;  fo  £af  man  folg^  leid)t  bie 
5ötnfei  EID ,  EHB.  Unb  nun  finbet  man  ben  3b- 
flanb  be*  ?)unfw  Ε  ton  meiern  ber  fünfte  B,  C,  D 
man  will,  j,-S3.  in  bem  IDrepef  EDI,  »eil  EI,  ID 
tiebfl  bem  ein gefd)Ioj|enen  ®tnfel  befannt  ftnb,  ED  unb 
ben  QBtnf ei  EDI ,  unb  eben  fo  bep  jebem  ber  übrigen 
fünfte*  1 

©  errettet  bon  feibf!,  bag,  wenn  bie  fünfte  B, 
C,  D  aud)  in  einer  geraben  iinte  liegen,  bte  Aufgabe 
ttoeb  auf  bie  mmlidtje  Hxt  aufgelöst  roirb.  Uebrigene 
*ergl^e  man  t>on  biefer  in  fcer  praftifφen  ©eometrie 

^r  nuj^en  Aufgabe  iambf  Seitrage,  η  £&eil,  θ· 
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14c  flg*  n>o  man  jugieid)  einige  a6nli$e  Äufgqben,  n>ef» 
d)e  aud)  auf  tiefe  2irt  aufgeloht  werben,  j?on  ©»129  an 
finben  n>irt>/  tempell)of.  2fnak  enb^er  ©roflen ,  ©♦ 
*8 1  fl9*  **Γ8Ϊ·  ©«250  fig*  ©c^uije  ^afcftenbuc^/  II. 
$&ett,  ©.  4  j4  flg.     Storni,,  Arithm,  Vniu.  Probl. 

XXVIL  fe  i«  Qq.  utm*et.7iuwte  %7.  Γ; 


    * 


f  iy/  9f  »  f  g  α  6  e. 

»  \:  · 

Fig.  103. 


*    ·Ϊ4·    Γ|·Ι*Ι   α·  πι  «1 


3«  bem  ©repef  ABC  tfl  bie  tage  unb  ©rifle  bet 
©runbltnie  AB,  unb  ber  gegen  über  ftefcenbe  5Btnfei 
ACB  gegeben*  unb  bie  ©umme  ber  Üuqbraie  fcer  bep» 
ben  übrigen  ©eiten  (tfl  jtf  bem  ^ftiTrtö  ©redete 
ein  gegebenes  ißer^dlinip)  baö  S>repef  ju  jinben« :  ;  % 


59?an  e^eife  AB  in  Ε  in  jroetj  g(ei$e  $£etfe,  unb 
'micfcf.jba*  $erpenbifel  IfcD;  fo  ifl  ber  9>μηίίΕ  unfe  bie 
iage  ber  iinie  ED  gegeben.  fepe  a?<FE  ju  EB 
ba$  gegebene  SBertjaftnij? ,  welches  bie;  ©umme  ber 
Öuabrafe.  über  AC ,  BC  ju  bem  3;nn&ait  be*  ©reijefö 
fcaben  foü;  fo  ifl,  roeil  EB  gegeben  ifl,  aud)  FE  (2Φ 
SD.)  unb  ber  9>unft  F  (30.  £>.)  gegeben.  2(u^  C  fafle 
man  auf  ED  baö  g)erpenbifel  CD ;  fo  i(I  CD  mit  ber 
ber  iage  nad)  gegebenen  iinie  AB  gleid;Iauftenb,  unb 
»>eil  ber  %nn§a\t  be*  SÖrepefs  ACB  gleich  ifi  bem  SKc^tf 
DEB;  fo  tfl  folglid)  AC'  +  BC^  DEx£b  =  2xFE:  EB 
«=»2  χ  FE  χ  ED  :  BExED,  mithin  bie  ©umme  bec 
öuabrafe  über  AC,  BC  gleidj  bem  boppeleen  fRed)tet 
FExED,  b.  I).  bem  3ti^(ef ,  bas  entfcaicen  ifl  jwt« 
fd;en  einer  ber  ©rojfe  ηαφ  gegebenen  iinie  äxFE  unb 
jmif^en  Dcm^mgm  ©tut  ED  ber  ber  tage  ηαφ  gege« 

benen 
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benen  ttnfe  EF ,  »ebbe*  jroifdien  einem  auf  i£r  ge<je* 
6enen  ?)uttft  E,  unb  jtpifchen  ber  itnie  CD  abgefdwit* 
ten  n>irt>,  bi*  üu$  C  an  EF  mit  ber  ber  Jage  ηαφ  $ege* 
benen  iinie  A& gieicfciauffenb  gejogf η  wirf):  folgltd)  be* 
tü{)re  ^er  ψηηΗ  C  einen  bet  läge  ηαφ  gegebenen  Um* 
freti  (6,  II:  2fr),  ®e«  ab*  an*  ber  ®tnf<ff  ACB 
gegeben  tfi;  fo  berührt  ber  tyuntt  C  ηοφ  einen  anbern 
ber  iage  ηαφ  ebenen  tynfrei*  (3,ί.χΧ).  SRit^in 
«I  er  gegeben  (*8*  ©·)/  foiglid;  (inb  bie  iinieh  AC,  BC 
ber  iafle  unb  ©rfyfe  ηαφ  gegebert  (29»  SD,% 


■ 

'ΛάΛ  ^erjeiine  bei*  Ort  (6,  π.  X)  fb ,  tag 
ÄC+BC*  =  2.  FE  χ  ED,  ^  man  t^eiie  in  G 
in  2  gfeidte  $&eiie,  urtb  be  fätefte  au*  trern  tWif rr ipunf ί 
G  mitbem  £albmej[er  GF  einen  Jpalbf reis  FHE,  jie. 
§e  burö  Β  mit  ED  gi^iaufftnö  bfc  iinie  BH,  bie  tem 
jQalbfreis  FHE  in  Η  begegne  /  unb  bw-φ  Η  aiic  Ali 
^ettjyiÄujfinb  bie  iinie  HR ,  bif  fcer  iinie  EÖ  in  Κ  be« 
gegne,  unb  treibe  ans  G  mit  bem  Jjjalbri^r  GK 
*inen  &rtis  Ckc  ferner 'Mrjfi*ne  man  bert  Ört  i9 
l'Är/;ib*>  man  befφreίb*  über  AB  einen  5&eisa§« 
[φηίκ  ACcB,  ber  bes  gegebene»  ®infeis  A£Bfa()tg 
fe^e  <33/5;«0·  Μ*  greife  ACcB,  CKc'Wgegnen 
cinanbfcr  in  ben  fünften  C,  c,  unb  man  jtefce  an  einen 
berfetöen',  an  ioe^en  mart  tbiff  ,  j.  ©♦  an,  C  bie  gera» 
ten  iinien  AC,  BC;  fo  wirb  ba*  fcreyef  ACfe  tas  w; 
langte  feyri,  b.  es  »erb  beri  gegebenen  SBinfel  ACB 
$aben,  unb  bie  6umme  ber  Üuabrate  über,  Ä'C,  BC 
n>irb  fic6  ju  bem  3nn§alf  bes  Drepefs  w^altert  wfe 
oxFE  ju  EB.  ©ag  bet  tSinfd  ACfc  ber '^gebene 
fetje,  etfcelfetbonfeibff,  aus  ber  ^erjeidjrtivrigv  S)aß 
aber  bie  (Summe  ber  Jöuabrafe  äbn  AC,  RC  fid)  $u  beni 
Snnfcalt  b* $  JDteytf*  *fr{>&tor/  »Die  3.  Fe  ju  eb,  fann 

folgen* 
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foigenbeenraflett  ermiefen  werben.  fBlan  falle  au«  C  auf 
ED  tue  ^erpenbif el  CD ,  jieb/  EC,  unb  t&eiie  EG  in 
bem  f>unff  I  in  a  gleite  tyeite;  fo  ifi  (6.  Mnf.  II. 
3(p.)  AC  +  BC*  =  a  (EC'+EB1).  2iber  EC  -  GC1 
=  *  EG  xID  (i.  iefcnf.  Π.  Up.)  =  EF  χ  ID,  ober 
EC»  =  GC*  +  EFxID  =?  GK*  +  EFxID  =  GF» 
—  KH*  +  EF  xID  =  GF1 — .  EB*  +  EF  χ  ID. 
SRit&in  iff  AC*  +  BC*  =  a  (GF*  +  EF  χ  ID) 
s±  a.  (J  EF*  +  EFxID)  =  a.EF  (J EF  +  ID) 
=  a  EF  χ  ED.  ©eil  nwr  bet  Snnfyalt  beö  ©ret;eP$ 
gleich  ifi  bem  9tcfctf  DE  xEB;  fo  ifi  folglich 
AC*  +  BC*  :  Δ  ACB  =  a.  FE  χ  ED  :  BE  χ  ED 

=  a.  FE:  BE,  b.  i.  in  bem  gegebenen  {Ber&cltmjj. 

f         I  . 

85c|iimwttit0. 

*  *  '  *  *  ι  ( 

SBeil,  wenn  bte  Aufgabe  mogfiefc  fepn  foff,  bie 
iinie  BH  bem  über  EF  betriebenen  JRtete  roenigfiena 
in  ©nem  9>unf t  begegnen  muß ;  fo  borf  FG  ober  EG 
ηίφί  fleiner  fepn,  afe  EB./  3(1  EG  gleich  EB ;  fo  fdHi 
ber  3>unf t  Κ  auf  ben  $unf t  G ,  unb  Der  einige  9>unfc 
GifHn  biefem  galt  flatt  bes  Äretfed  CKc.  3hm  muß, 
«wn  bie  Aufgabe  in  biefem  $all  möglich  fepn  foll,  αυφ 
ber  über  AB  betriebene  Äreiö  burφ  ben  9>unft  G  ge* 
6«;  ίοίβϋφ  ifi  ber  «ffiinfei  AGE  =  |  AGB  =  GAB 
=  GBA,  alfo  ber  SBinfel  AGB  ein  testet,  unb  bat 
SDtegef  AGB ,  ba*  in  biefem  ^aO  entfiele ,  glei$fdjenf* 
Ιίφί,  ober  unter  allen  mog^en  ©reifen,  fcie  übet 
&er  gegebenen  ©runbiinie  AB  aerjeic&net  merben  fon« 
»en ,  iji  bas  gleicbfchenf iiebte ,  recbtminf fiepte  ( beffeitr 
testet  SBinfel  ber  Seite  AB  gegenüber  fiety)  baöjfcnü 
9*/  be?  u>etö>em  bie©umme  berüuabrate  berbej^en 
übrigen  @eiten  ju  bem  3nn£a(t  beö  Drehte  ba*  mig» 
Ιίφ  fleinjie  JBer&cUtmfs  §at.  Ueber&aupt  aber  rcirb  in 

3f  allen 


I 
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offen  S^Sett/  wenn  feie  Kufqabe  moglicb  fegn  jbfl,  tiod) 
»eiter  erfobert ,  bap  bie  Jtreije  CKc ,  ACcB  einanfc« 
fchneiben ,  aber  mentalen*  in  (Einem  $untt  begegnen 
follen,  b*  twnn  ber  Äreie  ACcß  ber  tinie  ED  in  Ο 
begegnet ;  fb  barf  GK  ηιφ*  f letner  fegn  afe  GO ,  ober 
ER ,  b.  HB  ηίφί  «einer  fepn  a(*  EO.  3)ίαη  be. 
treibe  alfo  juerfi  ben  Ärei*  ACcB.  3fl  nun  EO  grif* 
(er  atö  HB  *,  fe  ijl  bie  Aufgabe  unmdg^ ,  iß  EO 
β  HB ;  fo  berühren  bie  fcepben  Greife  einanber  in  O, 
iflEO  <  HB;  fo  fdjneiben  fte  einonber  in  2  fünften 
C ,  c.  9ΐοφ  f önnie  man  benf en ,  ob  md)t  t>iell*td)i 
unter  qewtflen  Umjlanben  bie  jfreife  CKfc ,  ACcB  in 
£inen  Äreift  jiifararaen  falten«  ttffein  biß  fann  nie  ge* 
fche^en.  £>enn  ba  GR^GH1—  EB'rrGE*-  EB" ; 
fo  fonn  nid>t  αιιφ  juglei*  GK*  =  GE*  +  EB*  fepn, 
ime  fenn  mu§te,  toenn  bie  Greife  KCc,  ACB  jufem* 
memdle«,  folgfoi)  ber-Ärrfe  KCc  **φ  bie  fünfte  A, 
Β  gefpn  föüte.  , 

* 

i&  e  r  e  φ  tt  u  η  $. 

€i  fege  S  ber  SMttelpunft  bei  ifreifee  ACB;  β 
flirtet  man  ηαφ  ber  ©ered>nung  twn  a,  I.  X  ES,  folg« 
lieb  bur  man,  weil  EG  gegeben  tji,  aud)  SG.  6ben« 
fall«  ηαφ  Der  getedwung  »on  2,  I.  X  finEet  man  SC, 
»nb  GC i(l= V  EG'-Eß  =  /  (EG+EB)  (EG— EB), 
folglid)  finbet  man  in  bem  $>ret>ef  SCG ,  bo  nun  alte 
breg  ©eiten  berannt  (inb ,  leid)t  ben  ©infd  CSG. 
Unb,  ba  ber  «infel  ASE  =  ACB  gegeben  ift;  f>  baC 
man  folglid)  aud)  »en  «HJinfel  Α  SC  ,  mkpin  m  bem 
g(eid)fd)enrli*ten  £>ret>ef  ASC  leid«  bie  @eite  AC. 
eben  fo  ftnoci  man  ben  SSKnfcl  CSB,  unb  bie  6ei« 
ieCß. 


Digitized  by  GooqI 


_  443 

Sittmerfuttö. 

SBare  flatt  bes  QSerbaifnifleS,  roeitfes  bie  ©um- 
me ber  Dualrate  über  AC,  BC  ju  bem  3mt$ab  bei 
©repefö  fcat,  bas  «Ber^aitntg  bes  Unte^iebS  bec 
üuabrate  über  AC,  BC  ju  bem  Snnfcalt  bes  ©redete  - 
gegeben ;  fo  rourbe  bie  Tiufgabe  η  α  φ  tem  3Φί  *οη  6, 
Π.  &  im  erjlen  Tin^ang  bes  Ueberfejers  aufgetöjh  3Βα· 
te  ftott  be<  ©erfcaltniffeS ,  »elcbei  bie  Stimme  bec 
üuatrate  t>on  AC,  BC  ju  bem  ©repef  $at ,  ba*  $?er* 
^alrntg  t>on  einem  biefer  üuabrate  jum  3nnf>ait  bes 
Dretjefs  gegeben;  |b  brauchte  man  }U  ber  Tluflofnng  3, 
II.  Jf.  Sßare  enbltd)  bie  Summe  ober  ber  Unterfd)ie& 
ber  üuabrate  über  AC,  BC  felbft  gegeben;  fo  würbe 
bie  2lufWfung  ηαφ  5,  ober  ι,  II.  X  gemad)t  werben*  β 
3a  man  fann  αυφ  fcey  ben  §ier  twfommenben  2(nga* 
ben  bie  Aufgabe  auf  5 ,  II.  3C#  bringen*  ;  9^ιη!ίφ>  , 
»eil  ber  jJBtnfel  C  gegeben  iji;  fo  §at,  wenn  er  fpijt'i 
ift  ηαφ  75,  3>.,  wenn  er  (lumpf  ί(ϊ,  ηαφ  74·  $>.  bet 
Unte^ieb  bes  ÜuebratS  über  AB ,  unb  ber  Summe 
ber  Üuabrate  über  AC ,  BC  ju  bem  3nn§alt  bes  ©reg« 
efs  ein  gegebenes  QBer&altnijj*  9ϊαφ  ber  Qßorausfe« 
#mg  aber  fcat  αυφ  bie  ©umme  ber  Üuabrate  über  AC, 
BC  ju  bem  3ίηη0α'(  X)repefs  ein  gegebenem  QJer* 
&äitnig,  501ίφίη  $at  ber  Unte^teb  bes  Üuabraf* 
über  AB;  unb  ber  ©umme  ber  üuabrate  über  AC,  BC 
ju  eben  biefer  ©umme  ber  üuabrate  über  AC ,  BC  eilt 
gegebenes  QSer&ditnfg  (9,  ©.);  1Wslt*  ifi  μΦ  ba* 
QBer^ditni^  bes  Üuabrats  über  Λ  Β  ja  ber  ©umme  bec 
Üuabrate  über  AC ,  BC  gegeben  (7·  £>♦)/  mtyw  Hb 
n>eil  AB  ,  (το^Ιίφ  bas  Üuabrat  über  AB  gegeben  iff, 
αυφ  bie  ©umme  ber  Üuabrate  über  AC,  BC  gegeben 
(*·  ©·)·  3$  ber  «ffiinfel  ACB  ein  κφωτ;  fo  ifl 
o^nebin  bie  ©umme  ber  üuabrate  über  AC ,  BC  gleidj 
tem  üuabrat  über  AB,  folg^  gegeben* 

gf  2  16,  gfuf' 
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i6*   2lufga6e.  ' 

<  €*  tfl  ber  3ηηξ)αίί  be*  5unfef*  ABCDE  ,  eine 
©ette  AB  ber  Jage  unb  ©rofle  η<ιφ/  ba$  auf  tiefe  ©etfe 
von  ber  gegenüber  fle^enben  ©ptje  geraffte  ^erpenbtfei 
DF  ber  ©rojfe  «αφ,  ferner  ba$iüerijaitm|j  ber  Seiten 
DE,  EA  unb  ber  ©tnfel  DEA,  unb  ebenso  bes  »er* 
f^afmtf  ber  ©eiten  DC,  CB  unb  bet  fffiinM  DCB  gege« 
Un ;  bae  Sönfefju  ftnbetu 

91  η  α  l  9  f  e. 

» 

5öai  AB,  DF  ber  ©rdfle  ηαφ  gegeben  fmb;  jb  iji 
ba*  ΣΚφιί  AB  χ  DF ,  b*  (>.  ber  boppeite  Snnfcqli  fce* 
SDre^ef*  ADB,'  mithin  biefer  %mfyalt  felbff  ber  ©refie 
ηαφ  gegeben,  folgttd)  berührt  ber  §)unit  D,  toeti 
feie  iage  fcon.AB  gegeben  tßy  eine  ber  ioge  ηαφ  gegebe« 
tte  mit  AB  9(eiφlauffenbe  gerabe  iinie  (3, 1.  X)·  Unfy 
»eil  ber  SBinfel  bei?  E,  unb  ba$  ©er&ditntfc  ber  t£n  eint 
fd)lteflenben  ©eiten ,  unb  eben  fo  ber  QBinfel  betf  C  unb 
ba$  SBerfcaftnifj  ber  tfjn  eir^lieffenben  ©eiten,  gegeben 
finb;  fo  ftnb  bie  ©regefe  AED,  BCD  ber  ©attung  nad) 
gegeben  (44*  ©♦)♦  €ηΝίφ,  ba  ber  3nnf;a(t  be*  Sunf- 
/  cte  gegeben  iß;  jp  ifi  αηφ  ber  Ueberfd)u£  beö  Sunfef* 
über  ba$  gegebene  $)rei)ei  ABD  gegeben,  b.  fc.  eö  i|l ti< 
©untme  Wr  liber  AD,  BD  betriebenen  ber  ©attung 
ttai)  gegebenen  £)ret?efe  gegeben  ,  folgli^  berührt  tet 
§>unft  D  einen  ber  iage  ηαφ  gegebenen  Umfreie  (5/ 
IL  TL).  ίΟΙχφ  ifi  biefer  S)Sunft  gegeben  (28·  5D.); 
folglich  ftnb  bie  i inten  AD,  BD  ber  iage  unb  ©roflfe 
«αφ  gegeben  (29. 50·)/  unb/  n>ei(  bie  QBinfel  EAD, 
EDAi  DBC,  BDC  gegeben  ftnb ;  fo  ftnb  bie  iimen 
AE,  DE,  BC ,  DC  ber  tage  ηαφ  (33*  η*Φ 
bie  fmttc  E,  C  (28*  ©0/  ίοΐ^ίίφ  αιιφ  bie  (inten 

AE, 

■ 

l 
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AE,  DE,  BC,  DC  t>«  ©rofle  ηαφ  (ag* 

Äompoßtioit  unfc  S5<fltmmuit$;  · 

ι 

€$  f^e  Μ  ber  t!ebetfdju§  bei  gegebenen  3(hh* 
ξαίίβ  be*  $unfef$  über  Die  Jpalfte  bea  3id)tH  AB  χ  FD, 
unb  man  bej^reibe  ben  Ort  5  /  II.  X  fo ,  bafj  bie 
8umme  ber  ber  ©atfung  ηαφ  gegebenen  über  AD,  BD 
betriebenen  giguren  gleich  fetje  bem  SKaum  M.  (Sie 
»eitere  Sntoiflung  biefer  Äompofttion  i(t  uberfliSffig, 
toeil  böc^  nur  bie  Äompojition  bon  5,  Π.  X,  roekfye 
ίοφ  ηίφι  fo  ganj  furj  ijl,  abgetrieben  werben  mußte. 

bemerfe  alfo  nur  um  beä  folgenben  roiüen ,  bajHn 
ber  Fig.  104.  Ρ  ben  SRifielpimfi  bes  ^reifes  bebeufen 
folle,  roe^er  ber  Ort  ifi).  Sberr  fo  bepJ)retbe  man 
ben  Orr  (3,  V  X)  fo,  bag  ber  3nn§a(t  be$  ©repefs 
8ίeίφ  fetje  ber  ^alffe  be$  9ied)tet*  ABxDF.  D  fet?e 
ber  ftmtt ,  in  roetcfjem  bie  bet;ben  öerter  einanber  be« 
Segnen*  ÜWan  jie&e  AD ,  BD ,  unb  auf  tiefen  liniert 
befd)ret£e  man  bie  ©reijefe  AED,  BCD  fo,  baß  jie  bie 
gegebenen  2Binfei  E,  C  ^aben,  unb  baß  bie  (Seiten 
AE,  EC  unb  eben  fo  αυφ  bie  ©eiten  BC ,  DC  ba$ 
gegebene  9?er$a(iniß  unter  einanber  fcaben ;  fo  ift 
ABCDE  ba*  verlangte  gunfef»  ©er  S3ea>ete  erteilet 
bon  felbjf.  2Beil  aber  erfobert  wirb/  ba§  ber  aus  Ρ 
mit  bem  £atbme(fer  PD  befφrtebeoe  tfrete  ber  «nie  FD 
in  D  begegne ;  fo  barf  PD  ηίφί  f  (einer  fet>n ,  a(6  FD, 
b.  fc.  ba$  £tuabrat  über  DP  ober  eine  §igur/  bie  βφ 
SU  bem  JRaum  Ν  (5,  a.  X  Ifter  gatt  3.)  fcerfcdlt,  mit 
tae  bort  üorfommenbe  üuabrai  über  GH  ju  ber  ©um* 
me  ber  SKdume,  bie  bort  K,  L  Riffen  ,  barf  ηίφί  flei« 
wr  fepn,  als  ba*  Üuabrat  über  DF. 


44« 


f&erec^ttustg* 


?0ίαη  finbef  AP,  BP ,  PD  burd)  bte  SJeredjmtng 
bott  5,  II.  Χ  Φα  nun  DF  gegeben  tft ;  fo  jtnbet  man 
in  bem  retfimmflicfoen  ©re?ef  PFD  fetcbc  ben  Sßtnfel 
DPJ5 ,  mithin  fennt  man  nun  in  ben  ©r etjef en  APD, 
BPD  He  ©etfen  AP,  PD,  unb  BP,  PD  nebfl  Den  ein- 
gefahrenen  ® tafeln,  unb  ftnfcet  &ierau*  AD,  BD, 

woraus  (ιφ  alle*  übrige  (etcfc  ergiebf, 

-  · 

€i  ijl  begreiflich,  baj*  be$  Sftelefen  txm  mehreren 
©efcen  ähnliche  Sufeaben  *orfommen,  unb  auf  α&ηΐίφι 
7(rc  aufgeloji  »erben  (innen. 


■ 


I 


Digitized  by  Google 


♦ 


—  4i  —  ii  Β  Α  unb  AE,  Ke$  BA,  unb  AE, 

—  &7  —  15  X  =  AN  ttei  =  AN. 

—  go  —  11  ju  eWc&enbe  Knien  litt  ju  jie&enbe  £inictt. 
 —  a9  ef  aequo  ße$  ex  aequo. 
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—  130  —  16  HK:  HK  tte$  HK:  HL. 
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—  196  —  18  nad)  lie$  ηοφ· 

—  199  —  6  ίη  iW  an. 

—  200  —  2i  FD  iiti  FP. 
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